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Yeine bficht bey der Audarbeitung bdiefed Seerud)es fvat,
bie Sdge der Elementavavithmetif, die dem gangen viel
umfaﬂ'enben Gebande der gangen Mathematif sum Grunde lies

gen, mit forgfaltigfier Beobachtung der mathematifchen Mes

thobde ineinem fyftematifchen Jufammenbhange dagsuftellen. €8
follte bemnach diefed Buch, dem ich deshalb den Titel einesd
foftematifchen Lebrbuchs gegeben habe, fiie den gegen-
wdrtigen Juftand der Arithmetif ohngefabr das werden, was
Guflids Elemente fur dben damaligen 3 uﬁanb der Qirttl)mettf
und Geometrie waven.

Su Grreichung diefer ﬂlbﬁd)t habe tcf) ben ganaen Sgaupta
mbait Deffelben in €cfldrungen, Grundfdge, Lehrs
fase und Aufgaben nebft jugehovigen Beweifen und
Bu fagen abgetheilt. 2Was dic von mir gebraudyte, gewoh-
fich niche vorfommentde. Gattung vou Sden, die ich unter vem
S?amm Demerfungen aufgefihre habe, beteift, fo find bies

'(rs, wie aud) dag Wort fhon 3eigt, nichts and 8 alg Be-

tmef)tungcn, die fich aud, dben vovigew Lehren ergeben, und
dburch deven Ber webung in bas Gange dle durdh die mathemas
tifche Wethode beabfichtigte Strenge und Gewifiheit nicheim
geringften feidet, die aber doch von den e¢benfalls hin und wies
Qer;_p_or;fommmbeu Unmerfungen verfthicven find, Hei’
fcf)efat;e ober Pofulate fommen hier nicht vor, denn die
alleverfte Aufgabe (L Kap. 5.) erfordert weier tiches, alg ba§
ma: fchreiben fann.  Digjenigen Wabrheiten, bdie man ges
wwobnlich unter dem Namen der Srundfape ober Uriome
i "den -mathematifhen Lebrbichern aufjufibren pfiegt, iie
310 -eitte jede Grofe ifE fich felbf gleich,« obers »dad Gange
ift) feinen. Theilen gufommengenommen gleich, «  deggleichen s
sioenn gwe Gréfen eincr-dritten gleih) find, fo find fie unter
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fich gleich, « und fo nfehrere, Habe ich, al8 31t offenbar, befora
pers aufufellen nidhe filr nothig aehalten; dagegen finden ficky
anbere Sase unter diefem Namen anfgefiihre, die fich dagu qua= *
lificivent, das Beifit, fo einfach und einleuchtend find, daf fie
niche mweifer bemwiefen werden Founen; immer aber habe ich miv
sum unverbridhlichen Gefere gemadyt, feinen Sas, fey er audh
awod) fo cinlenchtend und einfach, unter diefer Benennung auf-
uftellen; der fich auf andeve, noch cinfachere Sdge grainder,
and alfo bemicfen werden fanne  Hieher gehoven 5. B. die ju
Enbde de8 dritten Kapitels aufgefielten allgemeinen Sase von
Gummen und Differengen, tnmuber nad)()er nod) @Imtges" ¢rs
fnmere foerden foll.
: Qe firenge Beobachtung der mat{)emaﬂfd)en SJTetbobe
nﬁtbtgte midy s die Sage in einer foldyen Ordnung aufyufiih-
ven, daf nidyt nir jeder an feinem Ovee gang verfandlich iff,
fondern audy die Pramiffen su den auf das fehdrfite su fibrens _
Hen Beweifer in den vorhergehenden Sagen vollftandig su fin-
den find, undbep der Unfidfung ciner Aufgabe niches gefordere
Joerden davfy deffen MoglichFeit und Betwertfeligungsart niche
fchon in einer anbern vorhergehenden Aufgabe gejeigt worder,
obee nidyt obne Bedenken vorausgefest werden fann.  Leptered
ift der Jall bey den allererfien Anfgaben ded erfien Kapitels,
~ toelche nidhts toeiter borausfesen, al8 daf man fchreiben und
fprechen Fann; und . diefe Forderung darf man dodyan jedent
amachen, dee redhnen fernen will. 0 Dabey mufte idy. audh
vollfEandiger feyn, als gewdhulicy su gefchehen pfegt, und
&age, die man fonft gar nicht ausdricklich aunfitels, bi¢ aber
poch in der Folge: haufig genug gebraudhe werdens, twie 3/ B.
die Sdge im vicven Kapitel, weldye die Cigenfehaften von Proz
ducten aus meheern) Faceoven betveffen, anden gehorigen Ors
fen it aufnchmens
. Die Ginleeung enthale blos Eréldrungen von den erfien
@)ruﬂ@bcguﬁ n der Mathematif, von der Ave Grofen durch
Bablen ausgudriicken, von der Avichmetif und den vier Specien
erfelben. Doy lestern iff bemerke morbm, fnie Die Dabep vor:
; foms-
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Fomnenben Grdfen in Rickfiche ibrer Sattung befchaffen feyn
miffen. Aufer der in (16.) gegebenen Definition von Divifion,
twelche ich die erffe nenne, pflegt man nod) folgende andere
aufsuftelens » Dividiven heifie unterfuchen, wievielmal cine,
gegebene Grofe, die der Divifor heifit, in eincr andern ge-
gebenen Grofe, die der Dividend genannt twird, enthalten
ift; die gu fuchende 3ahl heift der Duotient.e Anf die erfie
Definition paft der Name der Species. Divifion, auf die:
gepte aber der Name deffen, wasd durch fie gefunden wird,
Duotient. Daf bdiefe beyden Definitionen nicht einerlen
find, falle in die Yugen; denn wenn der Dividend nicht cine
uubenannte Fabliff, fo muf nad) der erfien Definition der
Divifor eine unbenannte, der Duotient aber cine bemannte,
mit dem Dividend gleichartige Grofe, ‘nach der andern aber
der Divifor ecine benanute mit dem Dividend gleichartige
Grofie, und der Duotient eine unbenannte Jabl feyn.  Nur
wenn der Dividend cine unbenannte apl ift, iff ¢ in Rick=
ficht des Nefultats einerley, wweldhe von beyden Definitionen
man jum Grundelegt.  Diefed muf aber erff bewiefen foers
den; alfo wdre e8 doch in der That beffer gewefen, jvo gang
verfchiedene Operationen nicht mit einerley Namen ju Helegen ;
id) habe in diefer RicFfiche diefe bepden Deﬁmtwncn i ber
Solge genaw unterfchicden, auch hin und ‘ticver fir leftere
ein eigenes Ieichen, ndmlich dad Semicolon, gebrand)t, und
bagegen das getoshuliche Divifionsieichert oder das Eolon fiie
die ¢rfiere bepbehalten.

Das erfte Kapitel enthdlt die Lehren, die gervshnlich jur
RNumeration gerechnet twerden. Der in (4.) enthaltene will-
fibrliche Sap seigt nidhts anbders, alg daf man gange Jahlen
nach der getroffenen Webereinfunft durd) eine, ober Berbins
- dung mebrever Riffern begeichnen und ausdricken fonne, lafe
aber nody unentfchieden, ob auf bdiefe vt jede gange Jabl
gefchricben werden fann, und ob. e8 moglich fep oder nicht,
cime und diefelbe gange Fabl auf mehr ald eine Yre aussu-
pricken.  Die erfie Frage entfeheidet dic Aufidfung der in (5.)
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entba[tcnen Aufgabe, weldhe, toie bereitd vorbin erwéf)nl
worden, ‘wichtd toeiter vorausfest, alg dag man fhreiben
fanu; fie ift devobalb vein combinatorifch, und jeige
gugleich auf dasg einlenchtendfe, wie geitig combinatorifthe
Dperationen in der Yvithmetif vorfommen,  Jcb babe die Aufe
I[ofung diefer Aufgabe ald der erflen in dicfern Kapitel, fo wie
in dem gangen Cyfieme, ausdfiibrlich in drey Fallen qus ein-
ander su fegen fir ndthig achalten, twovon aber der dritte
auf den soepten juricgebracht erden fann, wenn man nady
[4. 2) 3uf.] der vovher gegebenen, mit lanter Neunen gefdyries
Benen 3abl gur Linfen eine Null vorgeferst denfe.  Der sroepte’
Bufas enthalt den Beweis, daff jwo perfchiedent ausgedriicte:
gange Rablen auel) verfchicdene Werthe haben miffen, und
sugleich die IMevfmale, nach denen man beavebeilen fany,
welchyed die grofere und Fleinere iff; "und fo entfheidet fich
bie jivepte Frage. So tie die Yufgabe felbfE eine Jabl um
cine gewdhnliche Einbeit exhohen lehre, o jeigt der gugehds
vige ‘pritte Jufas, toie man eine géfchrichene Sahl um eineg’
Einbeit jeder verlangten Hiohern Ordnung erhdhen fann; der
Dewoeisd ifF gang derfelbe wie vorbin, darun I)abe ich ihu ntsf)t
noch einmal twiederholf.

Der in (6.) enthaltene erfte Lehrfass diels j‘apltels, fo
i ded gangen Spftems, folf Hofentlich verfidudlich fepn.
NYuferdem, daf er in dem folgenden gwenten Kapitel jum
furjen BDeweife eines andern Lebrfages gebrancht mwird, dient
er auch, um die in dem erfien Kapitel mun folgenden BVors
fthriften gur Ausfprache gefchricbener Jablen su vechefertigen,
Dicfe, fo toie die umgekehree Anfgabe, audgeforochene Sahlen
ju fchreibent, twerden gewohulich jur Numervation mitgerech-
net; daber habe ich fie nicht 1bergangen, fondern in den
Sanen von (8.) bis (13.) volifiandig ausd einanbdet gefeht
genau  genommen gehoren aber diefe Negeln  mehe in die
Grammatit ald8 Yriehmetif, man faun fic daher ohne Nach-

theil fberfchlagen. Dagegen haben fich Anfanger die in (14.)

enthaltenen erfien %egnﬂ’e soit Drdnungserponenten
und
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uud deven Gebrauche, der in der Folge noch mehr eriveitert
werden wird,  deffo forgfdltiger befannt ju machen. Die
NYeuferung ju- Enbde dicfes Kapiteld 1ber dad duobdecadifthe
Gyftem wird man Hoffentlich niche: falfch verfichen, oder
glauben, daf idy dadurch dem bertichtigten Taun Sy fieme
bes D. Werneburg dag Wort veden wolle.  Jch Habe
niches toeiter fagen wollen, al8 daff ed vielleicht - Beffer ge-
wefen wAre, wenn man ftatt ded defadifchen Syftems gleich
anfangs das duobdecadifche cingefiihre hacte. Dagegen bin
ich voltFommen 1iberjengt, daf das Unternehmen, das lestere
jet nodh cinfithren ju voollen, der babey fatt finbdenden
Sehivferigleiten und Hinderniffe wegen unausfihrbar iff, und
Nachtheile Hervorbringen twiirde, die gegen die davon ju ers
wartenden Bortheile in gar feinem Verhaltniffe, fiehen wiits
bem. : - G
Da nadh (Einl. g.) unbenannte gange S[ablen blos
~ Renngeichen find, wic Grofen aus einer angenommenen
~ Ginheit entfichen, und ein Kenngeichen Feine Srofe ifis fo
find auch unbenannte Sablen im ffrengfien Sinne Feine
Grofenr, und fonnen demnach aud) nicht addire, fubtrabivt,
multiplicit und dividivt werden.  Wenn man aber ‘gleid)-
nobl diefe oier Specied der Uvithmetif mit unbenanuten
Qablent vervichtet, und fie alfo ald Grofien betrachtet, fo ges
fihicht dieg blod in dem Sinne, den bie Grundfise und dar-
auf” folgenden Erflarungen, mit denen bdie folgenden viee
Kapitel anfangen, angeben.  Jedes biefer Kapitel enthdlt ju-
gleich bdie Crflarung der fur die davin abgehandelte Speciesd
cingefihreen mathematifchen Begeichnung, und dad folgende
soepte noch Gberdies die Erfldeung der jur Bejeichnung der
Gleichheit und Ungleichheit cingefiihreen Jeichen, o wie der
Boveer Sleichung, und Glieder einer Gleichung.
©gn dem groenten Kapitel, worin die Addition unbenann-
ter ablen abaehandelt toird, bin i) von den einfachften
Hufgaben, torin bdie BVerfertigung e Findundeinfed und
vefjen Gebrauch gelebhre wird, nach) und nach) bid auf die jur
: 1 fam:
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fammengefestefte, worin bdic Addition mehrerer wvielsiffriger
Bablen geseigt wird, fortgegangen.  Den in [10. 2) Juf.] an- -
geaebenen Nechnungsoortheil habe ich in der Yusibung febc
Yeicht und naglich befunden.

Dep der im dritten Kapitel bmgetmgenen @ubtmctwn
unbenannter 3ablen babe ich das Unterwdrtsborgen
braudyen gelehre, tweil i) felbiged fir Firger Halte al8 das
- Dbermwartdborgen, das gewshnlich dabey -angervendet

ird , indem man den, bep diefem befonders su betrachtenden
Fall, wenn man iber Rullen wegborgen muf, bey jenent niche
Befonders in Detrachtung su sichen ndthig hat.
- Die Duchftabenrechuung, ober die Ace, tie man fich dér
Budhftaben und Gleichungen in der Mathematif bedient, um
alfgemieine Wabhrbeiten fury ausiudrncen und aufjufinden,
“babe ich nicht, wie gewoshnlich su gefchehen prleat, in einem
cigenen Kapitel abgehanbdelt, fondern im Gegentheil filr dien=
lich gebalten, den Unfanger, dev fich diefes Lehrbuchs: bedie-
nen will,  gelegentlich und jivar bald mit derfelben befanng
su machen.  Die im dritten Kapitel nun folgenden allges
meinen Sage von Summen und Differengen enthalten die
erften und eiufachiten Anwendungen derfelben, und man fins
det bier Bepfpicle, theild i man allgemeine Sdge und
Aabeheiten aus ihrem wortlichen uddrucke in die
toeit Flirgern durch Buch faben und Gleichungen, und
umgefehre ausg diefen in jenen fibertragen, theild aber aud,
foic man aus deraleichen alfgemeinen durch Budhftaben und
Gleichungen audgedruciten Sagen anbdeve von felbft finden
und ableifen fanun.  Bey der erfien Bearbeitung diefes Lehrs
buched Datte ich cinige diefer Sane, weldhe miv vorguglich
cinfach vorfamen, wortlich als Grundfige anfgefiellt, und
cinige anbdere, tie ich in der Folge auch braudyte, und bdie
wic minder einfach fehienen, aus fenen a8 Lehrfine abges
Teitet, bewiefen, uud in Budhffaben und Gleichungen auss
geduiicke. - Bey einer genauern Betvachtung fand idh aber,
imt, ftc alfe unter fich, und mit nody cinigen andern b;btt
glejs
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glecher: Einfachheit und Deutlichfeitr auf die ich anfangs
nicht cinmal gefallen: war, toeil idy fie nicht branchee ;o=
fommenbangen, und unter fich ein pollfidudiges Gange bil-
“dent. Died dnderte meinen Plan,  und’ idy fuchee daber alle
diefe Gleichungen von einerlen Gattung erft vollfidudig auf,
und ordnete fie fo- unger einander, vie ich glaubte, daf: je--
oer folgende ausd den vorhergehenden ‘a\m leichtefien und na-
tuelichften abgeleitet merden founte. . Ale diejenigen aliges:
méinen Sake von Summen und  Differensén, bey denen nup.
jwey verfchiedene allgemeine GSrofen oder Buchftaben in Be=
frachtung fommen, habe ich in (6.) volftandig jufammenges
ftelit. €8 gicht, deren nur drey, dapon find die erfien bey=
den unfer I und U blog Folgerungen: ausd der (in Einleitung
14.) gegebenent Definition von Subfraction; und ber dritfe.
111 cine Folge von den bepden ¢rfiens ich hatte alfo bey der
Ableitung diefes Sakes ausd den beyden vorigen bie fehonfre .
Gelegenbeit, an cinem duferft cinfachen BDeyfpiele su jeigen,
twie man: aug 3wey: durch Budh faben und Gleichungen aus-
geortickten Sdfen ceinen dritten von flbf ableiten und fin-
den, Fann o Alle Sage, die in (7.) forvobl durcd) Buchffaben
und. Gleichungen, ald auch wortlich ausgedrickt vorfommen,
euthalten drey verfchiedene allgemeine Grofen oder Buchffa-
Ber, und baben noch auferdem died mit einander gemdin,
dag jebe Gleichung jeden diefer  drey verfehicdenen Budhfia-
ben groenmal, und nody jwey Paar Klammern enthale, nud
in jedem Paar Klammern jiven verfchicdene Buchitaben vors
fommen.  Man fann diefe fammelichen. Gleichungen unter
3o Gastungen bringen; die Sleichnungen 11 bid VIL gehiren
sue crften Gattung, unbd enthalten: auf dev einen Seite ded.
Gileichbeitsseichensd gtoep verfdhiedene BDudhftaben, und gar
fene Klammern, aufider audern Seite dagegen vicr Budy-
ftaben und gtoen Paar Klammern; die Gleichung I und. die
. Gleichungen pon VIIL big XUIT gehoven hingegen zur jrocp-
ten Gattung, und enthalten auf jeder Seite bes Sleichheits-
geichens alle drey verfihicdene %ud)ﬁabeu, wnd e Paar
: .Sﬂamm
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Klommern.  BVieleiche wird miv Dandher cintwerfenr, daf die”
Menge diefer in (7)) anfgefteliten Gleichungen ju.grof fey,”
wid der Anfanger fie miche alle auf cinmal faffert wnd i
©edadienif behalten Fonne. « Auf das Crfee antrworee idh,
baf ich Dep der Ubfiche, diefe Gleichungen; die unter fich
ein ufammenhangendes Gangesd bilden, o olIFdndig anfe
sufithren, eder mebe noch weniger auffielfen fonnte, als ¢
bet Natur der Sadye nach giebt. MWas den gwepten
- Punce anbetrifft, for haben Anfanger, denen diefe Shpe (die

" tibrigens fo einfach ynd einfenchrend: find, daf fie faff famme-

lich “alg Grundfase gelten Founen), ‘ju langiweilig und

trocfenn vorfommen, audh nicht nothig, fie: alle auf einmal
durchsugehen; bielmebr vathe ich ibnen, die Gleichungen VIII
big XIIIL, bdie erft fpdterhin angeivendet swerden, o lange
bey Seite gu fesen,  bid fie nociter utiten vorfommen; bdie
vorhergehenden Gleichungen, vorpiglich die der ceffen’ Gats
tung, bie jeitiger angewenbdet werden, habe ich) hoffentlich
fo “jufammengeffellt und aus einander abgeleitet, daf id)
glauben darf, der Anfanger Eonne fehr bald mit ihnen fertig
ferden.  Die beyden Sdane oder Gleichungen in (8.) lehren,
wie man Differensen addiven uubd fubtrabiven’ ¥onne, und
werden febe haufig, uny fhon im folgenden Kapitel ange=
mwendet, . Vorgtiglich  dienen diefe aufgeffcleen Sdpe von
Gummen und Differengen, wenn man jufommengefente ns:
- pricfe, dergleichen im jebriten Kapitel vorfommen, addiven
wnd fubtrabiven will. . SNan pflegt thre Ridytigheit gensdhn-
lich aus bder fehre von den entgegengefesten Grofen darju-
thun; alfein ich fann diefes nicht billigen, tweil dadurch et
wad Cinfacheres und Leichtered auf etiwvag Dunfleves und
Gchvereres begriindet wird; - pielmehr bin ich der Meinung
bes Heven Prof. Kl gel *), welcher fir ndthig hale, diefe
Sdge gang unabhangig von bet gcbre bon ben entgegenges

#) Aechiv fie reine und angemanbwmatbemauf, peransgegeben
oon €. G Hinbenburg s Drittes J:veft S. 309 u.f, Vierfes
- $Heft S. 470w,
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fctstcn Gréfien blog aug der Natur der Adbditiow und Sub-
traction abjuleiten, und dagegen umgefehre die Lebre von den
entaegengefesten Grofen auf diefe Sase ju grinden.  Diefe
Nefachen Haben midh bewogen, von dem gerwshnlichen Q?m;:
trage bier abjutosichen, und biefe Sage in ciner fhffemati-
fchen Ordnung vollftdndig aufpufielien. Ueber die dabey fiatt
findenbden Einfdhranfungen, twenn mar fich felbige durch %et)s
fptcle erlantern wilf, febe man den Anbhang.

Der in dem fo[genben pierten Kapitel, morm bie 5))‘11[— i,
tiplication unbenanuter Fablen vorgetragen wird, unter (5.)
aufgefielite Lebriag, nebff den erfien drey jugehorigen Ju-
fasen, gehort mit gu denen, die, obunerachtet fie lGngft be-
fannt und von Haufiger Anwendung find, doch gewdhulich
nicht ausdracklich aufgeftelt und bewiefen twerden; und doch
ift e8 udthig, twenn man ihn alfgemein auf Producte, wo .
per: Multiplicand nicht blod cine unbenannte Jahl, fondbern
cine Grofe jeber Avt fepn fann, erfirecfen will, gu geigen,
daff er fotwebl bann, wenn der Muleiplicator, ald aud)
oo der Multiplicand cine Summe obder Differeny iff,
tabr fey. - Bey dem Vetveife deg. pierten Jufages, torin
die ‘Negel, eine Differens mit eincr Differens ju multiplici-
ven, ober das Product yweper Diffevengen wicder durdh cine
Differens auszudriicken, entbalten ift, iff der lefite vou den
im vovigen Kapitel aufgeffelten aligemcinen Sdfen von
Gummen-und Diffevensen angeiwender worden.  Man 1iber-
fieht bieraus ben Grund bder anfangs auffallenden Regel,
welche getoobhnlich fo ausgedriickt wird, daf — mit — mul-
tipliciet -+ gicbt, und die alfo hier unabhdngis von der
febre von den entgegengefessten Grofen bargethan twird; im
Gegenthel toivd in der Folge die Regel, entgegmge(efgte
Grofen su multipliciven, auf diefen Sap gegriinder,  Die
folgenden Sase von (6.) big (10.) enthalten' die Megeln der
wirklichen @?u[txphcatmn mit Jablen.  Producte ausd nehs'
veen Factoren Fommen fehe baufigoor; gleichwophl pflegt man

bie
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bie fe befreffenden Sdse von (11.) bid (14.), fo befarme
fie audy find, und fo haufig man auch von ihnen Gebraudy
macht, niemals  ausdeiictlidy aufjuftelen und ju ertveifen,
fondern - tmmer - ftill{chrocigend povansiufesen; diefe faicfe
durfte. in cinem fyfematifchen Lebhrbuche nicht fatt finden.
Sn (15.) babe idy die bey der Multiplication frattfindenden
Jechnunggoortheile; die miv die betrdchelichften fehienen, ¢ta

~wag umfidndlicher, alg gendhulich ju geftheben pflegt, aus.

einander gefent. Goldhe Vortheile find nicht ju verachten,
fondeen bilben gute prafeifche Rechner. Der erfte unter A)
griindet fich auf bdie: vorhergelenden Sehren von Productent
aus mebrern Factoren, unbd iff gerade der unbetrachtlichfte;
bie: folgenden unter :B) €) D) und E) find aber defio bes

tradyelicher, und ecfordern wichtd ald eine fleine Uebung,

win fich bag Berfabren dabey gleichfam medhanifch u ma=
dhen; anch Fann man, um fich dabep niche s verivren, nodh
manchesley Hulfdmittel anroenden, deven umfdandliche Yuse
etnanberfetsuu 3 utmrﬂ)lg war.

% ‘"bet) bet Dwtfmu unbenannter Bablm, die im fiinften
Kapite! vorgetragen wird, ift ¢3 cine Hauptfache, baf man
die i (4.) und (6,) anfgeffellten BVorbereitungsaufgaben
leiche unbd gefchmind aufjulfen iffe.  JfE A eine cingiffrige

- Rabl, o crgicht fich dic Aufidfung derfelben, wiein (4.) ge-

eigt wird, fdhon asd dem Einmaleind; fann man daber
diefe8 auswendig, fo iff man aud) nach den in (5.) angegebe=

nen. Worfchrifeen im Staude, eine vielsifrige Sabl durch ei-
nen. cingiffeigen. Divifor su dividiven. Died muf man an
verfchicdenen Beyfpielen fo fange fben, big man fich die
[€bead. 3)3uf.] verlangte Fevtigheit erworben hat, vevmits

‘telff deren man nun in den Gtand gefest wird, die Vorbe-

reitungsaufgabe auch fir den Fall auflofen ju fémyen, fwenn
A cine wielsiffvige 3abl iff, und woju die %orfd;rgfte’n 1ebft
mef)rern DBepfpiclen in (6.) entbalten find, und fithin nach

den i (7.) enthaltenen Jegeln aucf) eine wielsiffrige Jabl

durd)
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‘durch eine andere dividiten Fann.© Dev im bievten Jufak it
(7.) angegebene’ %ortbet[ s gefchmvinderer Derechnitng’ des
“Duotienten gewabee, menn er nicht ohne urfad‘)e, “fonbern
fur it det angegebenen Fallen' angewendet wivd,” Betedhe-

fiche AbKirsung, und erfordere nur' einige Q{ufmer’ffamfut,,

fonft iff ¢ niche fehwievig.  Jeh Datte miv ihn bey: wielen
grofien Divifionen, bxe ichy ’mamhmal sl perpichten {)atte,
ausgedacht, und femeﬁ Rikens’ t‘oegett in biefein LeprbudR
Wit porgetragen. | Den Beiveid Bay sty ber fich “in Der Ruirge
nicht geben Wief, und auch ald eind Nebenfache fus‘,[tcb tibers
gangen foerden Founte, uwgm Snfanger ‘sl ihFeRlt efgenen
Uebung’ fEIbf fudhent , Deénw im finfe Jufase artaefttbrtm
LWortheil ded Ludolph ban‘Cenlen babe ich feined
Rugens' wegeit nicht aberachen ju btufm geg[m.bf; Da et
bie Divtfion §it einer anferfi Iucbten Qpemtwn maf.bf, ind

‘it povigent berbunben werdett fatinl' - Yndere ’l‘)wt’ft’ohﬁbprs'

theile findet man in (9.) aufgefrelit, ‘wovon’ die” untei' B
Defindlichen “betrachelich find; » ¢8 ergebeu fid) Bataus; mwie
im Sufase §ejeigt mitd, umgefef)rt, foenn man die @w;ﬁou

werlernt hat, Vortheile fiiv die! G.)J‘ultw[tcatwn, twelhe dit

Nvbeit gar fehr vevfilrsen Sn ‘bem unter (S) auf’geffelttett
Srundfase toird auf die bov{)m ezmabnte anvere Definition
der Divifion Racdfiche genommm, pititg gesctgt, baﬁ Hah
permigtelft der bisher bnrg\ztragemn Qehren Blog i dem
Kalle, wenn Divifor und Dividend unbenannte gange Jahlen
find, und elfterw in lezterem aufgcf)f, cmbuﬂt)en im Stanbe
iff, daf der Duoticnt nad) bea)bcttbeﬁmwuen emertu) gz
funden wird.

Die nun foIgenben an‘zememcn @dfge mm “Producten

und Duotienten find ¢in (Sjegenﬁmf 3 denim ‘dritten Ka-

pitel aufgefielten von Summen uud Differensen, und wer-

ben nebft ifren Betweifen den Mnflngern boﬁ'cnth‘cb perfidnd--

lidhy fepn.  Die darin vorfommenden’ fleinen %udyﬁaben be-
beuten allemal unbenannte ‘gange Sablen, Bie grofien aber

Grdfen jeder Are, und in venjenigen @lembungm, worin

beven
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berew §tvey pber mehrere porfommen; gleichartige Grofom
eber et AWas ingbefoudere die in (12.) aufgefielten Gleis
chungen betrifft, {o haben (wie. in 111 Kap. 7.) -die Gleichun-
gen 1 big XL dag mit, cinander gemeiny daf fie fammelich
drey verfchiedene %ud)ﬁaben, peren jeder swepmal vorfomme,
und ey Paar Klammern enthaleen. Man fann fie ehen-
falis in o Gattungen abtheilen: die Gleichungen I big VI
gehoren gur - erfien Gattung, und enthalten auf der cinen
Seite de8 Gleichheitseichens gwey verfehicdene Buchffaben
und gar feine Klammern, auf der andern aber vier Duh:
ffaben und giwey Paar Klammern; die Gleichungen VII big
XII gehoren bingegen gur jwepten Gattung, und enthalten
auf jeder Seite ded Gleichheitsseichens alle drey Budhfaben
und ¢in Paar Klammern. - Dag Verjeidhniff dicfer Bleichun-
gen ift-auch otlftdnbdig, o lauge man blog bey ber erfin
- Definition pon Divifion. fiehen bleibe; gieht, man aber quch
die anbdere Definition vou Divifion in Betrachtung, und ge-
braudyt man fir Duotienten, die fich darauf Degichen, dag’
RQeichen. bes Semicolons, ober verfieht maw. unter A;B die
- anbenannte 3abl, melche angeigt, toiebielmal die Grofe B in
ber glexd)arttqen A enthalten iffs fo gicht es foldher Gleichun-
gen eitte teit grofiere Anzabl. . Folgendes wdre dann dag voll-
fanbdige %ersctd)mﬁ der Gleichungen von der erfien und 5nm)z

ton Gagtung, die gu (12.) gehorten.

@Iad)ungen ber erfien Qattung.
1) (n.m). (B i) = b
2) (kim).(m.A) = kA
3) (C;A). (mAY = m.C
4) . (.B): (wm) = B:m
- §).(k A); (m.A) = k:m
" 6) (m.C);(m. Ay = C3A
7). (n.B);(B:m) == n.m
) (ko A): (ki) o= moA
',"9) (m C)3(C; 4) 7wl i
10)



'%ot-t'ébe.

103 (C;B).(B3A) == CsA s
11) (kin).(Ctk) = Cin
12) (D;C).(Cin)=s Din
13) (CjA):(Bs;A) = C; B
14) (Cin)ytesn). = Gk -
15) (D3n0);(C1n) = D; G
16) (C;A)ME; By B A
37 (Csn)5 (k) =K
18) (D3n):(D;C) £ Cin

Gleichungen der goepten Gattungs

1) (nm). A = n.(m. A)
2) n.(m,A) = m. (0. A)
3) n.(B; A) = (n.B); A
4) (kin) A = (kA)in
"§) m(Cin) = (m.C)sn
6) m.(C;B) = C;(B:m) ]
7) m(Cik) = C:(k:m)
8) (D;C).A = D3(C;A)
9) (Cin):m = Csi(n.m)
10). (CIA):m, =2 G (m. A)
11) (Dim); A= D;(m.A)
12) Bi(kin)— (n.B):k
13) ki1 (B;A) = (k.A);B
YRR CrCH tm) == 1n €Y B
15) K (B = ((kim). B
16) (C;A). B= (B;A).C
17) ki (C;B) = B;(C:k)
I3) Bl G)r= G (D;B)
19y (CyraA)in-=1(Cin) ;A
20) (Din)im = (Dim):n

L IXYIE

Auch ' mififite dann das Bergeichniff der Gleichungen in (10)

vollftandiger ausfallen, und toirde folgendes fepns

1) (m.M)im = M .
2) D:(D;nl) =M

3




KVEE Botriede

3) m(D:m) =D
O (O;M).M =D
5) (m.M); M =
: 6) D; ;(Dim) = m
witd unter (x1.) fotirden folgende gehoren:
1) (AfB)im = (A:m) § (Btm)
2) (A=B)im = (A:m) —(B:m)
3) B1COsA—(B;A) t(C5A)
4 (B—0C)A = (B;8)— (G 4)

Der in der Gleichung XL anfaeftclite Saf twitd mweiter
unten bey der Sehre von den Brichen angervendet, und in
benn Gleihungen XIIT und XV find die Regeln enthalten,
Duotienten ju multipliciven und fu dividiren. Bey allen in
diefen Gleichungen ovorfommenden Ouotienten unbenannter
RQablen wird anfangs vorausdgefest, daf der Divifor im Di-
vibend aufgeht; fpdterhin pegen das Enbe des neunten Ka-
picel8 1oird aber berviefenr, daf bdie Fleinen Vudhftaben audy
Briiche bebeuten, und diefe Einfthranfungen wegfalien Fonnen.

Die Specied der Arithmetif in benannten Jablen habe
ich, al8 cine im gemeinen Leben fo-hanfig vorfommendeSadhe,
im fechSten Kapitel voliffandig vovgetragen, auch bey bder
Divifion auf die bepden Definitionen Rickfiche genommen.

Die erfien Anfangsgrinde der Lehre von den Potengen
enthale bag fiebente Kapitel. AWenn man von einer Poteng
dbie in (1.) gegebene Creldrung sum Grunbde legt, o fheint
¢8, ald tenn der Erponent nie fleiner ald 2 fepn foune; was
alfo unter Potengen, beren Erponent 1 ober gar o if, ju
perfiehen fep, Fann man angd diefer Definition nidyt abueh-
e, Sngifchen fiibee die in [3. 2) Suf.] angefihree Ana-

Jogi¢ darauf, dof man unter der erffen Poteny ciner Jahl

die Fabl felbft, und nuter der ofen Poteny 1 verfichen Edns
e ;. und da biefe Unnahmen in die 1brigen Lehren von den

Botengen pafien, 10 fann nmn ﬁe al8 Definitionen selten [af

fest,
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fen, moeil daburch die erfle Definition nicht anfaehoben, fon-
dern nue ertveitert wird. Sie wird in der Folge noch mehr
eriveitert werden, fo daf auch Votenjen mit negativen und
gebrochenen Grponenten fatt finden Ednnen, bderen Bes
deutung aus ber erfien Definition noch viel weniger abjue
nehmen ift.  Ueberhaupt ift e8 in der Mathematif fehr ge-
woohilich, daf cine Definition in der Folge der Analogie nach
ertoeitert wird; cin dbnliches Bepfpiel Fomme weiter unten
in der fehre von den Vradyen vor. Do) muf man bep
diefen Eriveiterungen fehr vorfichtig fepft, und genau nadhs
fehen, ob man fie and) ficher aufficllen dirfe. Die Lehrs

fdge (8.) und (9.) enthalten aligemeine Wabrbheiten von Pos -

tenget, und find dieferhalb auch in Budhfiaben und Gleichuns
gen ausgedricht toorden; by ihrem Veweife finben die im
oierten Kapitel aufgefiellten und ermicfenen Sae von Prodice
ten aus mehrern Factoren ibre AUntoendung. ,

Die in dem nun’ folgenden achten Rapitel enthaltencn
Sehren Haben mebreen Nusen, ald man anfangs glauben folle
fe. Mebrere Sage und Aufgaben aud der ¥ehre von den
DBresdidyen, und der fpdterhin folgenden von der Uussichung der
SWurjeln Fsunen obne fie unmoglich befriedigend bdargethan
und aufgeldft werden, und deswegen Habe idh diefe Lehren mif
abgehanbelt.  Die Sdpe von (1.) bid (14.) haben ¢8 grofrens
thetls mit allgemeinen Grofen jeder vt ju thun, und daruns
ter ift vorguglich der Lehrfas in (14.) nebfi feinem Sufake einee
ber wichtigften. Von (15.) an werden diefe Lehren aber blos
auf unbetannte gange Sablen angewendet, ober die Eigenfehafs
ten ber abfoluten unbd velativen Primablen unterfudht. Dee
Lehrfas (15.) hatte, wie im Anbange bemerft worden, nod) allges
meiner audgedriicft werden Ednnen und {ollen.  Der Lebriatin
(16.)ift ber wichtigfie in diefem gangen Rapitel, denn die evfeent
fieben bavaus fich ergebenden Jufase enthalten die wicheigfien Eie
genfihaften der abfoluten und vefativen Primgablens man iff
daburch unter andern im Staude eingufehen, dHaf cine jufams
mengefeste Jahl vur auf eine eingige vt in cinfache Factoren

b2 445
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gerfalE werben Tann, woju die in (17.) behandelte Aufgabe
alg BLorbereitungBanfoabe dient.  Die Yufgabe felbfF, ol
eine der Hauptaufgaben diefed Kapitels, Habe ich in (18.) abs
gehandelt, und um bdie dabey vorfommenden mannichfaltigen
S dlfe su unterfcheiden, durch mehreve Benfpiele erlantert. Da
felbige micht direct, fondbexn blod durdy Hiffe der Factoren-
tafeln aufgeldfE_werben fann, fo habe id) dabey die Tafeln
pon BVega, ol eine der poliftandigffen, braudyen gelehre.
Der Nusen, den die Jerfallung sufammengefester Sablen in
einfache Factoren gPodbre, ift febr mannichfaltig. Man fann
purd) fie nach dew in(29.) aufgeftellten Merfmalen fogleich bee
urtheifen, ob eine 3abl in der andevit aufgeht oder nicht, aud)
dadurch gu mebreru gegebenen ganirn Bablen’ nadh (20.) das
grofice gemeinfchaftliche Maaf, und nach (zr1.) das fleinfie
gemeinfhaftliche Bielfache febr leicht finden, toeldyes lestere
in dber ebre vou den Vriidhen fehr Haufig evfordert toird,
8eil aber bdie Auflofungen der Aufgaben in (20.) und (21.),
in fo fern fie fich auf den Gebrauch der Factorentafeln griin:
ben, nicht direct find, fo war ¢8 ndtbig, auch divecte Aufd-
fangen Davon ju geben. Hievsn dient nun die Anfaabe in
(22.), welche auch in der Folge bey der Lehre von den Bridyen
wieder gebraucht wird. - Die Eigenfchaften der bey ihrer Auf-
Isfung jum Borfchein Fommenden Bablen, die id)y der Kiirge
wegen Divifiondsabhlen genannt habe, mufte ich desroes
gen in den Sufdnen ausfiihrlich unterfuchen, weil felbige jum
PBetweid cingr in dem folgenden neunten Kapitel unter (21.)
porfommenden Aufgabe ndthig find.  Dicjenigerr, die fich
davan begniigen, diefe lefitere in der Yusubung fo nipliche
Yufaabe blog mechanifch auficfen gu fonunen, obue fich wm
die Griinde der Auficfung gu beflmmern, mogen den .bierten
und die ‘folgenden Jufdse bey der erftern Aufgabe dberfillas
gen.  Hoffentlich aber tird mid) dies entfchuldigen, daf ich
mich dabey fo lange vertoeilt habe.  Jn dem pierten und funfs
ten Sufase fommen Bepfpicle von dem RNuen und der Kirge
" por, teldhe durch fcgurhd)e Darfiellungen vonGlei
N , cf‘ungm

i
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chunger erveicht toivd.  Mehreve der oben angefibreen allge-
meinen Sage von Summien und Diffevengen fommen dabey in
Antwendbung. Das im ficbenten Jufase angefihree Schema
‘fEelle nicht nur die ammelichen, theil8 in dem BVeweife, theild
in ben vorhergehenden ufdsen aufgefeliten Gleichungen fury
dar, fordern fithre auch noch anf andeve.  Ueber den Jnhalt
pes achten und neunten Iufafies fehe man die Betrachtungen
im Anbange uberc cyFlifthe Perioben, und die damit vermandee
Nufgabe. Die Aufgaben in (23.) und (24.) eudlich Ilebren
bag bivect finden, twag die Aufgaben in (20.) und (21.) indi-
vect, namlidy permittelft der Factoventafelnn, bewerkfieligten,
fitid abé freplich nicht fo fury wie jene.

Die Lehre pon dett Drichen Fomme Anflngern indgemein
{chiser ‘por; ich babe mich daber in dem folgenden neunfesn
Rapitel, worin i) diefe Lehre vorfrage, vorguglich bemibt,
durdy einen fiveng fyffematifthen Vortrag diele Schivierigheit
u heben.  Die mehreften Sage und Aufgaben Habe iy, wo
¢2 moglich war, in Gleichungen ausgedriicke, weldhe, ohner:
achtet fie sroar feine Budhftaben, fondern blog beftimmee Jah-
fen entba[ten, boch fo befchaffen find, daf man fog[ezd) tiber-
fieht, toie gu verfabren iff, ‘yoenn fiate der Deffimmeen 8a{)[m
andere fifinben.  Der. Lbrfah in (1o.) enthale drey Mes
ﬂ)obeu, einen Bruch ohne Aenderung feitied Werthes in
andernt’ Zahlen aussudriicken.  Jn bden 5ngcijorzgen Bufagm
find bie MerFriale angegeben worden, wonady man beurthei-
Ien faritt, 00 swep verfchieden andgedriicite Briche gleiche
Rerthe Haben ober nicht; audy iff geactgt toorbert, daf ¢8 von‘
jedem Bruche eine Darficliung in den flcmften ’Baf)[en giebt,
und wie man fie findenj fmm“, w Bepden’ toerben verfchie-
bere Lebren bes vorigen Ruptte[é erfordect.” Jtod) mebr
it dag ber Falt bey der}Aufgabe in’ (13.) wo jifr Beftimmung
ped Generalnenners die Auflsfung dev ¢ ufgabe in (21.) und
(24.) bes vorigen S‘apltels erfordert tird. - S (16.) ift ge-

Dngt wordet, i mafnt nady der Analogic die (Cinl. 15.)
9€’
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gegebene Definition von Multiplication fo estveifern Fdnne,
baf der Multiplicator andy ein Brud) fepn fann, wobey ver-
fchiedene von bden oben aufgefieliten aligemeinen Sdaken pon
Producten und Duotienten in Anwendung Fommen.  Hicraus
ergiebt fich umgetehre, tas o8 heifie; eine Grofe durch cinen
gebrodhenen Divifor nadh dee evften Definition gu dividiren,
und e laft fich nun die Multiplication und Divifion der
DBrudye vollffandig vortragen. €8 jeigt fich dabey,. daf man
audh), wenn bepde Factoren unbenannte Braiche find, Multi-
plicator und Multiplicand verwedhfeln Ednue, und daf, wenn
Dividend und Divifor unbenannte Briiche find, nach benden
Definitionen von Diviffon dody einerley Duotient gefunden
witd. Die Sdfe (18.) big (20.) befchdftigen fich mit Bruchs-
brichen und der daraus. fich ergebenden cinfachfien v von
Kettendrizchen, wosu vev{chicdene Lehren des vori_gen Kapi=
£el8 wieder gebrauche twerden. Died findet aber in nody weit
hohevem Grade bey bder uutglld)en Nufaabe in (21.) fatt,
deren Grinde obne jene Lehren gar nicht verffanden tverden
fonnen.  Bey dem Veroeife ded jugehorvigen jroepten Jufases
fommen die unter denen, in (IIL Kap.7.) aufgefieliten allge-
meinen Sagen von Summen  und Differengen. befindlichen
Gleichungen der gwenten Gattung jum erfienmal in Yn-
wendung, weldes noch viel Haufiger im folgenden Kapitel
gefchieht; deroivegen haben dicjenigen Anfanger, die'fie bore
uberfchlagen haben, fie nun nadyzubolen, Sn (22,) habe ich
nach dem Bepfpicle Kafiners geseigt, dag verfchiedene
©adge, deven Wabrheit vorher blos fire gange, Jublen darge-
than tworden, audh richtig perbleiben, twenn man flatt der
gangen Sablen %rucbe fet. .’Dtc bepden legten Aufgaben in
(23.) und (24) follen boﬁmmd) binreichend fepn, um ben
Anfanger. in den Stand su fegen, di¢ Lehre von den Brichen
auch auf benannte Jablen anmenbm u Fonnen.

(‘36 wahe ¢ iiﬁ.; baff bie, Lebre pon sufammengefetsten
Ausbriicfen, wie im folgenden sebnten Kapitel vorfommen,
- fidh
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fich ofne die Behre von den entgegengefetsten Grofen nicht voll-
fidndig vortragen [46¢, fo wabr ift e audh, daf eine ju fribe
Ginmengung dev Teptern in die erfiern den Anfingern ohne
Noth Schiierigheit und Undeutlichfeit verurfadyt.: Noch viels
mehr ift died der Fall, wenn diefe Cinmifdhung auf eine unz
vichtige Are gefchicht, uud ey gang verfehicdene Dinge mie
einander vermengt werden,  Leider habew die mebreften, b
befferns unfevee mathematifhen Lehrbiicher diefen. Febler; man
hat bepde Lehren auf eine {onderbave Art’ mit ‘einander Hers
wmengt, und dic additiven und fubtractiven GSlicdey
folcher Yusdericke mit pofitiven undnegativen vermweds
felt, weil man cinige ehnlichEeit in den Negelnl, wiermit
bepden gerechuet wird, fand, ftatt daf man den'Grund biefer
Aehnlichreit genauer Hatte unterfiuchen follen. -~ Gewdbnlich
braucdht man fate der Worte additiv und fubtractiv die
Worte pofitiv und negativ; doch iff man aud) in den
umgeféhreen Fehler verfallen. Here Lorvens bebient fich
namlich in feinem neuefien Lehrbuche ded Worted negativ
gar nicht, -und fept fatt deffen durchgdngig fubtractiv,
toeldhes ebea o falfdh iff: Jch habe daber , um diefenr Febler
i permeiden,. das Nothroendigfie, iwvasd fich von den Eigens
fhaften folchee sufommengefesten Ausdidcfe: ohne die Lebre
vow bew entgesengefepten Grofen bepbringen [dft, int jehnten

RKapitel abgehandelt, vorpiglich in dev Ybfiche, um deni Ans
fanger auf die Lehre von den- entgegengefenton Grofen; diein
ber’ folgenben Kapitel porgetragen toicd , vorsuberciten.  So
lange man blog mit folchen sufammengefesten Ansddricken, die
idh bafelbf verfdndlidy genannt habe,: und mit Diffecens
seny. s oobey ber Minuend pidye fleiner ald der Subtrahend iffy
su vechnen bat, laffen fich diefe Lebren, vorjiuglichvermiteel(
der oben aufgefteliten allgemeinen Sdage von Summen und
Differenen, quf dag Aeithtefie und befricdigenieffe,” und ohue
ein AMWort, poir pofitiven: und negativen, GrdGen ju’ crmwdhnen,
vechtfertigen. b fene daben gleich anfangs dewdnter(thisd
iwifchen ver fandlidheny ubd anfdfigon jofonivenges

‘2
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fepten Ausddeicken foft, und bemerfe, daf erft bie Folge ents
feheiden muff, ob lesstere cinen MWereh haben oder nicht.  Jn
den Sufasen ju (3.) wird hicrauf noch ein anderes Merfmal
angegeben, wodurdy fidh anfiofige Yusdriicke von verfiqndli,
chen unterfcheiden, und gegeigt, bdaf gwey oder mebrere vers
feandliche Ausdricke, bie einerley additive und fubtractive
Blicder, nur in verfhiedener Ordnung, enthalten, einerley
9Berth haben.  Bep den daranf folgenden Aufgaben, dergleis
chen verfidndliche Ausdriicke gu abdiven, ju fubtcahiren und
gu-multipliciren, war e8 daber ndthig, bdie Borfchriften fo
eimjurichten, daff von den gefuchten jufammengefessten Aus-
pricen nicht nur die Glicder und ihre Defdhaffenheit, ob fie
namlich adbitiv oder fubtractiv find,” fondern audh wenigfiens
eire-Drdnung angegeben tourde, in dev fie gefhrieten wirklich
verfianbdliche Yusdriicke geben,  Died ift auch der Grund,
foarum ich in (4.) bey ber Uddition jufammengefesster Yusdraice
bie| Vorfdyrife; gegeben habe, die Theile und ihre Ordnung ju
{affen, toie fie find. Doy der Subtraction Habe iy aus cben
bem Grunde dic Negel dufgefiellt, im Subtrabend die Theile
und ihre Ordnung umgutehrens audy toar e ndthig gu erins
neen; daf der Minuend niche Fleiner ald der Subtralend fepnt
prrfe. Bey derin ¢7.) vorgeteagenen Multiplication jweyersus
 famatengefesiter Yusdriicke habeich aus eben der Urfache die Drd-
nung angegeben, in'der die Producte gefchrieben werden miif=
fensi ibre Befdhafenbeit beftimme fid) nach der Regel, daf ei=
neley Feichen & vecfchiedene aber ~ geben, welche alfo hiee
gans ungbhdngig von der Lehre von' den entgegengefepten
Grofien Betieferr und gevechefertigh worden ift.” Die! Disis

fion gufammengefegeer. Qtuébwa& mutz fnet md)t chetma
gen werdew. o s i

§)ie Lehre von Hen entgegéngefésten 6r6§cn if’t in ben
neeften Jeiten ‘heftig angegriffen worden, 'K I g el tadelte
guerft am oben angefiifreen Dree den ‘gerodhnlichen Vortrag
diefer Sebre, und,’ wic mich diinfey ‘mis Reche, * E¢ war <8,
 ber
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‘ber juerft (Seite 311,) erinnerte, daf additive und fubtractive

©rofen von pofitiven und negativen unterfchieden werden
nmuften, und daf, twenn man dew Unterviche 1ber die auf
ghie allgemeinere vt darjuftellenden arithmetifchen Specied
(alfo eigentlich Aber die arithmetifchen Specied mit jufammens
gefenten Ausdriucken) auf bdie entgegengefepten Grofen bes
grinbde, in den Sydeen der Unfdnger nothtwendig Dunbelbeit
nubd Verrvorrenheit entfichen miffe. . Proben, wie man bdiefe
Specied gang unabbdngig von der Lebre von den entgegenges
festen Grofen ectvcifen fonne, findet man in dem Beweife der
Ciite 479 angefubreen Gleichungen, rovon bdie meifien auch
bier porfommen.  Die Gleichung VIII bey Rlugcl !
(a—b).(c = d)=a, c——-a Jd—b.cohb.d
ift im Wefentlichen mit meiner [HII. RKap. 5. 4)3uf.] cmerlexp,
nur baf die Orduung der Theile auf der rechten Seite des
Sleichheitdseichens anders ift.  Died hat aber dasg Nachtheis
lige, daf, menn man gud) fiic a, b, ¢, d blog abfolute oder
poﬁtxbe Zablen, unb bdabep al>b und ci>d annimme, der
auf ber rechten ®e1te bes Gilexcbbe;tssetd)ené befindliche jus
{v tmmmgefegte Qluﬁbzucf boch in mand)cn gaﬂcm 3 B, wenit
a=8ab=5, I3 pd=0 anfcoétg toird, man alfoibey
feiner Berechnung doch auf ¢in negatives Swifchenglied Fomme,
folglich wiber bdie albﬁd)t Heren .ﬁlugelé negative Grofien
in Betrachtung ju 3ieben gendthigt iff. Diefem umfiambe aber
batte fogleich abgeholfen terden founen, wenn Herr .@ Iugel
aufier feiner Gleidyung 11 :
: a—(b—c) =a—btec ;

(welche mit der von mir [III Kap.7. 7) uf. IX] aufgeﬁe[{. :
ten einecley ift) durch deren Hilfe bxe obere batgetban mwb,
nod) die Fovmel
a—(h—=c) = a+c—b ; , e

nbet meine Formel [1I1. Kap. 7. 9) uf. X1]in %ettad)tung
gesogen batte.  Sene findet, twenn man nidyt auf negative
@roeen fommen will, wic im Anhange gegeiae ift, wie unter

; ber
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ber Bebingung fate, dag b>c wid o &b iff; bey dicfer
aber mwivd blod erfordert, daff attfier b > ¢ ntr fiodh a >
b o—ciff. Hievausd erheliet, daf swvar allemal, oo bdie erjie
Gleidyung anmenb&ar 'iffy ‘e3 auch bdie giveite fei, nidt aber
umgetcbrt, benn M den Fallen, wo b ¢ und a war
.m‘oﬁe“ ‘al8 b—ec, body aber fleiner al8 b iff, fann blos

Die Nmte, nicht aber die erfiere angetvendet toerden.  Hdtee
nun Herr Klugel die lestere %ormel angemenbet, fo battc
ex bxe @[etd)unq trhalten:

(av--b) (c--d) =ac-ad + b.d - Db.c
Bei"m'éic'ber man, fvenn man filr a, b, c, d abfolute ober
pofitive Sablen, und jwar a > b und c > d annimmt, nie
auf negative Grofen Fommen faun, und eben bdies findet
noch ‘oielmehr bey weinee’ ihr gleichgiltigen Statt.  Yuf
mq'e Gleichung wiitde nian aud) durd) die Vefolguug dev -
(X @«p‘\ 7) angegébenen Borfchriften gefommen feps.

* Ynbere, ben Jbecn Spcrm Kitigel 8 geoftentheild twi-
wfpred)enbe Meitungen  duferte Herr Commiffionsrath
quﬁe in dm Cd)rlften.' Formulae linearum [ubtangen- -
tium ac Iubnormahum, tangentium ac normalium et cafn-
gatae, et dxlmemms quam fieri folet exphcatae. _ipl. 1798
und dann nod) meImef)r in der Schrifts Neue Croree:
‘rungen fiber Plus und Minusg, f‘.zabe[ eines
bxéf)ehgen, wind Q)mﬁetlung cines gemaunern
Gebraud s beffelben fitr die Trigonometric
und andere arithmetifche, ftatifche und hydro:
ftatifdhe Qlufga(sen. Crite %lbtf)ei[uug. @6tben,
: I%OI». i
Den  nenefien unb beftigfien angr«ﬁ’ nuf Diefe Refre
unternimme Carnof in dem IWerfe: Geometrie ‘de polition.
Paris. An XI -- 1803, Geine Sdeen ndbhern fich sjum Theil
benewdes  Hertn KA gel, doch werfalie auch ev in die
feblerbafte BermechSlung additiver und fubtractiver Grdfen
it pefitioen uad negativen.  Dies Legengen die - Worte
) feiner
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fe,inev Bovrede pag. s Rien nest plus fimple qué la: no-
tion des quantiiés négatives précédées” par des quantités
politives, plus grandes quelless mais en algébre on est a
chagque inflant conduit a des expreflions de formes négati-
ves ilolées etc.  WBa8 Carnot ier pofitive und mnegative
Groffen nennt, find cigentlich nichtd anbers al8 abbitive
und fubtractive Grofen; basd was er aber formes négati-
ves ilolées mennt, fird die eigentlichen negativen Grdfen.
Diefe Verwechslung nimmt joar Carnot toeiterhin in fei-
ner Gehrifs in Schuts, indem er Seite 25 fich fo aus-
drficft s Concluons dé-Ja que les fignes + et — ont véri-
tablement ' ‘deux Fonctions trés - différentes dans le caloul
la premiére, d’indiguer laddition ou la foufiraction, la fe-
conde, & exprimer 'les mutations f{uccelfives qui arrivent
dans nn fyfiéme variable, et les divers degrés de confor-
mité ou de non conformité qu'il conferve dans ces difté-
rens états de transformation, avec fon premier état. . Ces
deux fonctions ‘ont lien finultanément comme conféquens
ces’ Tune’ ‘de lautre, et nmon en veértn de conventions:di-
fiinctes. - Sein Beiweis ift folgenders ' Si ¢ éroit comme on
le’ [uppofe fouvent, en'vertu de conventions diftinctes, il
faudroit prouver, 'que ces conventions n'ont rien -dincom-
patible. entre el]es, et quelles doivent conduire aux mémes
régles pour la combinaifon des ﬁgnes dans les operations
algébriques. Alferdings’ miifite cin foldher Beweid gefiihre
werden, welcher die Uehnlichieit  der Regeln vechefertigte,
tie audy in diefem Lebrbuche gefcheben iff. Mais puisqurel-
les font, comme on vient'de voir, [uite néceflaire Tine de
Pautre, Didentité des reglés qui en derivent en' rélulte évi- -
demment. Borauf fich die Worte come on vient de voir
Desichen, febe ich nicht ein.  Cin grofer Theil feiner Eins
wirfe entfiehf ausd diefer BVerechslung, und die #brigen, -
bie nidhe davansg fliefen und die Lebre felbft, nicht blog ifh-
ren bisherigen BVorfrag betreffen, (afen fich beantworten.
Das Werf ift fonfl niche ohne Schavffing . gefchricben,. ent-

. bale
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halt aber bod) auch Unrichtigfeiten, vorgiglich falfche Bes
fchuldigungen der Bertheidiger der bighevigen Theorie.

Diefe Nickfichten veranlaften mich, bey der Audarbei.
tung diefes Sebrbuchs anf den Bortrag diefer Lehre im eilf:
ten Kapitel doppelten Fleiff su vertoenden.  Man fann fie niche, -
wie Herr Lorens, blos auf bie Lehre von den jufammen-
gefesten Ausdracken einfchranfen, und durch eine forgfdleigere
Bearbeitung diefer lefitern entbehrlich machen, fondern muf
fie Lefonders vorfragen. ‘

Pofitive Grofen. find Differertsen, wobey der Minmend
grofer al8 der, Subfrabend iff, und alfo von den getwvdhu.
lichen vorher betrachteten gar nidht unterfchicden,  Negative
Grofien bingegen find — man mag fich noch fo febr wider
diefe Definition aufiehnen — doch in der That niches weiter
al8: Differengen, nobey der IMinuend fleiner algd der Subtra-
bend iff, alfo in der That weniger ald niches, und in
fo fern, da man in ber Ausubung von einer fleinern Gudfe
eine gedere nicht wirklid) abgichen Fann, ein blofer Der-
ftandesbegriff, ober ¢in étre de raifon, tvie e8 €arnot nennt.
Ddf man auf dergleichen Differengen fommen fann, und daf
fie einen Siny Habew, jeigt die B emerfung in (1,) nebff ihren
Fufasen. , ' ;

Man pfieat den Vorfrag der Sebre von den entgegenges
festen Grfen. gerwohulich fo anufangen, daf man fage:
~Entgegengefeste Srofen find. fn!d)e, foelche. in bcrr%erbms
pung einander aufbheben ober»nermcbteq, § B BVermdgen und.
Schulden, Gewinn und Berluft, Steigen und allen, Vors
wart 8+ und RNicwares- gehen u. {1, die eine bon Diefen
Grsen , weldhe mon will, nennt man pofitiv und die audbere
negativ; pofitive @rofen besgid)net man durd) ein porgefess
68 negative aber durc) ein vorgefesites — u. f. M.«

Alfein diefe Definition ift auflerit unoslfidndig ; man
gatin 3. B. nach felbiger nicht evtldren, wag unter S})‘otenaen
it negativen Eyponenten ju verfiehen fey. Die Q‘ae;etd)m;ug

' ¢
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ved Pofitiven und Negativen durch 4 und — ift audh, wo
nicht feblevhaft, docdy wenigfiens febr unsoecmafio; denh fie
begtinftigt die mehrmals geriigte Vermechfelung, fcheint fogar /
daber entftanden 1 fenw, und man iff dabep gendehige, die
Reichent -+ und — in eitem doppelten Sinne ju nehmen, und
wo fie vorfommen, genaw nachinfeben, in welchem Sinne fie
gebrandht terden. e bin daber feft ibetseugt, daf diefe bids
berige Dejeichnung ded Pofitiven und Negativen durch -
und — nicht (anger bepbehalten twerden darf, wenn Unfan-
ger nicht drve tverden follen.  Wielleiche mird miv Mancher
cintoerfen, daf man mit diefen Jeidyen big. jet audgereicht,
und fo viele wichtige und grofe Unterfuchungen und Erfin-
pungen durch fie  angeffellt und gemacht hat; aliein Hiers
auf anttoorte ich, bdaf died nur von foldhen gefchehen feyn
foune, die durdy eine lange Uebung, vieleicht obhne felbft
daran gu denfen, fid) die Fertigheit erroorben Haben, bey dem

Gebrauche diefer Jeichen fogleich su fehen, ob fic in bem emen
ober anbdern Sinne gebraucht werbden. :

Pofitive Grofen’ angudeuten, bedarf ed gar femes ¢iges
nen Reichens, denn fic find von den in den vorigen Kapiteln
betrachteten gar nicht unterfehieden, und twenn man ficy des
Bortes pofitiv vorher nicht Dediente, fo gefchal es deg-
twegen, meil man noch feine audern Grofen fannte, von de-
nen fie harten unter{dhieden werben miffen, oder denen fie hats
ten entgegengefelit toerben Founen.. Fuv unegative Grofen aber
iff ein cigenes Seichen nothroendig.  Nachpem id) alfo voiler
[2. 2)3uf.] seseigt Dabe, daf 3o negative Differengen, bey
derter et Subtrabend den Minuend um gleichviel Bbererift,
¢inanbder gleich find, o gebrandye ich, um fie angudeuten, ein
Gternchen, das id fibet den Ueberfhuf fepe, um me[d)en ber
Cubtrabenb pen Minuend dbererift.

Man Hat audy, obne e ausdricflich ju eunnem /bie
Bcichen + und — noch in einem anbern ertveiterten Sinne
gebrandhe, uud dadurch, daf man ciner Grofie A dag Rei-

dyen
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chen 4 porfent, oder unter + A die Grofe A {elbft, unter
— A bingegen bas Entgegengefeiite von A verfianden. S
A eine pofitive Grofe, fo trifit diefe Begjeidynung mit der vo-
vigen dibevein; iff aber A einc negative Grdfe, o bedeutes
nun + A bdiefelbe negative, und — A die entgegengefesste po-
fitive Grofe.  Aber audy diefe Evwveiterung iff denfelben Ein-
murfen ausgefesst, denn immer foerden dabey die Jeichen +
und — in einem andern ald ihrem urfpranglidhen Sinne ge-
nommen, nach dem fie nichts anbers ald Jeichen der Addition
nud Gubtraction find.  Ueberdbies iff dag crfiere gauny un-
gwefmdig; denst wogw bedarf e, daff man, um cine Grofe
A felbft und nicht ibr Entgegengefeies angudenten, vor diefe
©rofe noch das Ieichen 4 chreibt ? I e nicht hinreidyend,
A allein obue alleg Jeichen hinjufesen? — €8 folgt daraus,
daf das Jeichen 4 blod ald Ydditionsseichen braudybar, in
jedem andern Sinne aber foroohl ald S[eichen ded Pofitiven
ald auch bes Nidytentgegengefetiten cin gany Wberfliifiges
Ding iff. Um aber dad Entgegengefente einee Groge angn-
deuten, ift e allerdings ndthig, ein eigenes Jeidhen ju twdl-
fen.  Da dad Jeichen — ald Jeidyen der Subtractivn hiersu
-nicht gebraucht terden fonnte, fo habe ich biersn dasd nur
toertig abgednberte Jeichen o gewahle, und mich diinft, daf .
felbiges Bepbebalten werden fann, weil ed bepnahe eben fo
fur wie das bisher gebrauchee iff.  Diefes Seichen macht fo-
gar dag vorbin ertwdhnte Jeichen beé Sterncyens getviffera
mafen #berfiigig, tweil — 3 mit 3 einerley ift; doch balte
ich tmmerifir gut, aufer dem ervabhnten Seichen der Entgegen-
fesung, weldes, je nad)dem ¢8 por einer pofitiven ober nee
gativen Grofe fiehe, ctwas Negatives ober Pofitives andeu-
“tef, nodh eing ju baben, welched insbefondere negative
Orofen bejeichner, und dagu habe ich einfiroeilen dag Sterns
dien gewablit. S fage niche obme Urfache emﬁtpet[en,
denn ¢8 ift uicht meine Ubfiche, diefes Jeichen einfubren ju
toolfen, uud id) fiihle die lnbequemlichfeit, die felbiges fo-
wobl im Sehreiben ald auch im uxcfe bey fich fuhet ’f iqm

4/ 1989
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febr; allein idy fonmte bey ber Ausarbeitung diefed Buches
fein fchicElicheres und jugleich fuirgered findben; und ¢8 folf
mir fehr angenehm fepn, wenn Sachfenner ber die IWabl
eines goecEmdfigern Seichens mit Borfchldgen bald hervorires
ten, und ein foldhes einfithren.  Die Jeichen + und — werden
baber in diefer Schrift blog al lebztmné und @ubtractwuﬁs_
jeichen gebraudt.

Genan genommen ift bie Lehre vonden entgégmgc efsten
Grofen nichtd anbders, ald eine toeit gecricbene YUnalogie.
SBill man alfo die Regeln, oie mit pofitiven und negativen
Grofen’ gerechnet twird, oder bie Neaeln, nach denen die Spes
cies der Urithmetit mit felbigen verrichtet foerder, fmbm, fo
fann man nichts weiter thun, alg dic in den vorigen Kapi-
feln angefiifreen Sase, weldye lehren, wie Differengen ad-
diit, y’ubtmbttt und multiplicict werdenr, und weldhe anfangs
nur fiir folche Differensen, deven Minuend grofer, over doch
wenigtens niche Fleiner alsd der Subtrabend iff, ermiefen war
ren, der Analogic nach, und ohne Beiveid auch auf negatioe
‘Differengen ausgudehnen- fith erlauben, und fehen, was fie
Nefultate herausfommen, und ob diefe E)teru{tate fidh 1iber:
forechen obder nicht. Ul8 @riindlage fir die in (3.) vorgeiras
geme Addition entgegengefegter Grofien dient daber der Safs
(IIL Rap. 8.T).  Die im gwepten Iufase enthaltene allgemeine -
SRabrheit iff davon eine leichte Folge, wid im dritfen Rufage
wird gejeigt, toie diefe Nejultate mit den vorigen Lebien
fbereinfiimmen. WS Grundlage des Sages in (4.) und der
“darauf beruhenden und in (5.) geseigten Subtraction entae-
gengefester Grdfen dienen die Sdge (I Kap. 8. T und 11].
Der evfie Sufas seigt, wie dic darans fich ergebenden Res
fultate mit denvorigen Sehren uberemﬁtmmen, find der gwente
enthdle einige allgemeine Sdse fber Summen und Differen-
en entgegengefetiter Grofen.’ Al Grundlage e Saped in
(6.) dient der Sap [HIL Kap. 5. 4) Juf.]; der erfie Jufap
oricfe die darin enthaltenen Wabrheiten durch Buchffaben uud
Sleichungen cug, uud im swepten wird gegeigt, mwie dicfe MNes

ful-
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filtate mit den vovigen Lebren fAbereinfiimmen.” Hievanf He-
rubt die in (7.) vorgetragene Multiplication entgegengefester
Grofen, und man uberfieht bieraus obhne Schivierigheit, mar-
um cin Product ausg ey gleichartigen Factoren (d. b, die
entyoeder bepde pofitiv oder bepde negativ find) allemal pofis
tiv, cin Product aus jwep ungleichartigen aber allemal nes
gativ fepn muf.  Diefer Sap aber ift von‘bcn fihop im vorigen
Kapitel ermwicfenen, Haf + mit 1, und — mit — multiplicict
+, bingegen t mit — multiplicict ~— jum Producte giche,
gang vecfchieden. Dicfer lefste iff blod Kegel, toelche bey
ber Multiplication jufammengefester Ausdricks ihre Anmwen-
pung findet, jener aber im cigentlidhffen Sinne Lebrfasm.
Aus den jporgetragenen Regeln der Multiplicasion ergicbs fich,
dafi auch bier, wenn bepde Factoren unbenannt find, Muls
tiplicator u(nb Multtplicand mit einander vertwedhfelt werden
Ednnen, wie im erfien SufaBie evinnert twird, fo tvie die alls
gemeinen Sdse int 3) und 4) Jufage. Die in (8.) enthalte:
nen NRegeln der Divifion entgegengefester Srofen werden
aus denen unmittelbat porher in.(7.) vorgetragenen RNegeln
der S)Jtulttpllcatwn abgeleitet,. und gelten fiie bepbe Defini-
tionen pon Divifion.. €8 ergeben fich daraus die aligemei-
nen Sdse im 1) und 2) Jufake, auch siberficht man nad
dem dritten Jufase leicht, daf audy bier, menn Dividend und
Divifor unbenannte Jablen find, bepde Definitionen von Dis
ifion cinerlen Duotienten geben; und jugleich erbellet, 1wasd
unter Briichen, worin entoeder der Iabler allein, oder der
Renner allein, oder bepde sugleich negative Jablen find, ju
werfiehen fep, wovon der vierte Jufal handelt. Jn der unfer
(9.) aufaefiellien Bemerfung wird gegeigt, daf verfchicdene
alfgemeine ©dfe, die bisher blos fiir pofitive Grofen eriies
fen toaren, auch wabr verbleiben, twenn fatt einigcr»obcr
alier negative Grofen gefest wwerden,

Die nun. folgende Unmwendung der vorgetragenen Ecbren
auf eine allgemeinere BDetracytung der jufammengefesten Aus-
deicke ift alg Cradnzung: bed povigen RKapirels ju betrachten.

Coldhe
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“@olihe sufammengefente Ausdricke, bie Tnrworigen Kapifdl
anftogige biefeny, habew, wiz wman nuw fehf, alietdins
inen. Wereh, - ifves Entwicfelung iff feiner. Schivierighet
niehr untevorfen, und diefe BDenennung falt nun gang fled.
Der Umftaud, daf man nach [Io €) Buf] feven gufammens
gefesten Ausdruct als Summe barfte[(cu Eann, nmr’)t, baf
pie Rechnung mit gufammengefericen usbricken vonder Medp
nung mit Summen abhangig gemadhe roceder faps, und dieg
ift ber eingige Grund der Uehulichfeit ber Sﬁege[m dic bey®

der-Bedhuuing nif" af'an*mextgéfe#tealmﬁvrﬁtfm b micde

gegengefeisien Gedfen {fatt finden. ~ Megen [10, 8) Juf, 1
glaubee man§id) wabef *ﬁem[zd) Bemntxget, abdifive und fub-

fractive Grifen mit poﬁtmen und negagiven 1 berméc‘)f’fﬂy

alléin der. Grund {ff aiche binveichend; bend hian delitet' vie

Gummie mehrerer Grafen flcht durch blofes Rebeneitatibhis :

folyreibent derfelbenian.  Duteh Sugithung. et Lehre Do’ Do
entgegengefetten Grdfen Wwerven die Beweife’ :ramuc{)f'a{ftgav;
100DON -Depbente Derveid i (11) ¢t Bepfofel giebt, Dk
[aftige Vorfiche," die man Gin'vorigeh Kavidl Hep ber Unoend
nung dev beFannten Glicder eines sufammengefipte n Yusdructs
anmmbewhmﬁte, i’ be“feibeu icht anfrkig g macffem iy
Richtlanf iegative Grofen it “Pohmnent, fAlE gany weg) ba
fiadly [rei £) 3] die Slieder gory wiltkihelich uneed vinaibs
ber geordnet fwerdén FEAReT,  wenn nur dad Glich am weices
fien juv Sinfen cin abditives Glied iff.. Diefe letere ’Kucfz
fiche Davfabet mefner: Meinung nach md, £ anfet Acht ge.aﬁ'en
ferden. [ Fwar weif u:b swohl, baf die grofren ‘.ﬁ‘atbemati{’w
ﬁc() fold)ev ugbdricke bevient habeny wie j. % fo[genb **Hh b

«——a-—bfcfd—e

welcher Do SBerth eihes 5tx1hmmeugefeﬁtéﬁ québrua‘sf beﬁ'étt

additive Glieder o und d, “anb beffen f’ubitdctwe Gliéder o b
und o find, andeutet; allein ich Fann 8 niche billigen, weil
¢8 den AUnféuger sh falfchien Vorfehungen verleicer, nid bie

oft gertigre Bermehelung Be_,unﬁ;ga Dag Glied an fdites

¢ | fresh
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fien jur Linfen muf allemal ein additived Glied feyn, unddarf
feitt Vorgeichen haben; 1d) fann ¢8 daher auch nid)f fiir gue
halten, toenn manemm gufommengefesten Ausdruck, wies. B,
folgenbeu. :

a—-bfcfd-—e

fo fchreibe s
ta=btctd=—e

“denn das Reidhen + am weitefien jur Linfen ift Aberfligig.

Der vorjiglichfie Nupen der Lehre von den entgegenges
festen Grofien befieht in der Berfilivsung, die fie durch Sus
fammennehmung mebrever vervvandter Falle gewvdhre.  Haf
namlich cin Sap mehreve verivandee Fdlle, die man ohne fie
Befonberﬁ unterfuchen miifte, fo braucht man nur einen dice
fer Salle ju unterfuchen, und fann. die fbrigen durdy ihre
$Hiilfe auf diefen erfien unterfuchten Fall juricEfihren. Bepe
foiele finden fich in den Aufgaben (3. ) und (4.).

mr Anhang enthdlt nodh einige merfroirdige unterﬁu
chungest und Sufdse, vorsiglich jum achten Kapitel, welche
ich, um Diefes fchon obhnedies lange Kapitel nicht noch mehe
;u pergrofiern, big jum Schluffe verfpare habe.

e fann und darf mir das Jeugniff geben, ba§ ich auf
bie usarbeitung Ddiefes Lehrbuches vielen Fleifi und Sorge
falt pevroendet babe; dennoc) aber firchte ich, baf bep den
desicFenven Berbdalniffen, in denen idy e niederfehried, und
welche miv die dagu nothige Heiterfeit des Geifies oft raube
ten, nody piele Mangel und Litcken davin fich finden diirfs
ten.  Grindliche Beurtheilungen fachiundiger Mdanner tvers
den miv daber febr willfommen fepn, und ich verfpreche ihre
Winfe ju mdglicdhfier BVervolfommnung deffelben forgfiltis
§u Denugen.

Da
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Da idy die Correctur nicht {elbfE habe beforgen fdnnen,
fo baben fich cine Menge Druckfehler eingefchlichen, die ich
mit moglichfter Sorgfalt aufgefudht und in nadfolgendem
MWergeichniffe mitgetheilt habe. Anfangern rathe idy, diefe Feh»
Ter erft ju verbeflern, damit fie ihnen nicht im Studiven dies
{es Duchesd hinderlich toerden; bdenn es find, [vorjiglich im
Teten Kapitel, mebreve darunter, die den Sinn entftellen.

Der goepte Theil diefes Lebrbudhs foll die fernern Lehes -
render Elementararithmetif, ald die Lehre von den Decimale
Brichen, von der Ausgichung der Duadrat- und Cubifure
3¢ln, von den BVerhaltniffen und Proportionen und Logarith:
men enthalten.  Jrepberg am 22, Noy. 1803.

Heinvich Auguft Rothe.
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’zrﬂ&rung. .

(s:m jebes ‘,Dmg, roelches einer sI'Sermet;)wng ober sI*exr-
minderung fablg ift, " ober wobey fich auch nur Bermehrung
ober Berminderung afs moglid) denfen laft “fo af basd

’ ?Dmg ein Ding feiner Avt bleibe, beift eine Grofe. Des
‘rotvegen find 3. B. finien von befﬂmmter S&nge @emxd)re

gettraume i f.w, @roﬁen. it iy 3

’ﬁtflmung @rdfen find gleicf)artiq, tp, zm
|'te entmeber gleich, oder boch fo befchaffen {ind, Daf die eine
durch Bermehrung oder Berminderung der andern entfiegen
fann; fonft find fleungleicharrigs o find 3.B. jwo
imien gleichartig, eben fo §oey Gewidyte, 3meen Seiraume
u. f. w, eine Sinie aber und ein @emtd)t find ungleid)artige

\ @rof}en.

ﬁt?l&tung *Bon einer @roi;e fann man nu
auf &weqerleo Ave einen Begriff befommeu engweder una
mittelbar vermittelft dev finnlidyen @mpﬁnbung, oder yrdy

~ SBergleidung mit einer, andern gleichartigen, die man al3

befannt anfieht.  Bon einer Sdnge fann man 3 B. einen
Begriff befommen. entrweder unmittelbar durd) Hiilfe des

®efiches, oder dadurdy, baf man unterfucbt, wievielmal

eine anbere §&nge, die man als befanne anfiedt, 3. . eine
@lle ober eine SD?ede, in ibr entbalten ift, . Bon einem Gee

withte Eaun man einen Begriff befommen entrweder unmits

telbac durch Sgulfe Des @efiihls, daditrdh) baf man es aufs
A bebs,
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Hebt, ober baburch daf man unterfudit, wievielmal ein ane
beres Gewidht, das man alg befanne anfieht, 3. D, ein
$Pfund, darin enthalten ift.  Sid) auf die legtere Are einen
Begriff von einer Grofe madien, Heift diefelbe ausmef.
fen, und bte;emge ©udfe, mttbeu man au@mtﬁt, Deife das
Maat.

4. Brtlirung, - Die Mathematif ift vie Wifs
fenfd)aft welche lehret, wie man durd) Hilfe des Verftan:
Des ober durch Schliffe Geofen beftimmen und mit eman.
Devvergleichen fann. %

5. Ectlgvung,. gmep %mge fmb gleud)artig,
in fo fem fie fich, unter einen gemem[d)afthd)en Jtamen obet
%Begnff bringen laffen. :

6. Bemerkung, Eine imenge gleid)amger :{);nge
iﬁ cine Grofe.  Denn man Fann fid) nod) mebrere, fold;er
ibmge bingugefest ober einige bavon binweg Denten, unbd
es bleibt ‘doc) nod) ein bmg femer 2[rt ' ober’ eme 9)2enge
gléid)arttgei Dinge,

ol bemetfung. - Um von einer fokf)en burd; Bers
bmbung einer S)Iengagleid)a tiger ?Dmge entftandenen Grofe :
einen Begriff subefommen, fann man bas ‘gleidyareige Ding
als Maaf annehmen, und unrerfud)en “aus’ mtemel fold)en
g!etd)artigen Dingen dle Grofe beftebe.

: ‘ﬁttlawng Diefe Beftimming, aus tvievlel
g!etd)artigen Dingeén - eine Menge ‘gleichareiges’ Dinge Tbes
{tehe, fowobf, als aud)y im Allgemeinen die' Veflinmmung,
ievielmal das Maaf in' der auégumeﬂ'enben ®rofe enthale
tkn ift, Teitet ung auf den Begriff von einer Jahl, 'Genan
génommen wird das Wore Fa bl in einer doppelten Vebeir-
ting gebraudht.  MWenn namlid) eine Grofie oder. ein Theil
davon mehrmal genommen wird, fo beifit forvobl dasjenige,
was anzeigt, wievielmal die (‘Jroﬁe genommen wotden ift,
afs audy dasjenige felbft, was durd) diefe wiederholte Jus
fammenfesung oder Jufammennebmung entftept, in' fo fern
¢3 Dadurd) entfiehe, eine 3ahl, Diejenige Grofe a(’)ce[;',

welche
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eldje sder elder Theile mehrmals genommen wird, oder
‘werden, beifit dbie Einbeit, ;

0 o) Bemerkung,  Wenn eine Grofe ober ein Theil
Davon mebrmal genommen wird, fo entfiebt offenbar twieder
eine Grdfe, weldpe der vorigen gleidhartig ift.  Wenn man
alfodas Wore Jabl in'der andern Bedeutung nimme, (o iff
eine 'Sahleine Grdfie, und jwar diejenige Grofe, welde
‘entftehe, wenn man die Jabl (vas Wore Dier in dev erfien
Bedbeutung ‘genommen) auf die angenemmene Einbeit bes
giehe. Es entftebt daber eine Jabi in der anbern Bebeus
tung, twenn man eine 3ab! in der erften Bebeutung auf eine
gewiffe €inbeie begiede. - Man pflege daher auch Jablen in
ter andern Bedeutung benannce Jablen, in der erflen

aber unbenannte Sablen ju nennen; eine benannte Jabl

ift daber biejenige, 1o eine beftimmre angegebene Cinbeit
sim Grunde tiege, eine unbenannte aber, wobcy man fidh
teine beftimmte: Einbeic denfe, .ober es blos mit bem Kenno
seichen u chun Dat, wievielmal die Einheit jufammengefest
wordenift.  Durd) Werbindung einer unbenannten Jabl

mit einer gewiffen Einheit entfiedt eine benannte Jabl.. So-

ift 3. BD. fieben eine unbenannte Babl, fieben Thaler aber
eine benannte, und durch Verbindbung der unbenannten Jah!
fieben, ‘mi¢ einer-gewiffen Cinbeit dem Tbaler, encftehe vie
benannte Sabl fieben Thaler,

ro, Erflavung. Wenn man eine Grofe dadurd,

bafi man eine anbere gleihartige fite die Einfeit annimme,

durd) eine Sabl ausdriicfen will, fo fann erflere Groge mand)s
mal durdy wiederholte Jufammenfesung der gangen Eins
Beit evgeust werden, und dann bat man gange Jablen,
Mandymal aber wird die erftere Grofe durd) Jufammens

“fegung von' Yheifen der Einbeit erzeuat, und dann entfieht

ein Drudh, odereine gebrodhne Jahl

11, Bemevfung,  Man Fann jede Grofe, vonsoels,

cher Gattung fie audh fepn mag, durd) eine 3ahl ausdencen,
wenn man eine ibr gleichartige gur Einbeir annimms, und
~ Aa man
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man Bat von jeder Grofe;, die durch eine Jabl ausgedeiicfe
wird, einen- vollftandigen BVegriff, wenn man aufer der
Babl nur noch die Einbeit fenne.  Wenn man dalher durdh
Ausmeffung einen Begriff von einer Grofe befomme, fo
fann man fie durd) eine Sahl qusbrucfen, und das Maak
fiiv die €inbeit annehmen, Eine Menge gleichartiger
Dinge Fann deswegen aud) durd) eine Sahl ausgedrucke
werden, wenn man das gleichartige Ding fuir die Einheit
anmmmt, und in diefem Falle bat man- es gewobnlich blos
mit gangen Sablen gu thun, Sine Vlenge ungleichartiger
‘Dinge aber fann feine Jabl Deroorbuingens find daber
Dinge in gewiffer Ruckfidyt gleichartig, in anbderer aber
nidyt, fo fonnen fie blos in fo fern al8 fie gleidartig find,
eine 3abl ausmadyen, das Deift, in fo fern fie eine gemein.
fchaftlidye. Eigenfchaft befigen, und biefe gemeinfdyaftliche
Cigenfdafe beftimme die Einbeit, So maden 3. V. yween
Englander, dren Deutfche und vier Spanier jufammen res
ver neun €nglander, noch neun Deutfche, nody neun Spas
nier, fonbern neun Gurvopder aus, und die Eigenfdyaft, die
“fie gemein baben, dap fie alle C’"mopaer find, beftimme die
“Einbeit.

13, Lrldrung, 'D'e Arithmetif ift derjenige
T heil dev Mathematif, roovin man die Grofen entweder als
Sablen ({. vorige Bemerfung), oder wenigftens fo berradeet,
oafs man nidht auf dieOrdnung und Berbinbungihrer Theile
Rickfidyt nimme.

13. EcEldrung,  Addiven [getﬁt eine Grofe fine
den, die durd) Weveinigung mebrever gleidiartiger Grofen
entfteht,  Die gu vereinigenden Grofen Heifen Summan.

den, und die durd) die BVereinigung beroorgebtad)te Grofie
dle Summe, Demmad) ift die Summe eine mit aﬂen
Summanben gleichartige Crofe.

14. Erbldvung, Subtrabiven heific eine Grofe
finben, die ju einer gegebenen ®rofie, die der Subera.
()enb beifit, Dingu abdire, eine anbere gegebene Grofe, die

Der
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per Minuend Deific, Hervorbringt. - Die ju fuchende Grofe
feific der Unterfchied, ober die Differeny, oder der
Reft. s mitffen alfo Minuend Subteahend und NReft
gleihartige Grofien feyn,

15. Frklévune,  Multipliciven Heifie, die
Summe finden, vie herausfomme, renn man foviel einer
gegebenen Grofe gleihe Summanden gufammen abbire,
als eine gegebene Sabl angeigt.  Die gegebene Grofe i;ng:
ver Multiplicand, die gegebene Jahl der Multiplis
cator, und die zu fucbenbe Grofe dag Product. &3
muffen bemnad) der Multiplicand und das sJ)robuct gleid)s
artige ®rdfien, der IMultiplicator aber allemal eine unbes
nannte Sabl feyn.

16. £ctlarung, Dividiven beifit eine Grofie
finben, bie mit einer gegebenen unbenannten 3abhl multiplis
ciet, eine gegebene ®rofie hervorbringt,  Die gegebene une
benannte Bab! eift ber Divifor, die gegebene Grofe der
Dividbend, und die gu fudjende Grofe der Duotient.
&3 miiffen demnady der Dividend und Quotient gleidyartige
®iofien, der Divifor aber alfemal eine unbenannte abl

fenn,

Erites
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: Grftes Raitels _
Bon dex Avt gange Jahlen ju beseichnen und auss
sufprechen,

-t YWillEGhrlicher Sag.

@ie erften gangen Jablen, weldye qus foviel Einbeiten be.
flehen, als daneben Sternhen fiehen, werden nad) der Reife
alfo aqusgefprodyens - ‘ ) i
Cins :
Swey
Drey
Bier
Suinf
Sehs
Sieben
Ache
Deun
Sebn

* % ® * % X ¥ g »
£ % o % * ¥ & ¥ %
**t**#_‘h
Ok Tk ¥ o+ ¥ ¥
R R T S
k*w-nn-
**" % -
*

*
*

3, Eekldrung.  Sebn SCinbeiten, wie fie im ges
wohnlichen Sinne genommen nerden, beifen eine Einbeit
Der erften Ordnung, oder ein Jehner; gebn Einbeiten der
erfien Sronung beifen eine Einbeit dev grveiten Ordnung,
obder ein Sunderter ; zehn Einleiten der jroeiten Ordnung
Beifien eine Cinlbeit der dritten Otdnung, oder ein Taue
fender; sebn Cinbeiten Der ritten Orduung Deifen eine
@inbeit der vierten Ordnung; gehn Eineiten der vierten
Orduung Beifien eine Einbeit der finften Ordnung,
u.f. w.

; 3, Erfldrung,  Die Jeichen, deren man fidy bes
bient, um Sablen gu {chreiben, Heifen Jiffern, uub find
folgenbe: :

-T‘Op'/ £,2,3 4,5 6, 1 8, 9 ; Das
Qa
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Das Beidyen
o-Beifit eineull, Imb be’oeutet gar femﬂ

b o e 1GHBRTe 1 1e virteing £
2000 2 e e o8 swey | Einbeiten; fos
3/ ke SO, i 1l drep | wobl gemwohrne

iigate e Bieve, v vier | liche,als audh
5 gve Funfes o o - ofinfe >€mbe1reu v.
6 o s Sedie, e 2. fedhs | hODern Orda

vome 85 Siebenys. 2 fieben | nungent,
8 e Adte, 0 2 2 o adit ey
9w e Neune, # s .. meum

o with gor md)tausgefprocf)en, I Wird ausgefprod)en einsg,
und in BWerbindbung mit andern Jiffern ein; 2 wird ausges
fprodyen gwey, und fo die ibtigen Jiffern, fo wie bier ane
gegeben mworden ift.

. 4. YVillEsbrlicher San.,  Eine Siffer gans allein
gefdyrieben beutet blog gewobnlidye Einbeiten an, 3. B, 7
gang allein gefchrieben bebeutet fieben gerobnlidye @Zm[)eiten.
QWerden aber mehrere Siffern neben einande - cefdrieben, fo
begieDe. fich, von der NRechren nach ber Sinfen ju gerechnet,
die erfe auf gemdbnliche Einbeiten, die weyte auf Einheis
ten dev exften Orbnung, die dritte auf Einbeiten dev sweyten
Orbnung, die vievte auf Einbeiten ber dritten Ordnung, W
fow., 3.D. 7429 bedeutet neun gewdbhnlide Einbeiten,
swep Einfeiten dev erften, vier Einbeiten der 3mex)ten, und
fieben Einbeiten ber bmtten Ordnung.

—————

1) 5ufaa. QBenn in einer Stelle eine Stu[I Vo=
fomme, fo geigt Diefe.an, baf Feine Einbeiten berjenigen
Ave borfganben {ind, worauf fid) eine Jiffer in diefer Stelle
begieht. 1 3. B. 9o7 bebeutet fieben gewohnlidye Einbeiten,
und neun @mbetten der groenten Ordnung; 50087 bedeutet
fiehen: gemihnliche Eineiten, adyt Einbeiten der erften und

hmf Einfeifen der vierten Ordiungs;. ferner 3500 finf Eine
Heiten
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Deiten ber gtoenten, und drey Einbeiten der dritten Ordnung;
endlich 700000 fieben Einbeiten der pinften Ordnung,
32) Bufen.  Die Nullen dirfen aber nidye: weggee
laffety werden, weil fonft die etmas anjeigenden Jiffern in
andere Stellen ricfen, mithin fid) auf Einbeiten anderer
Ordrungen besichen wiirden, Wollte man 3. V. bey: der
Babl 9o7 die MNull weglaffen, und fie blos fo fchreiben 97,
fo wiirde die Neune nun fich auf Einbeiten der erften Ords
nung begiehen, da fie doch Einleiten der yweyten Didnung
angeigen follte. Am mweiteften gur Sinfen aber fann man
foviel Dtullen ald man will anhangen, ohne dadurdydieBe.
deutung der Jab! ju @ndern, 3. B. bie Jablen cooy7s,
00975, 0975, 975 mirden alle einerlen bedeuten, weil
die efag bedeutenden Siffern bey allen. in einerley Stelle
{tefen.  Gewobnlid) werden die Sablen fo gefdyricben, daf
die Jiffer am weiteften jur Sinfen Feine Null ift. ;
. 3) 3ufar, Daf auf die angeseigre Are Sablen durd)
Riffern gefdyrieben werden Fonnen, ift offenbar, und wenn
irgend eine 3abl auf diefe Avt durd) Jiffern gefchrieben wers
den fann, fo fann man aud) die nddyfifolgende, ober um
eins grofere durc) Iiffern fchreiben, nach folgender Aufe

gabe: -
5. Aufaabe. Auf eine durd) Siffern gefchriebene ahi
bie nachft gedpere gu {dyveiben. :
; & Lo Juitdiing. B
Lrfter Sall. Wenn bey der fhon gefdriebenen Jaht
Die Jiffer am weiteften yur Nedten Feine Neune iff, fo fhreibe
man ftatt ifr die nachft Hobere Siffer, unbd laffe die ubrigen
ungeandert, 3. B, die gegebene mit Jiffern gefdhriecbene
Zab! fey - ‘ ' -

837§ ’
fo ift die folgende 8376, ‘
Sweyter Sall, - FWenn dle fhon gefeyricbene Jabl
fic) mic einet ober mebrern Dinter einander gefd)riebse?nm
Neur
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Neunen endiat, jedod) audh nody anbere Jiffern als Neunen
darin Defindlich find, fo feBe many von der Nedyten nadh
vev Sinfen su .gebend, ftatt jeder Jeune eine Jull, ftatt der
ndchften Riffer, auf die man nun fomme, und bdie alfo feine
Neune ift, die nachf hohere, und wenn nod) mehrere Sife
fern. weiter gur Sinfen da find, fo laffe man diefe ungednbert,

auf die 3abl 79 - auf bie Bafl 3429,
folgt 8o e folgt 3430

auf dle 300150999 auf die Jabl 784999
folgt 60000 - folgt 785000,

“Dritter Sall,  Wenn alle Siffern der gefdhriebenen
Rabl Jeunen find, fo fhreibe man ftatt jeder Neune eine
Null, und fese am weiteften gur Sinfen cine Cing, ' 3, D,
auf die Sabl ) bbb i
99999
folgt. 100000, :

i S Deweis,

Der erfte Fall bedarf feines Bemweifes, -

Nm. gwenten Jalle fommen ju den neun gewobnlie
dyen Einbeiten bey der Jabl 784999 nod) eine bingu, dasd
mad)t gufommen gebt gewobnlid e Einbeiren, ober eine Eine
feit ber erften Ordnung; diefe mic den (dyon vorhandenen
neun Einfeiten dev erften Ordning verbunden, giebt eine
Cinbeit der gwenten Ordnung; diefe mit den fhon vorhans
penen neun Einbeiten der gwepten Ordrung verbunben, giehe
eine Einbeic Der dritten Ordriungs: diefe mit den fchon vors
andenen vier Einbeiten der britfen Orduung verbunben,
giebt fiinf Einbeiten der dritten Ordnung, € find alfoinun
vorhanden fiinf Einbeiten dex dritten, adyt Einbeiten der viers
ten, und fieben Cinbeiten dev funften Ordnung; aber ges
wopnlidhe Cinpeiten, fo wie aud) Cinbeiten der erfen und
goenten Ordnung giebe es weiter nidht, alfo wird bie nadft.
folgende Sabl ridytig gefhrieben 785000, s

enn
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e im dritcen Falle juber 30{)[99999 nod
eine Einbeit hingufomme, fo wird eben {o wie im jwepten
Salle bewiefen, da dann eine Cinbeit dev fiinften Qrbnung
baiff, welde fo gefdyrieben witd 100co0,

1) Bufas.  Wenn manialfo irgend eine Sabi durd)
Riffern ausdriicen oder fdhreiben fanny fo fani man audy
alle grofere Sablen durd iffern fhreiben, Nun Fann man
aber wegen (4.) alle Sablen von eing bisreun durd) eingelne
Riffern, und die Jaht Zebn, als eine Einbeit der erften Ords
nung, fofhreiben 10, folglid) Fann man aud) alle grofere
Sablen, mithin alle Zablen auf die angegeigte Avt entroeder
Dud) eine Biffer;, oder Verbindung mebrerer Siffern {chrei.
ben und ausbriicfen. .

©3) Sufata. ﬁbaraua aﬁer, baf 1eba gange Sabl ents
toeder durdy eine Siffer, oder durdy Q?erbmﬁung ober Hiebena
einanberfefung von mebrern Siffern in der befd)uebenen Avt
auggedricte werden fann, folge nod) nidyt, baf jede gange
Rabl nur auf eine eingige Yrr gefchrieben werden fonne,
oder mit anbern Worten, Daf 3w von einander unterfdyies
bene , Berbindungen von Stffem allemal aud)’ verfdyiedene
Sablen bedeuten rmifiten, " Qb biefes ﬁart finbe ober nide,
foll riun ‘unterfidyt werden.

“a) TWever 3wo nerfd)tebene eingelne 8tﬁ'em, nody 3o
;nerfd)iebene aus mebr al8 einer, jeded) aus gleidyviel Jiffern
'Beﬁe()enbe Berbindungen decfelben tonnen einerlen Jabl be-
‘beuten Denn 3w verfdyicdene iffern, 3. B 7 und 5,
gay allein [gmgefcf)rieben , bebeuten offenbar verfdhiedene
‘Saflen, und gwar die hohete 7 eine grofiere Jahl als  die
mebriqere 5. $Hat man aber 3mwo verfd)te‘bene, aus mebe
als einer, jedod) aus gletd)mel Biffern beftehende Verbina
puugen, fo milffen, tenn man Gey beyden ‘won der finfen
‘nadh der Recheen yugebend bie Siffern, die in'einerley Stellen
{tehen, mit einander vergleicht, nothmenbdig einmal in einer

Stelle juerft verfd'tebene Qiffern “angetroffen werden, und

bafi vie Bafi, wo in der gedadyten Stelle die hohere iffer
ytele,
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ftebe, grofer als die anbere, worin alfo die nicorigere Jiffer
vorfomnme,, feyn mitffe; (afe fidy fo davthun, = ft vierges
vadyte Stelle, worin guerft verfdyiedene Jiffern vorfommen,
bie fesre am weiteffen gur Redheen,, fo folgt die Rid)rigteit
vev Bepaupting aus dem erfen Falle ber vorgefragenen
Aufgabe, denn nad) felbigen ift 59, 3871 grofer als 3579,
3873 grofier alg 387 1 u. f. 1w, - sfi die.gedachre Stelle abev
nicht e legte am weiteffen ?ur Fedyfen geﬁnbhc{)e bat man
3 B, g0, ftebmgiﬂ’rige Bablen, bié fidy beyde mit 28 ane
fangen, und wo in ber, folgenben Stelle die erfie Abreidhung
vorfomme, fo [4BE fich die Sache fo ermeifen: Die grefite.
fxebenatﬁrtge Sabl o die brey erften oder 'Z(nfangrscxﬁerh
am weiteften’ jup tinfen 280 find, ift 286999, und die
Feinfte fiebensifirige, Babl, ‘wo die ey 'l{nfangsstffern 28 %
find; ‘ift 3810000, Da aber nad) bem gwenten Falle der
vorgetragerien Aufgabe 2810000 um eins grofer ift als
2809999, foift die Fleinfte ﬁebengtﬁmge Sabl'mit den deey
Hnfangsyiffern 384 grdfer, als bie grofte fiebensifirige Sabi
it den brey Anfangesiffern 280, mithin jede fiebensifirige
Qa{gl mit den Anfangsiffern 281 ardfier als'jede ﬁebengiﬂ’
rige Dahl mit den Anfangesiffern 280, Eben fo'wird eds |
wiefen, daf jeve fiebensifirige abl mie ben Wnfdgsiiffern
282 grofer als jede fiebensiffrige Sabl, derenUnfangsziffern
28 1 find, u. f: 10. fepn muﬂ'e, und fo erfgeuet bie @ad)e aucf)
fur diefen §all
b) Die groﬁte brepgiﬂ’nqe 3«@! ift'9og: utd bte f[em-
fte viersiffrige Yoo, weil nad) [4, =) Juf] dieBiffer am
weiteften jur-Sinfen feine Null feyn dasfe  Nun ift nad)
vem Ddritten Falle der vorgetragenen-Hufgabe 1600 um eing
mebr alé 999, alfo-die Feinfte viersiffrige Jabl grofer als
bie grofite drevziffrige, mithin jede viersiffrige Jahl grofer
al8 jede brepifirige. . Eben fo wird bewiefen, daf jede funfs
siffrige Rabl grofer als jede viersiffrige, jede fechssiffrige
grofier alg: jebe funf;xﬁ'rtge u. f.w. feyn muffe, und fo ers
heflet, daf jebe mit mebr Biffern ausgedriictee Sabl grofer
\ alg
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als jebe mit weniger iffern ausgedencre ift, folglich srey
mit ungleid) viel Riffern gcfd)rtebene Rafglen ebenfaﬂs uns
moghd) gleidh feyn fonnen;

‘Sollen bemnad) 3o Sablen einander qletcf) fepn, fo
muﬂ'en fie vermdge by mit gleichvie! Qffern, und aud) dann _
vermoge a) fibrigens vollfommen einerley gefc{)rteben fevu,
&s 10f¢ ﬁd) Demnath* jede-Sabl zoar auf eine, jedoch aud)
nute auf eine Are ditech Siffern (chreiben und ausbruc?en und
man ift aus dem Bier angefithreen 3uglettb im @tanbe,ben o
verfdhieden anegetrictten, mithin aud) an fich verfcbtebenen
Sablen u beurt[get!en weldye von beyben die groﬁere ift.

i 3) 5ufat5. Soll cine Sab! ge{dmeben merben bie
um eine Einbeie, einer bobern Ordnung grofier ift, als.eine
gegebene mit iffern. gefdriebene Sabl, fo fchneibe man bep
Digfer von ver Necyren. nad) der Sinfen gu. gebend foviel ifs
fern in Gedanfen vermictelft eines Lerticalftrichs ‘ab, als
bie hdbere Ordnung-angeige, flate der gur Sinfen des Berti.
calftrichs ftebenben Sabl fchreibe man die nad)(’[go{uere und
laffe die gur Rechten deffelben befindlidye ungeanbert Sollen
3B, Rablen gefdhrieben werben, die um cine Cinbeit der
wiecten Orbnung gedfer find als folgende. .

iggwclisass 1058y kD 8316153
DETD{IRNd R W) gt 3 . :8olo384

. 3439|6400  fo {ind es biefe 3430|6400
2 59999}7378 1 L 1 it .60000]7378
784999837« . 785000(1837
999996592« 100000[6592

Der Bewels' {ft ebent fo tvie oben. &5 Har aber qud) Feine
Sdywierigfeit, diefe Forserung gu erfuﬂen toenn die geges
“bene Sahl aug gerade foviel ober toeniger Stffern beftande,
als die gegebene hdhere Ordnung angeigt.  Soll man 3. B,
bie Sablen 783942 und 4786 um eine Einbeit ver fedysten

“Orbnuhg echoben, fo erhalt man 1783942 und 1004786.

6.
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Begeichnung und, Ausforache dev [ablen, 13

6. Lebrfars, -« Eine Fabl auf Einbeiten einer hohern |

Orbnung begogen, fann duvch gendhnlidhe Sinbeiten ausges
orucfe werden; wennman gur Rechten foviel Fullen anbangt,
als die hhere Ordnung angeige, Wenn 3. B; die @rc},eB
in RNidfiche der Groge A eine Einbeit der finften Orbrung
ift, foift473 anf B als Einbeit beaogen, fomel als g,-zgooooo

2 o

0 gt Déwoliey) tiics (loes d
?Qas sebnfadye von B heife’Cy tmb‘qu gefgnf*adye %w

C beife D, fodftin Ritfiche vonB G eine Einheit der er.

ften und D eine G’m[)e.t Der 3roepten Qrbmgxg, in QRucfiche
von A aber ift B eine @mbeit der fiinften, mitfgm C eine
Einbeit der fecysten, 1nd D eine Einbeit der fiebenten Ords
qung.  Eine Grdfie Demnad), die aus’dem BWierfachen von
D, tem Sicbenfadhen von C und dem drepfachen von. B
gufammengefegt ift, fann forohl durd) die:Jahl 473 auf-B
als Einbeit begogen, als aud) durd) die Zabl 47300000

auf A als Einbeit begogen qusgedriicft werden, Tolglich ift

bepbes einecley, das beift 473 Einpeiten der fiinfen. Qru..
nung find foviel ¢ls 47300000 gemohnlidye Einbeiten. -

-, ErElieung.  Sine, goen, brey, vier, finf: fechs,

* ficben, acht, neun @m{getten ber: erﬂensl)cbnung merben augs

gefprochen: febyn, goangig, drenfig, viersig, funfstg, fecbf

#ig, fiebensig, aditsig, neunsig.

8. Yufgabe,  Eine mit mo Sxffem gefd)nebene
Sab! ausgufpredyen,
ﬂuﬂéfung :
Cefter Fall. St die lesee iffer gur 9iecf)ten eine

MNull, fo ergiebt fich die Ausfprache aus (7.), 5. D. 40 wird
ausgefprod)en viergig.

Sroepter Fall. it aber die leere ?,iﬂ"er 3ur Sted;ten

Feine Jull, fo fpricht man diefe lepte iffer nad) (3,) aus,

fet

S M
1" 3 :
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fest Dag Wort wnd Hihgu ) und fpriche darin die: ,?,tﬁ”sr 3ut
Sinifen nadh (7.) aus. 2.5, Dte Sablen

3 ag’{ g o ifbreny und 3manszg,
3% wetben auSge'prod)en Seinund deeyfig,
76 x| S vedn und fteben;xg. G "

gy Q(uﬁﬁdbme : ‘Sﬁ : bfeStﬂ’et 3ur fmfen, fo mtrb das
SWore und weggelaffen, 3. B. 17 witd ausgefprodien fies
bengelyn: endlich wird buﬁa{gb:u Eurg burd) etlf, unb 13
Dusdy $6if ausQefprodien i1 & ia kil
g, Aufgabe.’ it mit bm) 8ifftm gefcf)rteﬁe?t‘e
gntjl ausgufpredyen. = 93U

,..-

A0 s W 'f;_ - ﬁyﬂéfung. o
@tﬁ'et 50& 1 Sind die beyben !e@ten gtﬁ'em gut ?)iedy

ten"ﬂuuen, for fpriche man blos dié Siffee gue Sinfen nadh (3.)

aus; und: feseDasi Wore hunbders bingu. = I B, 6oo wird

ausgaﬁmd)en fechshundert.. -,

amt)tet Tl 'Sjt aber blos bie mitelfte Siffer eine
9?11![. o fpricht man Die Stﬂ’er ut tinfent nad) (3.) aus, fer
die orte hundert und dagu, und forid danu audy bdie
Riffer gut Rechten nach-(3.) aus.  3.B, 709 ird ausge-
;pwcf;m fzebenl)unbett und neut. _

Dritter Fall.” Sft bte mittelfte Differ Eeine Null, fo
fprld)t man guerft die Siffec gur tinfen nady (3,) aus, fesc

-bie MWoree hundert und dagu, wnd fptidyt Dann die beyden

lefiten Riffetn sur Nechten nad) (8,) aus, , a.% es ift Die
Ausfpradye der Jahlen

. 630 fehshundert und renfi,

517 fiinfhundert und fiebengebn,
938 - neunhundert und adyt und drepfig: -

16, Aufgabe,  Eine mit vier, funf ober fed)sgtﬂ’em

i(uf:
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0] un Wlisdhy 1a) aAofmie’ vod acd rald g
e %ﬁ%gﬁbéte‘pﬁﬁ ber Nedyten ach ber finfer su gebend
die ey erflen iffertt entweder in Gebdanten oder wicklid
Durd) einen Werticalfivid) b 488 notiadni
 Grfter Fall.  Sind bie drey Siffern gt Recheen ved
Berticalflrichs ‘Dallew, “fo:fpricye man: blog die jur ¢infen
Deffelben fTelende Zabl nady(3.); (8.)ober (9:)aus; je nach
bem fie’ qus‘einer, ywo ober drey Jiffern beftehe, und fest
as Wore: taufend Hingui - 3. s ift viel Ausfprache der
Sa@len TG ,;
voatecs Beedtaulelis ¥ wollil iy amnt ~
“27lew. fieben und gwansigeoufend, . . o o
"§97 |ooo Dreyhundeve und fieben-und neungig taufend.
[ Bweter,Sal.” St bie Siffer gur Rechten'des Vet
calfirichs Eeine Sull, fo foteche man die 3aDI lires beffeflen
nadh (3.), (8.) ober (9.) aus, febe’das Wort taufend bingw,
end fpreche dann aud) die jucRedeén des Wertical ivichs
aus trey Siffern beftehende Sabl nach (9.) aus. 3:B. bie
Ausfpracye:vet Sabl 471874 it fieben und viergig taufend
adythundert und vier und fiebengige . oo ss19d5h )

Dritter Fall. St vie iffer sur Rechren des Weri
calfttichs Null, .fo fpreche man guerft die 3abl finfs deffel-

ben nad) (3.),(8-) oder (9.) aus, fese die MWorte taufend und .
Dagu, und fpreche bievauf die jur Redyten des Werticalfirid)s
befindlicye Sab! nac) (8.) aus, wenndie mitrelfte Riffer das
von fidyt o iff, - oder nach (3), wenn fie o ift. < 3.%B. die
Babl 375|071 witd ausgefprochen Ddrephundert und funf
und fiebensig faufend, und ein und fiebengig 5 ingleichen
die Sabl 404]oo3 viethundertund neuntaufend und drey,

R Devoeisy « S L
Deaf bet 3ur Sinfen des Berticalftrid)s befindliche Theil
ver Jabl richtig ausgefprochen wird, wenn man ibu fo aus-

fpriche, alg oenn weiter nichts gue Rechten vorhanben mare,
und
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und 603 das Wort taufend bingufese, erbelles aus (6.),
Denn 2 B: die- abl 47874 beflebt.qus den bepden ‘Z@ei.
feri 47000, und 8243 ber exftere ift nady (6) foviel als 47
€inbeiten der britten Ordnung, alfo fpmd;( man {gn ridmg
bprd) fieben und mewg taufend aus. :

B ‘ﬁtﬂ&rung. < Eine. Em[geis bev fec{;sten Ords
mmg Heifio-eine Million,) qtue‘vmmou ?mtujgnm Beifit cine
SBillion, eine Million- Qéiﬂwnen beiﬁt eing Lxillion, und
fo ift-vexftdabdlidy, fwas eing Ouatvillion Qumqa:umn

u, {. 1w, fepn werde,

Sufa. Eine Billion ift alfo: foviel -aI8 1000000
-Millionen, oder 1c6666oEinbeiten ter fechsten, oder nach
(6.Y eitie Einbeieer grolfeen Orbnung ; demnadyeine Erillion
fovielals. Looeooo Billionen, ober 1000000, @inbeuen ber

wlften oder nadh. (6.), eine Gm@eit fm u_cbfgeﬁ’nten Orode
aunig; und o wicd fememgmgefen, Daf eine Duatrillion eine
Cinbeit der. merunbpgpn&;gﬂen, eine Dumqutﬂion eine @m-
@ett et hrep};tgnen S;‘Duung u.f Doilelt oo M

g Wfgabel s Einemic me{w als fed)s 3tﬁem ge-
(dynebene Sabt aubgufpred)em i gyl _
ot sl AHESING, 14 st
,'f;-;;]) sman t{)ei(e fte, o bt Redifen nadh der Sinkén 3u
gebend; - in Clafien, {o'dag jede Clagfe fechs Jiffern be
{‘ommf\, vie Claffe am weiteften 3ur imfm fann aud)
meniger gtﬁ’em ent[)alten. :
<, 3) Die jeyte @Iaﬂ'e von ber Rechen nad) bér Sinfen 3
beaeid)ne man- mit elner fleinen 1, s meld}es ‘Milliowen,
- pie dritce Clafje. mtt emet tleinen 3, me!cf)es %tuwnen
bebeutet, u.fow. ;
_ \3) Spredye man, voit: betr $infen nad) der S\ccf)ren ju ges
g b@nb jeveClaffe nadh (39, (8.),.(9.) ober (10,) aus,
‘100 fese bey ben hHohesn Elaffen die ‘ZBoue mttﬂtonen
%tﬂtonen ;- Teillionen s f; ., bingu, e nacf)bem Oie

Claffen
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- Claffen mit emen Fleinert I, z, 3u, f v, Begeu{;mg
YT finde omis modi
Deyfpiel, €8 fetj «gegeben b;e Saf)[
© 1 4739806743493021389427 -
fo Tgat man nady ber’ Vorfcheift 1)
47’39]8c67=3r49:oul3894 7
nacf) der Borfchrift 2) '

‘ 4739?806723l4930u|3894z7
und nun (afi¢ fich die Sabl nad) der: Bor(drift 3) alfo aus,
tﬁrecben» Biergaufend fiebenhundert und neunundorepfig

Srillionens achthundert und fechsraufend ficbenhundert
und bxet)unbgwansxg SBilioneny viechundert und dreys
undueunsig taufend und: einundiioansig Millionen; dreys
bundert uhd neunundadisis, tayfeno, merbunbett und
fiebenundiroansig.

Sufars.  Kamen in einer (Slaﬂ'e Iauter Nullen vor, fo
 Witd: biefe: Claffe dar riidhe ausgefprochen, tind Eimen in ies
gend einer Claffe sur Sinfen mebreve hinter cinander gefryrids
Dente Nullen vor, fo werben diefe fid) binmweggedacht nad) (4.
2) Suf.). Waren aber in der, lestenClaffe, gur NRedyten bie
vier hochiten Siffern o, fo wird vor Dem ?Iusfpred)en Dipfer
legten Claffe bas Wort und gefest, . -
Deyipiel. €s fen) gegeben. bteSofg(
879000000000038@9000074

fo-bat.man nad) der: SBorfcbrtft x) und 4) (3) s o
Jat g-;gooioooooo19038091000074 i e
b nad) ber SBorfd)raft 3) wird, die Saf;! ausgefvrod)en*
Siebenundachtsia raufend neunbundert eillienen ; dreys
taufend acythundert und et %xuwnen 5 und viex xmp
fxcbeng,g
AnmierEime Wenn vie Riffer 1 1iach'(3.) ‘augzus

fpredyen vorfommu\fw\:vtrb fie allemal ein ansgefprodhet,
2 s a1Be
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ausgenommen, wenn fie in frgend einer Claffe am weiteften
gur Redhten, und ibr gunachft gur finfen eine Null ftebt,
fo wicd fie durd) eine ausgefprochen , und je ‘nadydem vie
Claffe angeigt, das ot Million, ‘Bt[(wn, Zrillionu. f, .
bingugefest, Wave es aber die legte Elaffe gur Recten, fo
wird fie durch eins.ausgefprodien. 3. 5B. Ware bic Sa[gl

901006701214793028401 .
aussufpred)en, fo fgat man tiad) der SBorfd;rift 1) unb 2)

: 9011006701[114793[02840:

- imd die Jabl wird nacb er Borfdrift 3) alfo audgefptod)en° ‘

Seuniunders und eine Trillion s s fechstaufend ficbenhuns
bert und eine Billion; mcnbunbert und vietsehyntaufend
fiebenbundert und breounbmunmg Millionen ad)t und
soangigtaufend vierhundert und eing, -

Deweis.

 Der @runb Der Ausfprache Beru[)et auf (6 ) Denn
3 B, bie Zabl : : i

A 473980672349302138047-7
Bcﬁe{‘)t aus folgenben Theilen
| 473Y0000000000C0000E0
§06733000000000000
1493021C00000
389427
ober’ wegen (6.) dus 4739 Einfeiten der’ ad')faefgnten Ords
nung oder Trillionennad) (1 1. Juf.); aus 806733 Einheiten
ber 3wblften Ordnung oder Billionen ; aus 493021 Cinbei-
ten der fechgten Ordnung vder Millionen; und aus 3894:1
gemo[)nhd)en Einbeiten, woraus bie S)ttd)ugfent Der. ange-
fibreen Ausfprache erbellet,

w13, Aufgabe,  Eine ausgefprocbene Sa{)l mitgtffem
au fd)retben. : 2{ f
i




DBeseichnung imd. Ausfpradhe dev Sahlen, o

AMBASHIELS SO T s
%orausgefegt ‘bafi-man cine 3abl, torin bie ‘IBorte

Million,; Billjon. u, f. . nidy vorfommens! mit Siffern

fchreiben Fonne, weldyes. fid) aus G (8. (9,) und (19 )
Ieidhe ergieb, fo fann._man: aud) eine 3abl, worin bie. ge.
bad)t%n WBorte., voxfommen A nad) folgenben ‘Borfé)nfun
threiben: ‘
; 1) Man fdyreibe bie audgefptociene Menge der ge.
mnf;n!id)en Einbeiten, Millionen, “Billionen, Trillionen,
erft unter einander, und bezeidhne bte‘JJ“\([when Billionen,
Rvillfonen u, f.w. mit einec Fleinen 1,2, ,  wié vvtbm

2) Man fchreibe die ausgefprod)ene Penge der I)od)ﬁen
Ginbeiten am weiteffen jur tinfen ini die Hbehite Claffe; “die
Menge det nacf)ﬂ niedrigerh Einbeiten in die Claffe undchft
sur Nechen i, {. ., fo daf jede Gfaﬂ‘t, bie md)t die hochite
ifty fed)s giffenn»entbaft Rame demnady eine hofere Eirte
Beit vor, undreine ober mepreve niebrigere biche, - fo miffen
filc jebe ber ni tausgef rodjenen mebmgern @mhmen fechs
S)tu[len in |bredéraﬂ'e ge c{)rteben“'mérben. Ramen fémer in

_emez Qlaﬂ'e bﬂ “nidye die bodyfte i, n&tf) nide fechs Stﬁ'em

vor, fo mifjen sut §infen foofel Nullen, angefegt merben bis
fed)s Siffern {gerausFommen. L

1) Deyfpiel.  Die abl: fecbsbun'oert und. qeuq:
funfiig rillionen 3. fanfhundert und -fiebensig taufend,
Dreyhundert und; i!edjéunbﬁebensxg%iumtfen piechundert
und neurs Millionen, adytraufend Uid eif ju fd)relben.

Nach der SBorj‘cf)mft 1) [)ar man .

659 R "" L

5703176, a)_v : # .t o i
499 D - L
TRGKE o 2 L '

unb nad) ber Borfdrift 2)

559?370376!0604%1003!0;L ER R A
ober

PR

o



i

'f@gﬁ&(4f

-20 S 950 a@ﬁﬁ’?ﬁ’@ﬂ})“ﬂ.

ober mif fﬁseglammg be?‘&'(aﬂenﬁnd)e und Eleinen 3iﬁem
16595703760004090080 L, 11, B

z) Benfpiel. DieBahl: @zebenuhbfunfgi'g’ﬁﬁm

ﬁtttllmﬁé‘n funfhunbect 4nd fieben Trillionen s adythiiits
 Perfund fmﬁensebnmufenb, vierhundert und neununbfed}i

Hig Millionen, un@ﬁebenunbad)tstg su fd)retben. i
5 = ach,der Borfcrife D I)q; man.. ‘

ROLTIC IR 1Y i} 44 L AR LY R I T
Jiag By ”5‘9‘,:1 L0 il Bhiy 3TN bjid
"3 ¥ 8”469 (I Praseds i qon wengii®
rafichad v &?‘51';"“ 8 Geo i s L s i &
tmb-nudj ber,&?;drfdmfé a) gy by I

57;00950'1Looooro]817469|ooooS1 :

,glpm; m;a TWegloffung dev Eleinen Jiffern und, @(aﬂ'en{fmd)e

“-, i o,57000;070000008;17469000087‘ §-.ad e

«EJJ

e T i’;‘ﬂf}&wngﬁ r%nuﬁgﬁerpgnenten beugen
‘3@ en, me c{)e ber Die; iffern, womit eine Sabl gefdhrie:
ben 3 r"b efe&; xf)'erben, und andeuten, von mwelder Drb,
nuxfgiote Einbeiter find, “auf weldye fich die Siffer. begief;

roriber fie ﬁefgen. %et) Der Sa[)l 748963 2 ‘ZS begiefgt

gtﬁ{er 3 auf. gemoljnhcbe @m{)uten

g...7, 0 auf Einbeiten der erffen Otdriung,
’“i 5 6" D] S (o 05 S
g e IDTILT L RIS ST G
& 9 4 ¢ ’ s vierten s
g e .. o finfeen® B
besioegen Fann die Sabl auch fo gefd)rteﬁen mrben Bl
5432
748963 (s Hind gt

el

o alfo bte Flemenﬁablett Die Srbﬁupgsemnenten fmb
1300 e R




Bejeichnung und Qlusf#‘méfje der Jablen. 2%

1) Bufan. Wetin der Srdnungsepponent. citier eins
sigen iffer befannt ift, fo find aud) bie Ordnungserponens
ten afler andern befannt,  Man braudyt alfo blos eine eind

sige iffer, weldhe man will, mit ifgrem Dr'\nungserponem
110'9 8

ten ju verfeben, 2.3, fate der gam 4 gg 9o7 faxm ma;

furg einen voh folgenben 'lfusbrucfen 4 8901, 4 8 9o 7

48 907, 48907, 48907 brauden;, meld)e alle eben Das
begeichnen. ~ Die Bebeutung davon hire
7 Einbeiten ‘der achten Ordmng

O e e e neunten
9 s ¢ » jpebnten #y
8 @ e g veilften’ > Wi*
4 5 = 7 awolften #

Da Eeine Einbeiten von niedrigern Ordrungen als von ber
adten vorhanden find, fo wiirde die angefiibrte Zadl auf die
gewobnliche Ave fo gefchrieben werden:

4890700@00000

Man Eann ficdh alfo der Qrbnungamonenten Bebtenen , um
febr grofie Jablen, bie fich mit vielen, Nullen enbigen, furg
su {dhreiben,

2) 5ufat5 Die 2(usbrucfe 48907 und 48907000
Bebeuten einerley, man Fann alfo, wenn man Ordnungsey-
potenten gebraud)t, gur Rechten foviel ullen als man will
anbdngen, ofne bie Bedeutung der Zahl yu dndern,

15, Demerfung.  Die in (3.) erfldrte Yve gange.
Sablen gu fchreiben beifie das deFadifche Syftem, weil bie
Worausfebung dabey gum Grunde liegt, baf allemal zebn
Einbeiten von einer niedrigern Qrbmmg eine Einbeit der
nadyff Hoberr augmadyen. €8 ware nidhe ndthig gewefen,
gerade Die Jahl gebn dagu gu wablen; man hatte jebe anbere
tleinere cder grofiere gafgl Dagu mablen fonnen. Jm erflen

Talle braudyte man weniger, im andern mebr einfadhe Seis

den



22 , i Crfles Kapitel.

dhen ober Jiffern. - Hatte man 3. D, vorausgefest, daf alle
mal g ey Einbeiten einer niedrigern Ordnung eine Einbeit
per nad)fthobern Ordnung ausmadyen, fo braudhte man blos
die beyden Jiffern o-und 1, um alle Sahlen ju {dyreiben,
Die gangen Jablen pon Eing an wilrden dann der Reibe.
nad) fo gefdyricben; . ‘

L 1000Q Ifrry
10 10001t 100000
i 10010 o, 10,

100 10011
101 10100
LT e 1010€
11t o110
100Q 1011K
1001 11000
101Q 1100l
(o3 8¢ 11010
1100 110t L
Y10¢ " I1100
1110 . yrI01

11Ir 11110

. Dies ift Seibnigens Doadif, Hatte man aber vor.
ausgefest, Daff allemal 3wdif Einbeiten einer niedrigern Orda
nung eine Einbeit der nachftbohern Ordnung ausmadhen, fo
brauchte man aufier den gewdbnlichen in (3.) erFlarten Sifs
fern, aud) nod) eine fire die Sabl zehn und eine fiir die Jabi
eilf.  Glefese alfo, Die eithen v und A waren die einfachen
Seidyen oder Jiffern fite die Jablen gefin und eilf, fo riirden
:ie gangen Sablen von €ing an nad) der Reibe alfo gefchries

ens '
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: 10
I
12
13
14

P 4C 00 O\ W P -

1§
i6
17

18

19
v
IA
20
21
22

*

29

2V

2A

30

3I
32

*

39

3V
3A

40

oy

99
9V

9A
vo
VI
v2
V3
v4
*
v9
Vv
VA
AO
AR
A3
*

*

% ¥
A9
AV
AA
100
10£
102
103
104
105
106
107
108
109
10V u,f. w

- Dies ware alfo das Duobdecadifthe Spftem,  TWabrs
fdheinlich bat der Gebraud) der gebn Finger beym Zablen
Beranloffung 3u dem faft durdygangig eingefiibreen decadia
jthen Spftem gegeben. Denn fonft fdyeint das duodecadifche
Spftem bequemer ju fepn, weil die Jabl gwdIf durd) wieders
bolte Sufammenfegung melyrever Fleinerer Jablen, namlidy
ber Raflen gwey, drey, vier und fed)s Hervorgebradt werden
fann, da bingegen die Sabl Sebn nur durd) wiederholte Jus
fammen(esung Der beyden Sablen gwep und fiinf entfteht.

Stoeys
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B4 ; Btventes Kapitel,
Stoentes Kapitel.
Bon der Addition unbenannter Sahlen,

1, (Bwn\faq,.

%enn man mefrere unbenannte Ba(;len (nach Einl, 9.)
auf einerlen EinBei begiehe, {5 wird die Summe (Einl, 13.)
ber daraus entftehenten Grdfien (nad) Einl. 1 1.) aud) durd)

- eine 3aDl, welche fic auf eben diefe Einleit besieht, ausges

driicfe werden Eonnen,  Diefe Jabl, von weldjer die Summe
ausgedriicEt wird, ift allemal eben Diefelbe, man mag filr die
Einbeit annetgmen was man will, ober fie tﬁ von ber At
ber Einbeit gang unab[gangtg ,33 B. die Jablen 8, 6, 3,
auf einecley Einbeit besogen, geben zuf: ammenaddivt a[[ema(
die 3abl 17 auf ebenbdiefelbe @m[)eit be5ogen.

3, £reldvung. Diefe unbenannte Jabl, von Ger
bie Summe ausgedenfe wird, beife die Summe dex ge-
gebenen unbenannten gablen, alfo ift bie unbenannte Sabt
17 bie Summe der unbenannten Jahlen §, 6, 35 und diefe

Rapl finden, Deife Die gegebenen unbenannten Jablen
addiven. ¢

3. Erfldrung,  Die Summe mebrerer gleidaris
get @roﬁen witd dadurch angedeutet, vaf man diefelben in
einer willfibrliden Ordrung neben einander e, und jrois
fdyen jedes Paar derfelben tas Jeichen + {chreibe, Auf diefe
Art wird die Summe der gleidartigen Grofen A, B, C, D
alfo angedeutet: A 4 B bl el .1 ober aud) fo
B+D+A+C -

4. Ectldrung.  Daf jvo Grofen A und B einans
der gletd) find, mird alfo: A==B, ober aud) alfo: B=A,
angebeutet, ang aber Die @)roﬁe A grofer als die i{w
gleidyartige C fen, wird alfos A7 C, ober auchatfo: CLA
angebeutet, bergeftalt, Daf aﬂemal bie Oeffaung bes Beis

- chens



odition unbenannter Sahlen, 25

thens ‘7 gegén bie grofiere, und die Gpi@e Deffelben gegen
bie Eleinere Grofe gefebre iff. -

Aufan.. Hierousift flar, baﬁ bie %abrbe;t, Die
Gumme der unbenannten 3ablen 8,63 ift 17,

_alfo: 8 +6+3-—17
oder aud) alfo' 34846 =17
angedeutet werden fann,

Anmertung. Solde Ausbdricfe wie A-—B obe:
8-+ 6 3 =17, beifen Sleidiungen, und die bepben
Theile, Die auf den bepden Seiten des Gleichheitsseichens =
ftehen, Glieder Der Sleichung; Bey Der groenten @(e;d;ung
ift baber 8 4+ 6 -1~ 3 Das eine, und 17 das andere Glied. °

5. Aufgabe, Dos Eing und Eing, ober eine Tas
fel 3u verfertigen, worin man gleid) feben fann;, was tne
Summe jeder jwo eingiffrigen Sablen fey,

e
e

el m
ﬂﬂﬂMdﬂﬂM9
NTi;ﬂfﬁﬂS:m
|*; sl sl e 1.,8“9-10—!_!'
GT??T??E:—
”7,"?'2777’.“5777:
5l 6| 7| 8| oio]ir|ialrs|ia
j77:7::7::
¢G7EEEE§33
Hg 9101!1:!1;1415116
333@:ﬂu$mm

Auflsfung.

33 9)20:1 fd)retbe bie Reibe der einiffrigen Sablen von £
bis o oben in eire’ S’porisontalrenfge unb feitrodres gue
$infen in eine Werticalveife,

2) Uns



26 S Sseptes Kapitel,

“2) ‘Uhtet jeve Sabl-in der'obern Horigontalreihe {hreibe

_ man (L Kap. 5.) die nadyftbobere, darunter wicder die
" hadyftbdhere, und fo fahre man fore, bts man in die
ungerfte .‘I)orisontahetbe fommt,

_ 6. ﬂufgabe. ZDw €umme 3moet emaiﬁ-‘rigen 2ab-
(en 3u finben,
AufiSfung.

1) s)tan fudje in dem €ing und Eing bie eine ber geges
benen Sablen in der obern @orqontalret@e, und die andere
in ter ‘Berttca[reube gur infen,

. 2) Man fudye Dagfenige Sad) auf, meld)es mit der Sab!
i der. obern Horizontalreibe in einer Iierttca(rei[ge und mit
per Rabl in der %ettica{reibe ur $infen in einer Hovizontals -
veife ift. ~ Diefes Jach enthale die gefuchte Summe, _

Benfpicle.  643=9; 14+8=15; 549=14,

Sufatsk. Mird o 3u einer Ba@l abdire, fo bleibt fie
ungedndert; (3. B. 74-0=7.

- Anmerkung. Um im 'Z(bblren gefhrind fortgufoms.
men, muf man da8 Eing und Eing auswendig wiffen, ober
die Summe ;eber wo-eingiffrigen Sablen fogleld) aus dem
Kopfe beftimnien fonnen.”

v ) ﬂtffgabe. Su einer vieljiffrigen Satg( eine eina
3tffrtge 3u abbwen.

- Auflsfung,

Man fuche nach (6.) die Summe der gegebenen eina
sifftigen Sabf, und derjenigen, weldye mit der lefiten Jiffer
ber vielziffrigen Sabl gefd)riebety wird; diefe Summe iff,
teie man fogleich aus dem Eins und €ing uberfiehe, entwes
ber eine emgtﬁnqe 3abl, ober. eme gepsiffrige, deven Jiffer
5ur im[’en eine €ins ift.

Erfter



2Addition tnbenannter Sallen, 27

$Erfter Sall. i diefe Summe cine eingiffrige Sabl; -

fo fdhreibe man biefelbe ffatt der-niedrigften Siffer der me(.
3iffrigen Sabl, und laffe die 11brigen ungednbdert, | 3, B,

389045 =3895 weil 5 +-0="5 nad) (6. Suf.)
3874+ 5 =38179 weil 5-+4=9 tad) (6.)
dweyter Sall, St blefe Summe eine gwejiffrige

b, veren Siffer jur Sinfen eine Eins ift, fo feke man die
niedrigfte Siffer davon flate der niedrigften Siffer ter ‘viels
siffrigen 3abl, und ftare der Jabl, weldye durdy die Siffern
in ven'hdhern Stellen gebildet wird, nach (L. Kap. 5 )bte
addyft bobere, 3. B,

3764 8= 384 und 73999647 -—740003
weil

g8+6=14 31ti=, 3
1+ 6= ,alnad)(ﬁ)nnb73999+,_74600_‘>(1 R"”’S')

Deweis,
Der ecfte Fall bedarf teines %emeifes. i
Vey dem gweyten Falle ift nach (6.) unbd (L RKap.
5. 3) 3uf) _
739996 + 7=1739990 + 64 7= 739990 + 13
=1739990+3+ 102739993+ 10=5 740003,
8. Aufgabe, Die Summe von einer gegebenen viels
slffeigen Sabl und mebrern gegebenen emgtﬁ’ugen u ﬁnben.
Aufisfung,
SMan abbdive tach (7.) zu der vielaiffrtgen bie erfle eine

siffeige Sabl, guibem, was herausfommt, die gwente u. f, w,
bis man alle einziffrigen g,a@len abdive @at.

Beyfpicl. \
719983 F 74344 +8+ 6F2 = 72001

Denn

<518
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Sbmn ’1‘9982 o g 199891 Mo
i914 58 199801+t FIE=TTTggg ekl i i
019093 = 4= 7199963 Uiy $
r 7‘9996 =+ 8 = 720004 } nad) (_7-)
; 720004 -}~ 6 5% 1720010 ’
72@010 + 2 ‘= 7zoole :

n

&

R 2 Sufat;. Man erhalt. oﬁenbar biefelbe, Summe,
menn man aud) die emgtf‘fmgen Sablen in einer gang andern
rcdnung addiee, ;
8i7 { .3t Sufars. Um. me[grere ein;:f‘fmge Sablen 3u abbdis
ren, abdive man (6.) ju der erflen die grente, su dem, was.
erausfomme, . bie. bru(e 34 Dem, ‘was nun herausfommt,
bie vievte u. f . bis man alle emgtﬁrtgen Sablen abbtrt pat.

8.‘2’»
3+4+z+1+8+3+6+9 gl
ZDenn 3 - 4= X
14 2= 9>nacf>(6)
g-ged i l0]
16+ 8= 241
244 3= 2
27 4+ 6 = 33 l}nadm)
(B 9T .82

Dt«efelbe Gumme er{gult man aud), tvenn man die einatﬂ’li.
gen. Sablen in einer gam} andern Qrbnung sufommen ads
* Gt 20t Tl

9. lebtﬁzg. ‘I‘Senn bie Summe mefgxerer unbenann,
ter gangerJablen befannt ift, unb man bangt an alle Summan.
Bent gleichviel RNallen yur Rechten an, fo braucht man, um
bie: Summe der fo entftehenden Sablen ju baben, aud) nue
an bdie erfie Summe ¢ben foviel Dtullen gur SQed)ten angits
hangen. 3. B. weil nady (8.)

719982 +7+3+4+84642 = 720012 -



Iddition nnbenannter Sahlen, 2?9

fo ift aud) “RulS /
719 9szoog -ls 7ooo+ 3000 + 400G+8000+Gooo
2000 = 7zoomooo :

iy N ‘l M

ober, me!d)es emertm«;ﬂ, (@ Raparas i) B3 s
18 S G A6 1B, JHi%any
119,982 .t;7+3 T4+8"+ +2=72?90‘12,» s

- Bevveis. 1 siftinn o

sigg 1 €3 ey A wgenb'&me'@wﬁe,:unbBfmé)tud’ﬁd;m eine
Einbeit: vex dpitten) Otdnung; und wenn, neben, einermg\l;
A over B gefebx;ebm ifb,i o bzbeute basnfomel ) baﬁ Hw{g
30@( fidh auf Aveder B-als, Cinbeic begiedt, . Q‘Semmn.
7xgnsz+q+3+4+8+6+‘h"‘720012
fo ift nodh (1.imd2) © viin 994
b e iy TR B+dB+= Lty
nbet, weldyes. (. Kap. 6,) einerlen.ifts,

719982000A Fros0A 4 000 A 4900 A -{- SooeA,
-|—6000A+2000A-.«72‘0012900A. ailisny

ildadis

fofghd), ta A alles eyt Fanri, nad (1. und2,) it af

7199826004 foco 4 3ooﬁ+ 4006 8000-[- 6368
+ 2000 = 7zooxzooq. -

(e Lk
Suﬁzxs. Sba nadh (3. Z)Suf % o ”2
3+4+2+7+8+3+6+9~4z o
fo ift aus eben Dem Grinde - : 15 s
300 + 466"-}- 200 ~ 700 4 8oo + 309 + 600
909 == 4200

i()

ober, meld)es emerlei; Y U IR et
2 2 2 e Aok
3+4+‘+7+8+3+5+9‘42 445

10, Aufgabe, Mehreve me[atﬁ’tige Sablen-gafam
nien 3u ablicen, -

o1y 3 e?

ufe
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S x’) Man' fcf)retbe bte gegebenen pielyiffrigén gablen fo
unter einander, Daf a[[eBtﬁ'em, die fich) auf Einbeiten von
emertet) Ovdrung | bejiehen, ‘unter einander ;3u ftehen fonta
men, Weldhes aflental eﬂgqiten wird, wenn ie lebten Jiffern
sue Necheen gerabe incer einander ffe@en ‘unb mljt unter

er unterften einen Hovizontalfieidy,

2y San advite; Hon bee Redfeen nath dee'Sinfen ju-
getgenb allébeveutlichen’ «efnan{fr#gm Sabler jeder Bevticals
veibe nad) (8.) ober (g2 3) Juf.) gufaminen, und fdyreibe die
gefunbene Sumiiie: jeder Bevticalveihe, wenn! fie eine ein
giffrige Zablift, . gerabe; Davinger untek den @ongontalﬂucf) -
1& fie abev eine mehrgtﬁrige Babl, fo feéem n blos, Die nies
igfte 3iffer Davon; qnter}bexvs;ortgonta!ﬁri und die ahl,
welche durdy die Biffernt in den Hohern Stellen’ gebildet witD,
abdire man gleid) anfangs ‘gur folgenden Berticalteibe jus
nachiE gue sinkens . Sift aber Feine BVerticalreihe gur Sinken
mebe vorhanben, fo witd die gefundene mehrsifirige Summe
fo unter ben Strich gefdyvieben, vaf die niedrigfte Siffe bas
pon yngee bie, abbitte. ‘Betucaltetfge 3u fteben fomme,

1) Beyfoiel, 'DieSafg!en 735896, 379417,735509,
388417,:693339, 10047 wfahlmen%u avbieen, 1<,

Nach der ‘.Borfd)uft 1) [gat man S5 1}
G3F8Pa0 s -+ o8 A oor s tor 4785898 cuis

-

379417 URIR ’:“(_ 379417
86509 und nad der %orfcf)rift 8001786599, 1 ey
388417 s . omoe e g Gsi3SBRIT :
693329 Sp=R et e 60493399
BOGRY o owx s Tl SRl L gy

; 2993617

1S : fndens



bdition unbenannter Sablen, 34

fndem

1) 7+9+7+9+7+6 =4
2) 4+ 4t241 149 = 21
32 +3+ats+448 =26
4)2  F3+8+649+5 = 33
5) 3t ttots+8+ 743 = 39
93 tetshrtatr =2

alfo ift 2993615 bie ng:(angt_e Summe,
\ .,5en§'ei6.
€s ift :
7+9+7+9+7+6 =45 = €+4xnad) 1)
+4-+z+( +I+9=’21=1+2nad)2)unb(99
+q+4+$+4+8—-26—0+2nad)3)unb(9)
+3+b+6+9+€ z-——z+3nad)4)lmb(9)
3+ +9+8+8+7+3—39’"9+3nad)s)ur»€ﬂ
3 +6+3+7+3+7 29 fuad)ﬁ)unb(sﬂ
Abdiet man nun bex;betfetts a[{es 3ufammen 4 ;mb aét e
gleidy bepbecfeu‘s bfe @umme 4 + z rl- i + 3 +3m>eg, fo
erhalt man :
10047 + 693329 4 388417 + 786f09 W 3794r7
: 735896 =12993615.

PNWN N
ul

1) dufan. St die Menge der Summanden grof
genug, fo ift es moglid), baff dbie Summe einer \%erﬂca[red;g
100 tiberfteigt, und dann braudyt man audy bie Aufgabe (8)
in der Hehnung. Dies ift der Fall bey folgendem

2) Beyfpiele:
48497
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48497 ' e
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18, 7= Qep gop9s % B e bods
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r.
%
&

bt x 17534 S el
(t oo A “859618‘ ok ok b o 8 e A

;

: * e
Sauiediog odry = 1 79392% { ok SR
3 J < < 3

s ‘ : 672417 o
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3 954 4oy 6L IR 647 4L pi=Toy

] 4) \‘Qﬁhs’x:l' 2""".3“*‘.9 fosork 3 +5+*4-pa‘u4+8-— g

s) Il+9+7+9+60000+4+7+9.-..+4'—'102

Sldo. G ERA7 e et o o = s

;) 4 e : " \+4 20 A QLL0T 8
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bides B f@ie’fiﬁ bﬂ:%mﬂw mv' 3 -' ':-*n"
it I 5 f';? S fredtts 34 o N sl
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8+7+7+8 +6+8 +I +7-— 87"'7“"8 unt
9) 8+7+1+2+1 o+ +4.+2 +9—- 97--—':.1.s
10) 9+9+4+9+5..+8+6+7..+4=|05._..H.,o
1I) IO+8+2+3+9 > 3+S +4 +8 = 19 ~‘~9+:
Iz)H+9+7+9+6 +4+7+9 +4=x09 9+lo
Ia)lo +6+7+3 +"+6+3 2 42..2+4
19) 4 VR

g,
15). 2 x= 2

o bie Gleichungen )) 16) 4.4 13) al1S ben @tend’mngm
2) 3) «.. 8) nad) (9) folgen,  Addiet man nun behderfeirs

aues gufammcn unb lé};t wgletd) bepberfeits die Summe

s+ 9 + xo+ u 4 1o+4 roeg, o echale man

98973+6724t7+7)3925+3696l8.4 424743836
+675643+3947=no+48497==84995.7e

2) Sufas. Um (i das befchrwetliche Bdblen tiber
4¢0n gu erfparen, madje man beym Abbdiven jeder Werticala
retge allemal bey derfenigen iffer, bey der mar gebn oder
Daritber 3dble, einen Punfe, und gable Hlos den Ueberfdhuf
1iber gebn, roelcher allemal eine eingiffrige 3abl ift, su den
folgenben Siffern derfeiben Reibe, Die eingiffrige ,?,afgl bie
than auf diefe Ave ulebt echale, fchreibe man unter die ads
bivte Berticalveihe, und nebme foviel Einbeiten gur folgens
ven, als Punkee bey der vovigen befindlicy waren.  Ift es
aber die lete Werticalveibe, o fese man die Jabl, dutch welde
die Menge der Puntre bey 1hr ausgebeace with, darneben
jur ﬂnfen. ,

€ 3)?351)’

e NS
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3) Beyfiel. 8 6 3 90 768
3 3¢ 9¢ 70 8¢ 3 2 -
4 7¢3 6 2 5a
4 9¢ 6o 3 7
2 50 8. 6o 9
Ge I 3 fe 7o
§ 0 98 9¢
9¢ 1 O 74 4
: I 9 84 35 8
Hier wird alfo gerechnet:

e die Berficalreibe am weiteffen jur Redyten fage
man: ¢ und 9 ift 13(.); 3 und 7 ift 1o}.); 9 und 7 ift
16 (.); 6 und 5 ift 1 ()5 1 und 2 iff 3, und 5 iff 8.
Diefe 8 wird unter den Hovigontalffrid) gefest, und weil 4
SPunke bey der addivten Werticalreihe vorfommen, fo fage

“wan fir die gunad)ft gur finfen befindlicye Werticalveibe: 4

and 7 ift i () rund 8ift 9, und 5 ift14(.); 4und6 ift
10(.); 3und2ift 5, und 3ifF 8, und 7ift 15(.); alfowirds
unter den Hovizontalfirid) ge(drieben, und reil bier 4 Puntre
yorfommen, fo fage man fitr die folgende Berticalveihe: 4
und g ift 13 ()3 3und 3ift 6, und 8 iff 14 C); 4und6
fft10()s 6 und g ift14(.); 4 und 9 ift 13(); alfo wird
3 unter den Horizontalftrich gefese, und weil bier 5 Punfre
worfommen, fo fagt man fiie die folgende Werticalreibe: 5
und 1ift 6, undbriftz, und 5ift 12(.); u. f 1,

3) dufas. Die Probe, ob man riditig gerechnes
bat, ift bie, daf man, wenn man guerft von unten. Hevauf
bie Wevticalveiben addire pacte, nachher von oben Herunter
abdirs, und fiebt, ob man die ndmlidye Summe erhale. -

Drite
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“Bon der Subtraction unbenannter Sahlett,

it

1. Grupdfan.

Wenn man 3100 gegebene unbenannte Sablen auf einerley
@inbeit begiehe, fowird der Uncerfchied (Cinl. 14.) derfelben,

ober Die Groge, die gu der einen hingufommen muf, um die

anbere Dervovgubringen, auch durd) eine Sabl, die fich auf
biefelbe Einbeit beyiehe, ausgedriicft merden Fonnen, Diefe
Sabl, dieden Unserichied ausdrickt, iff alfemal eben diefelbe,
man mag fiir die Einbeit annebmen, was marn will, odey
fie ift von der Ast der Eineit gang unabbéngig. . V. von

ver bl g auf eine gewiffe Cinbeit begogen, bdie Jah! 4 auf
eben die Einpeit besogen fubtrabire, giebr allemal die 3uhl 5

auf ebendiefelbe Einbeit begogen, e ¥

3. Erbldrung, . Diefe unbenannte Jabl, bdie den
Unterfchicd ausdeide, heifit Der Unteridyied Devbeyden ges
gebenien ynbenanniten Zahlei 9 und 4y wenn mon namlidy
die Sabl g als Minuend, und 4, als, Subtrahend (Sinl.
14.) bervacyret, und diefe 34h1 5 finden, Deifit Die gegebéa
ten: unbenannten ‘Zablen jubteabiven, ,

3. Erflarung, Der Unterfdhied ywoer Grifen mirh
fo angedeutet, DaB man gur finten des Jeidyens — den Mia
nuend, und jur Redyten den Subtrabend fehreibe. it alfo
A ter Minuend, und B bev Subtrahend, fo wird der Neff
fo angeveutet; A — B,

Jufan. fpieraus ift £lar, Daf die Wabrheic: Wenny
von der unbenannten Zahi 9 die unbenannte Jabl 4 abs
gesogen witd, fo bleibt die unbenannte Jahl 5 wbrig, alfo

i AR e by
angebentet weeden fann, | pe
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4. Yufagabe.  Eine einjiffrige Sabl von einer, hohern
einyiffrigen, obder von einer 5mep3tﬁtlgen Sabl, vderen Jiffer
gur Sinfen eine Eing und gur Rechten eine niedrigeve etnstﬂ'
ttge Sabl aIs bie vorige ift, absuziehen.

?Iuﬂofung

Man fucf)e im @ins und Cins (IL. Kap. 5.) den eitte
siffrigen Subtrabend in der obern Horijontalreibe; den Mi.
nuend unter den Jablen, die mit ihm in einec Bevticalreife
fieben, Dasjenige Glied der Werticalveihe gur $infen, wels
ches mit dem gefundenen Minuend in einer Horizontalreibe
jtebt, ift der gefudyte Unterfchied,
Deyipiele, 9—4=5; 14—6=8; 17— 8*9
1) 3ufars,  Wenn die Jabl 10 von einer jweniffeis
~gen'Sabl, deren 3iffec sur finfen eine Eins ift, absugiehen
ift, fo tﬁ Der Reft Diejenige eingiffrige Jabl, die mit der

niedrigften Siffer Des 5)Rmuenbs gefdhrieben wird. 3. B.
17—10=1. '

2) Zufas.  Wenn o von einet Sahi abgegogen witd,
fo ift der Neft b(efe(be 3abl. - 3.B.7—o=17.

3) Bufa.  Wenn eine 3ab! von fich felbft abgesogen
wird, fo ift der Neft allemal 0, 3.BD, 7— 7==0.

: 5. Aufgabe.  Von einer vielziffrigen Sabl eine viels
siffrige 3abl absugieben. :
Auflfing,

1) Man fchreibe den Subtrahend unter ben Minuend
‘Devgeftalt, daf die Jiffern am weiteften jur Redjten gerade
unter einander ftehen, und mache unter den Subtrahend ei-
Horizontaliteid).

a) Man fuBtraBire, pon ber NRedyten nach der finken
gu gebend, nad) (4, ober 1) oder 2) oder 3) 3uf,) jede Biffer
bes @ubtraf‘)enbs von der Dariiber ffebenden des Minviends,

und
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und fege den Neft, weldper allemal einjiffrig ift, gerade davs
unter unter den Horigontalfivic). -Gienge dies aber nid)t an,
ober wéire einmal eine Siffer des Subtrabends bober, als
bie gerade iiber ibr ftehende des Minuends, fo vermehre man
lestere um'10, ober fege {hr ‘in' @edanfen jur finfen eine
@ins vor, und fubtrabire barn bavon die Jiffer des Suba
trabends, madye abet jugleid) bey der ndch{thoern Jiffer des
Subtraliends einen Punte, welcher andeutet, daf fie bey der
folgenden Subgraction um:eing grofier gu nebmen ift, . -

vyt 1) Bevfpiel. .. Man fud 7396753 — 4839578,

<IE '

. Nad) der Borfdyife 1) bat man

o 4340013902535 .5
4839571 by
und nadh der Borfdyrift 2)
71396753
4.8 3.9 51’8
2557183
Jinbem 3 — Lo=2) e D
Y9t TRyl 285l e U
7 ~— 6 =1 : _ ~
16 — 9 =75nmd ), -
9 4= 54 = 3 -
13 —8 =g} ;
W = \2_‘ i £
affo ift 2557182 ber verlangte Unterfchied,
: % e . Deweis, L
Aus den angefiibreen Gleichungen erbellet, daf
. ekt ?
T+ 8 =1y
) G 04, G i — R RO
Lo A 7 S 10
1+ 3 +5= 9
8 4 § = 13
1R 442= 7

aplis mits
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mithin-ift nadh (IL.Kap, 10.)
4839571 12557182 = 7396753
tmb 7396793——483%7! = zsyv:sz T s
1) 3ufas, ; Komme bey gmev 9, im Subtrahend ein,

‘})unﬁ ] ﬁe[gen fo, witd, ﬁe jur dq,; bann,gue@t man fie md;'g :
(ﬂo 1) Suf) Q Nt B et s i _‘! R R :
""" ) Bufany ﬁommt begy emet*?)’lutl im @ubtra@enb‘
fem ‘pun& gu fteBeri; folgile der 2) Buf i 4 Y aHbio]

L) Bufas, « Beftande der 93?§nuen5 aus mebkgqfem
als er Subrrapend, fo Fatin ntan fid) an {eg‘sférn foviel Fullen
gur Sinfen angehangt gedenfen, (I Kap: 4. 2) [uf.) bis der
©uberabend eben foviel Jiffern als der’ Mintend @at.

2) Bevfpiel. Man futf)tss'zﬁog 199—869108
Nad) der Borfdyrift 1) [)at man

§317603199 2
000869708  fr Ly
~unb nad) der Borfchrift z)
537603199 :
000.869708 o »
536733491 =g
inbem 9 —. 8z=1 nadf(4)
: 9 —' "o ="g nad (4. zjguf)
vy 1= 9 2 g nad) (4)
T Agas ol g nad) (4. 3
[ToTIEaugly, B8~ T |
16 — g =7 J>nad)(4)
b s 6
3 == 0 =
'y . (4e 1.
st e ?STJ}?M% 2) 3uf.

Allges
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v @ffigemeine Sdge von Summen und Diffe-
- rengett

6. Lebrfag, . L MWenn man ju bem NRefte den Suba
geabend Dingu addire, fo Fomme der Ninuend heraus; IL
Benn man von der Summe grooer Grofen die eine abgiehe,
{o fommt die anbeve beraus. ‘

o Deweis, sk 4t

Beydes folgt aus der (Sinl, 14.) gegebenen Definition
ter Subtraction, :
1) 3ufats. Begeichnet man den Minuend durd) M
‘unbd den Subtrahend durchS, fo wird dee Reft durc) M—S
angebeutet, und die in I vorgetragene Wabrheie Fann Fury
urd) eine Gleidyung fo ausgedriidt werden:
I M=8S)485§=M :

100, um Sweydeutigeit ju vermeiven, bie Differens M—Sin
Klammern eingefdhloffent worden ift. “Diefe Gleichung bleibe
allemal vichtig, was man aud) ftace M und S fefen mag, nue
miffen fie bepde gleichartige Brofen feyns. Sebt mang. B.
Durdygangig 7 ftatt M unds ftate S, fo erhilt man die Gleichung
WAl s(qe~g) 413 =i \
deren Ridheigleit in die Augen falle.
In s 2)Sufag.  Begeichnet man gwo gleichartige Grofen
pued) R und S, fo wird ihre Summe durdh R 4 S angedeus
fet, und die in 1T vorgetragene MWabhrheic Fann fursfo ausges
oriicfe werden: R :

II(R4S)y — R = § : ,
o, um Sweydeutigleit ju vermeiven, die SummeR 4 S,
fo wie imvorigen Jufase dieDiffereny M —8, in Klammern
eingefchfoffen roorben ift. Aud) diefe Gleiching verbleibe
wabr, was aud) ftact R und § gefesst werden mag, nur mitffent
fie beyde gleichartige Grdfien feyn.  Sest man 3. B. durchs
gdngig 4 ftatt R und 3 ftact S, fo echale man die Gleidyung

(443) - a=3
deven' Ricytigfeit in die Augen falle,

’

3)du:
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. 3) Bufass, - WennM eine mi¢ S gleidartige Grofe
bebeuter, fo ift audh M-S mit.S gleichartig. Da nun in
Der Gleichung II ftatt B und S jede §1o gleichartigeGrofen
gefest werden Ednnen, fo Fann man qudh fiate R durdygangig
M-S fegen, dann mug aber auh ffagc R S nun(M—S)+S
"gefelse werden, unbd diefes ift nady der Gleidyung I einerley
mit M, und fo muf dann ftate BHS nun M gefese weeden,
und wir erbalten bdie Gieichung g
e IHM—=M-S8) =S
elche bie Tabrbeit entbdle; Aenn von dem Minvend
Der Neft abge:ngen wird, fo bleibt der Subdteabend fibrig.
 Diefes giebe ein Beyfpiel, wie man aus zwo durd) Gleidun:
gén ausgedriictten Wapebeiren, wie hier I und IT, eine neue
Wabrbeir in Form einer Gleichung finder, die man nad)fer
Ivieder wortlid) ausdriicten fann, : »

4) Bufan, Durd) Hilfe der Sése I und ITT Fann
mah die Diobe madhen, ob man vidhtig fubtrabire bat, HNan -
adbire namiid) entweder den gefundenen NReft sum Subtras
bend, ober fubtrabire Den gefundenen Neft vom Minuent,
S3ft Die Rechnung richtig, fo muf im-eriten Salle der M-
fuend, im goeyten Dey Subtrahend berausfommert” . o

Y e Brundfats, - €8 Fomme einevleh hevraus, ob
man gu efner Grofie eine andere gleichartige addire, 1nd
U Der vadurch entfielenden Sumine nody eine dritee
sleichartige bingufuigr, ober ob man su der erften die
Summe der gventen pnd dritten hingy addire, ;

1) Bufar, « Begeichnec man die erfle diefer Grdfen
bued) C, Ddie gweyte durch DD, und die dritee durd) E, fo
Fann. diefer- aufgeftellte; Grundfag durd) eine Gleichung fo
gusgedriicfe werden; - ' R

« I, (C+D)+E = C+®+E)
10 die Klammern in eben der Abficht, wie vorbin, gebraudy:
werden,  Diefe Gleichung bleibe riditig, mwas man %uet.
, att
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flatt €, Diundb E fegen mag, wern es tmr gletébarttge@roﬁeu
ubo
. ) dufas. %ebeum F eine mit C und D gteid)ar.
tige ®rofe, fo ift audy F—D- mit C und D gleidhartig, und
mgn tann in Ber Gleidhung I des vovigen Jufages fiare B
durdygingig F—D fegen, dann muf-aber aud) ftate D4E
nun D 4 (F — D) gefest werden, und-diefes ift nach (6.1)
fopte! a{sF und man exhale dann die Gleichung
L (G+D)+(F—D) = C+F . :
me!d)e bie Wabrbeit enthile: Sine aus smeen‘tbezlmc
und F beﬁebenbe Gumme andert fidy nicr, menn man
Deneinen Theil C um eine gewiffe willEiheliche Srofe D
permebrt, und: ben anbern F um eben bwfe @roﬁe bets
mindert. :

3) Bufats, Aus bicfer Gleichung 11 fo[gt nady (6, 11 )
G5 R R e D) = FiD’ e
* L (C—}-F)—'(F-D) =C+D Pt

-, DieGleichung I1I enchale die. Q‘.‘sa{)tbenc' @;f.
feveny Gndett-fich niche; voenn man forodhf den muanb
F, alg auch ‘den Subteahend D, uin einevley mtﬂfubr,
hd)e Grofe C bermebtt. Blaoy

L Die @lencf)ung IITLI aber folgenbe: @me ausg meen
Zheilen G und D Beftehende Summe ift gleich einerDifs
ferena, deven Minuend bemusEommt, oenn man ju dem
einen Theile C eine villEabrlidye Grofie F hinguaddict,
ind deven: SGubtrahend gefunben itd, toenn man voy

eben diefer willEuhrlichen @wﬁe F ben andern C\‘_bexl D
abgieht.
©7 4) Bufats,  Man Fann in der Gleichung LILT,; wenn
A und E @rofien bedeuten, die mit F, alfo aud) unter fich
gleidhartig find, ftatt G bmd)gangtg A F, und- ﬂatr D
butd)g&ngxg F—E fegen, dann muf aber aud) flate CF
nun (A —E) F; weldjes nadh (6. 1) mie- A, und fraee
F—~D



F— D'un F—(F— E), ‘weldes noch (6, II) mi¢. B
einer(ep ift, gefeét merben g unb man e.balt nun bte Gleta
d)nng ]
Ve A—=E (A. F) -|— (F-—l:)

wekf)e worelidy o’ ausgebrucft twerden Fann: Cine fDlﬂ'e’
!:ens ift gleich der Summe jroeener Theile, wovon det
‘eine gefunben tiEDd; el man - oom{ Minuend A eine
willEubriiche @wﬁe F abyiehe, und Der andere heraiise
Eommr, wenti'man'von ¢ében diefet tmﬂfu{)tud)en @toﬁeF
bm @ubtrabenb E. abjieht. .

y) 3ufan, Aus bicfer @letd)ung fo[gf nadh (6, II)
VI, (A E)—(F-F) = A—F
VI (AL Ey— (A—F) = FE

- Die Gleichung VI Eonnte worelich fo ausgedriiche mers
ben ine D;fyeren; daudert fich nicht, wenn man foroohl
Den Minuend A als auch den pubtra()ean um eineley
, mztlfubthd)e Grofe petmindert,

'Die @Ieid)ung VH aber fo: ine. @iﬁetens La¢
ftd) in eine anbere pecwandeln, Deren Minuend herause
Eommt, wenn man dent Cubtrahend E. Det erften Diffes
veng von einer willkihreliden Grofe A absieht, und Des
ven Subfrabend gefufiden roitd, wenn man den Minuend
e erften Diffeveny F von' cben btefet mxut'ubrud)m
Grofe A abgieht. "

it Die @J!eid)ung VI er(gtelte man: aud), nue in anbem
%ud)ﬁaben ausgebwcﬁt wenn man in der Gleidung 11T
unter der BVorausfesung, daf A und B mit C und alfo aud)
unter fid) gleichartige Grofen bedeuten, fatt F durdygdngig
A-—aC und ftatt D but‘d)génglg B— C gefest Datte.

6. 3ufas.  Man fann in ber Gleichung IILI, wenn

E leimz mit C und F gleichartige Grofie bedeutet, flate D
ourdygdngig F—Eifegen, dann o aer aud) ftatt.,F—-—D
. nun
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pun B (B—E); toelches nady (6. 11T) mie I emetlep ift.
gefegt werden, und man ecbalt dieGleidung: -
o o VEL (CHF)—+E = G+ E—E)
meld)e morthcf) fo ausgedriicEs weeben’ fonnte: %enmman
bey. einee. Differen; den Minuend F um eine gewiffe
Brofe © 6ermébtt, Pen (_,ubttabenb E aber ungéandere
ggf)t L mtrb ber 9‘eff tth eb‘en ‘oxefe Groe C veye
tr@ ”

7. Sufaq; Man fatm aber aud) in der @(eid)ung
IIIL, wenn Aleine mig DD und-F gleichartige Girofe bedeus
tgt“ﬁatt € byrdygdngig A—F fesen, dann muf aber audy
ftate C + Fnun (A—F)+ F, weldyes nad) (6,.I) micA
einerlep ift, gefest mexben,: und man erbdlt die®@leichung

Vil A—(F—D)=(A—F)+D i
mwelche 'bie Wahefeit enthal: Wsenn man bev efrier @tfﬂ
fevens Den WMintend A ungeandect tafe,-ben Subtrabhend
F .aber um cine gewiffe Grofe D vermindert, fo mm) beg
Ef‘eﬁrum eben Digfe Grofe D betinehit, )11 pr

cush8) Bufats i Man faan in ber @Ieicf)uug VI 4 menh
D eine mit:A: unE}E ‘gleichartige Girdfe beveutet, ﬁatt F
uird)gangiq D E ifegen, dannmuf abee audy ﬁaftB-—E
awun (D4 E) —+E, " weld)es nach) (6. 1E) mit D einerley iﬁ,
gefest werden, und man erbale bie @)letc{)ung AR
‘metd;e bie QBa r[gett enthalt: QBerm man bey einee Dife

feveng. et S 9;}2 Beyghend £ um eine gewifie Srofe D vere
mebvct den Minuend A aber ungedndert laft, fo nmb
der i)seﬁ um eben Diefe Grofe D vevmindert,

9) dufam, Man fann aber aud) in ber Gsleichung
“VI roenn ‘B eine mit E und F gleidyartige Grofie bedeuter,
ﬂatt A durdygangig B E fesen, dann mug aber aud) ftate
A—E nun (B4 E)—E,, weldyes nad) (6. IL) mit B einers
Tey ift, gefest werden, und man erhalt die Gleichung
XL B—(F—E) = (B4+E) —F
weldye
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weldie die QBa@rf;eit enchate: s ift: eﬁnetlm, ob tatt tion
einer Grofe B eine Rifferen; abgieht, oder -ob manijn
eben diefet (Sroffe den Subtiahend £ nbmit, unb non
bw@umme Den ‘J)?muem)F absxebt..- B}l

Io) Sufarsﬁ ‘IBenn B, D uan qmcbarttge@toﬁm
Bedeuten, fo Fann man in,er. @ﬂeéd) mg VI frae Ber Darin
norfommenben QSud)ﬁaBenC E,FnunB, D, F fegenl unb
man erbalt bie Gleichung. .+ . e

4 (B FyrD = B+cF—-«D) A
‘Bermed)felt man {gier Die %udyﬁaben B unb F fo fgat m(m

Bie- (Bletd)ung
£ (F4B)-D = F+(B-I-D)

Ba nunk-l—F =E+B, fo bat man die @!etd)ung o

. XIL F4(B—D)= b(F<D)

@ben die Gleichung er )teIt‘e man, wenn ‘man in bcr ®leis
dyung II ftatc C ﬁutcf)qahgtq B—D geéfest hatte, DA
lich £oritite, man die inihe earhalrene Wabrheit foausdricen:

@8 ift einerley, ob mun eine @Sroﬁe Divon‘einer anderht

B abgieht; und qudem Nefte cine dricte Ehingufugt, odet

80 man die erfte Grifie D von dey dritten F abstebt, unb

u bem E)ufte B die swente [)mgufugn

ALY Sufats ‘IBeth B und F gleichartige @roﬁen
‘Bedeuten , fo fann mah'in- der ®lelchung X1 fFate der Darin
mrEommenben ?Bud)ﬁabenB E,F nuﬁB F A [egen, und
man et die @leld}ung

 B—(A— F)-——(B-}-F)—~A
%ermed)felt man [;ie:; bie Dudyftaben Bund I, fo finbet fich
F—(A—B)=(F+B) —-A fo
unb matt Bat, da B4-F = F 4B, nun die Gleichung
XL F—~(A—~B)_B——(A~——F)
Ehen
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Ehen ble‘ ®leichung ert)ie(te man; , twenn man in der Gleis
dung VII ftaee E durdygangig A—B gefest bacte, Worts
lich onnte man fie fo ausbeictens Ce ift cinerlen, ob man
pon einer Grofe A eine andeve B abjieht, und den Neff
von einer dritten F fubtrabirt, oder ob man von der ete
flen Grofe A die Dritte F absnel)t, unb den Dwﬁ bon et
groepten B fubrralyivt, -'

12) 3ufars, Wenn A, Cund E gleicf)artige @roﬁen
Bedeuten, fo fann -man in der Gleiching X ftate der datih
»oriommenben%ud)ftaben A,D E nun A, C, E fesen, unb
befomme
, ‘(A—E)—C=A— (C+E) _ _
SBerrvechfelt man bier die Buchftaben C und E, fo bat man

(A -C)—E=A—(EF0)
Da nun CH+E=E+HC, foergiebt fich die Gleidhung
- XIHL i(A~—E)~=C's= (A—C)—E,

€ben diefe Gleichung erhielte man aud), wenn man in der
Gleicdung V1L ftatt F durchgdngig A—C gefese hatte. Sie
entbdle die Wahrheic: ABenn man-bey einer Differeny
ven Minuend Alum eine gewiffe Grofie E permindert,
den Subtrahend C aber ungeandert 1agt, fo wird dee
NReft um eben diefe Grofe E vermindert.  IMan Eonnte
fie auch fo ausdrictens Cs ift einerley, 0b man von einer
Grofe A cine andere E -abgielht, und den Neft umieine
dritte C vermindert, oder ob man von der erfien Grofe
A guerft die-drirte G abgieht, und bené)‘»ﬁ um baesmex)te
E bermmbert. ;

8. ertfae. I. Die @umme gooer ober mefgrerer
gegebener 'Dxﬁeren(;en wird gefunbern, wenn man von der
Summe afler gegebenen Minuenven die Summe afler geaes
benen Gubtrabenden absiehe, IL Die Differeny ywoer ges
gebenen Differengen wird gefunden, wenn man den Minuend

e
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bes mfnuenben 3u et Subteabend des @ubtrdbenbm, Yeda
gleidhen aber aud) den Subtrapend des IMinuenden zu dem
Sinuend des Subtrabenbden btnguabbntt , D von bct es
ﬁem Gumme die lestere abjiehr. :

bewets

@s fen)m A B, C D gleichartige @roﬁen, fo Fanﬁ
man.in' der @(eld)ung (7. 4):3uf, V) flate bes-Budyftiben
A vurdygingig A4-C, ftateF dburdygingig B4-C, und jiart
-E burdygdngig B+D fegen, dann muf aber aud) ffatt A—F
nun (A 4 C) — (B4C), weldes nad) der Gleidyung (7.
3) 3uf, I1I) mi¢ A—B, und ftatt F—E nun (B 4 C)
. —(B 4D), weldyes nau, “eben der ®leidhung 1 mit C— D '
einecley ift, gefvt werben, und man pat .

1. (A4C)~=(B+D)=(A--B)+(C—D)

ober dle Riehtigleit von I fiir zwo Dtﬂ’eremen A—Bund
C—D bewiefen. = Hievaus erfgeuet nun aud) die RicheigFeie
ves Sases filr mehrsee DT jerenijen.

- 9Man Fann aber anch, wenn A B, G, D gIetd)arttge
@roﬁen find, in der@leichung (7. 5) 3uf VI ) ftate A durchs
gangig A--D, ftatt E durdygangig B+ D, und ffate F
- durdygangig B4 C fegen, Dann muf aber aud) fface A—E
nun (A4D) — (BD), weldyes nach) ver Gleidyung (7.
3) 3uf, LLL) mit A— B, unbd fiatt F— E nun (B+C) -- (B+1),
weldes nad) eben der Gleidyung mic C— D eineriey ift,
gefest werden, und man hat

II. (A'-B)—(C—D) = (A+D)— B4O
meld)es der Se@rfag 1. war. :

1) 5ufar5 SDie fo eBen aufgeﬁeﬂte @Ield)ung II.
tieBe fid) auch aus der Gleichung (7. 5) Juf. V1I) ablesten,
Denn man febe in gedadyeer Gleichung ftate A durdhgangig
A+C, flait E duedgngig BAC, unb face F durdygans

: ' : { a9




Subtraction unbenannter Sablen, 47

- gig A-+D, fe muﬁ’jﬁaﬂlAj-,-»E;pun;‘(A-{-C)—('B+‘C),
weldyes nady der Gleichung (7. 3) Juf. IIL) mic A~ B, und
ftatt A= F nun (A+C)— (A4 D), welches nac) eben
ver Gleichung mit C—D einerley ift, gefest werben, und
man echdle die namlidje Gleidyung. g
©2) Bufan. Die beden aufgefiellten Wabrbeiten
durd) ein Depfpiel ju eclantern, Harman' :
cafag—u1) A+ (07 —8) + (31—24) = (14
Asissi rrit2ab 3 1) — (L0 8o 24)
ober 4 S
st ot = 62— 43 \
weldes offenbar vitheig iff.  ben fo bat man file die
SW3abrheit ‘ ; U
v 312 — (4—=1D= (311D = (244 14)
ober . : : 6
, (il e e e e
welches ebenfalls offenbar ridig ift,

Bire
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Bon der muuwhcatwn unbenaunter 8al)len. 39T

Pt (Brunbfan;

%emt man eine gegebene unbenannte Jabl auf eine gemiﬁ'e
- @unbeit begne@t unbd die dadurd) entftebende Grofe als Muls
tiplicand mit einer anbern gegebenen unbenannten 3abl als
imultipltcater multiplicive, (Cinl, 15.) fo wird das Produce
auch durc) eine [abl, die fid) auf diefelbe Einfeic begieht,
auggedriictt werben fonnen,  Diefe 3abl, von der das Proa
duct ausgedriicke wird, iff allemal ebendiefelbe, man mag
fir bie Sinbeit anne{)men was man mi{! oder fie ift vort
der Ave der Cinbeit gang unabfgangtg 3. D. die Zahl g
auf eine gewiffe Cineit bejogen, und die badurdh entftelende
Giedfie als Multiplicand mie der Sabl 4 alg Multiplicator
muleiplicivt, giebe ein. Product, das durd) me 3abl 36 auf
¢ben diefe Einbeit bejogen ausgedriicft wird,

3. Erfldvung.  Diefe unbenannce Jabl von wele
dher Das Product ausgedrictt wird, Heifie Das Product dee
gegebenen unbenannten {;’ablen, alfo ift 36 das Produce
der bepben unbenannten Sablen g als Multiplicand, und 4
als Multiplicator beivadytet, und diefe Babl 36 finden, beife
die gegebenen unbenanncen Sablen t‘mt einander multie
pliciren,

3, Zrbldrung, Das Product, das enefledt, wenr
elne gewiffe Grofe als Multiplicand mit einer gemwiffen ure
benannten 3abl alg Multiplicator multiplicive wird, wird
fo angeveutet, daB man gur infen eines Punfres oder fdyies
fen Kreuges (><) den Multiplicator und ur Redyten deffelben
den Multiplicand fd)reibt. it alfo M der SNultiplicand,
und die unbeyannte Sahl m der Multiplicator, fo wird das
Produce entweder alfo: m. M, ode alfo. m>=M, anges

bguter. 8
10}
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3ufam,  Hievaus ift flar, daf die Wabrheit: Die -
unbenanute ah! o als Multiplicand, mit der unbenanns
ten 3abl 4 als Multiplicator multiplicive giebt sum Pros
ducte die unbenannteZahl 36, alfo: 4.9= 36, over quch
alfo: 4>< 9 == 36, angebentet werden fann, -

4. Lebrfats.  Benn der Multiplicator und NMulel
plicand benbes, unbenannte gange 3ablen find, o fann man,
obne das Produict gu dndern, den Muliiplicator und Muisis
plicand mit einander verwed)feln; 3.9, 3,4=4.3

Deweis,

Wenn man die Einbeiten durch Sterndhen Bcjeicf)ne;,

fo erDeflet bie Wahrheit des Sases fiir das angefiibree Beys .

foiel qus diefem Schemas

i e * * *

Hglila
x * * *

* orin die Menge alfer Sterndyen offenbar forobi 3.4 ober
444+, olsaud 4.3 over 3+3+ 345 it Dem.
nady ift 3.4 = 4.3, und was hier benfpielsiweife fitr die -
Sablen 3 und 4 ermiefen worden, 1aGe fid) eben fo file jedes
Paar anderer ganzer Sahlen erroeifen, ;

3ufats.  Diannennt derorvegen forwohl ben Multiplis
cator als auch den FMultiplicand Factoren, uud ein Pro.

- puct ift vollEommen gegeben, wenn beyde Factoren gegeben
find, obne dafy befonders gu beftimmen ware, welches ber
Multiplicand, und welches der Multiplicator feyn foll,

5. Lebufam., TWenn ein Factor eines Products die
Summe mehrever Iheile iff, fo ift bas Product gleid) der
Summe aller Producte, die entfteden, wean jeber Theil tes
einen Factors mi¢ demt andern multipficive wird, !

eroeie.

Daf der Sas wabr ifi, wenn der Mulriplicator die
D Sunta
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Gumme mebrever Teile iff, ober daff, wenn A eine Grofe
jeber et iff, . 0 7 : o |
(3+5)A = 3A45.A
fepn miiffe, fafie fich aus viefem Echema
A A A
A, A A A A
barthun, wo die Suntme aller Grofen in dev erften Horigons
falraihe 3.A und in der yoenten 5.A ift. Die Summe aller
Grofien im gangen Schema iff demmach 3.A 4 5.A. €5
enthalt aber aud) bas gange Schema die Grofe A fovielmal,
als die Summe 345 angeigt; demunad) ift aud) bie Summe
~aller Grofien im Schema (34 5). A, folglidh die Nichrigs
feit ber Gleichung dargethan.  IWas nun bepfpielsweife fiie
die beyden Bablen 3 unb, 5 Dargethan worden ift, laft fich
eben {oifiir jebe 3o andre gange Sahlen erweifen. Vedeuten
pemnad) n und m 3wo gange Iablen, o if
v (m 4+ m):A = nA 4+ m. A
MWas hier fir ywey Theile ermiefenworden ift, &t fich eben
fo fir jede grogere Menge von Theilen erweifen,

Daf aber auch der Sas wabr feyn miiffe, wenn der
TMultiplicand die Summe mebhrever Teile ift, oder daf,
wenn A und B gleichartige Grofen jeder Art find,

» 3.(A+B) = 3.A 4+ 3.B
fepn mugfe, 1aft fidy au}i diefem Schema
-3 ’ )
B, B, B _
parthun, worin die Summe aller Tbeile, wenn man Horis
sontal berviber 3able, 3.A~3.B, und wenn manvertical herab
3abie, 3. (A-4-B) ift. IBas bier bepfplelsweife fiir die Sabl
3 ermiefen worben, (aft fich eben fo fiir jebe andere gange
3abl m barthun, und es ift demnad)
- m (A+B) = mA4mB
und
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unb mwas bier file sween Theile ermiefen worden ift, [EF¢ fich
eben (o fite jede grofereSNenge von Theilen ertveifen.

1) oufans,  Wenn ein Factor eines Productes die
Differeny gwoer Grofen ift, fo ift das Product gleich der
Differeny der Producte, die entflehen, wenn forwohl der Mis
nuend als aud) der Snberahend mit bem anbern Factor muls
tiplicive mird,  Daf tiefe Behauptung wahr fey, wenn der
Multiplicator eine Diffeveny iff, LAt fich fo darthun: Jn
der vorhin bewiefenen Gleidhung :

(m+m)A =nAftmA
fann man, wenn k- eine gange 3abl bedeutet, ffatt n durd).
adngig k—m fegen, dannmuf aber aud) ftatt n4 m num |
(k—m) 4-m, weldjes nach (1LL Kap. 6, I) mit k emer(ep
ift, gefest werden, und man erhale

Kk = (k—m).A4+mA
unb hievaus folgt nach (ILL. Kap.6.11)

kA—mA = (k—m)A

welches ju Bemelfen mar,

Dag ferner die Behauptung wabr ift, wenn der Muls
tiplicand eine Diffeven ift, apt fih auf eine dhnlidye et
darthun,  Denn in der vorhin bewiefenen Gleichung :

m.(A+4+B) = m,A4m.B
Fann man, wenn C eine mit B gleichartige Grofie bebentet,
ftatt A burdygangig C—B fesen, dann mufi aber aud) ﬁart
A 4 B nun (C— B) <4 B, weldhes nad) (ILL Kap, 6, I) mit
C einetley iff, gefesst werden, und man erb&lt
mGC=m[C— B]+ m.B
und Hieraus folgt nach (1L Kap, 6, 1)
m, C—m.B = m,[{C—B]
weldyes ju beweifen war.

Die Nicheigteie diefor Sleichung (afie fich aber aucf) fite
'jedes beftinumte m, 3. °B, filr m == 3, {o darthun: ad)
(ILI, Kap,8.1) ift:

ID 2 4,
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(G-B) 4 (C—B)E(C—By= (C+C+C)——-(B+B+B)
ober, weldyes etnerley ifi,
3.(C--B) — 3. 0= 3B
2) 3ufans. Gs ift daber auch
- (m4-m+m), A=m, A4 m, A,—]-m.
ober, meld)es einerley ift,
(3.m).A = 3. (m.A)
_und was bler fiir die Jab! 3 evrviefen iff, [aft fich eben fo
~ fiir jebe andere Sabl n erweifen; es if daler
(n.m). A = n.(m.A) _
ober whrelich: Wenn man eine Grofejeder Art A mit einet
unbenaunten ganzen Jahl m multiplicive, und das heraugs
Fommende ‘Product abevmals mit ¢iner andern unbenanns
tetr gangen 3abin multiplicivt, {o iff Das eben o viel, als
wenn man die Grofe A mir dem Producre der beyden
unbenannten gangen Sablen m 4nd o multiplicivt hatte,
3) dufan.  Eben fo ift arich - ;
m. (A4A+ A)=m; A+mA4+mA
ober, weldjes eineley iff,
m {3 A )= 35, A)
und mas bier fiie vie gdg( 3 ermicfen ift, 1agt fich cben fo
filr jebe andere gange Sabin erweifen; es ift daber
: m.(n A) = n.(m.A)
Huf diefe ®leichung Eonnte man auch fo fommen s IMan vers
wechfele in der Gleichung des vorigen Jufases
(n.m), A = n.(m.A)
bie Budjftaben 11 und m mit einander, {o hatman
(mn). A = m.(n.4)
da aber nadh) (4.) m.n = n.m foift aud)
: m,(nA) = m(m.A)
e ! Diefe
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Diefe Gleichung fonnte worelich fo ausgedriictt werden: €3
tommt einerloy ﬂ)robtut heraus, toenn man eine Grofe
jeder Vvt A erft mit einer unbenannten ganjen ga[)lm
multiplicict, und dag heraugbommende Product mit eis
nevandevn unbenannten gangen 3ahl n tultiplicitt, odet
wenn man die Grofe A evft mit dev andern unbenannten
gangen Sabl n multiplicict, und das {o entftebende %w-
Duct mit der etftetn unbenannten ganjen Sah! m multis
plicirt,

& Sufats. MWenn C unb B gleihartige Grofen jes

o Der Yt bedeuten, fo Eann man in der Gleidyung des 1) Jus

fages 0

(k —m)A = kA—mA

fiatt A durcygdngig C—B fefen, und man echalt
(k—m).(C—B) = k. (G—B)—m,(C—B)

Sett man nun in der Gleichung des 1) Jufases
m.[C—B] = m. C—m.B

ftate m nun k, fo hat man
K[C—B]= ECkB

alfo audy -
(k—m).(C.—B)= (k C—k.B)—(m.C—m.B)

&3 ift aber nach (ILL Rap. 8.1I)

(k.C —k.B) — (m.C—m,B)

= (k,C+4m,B)—(k,B+m,C)
alfo lff aud) :
. (k—m),(C—B)=(k.C4-m.B)— (k. B4 m.C)
und diefe Gleichung onnte worelidy fo ousgebrucft werben :
Dag Product aus cines Diffeens in eine Diffevens ift
gleich einer Differens, deren Minuend die Summe ey
beyden Producte iff, die herausEommen, oenn die beys
den Minuenden und die beyden Subtrahenden mit etz

ander multiplicive werden, und deren Subtralhend Ddie
Gums
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Gumine der beyden Producte ift, die entffelien’, tyenn

Der Minuend jedes Factors mit dem @ubtmbenb Des
andern multiplicivt wird,

6. 2lufgabe. Das Cinmaleing ober eine ‘Iafel ju
verfertigen, worin man gleid) feben Fann, was das Product
jeder o ematffrtgen 3a[;len fen.
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Aufisfung.

1) Man {hreibe die Reibe ber eingiffrigen 3ab[en von 1
bis 9 oben in cine Horigontalreibe, und feitwares gur
Sinfen in eine Werticalveihe, dergefialt, daf die Eing
ber HHovigoncalreihe augletd) bie @ms der %exttcalmtge
feg... 180

3) 9Man adbdive (IT. Kap. 5. o‘\er-[ ) §u jeber 3abl in der
obern Horizontalveibe fie felbft, gu dem, was beraus-
fommt, wieder diefelbe Zabl in der obern Horizontals

reibe, unb fo fabre man fore, bis man in die unterfte
Horigontalreihe fomme,

7. Aufgabe. Das ‘J)robuct gmoer ematﬁ’ugen Sabs
Ten gu finden,
Qluff
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AufiSfung.

1) Man fudhe in demr Einmaleins dfe eine der geger
Benen Sablen in ber obern Horizontaléife, und die andere
in ber Werticalveile jur dinken,

2) Man fuche dasjenige ‘{Sad) autf, weldyes mit bet g)d[}l
in Der obern Horizontalreibe in einer Berttcalre&ige und mit
ver Sabl in der Werticalreihe yur tinfen in einer Horigontals
vefpe ift. Dicfes Sadh enthale vas gefuchte Product.

Devfpiele. - 3.3=6; 5.7=353 8.9=72

Sufan. St ein Factor 1, fo'ift das Product gleidh
pem andern Sactor, 3., 7.1==t.7=7; ift aber ein Factor
o, fo ift bas Product aud) allemal o, 3.°B.7.0=0.7=0.

L Anmerfung,  Um beym Muldipliciven gefdymind
© fortgufommen, muf man das Einmaleins auswendigwiffen,
oter das Product jeder jwo eingiffrigen Jablen fogleid) -qus:
vem Kopfe beftimmen fonnen.

8. Aufgabe, Das Product aus einer melyf“zigen
2abl und aus einer eingiffrigen zu finden,

Aufidfung.

Man multinkicire, von der Nechten nach ber Sinfen
31 gehend, nach (7.) jede Biffer der vielziffeigen Zabl nils der
eingiffrigen. ~ yebes tiefer Producte, wenn es eine eingifivige
Sabl ift, fa)mbe man von der Nechren nad) ber Sinfen u
bin; ift es aber eine gwensiffrige Jabl, fo fese man blos die
niedrigfte Jiffer davon hin, und die-hofere abbive man aleich
nady (I Kap. 6. oder 7.) jum folgenden Sprot\ucte Das
fefste Prodict aber qus der am weitefien jur Sinfen in tem
me{m firigen Functor befinbdlichen 3xﬁet uttd Dem emgtﬁ'mgen
Tactor wird gany Hingefdhrieben.

Bevfiel.  7.568313¢ = 35774903,

Dies wird fo gefunden:
7 mal
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71 mal ¢
7 mal 2 ift 14, und 6 ift a0
7 mal 1 i 7, und 2 ift 9
7 mal 3 ift 14
7 mal 8 ift 56, und 1 ift 57
~ 7 mal 6 ift 43, und 5 ift 47
7 mal 5 ift 35, und 4 iff 39

Beweis.

Dle3abl 5683139 mit 7 multipliciven ift nidys ans
Dets als die Jabl 5682129 fiebenmal su fich felbft addiren.
2Wollte man, um diefes ju bewerffielligen, fid) des im (1L
Kap. 10.) angegebenen PBerfahrens bedienen, fo fommeman
auf die hier gegebenen BVorfchriften. Denn s ift nich nda
thig, die vielsiffrige Sab! wirlich 7mal iber einander zu
fchreiben, und es ift vollfommen einerley, cb man bie abl,
- welche durd) die Jiffern inden hdhern Stellen bey ber Summe
einer Werticalveihe gebilvet wird, gleich anfangs, obder jus
letst gu der folgenden Betticalreihe gur Einfen addice,

9. Lebrfars, Wenn das Product grwoer unbenannter
2ablen befannt ift, undman Hange an einen Factor jur Rechs
ten einige Nullen an, fo muf man an das Product eben foviel
Jullen jur Rechren anbangen. 3. B, weil nad) (7.)

5.7 = 35 . foift aud

-

5. 70000 == 3550000 . oder
& L] {
5.7 = 35
; DBeweis,

Da sz over 14747+ 7+7==35 foiftaud
(i Kap. ) >

70000 4 70000 4 7000¢4-700G0+7000C=3 50000
ober 5.70000 == 350000, :

Da
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Da 5683139, 7 = 7. 5682129 = 39774903
nady (8.)
fo ift aus eben dem Grunbe
7000, §682129 == 56823129, 7000= 39774903009
obee.

g
7. 56831329 = 39774903
10, Aufgabe, Das gDmbuct jtooer melatﬁmgen Sahe

len 3u finden.
Aufldfung,

1) Man {hreibe die benden vielsiffeigen Jablen fo une
tev einanber, Daf die lesten Jiffern jur Nedyten gerabe unter
einanber 3u ftehen fommen, und siebe Datunter einen Horie
gontalftrich,

3) Man multiplicice nach (8.) den oBenﬂe@enbeu viels
siffrigen Jactor mit jeder Biffer des untern Factors, und
{dyreibe diefe Probuicee fo unter den Strich), daf die niedrigffe
gtﬁ’er jebes Productes gerabe in einer Werticalveihe mit ders
jenigen Siffer Des unteen Factors gu fiehen fomme, bie mie
dent obern multiplicive diefes Product gegeben Hatte; biemuf
abbive man alles, was unter dem Horizontalfiric) fiede, in
diefer Stellung nadh (II. Kap. 10.) jufammen,

DBefpiel.  Man fudyt 753947.7648. .

Dach ber Worfdhrift 1) Hat man

153941 '
7648
und nad) dev Worfehrift 2)
' 753947
7648
6031576
3015788
4523682
§277629
§766186656

indem -
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inbem man tlad) (8.) finbet

1) Ruuvagaes o8 6031576
2) 4.753947 = 3015788
©:3) 6. 753947 == 4723682
4) 7-753947 = 5277629
alfo ift 5766186656 bas verlangte Product,
g Deyeis,
¢ ift :
$: 79 GIAT A SR L0 76 nadh 1)
A A9 5 3015188 nad 2)
B3940 4$236§l ﬂad)a)}megen(g)

7753947 = 5277629 nad) 4))
Dle gur Recheen der Gfeidbeitseichen ﬁefgenbe Sablen find
orbentlich unter einander gefest, fo daf ndmlid) Siffern von
 einerley Ordnung gerade unter einander fieben. Derowegen

nah (5) o, 7
7648.753947 = (8+4+5+7) 753947

' =8.753947F 4. 7$3947+6 75394747, 753947
= §766186656, weldyes yu beweifen war,

1) dufag. Komme beydem untenﬁe(genben Vactor
eine Btﬁer mefrevemal vor, fo braudht man nur tas crftemal
den obern Factor Damit gu multipliciven, und filr bie andern
male fann man tag Provuct-gleidy abfchreiben.

2) dufars.  Eine abl dndert f':cf) nicht, wenn man
fie mit 1 multiplicive; fommte alfo eine ins im unterh
Sactor vor, fo brand)t man, um das Product filr diefe Jiffer
ju [)aben den obern Factor blos abgufdyreiben,

' 3) Bufors. Kommen Nullen in der HNitte des untern
Factors ver, fo roerden diefe 1ibergangen,
; DBeys .
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Beyfpiel 9487996-400107 3795973551372
nach folgender NRedynung

9487396
400107
pa e W e %
9487396 nadh 2) Buf.
37949584
379597355137%

8) 3ufats. Enbigt fich ein Factor mit einer cﬁer
mebreven hinter einanber gefchricbenen MNullen, fo fann man
nad) (9.) diefe bey der Rechnung weglaffen, und an das Pro.
duct gur Redyten foviel Nullen anhangen, - Endigt fic) audy
Der anbere Factor mit einev ober melreren Dinter einander
gefdriebenen Nullen, fo multipliciveman blos beyde Factos
ren obne die Jiullen mit einander, und hange an vas Pros
buct foviel Nullen gur Rechten, als an beyden Factoren gus
fammien befindlid) find, 3. B, Weil nad) dem erfien Deys
{piele

7648.753947 = $755l866$6
fo ift aud
7648. 7539470000 = 57661866;60000

und ;
#648000,7 539470000 = §7661866560000000

11, Ertlaruntg,  EinProduct aus mehrern Factos
ren, §.9B. 7,17, 8, 11, 14, witd {o angedeutet: 14, xx,
8. 17. 7. und feine Bedeutung iff, man foll den erfien Factor
7 mit dem jepten 17 mu!tip(iciren, das erausfommenbde
Product {oll mi¢ dem dritten Factor 8, was nun Heraugs
fomme, mit 11, und was nun herausfomme, mit 14 mul.

tiphcutmerben Csiftalfo 14.15,8.17. 1= 146608 nad)
folgender Nechnung :
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i o
5%
i

sy

932
972
10472
14
41888
10472
146608

3ufas.  Aus ver namlichen Rechiing erhellet, daf
146608 aud)==14. 17, 952 und 9523 =8, £7. 7, folglicdh
ift 14.10.8.17.7=14.1§. (8.17. 7); ober alfgemein: -
Gin Product aus mehrern Jactoren andert fich nicht,
wenn man fatt joeen oder mebrerer am roeiteften jue
Rechten unmittelbar neben einander ftehender Factoren
iye SProduct fest.

12. Lebrfan, Ein ‘j)robuct aus meprern Sactoren
anbert fidh nidyt, wenn man ftace gweper gunachft neben eins -
anber {tebender Factoren ibr Produst fest,

2eweis. ;

Grfter Gall,  Daf ter Sag wafr fey, wenn die Bep.

ben Factoren am weiteften gur Rechten {teben, ift fchon im
vorigen Jufabe bewiefen worden.

Rmwepter Fall.  Daf der Sab wabr fey, wenn die

beyben Jactoven am toeiteften ur finfen flehen, oder daf

3.48; iohis, fedebia= (iLh)g f.e. d.c. b, a,
erfeflet alfo:
@s fey g.fe.d.c.b.a=p, foift nadh (x1.3uf.)

it.h.gfedchas=ihp =i(.p)
und
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und » e
a.h).gfed,c.b.a = (i.h).p.

Run ift nady (5. 2) 3uf.)
i, (h.p) = {. h.)p,

folalich ie Gleichung betviejen,

Dritter Gall. Daf der Sas wabe ey, tvenn die
bepben Jactoren in dev Mitte ftehen, oder Daf 3. B, -

i h.g fedcba=ihg(fe.dcb.a
witd fo bewiefon: Nad) bem weyten Falle ift

fe.d.c.h.a = (fe).d.c.b.a,

und nach (£1. 3uf.)
i.h,g.fedeba=ihgl[fledcba]
ih.g.(f.e).d.c.b.a= i h.g.[(f.e,)d c b.a]

folglich bie Gleichung berwiefen,

1) 3ufar.  Danad) (11, 8uf) f.(e. )= L e.d;
g (led)=gfed; h(gfed =hgtedufw.
foiftlk.ih.g.fe.d c.bia=lkih.gf (e.d).c.h.a
=1Lkihged)cbha=lkih(gfed)cha .
= Lki(h g fed).cb.a, ufmw. vasheift: CinPros
Duct aug melbyrern Sactoren dndeve fich nicht, wenn man
ftatt melyrerer unmittelbar neben einander jtehender. Sa.
ctaven ihe Product fekt.

2) Fufass,  Bermége 1) Buf. und (1. 3uf) ift alfo
auh) n m.Lkih gfedcba=nmlkihgeF
(e.d.c).b.a = nm.Lk,@d.h).g.f (ed c)b.a = n,
(m.1).k.d. h).g.f. (e.d c). b. a, das eific: i3enn bey
einewn Producte aus mebyrern Fuctoren einige Sactoren
~ felbft Producte aus melyrern Factoren find, (o ift felbis
ges gleich Dem Producte aus allen vorfommenden Factoe
ren der Sactoren, und allen andern, die nicht gufamumens
gefest find, enn man ihre Otdnung nicd)e andert,  Ehen

/ Das
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bas g !a wenn alle Factoven ‘J}robucte aus megtem Tactoe

ven fint, (o ift3.B. .
Lkai.h, gfedcba—(lkxh)(gfe)(dcba;

, 13. Lebrfan,  Ein Product aus mel}rern Sactoren
anbere fid) niche, wenn man einen Factor von feiner Seelie
mwegnimme, und an eine andere fese,

Beweis,

I @rfter Fall. | Daf ver Saf wabr foy, wenn man
b[os yen gundd)ft nebeneinanbder ftehende Factoven vet fest,

ober Daff 3. B. i hogfreid,e.b.a=ih.g.f.d,e.c.b.a,
evhellet alfo:
Nach (12.) it ;
TR R .c.b.a::' g.f.(e.d).c.b.a
nhpgif die cib.a = 1, hog/kfd. e)/c.b, a

fo!g(id), ta e.d =d. e, die Gleichung bemtefen.
Swepter Fall.  Daf der Sas wabe fey, wern bie
Be:;ben Stellen ves Factors weiter aus emanber find, coer
vag 3. 2.
_ 1iyo fedcba._l.h.d.g.f.e.c‘b.a :
-"lafc fiich fomo[g[ duy wiederholte Anwendung Des exflen
' Ralles,' alg aud) fo-ermweifen:
%etmoge Crac ety Buf,) 'fE ~ ~ _
ih.gledeba =ih(gfe).dcha
ichadogefese s a = ih.d.(gf.e).cb.a

und nad) pem crflen Falle
" lh(gfe)dcbac..lhd(gfe)cba
folglich tie Gleichung Bemwiefen, :
» 14, 8ebrfas.  Wenn oy Producte qus mefrern
Sactoten fo befdyaffen find, baf das eine ous tem andern

entfteft, wenn die Sactoren deffelben nad) elaer be!tebtgen
Orbnung verfest werden, fo find fie gleich. -
o ‘ Be-
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Seweis, '

" Die QBaf)rIgelt biefes Sages erbeﬂet jebesmal aus wies
berbplter Uniendung von (13.). SDaﬁ 3. B,
fdb.igeahc=ihgfedchb.a

erhellet daraus, baf bey folgenben ‘Drvbucten aus, mebrern
Sactoren ; , :

W

f.od, bk o6 a hae

| el o Ot A e e 0

O T N T JRTEA

M 00y e o, o S0

e A T

ek cendon bg ;

jede 300 gunadyft 1iber emanber ﬂebenbe nach (13 ) einanber
gleid) find. ,

1) Jufar.  Ein 5J)mbuct aus mebrern Factoren ift
alfo beftimmit, ‘wenn die Factoren gegeben find, und ¢s ift
gleichguleig, in weldjer Ordnung man fie nehmen will,

B L of ""\

2) dufar, IWenn bey der'Summe von Producten
aug mebrern Factoren eimer oder mehreve gemeinfchaftliche
Sactoren in allen Producten porfommen, o fann man diew
fel%n berauswerfen, €8 erhellet nanitid) aus (5.), taf
3.3,

6.16.31. . 17.23,39 -6, 16.3:.,.8+6 16. 31, 5. 7 i
= '6.16.31. (0. 17.23.20 +3. 8+s 15 A e

3) 5ufa13. Benn bey der, ‘Dtﬁereng gmeyer Producte
aus mefgtem §actoven einer oder mefrere gemeinfchafeliche
Sactoren in bepden Producten vorfommen, fo Fannman Dics
felben herauswerfen. €8 erbellet namltd) aus (5.1) uf.)
0aB 3. D

7. 17. 41,21, 6, 4 — 7.17.4: 3 9. 2.5 .,
| =1,17.41[31,6,4—3.9.3. 5]

15;
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15, Demerkung. €8 giebt einige Wortheile, durd)
bie man oft Fﬁr;eg als auf bie gewbdhnliche Are das verlangte
Product exbalt,  INan begreift diefe unter dem FRamen der
prattifthen Multiplication,  Die gewohnlichften und wid):
tigften {ind folgenbe:

_ A) Wenn ein Factot fich in jween oder mebrere $5acto.
ven gevlegen lagt,

1) Bevfiel.  Man fudge 42. 3897637,

Weil 42 = 7.6, fo° multtphctre man den andern Factor -
3897637 et mit 6, uhd was @erausfommt, mit 7.
3897637 6
23387822 7 . ;
163700754 = 42.3897637.
L 2) Bepfpiel.  Man fudyt 288, 364879,
il 288 = 8 6. 6;, fo multiplicire man den andern Factor
264879 exft mit 6, das hevausfommende Product abermals
mit 6, und Ras nun f;emusfommer_t_be Product mit 8.
éi‘i_gl_?(a 4 |
13(3:644(
IOgosgtgz —288 3643~
Denn_weil 288 = 8. 6,6, foiff
288.364879 =(8.0. 6) 364370 = 8.6, 6.364879
nad) (12, 1) 3uf.) Qfgnerod}fet der Wortheil niche febr ere

Beblich ift, fo ift ‘es Doch ndiflich, ihn ju Fetinen, weil es
ﬁaue geben fann, o er betmc{)thm witd,  Sein @ebmud)

fest Fertigteic in Jerlegung einer 3«&1 in t@te‘{ﬁactoren vovs
aus,

2\

B) Wenn ein Sactor mit fauter Neunen gefchricben
wird,” TMan Hingt Dann “an den anbern Jactor gur Sinfen

foolel Nullen an, alg der erfie Neunen haste, fnbevabive von
Der
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der NRecheen nach der Sinfen gu gebend jede Qiffer Des: dnbem
Ractors von Derjenigen, Ddie um foviel Srellen mweiter : gue
SRechten ftehe, als ver erfle Neunen batte, und fehreibe ben
Reft unter dieabjiepende Jiffer. . Diejenigen Jiffern, die
fo weit gur Nechren fteben, daf es Feine Jiffeen giebt, die
um foviei Stellen jur Redten flinden, als der erfre Samr :
Neunen hat, werden von o abgegogen, . Jft die abjiehenbe
Riffer grofer afs diejenige, von der fie abgesogen werbden foff,
fo wermebre man feftere um 10, und siehe dann ab, ‘madye
aber gugleidy bey der Jiffer, me(d)e der abgiehenden 5urad)ﬁ
guv tinfen ftebe, einen Punfe,  Die Jiffern, bey denen ein
Punkt ftebt, gelten eins mebr als fonit, wenn es Subtras
Denden find; find es aber mtnucnben fo be[)alten fie ibre
erfie Q,’)ebeutung.

T 1) Bevipiel, Man fucbt 9. 7548:69:. o
‘GiTiga. 869 10E" b
679335228==9 75481692

.f;wr it die Hechnung diefes

3 ‘von o gehtnicht, alfo 3 von' 16 BleiBt 8
16 von 3 gele nidyt, alfprovon a2 s 3
i on 9 3 B
1 von O (HRT> ik i
3 von 1 gebt nidyt, alfp Swon 1z o 5 ()
5 oon 8 BRERE g
5 von 4 gebenithe, ‘alfs 500n 14~ 4 9 ().
8 vort 5 gebt md)t, aqo g vonia5. v g ()
4

RO D ,‘

2) %em‘p:el g)?an fud)t 99, 38984516;
003.8.0.8 4 5.1.0 -

385946708 4==99,38984516.

* ®ler ift die Nechnung diefe:

6 von
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wrGroon o gebt nidh;alfp 16 vow'to bleibe 4 ()7
3ot o gebt nid)e, affo’ 3 von o2 18 ()
wahalon 070 sias g : 300 Atn e T
<174 von % gebt nidyt, alfo Tq von ry ' esioga)
g, mon § gebt nidt, alfo Yooy e 6 () o
o oo 4 gehtnidh alforovon 14 e 4 (Do
airgrioons 8 gebt nidht; valfo gvon 18 T2 9 ()
SR BN 0 apon of] Tiletay aniretsrd 8 g

oot 8 s 8

fovon 3 jare! 3

3) Q}etyfme! 9Nan fud)t 999.8509463.

"000850946"’ !

; 850095 U3 3T =8 99‘) 850946;.
','Der %emens Beru[)et ﬁamuf, bay; «alle Sal’g[en, die mtt laus
tev Neunen gefdyrieben.mwerden, eine Einfeit einer bobern
Ordnung memget €ins find; barauf Daf man, um eine
3abl mit einer Eineit éiner Hohern Qrbnung #u multinlicis
ven, nad) (9:):blos foviel Nullen, als die hobere Otdnung
_angeigt,. ?ur Redten angybangen. Braud)t, und auf (5..8) uf.).

3. B, die Urfache des Berfabrens beym %epfpte[ z) erbe[(et
aus folgender Betradhtung :

3898451600 =° 160138984516 nacf)(9)
33984516 =3 138984516, alfo ngegogen
3859467084 = '100.389845 16 —"1.38984516
-—(Ioci—r) 38984716—99 38984f16 nad)[f 1)

Buf

C) Wenn ein Sactor mi¢ laﬁte"r’_(‘(%fnfen gefd)rieben
witd,  9Nan Dingt dann an Den andern Factor jur Sinfen
foviel Jtullen weniger eine an, als dev erfte Einfen bat, ade
bm‘ von der Fedhten nac ber $infen gu’ gebend, gu jeber

Biffer
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Riffer des anbern Factors foviel sunadyfk sur Recheen dane.
ben Jtehende weniger eine, als der erfie Factor Einfen pat,!
und fdhreibt die Summe, wenn s eine einjifirige Jabl iff,

unter die gedade Siffer.des andern Factars; ift es aber eine

‘mebrsificige, fo feeibe man blos die niedrigfte Jiffer davor
bin, und die Zabl,. welche durd bie Siffecn. in den Hipern
Stellen gebilvet witd, abdire man gleid) anfangs su der ol
genden Summe. Diefeste der. gedadyten Summen wird
aber gang bingefd)ré_eben. Bu. einer:Siffer,. die foweit jur
Rechten ftebt, daf €s nicht mepr foviel sunachft sur FHedten
ftebende Jifferngiebt, als die um 1 verminderte NMenge der
Cinfendes erflen Sactors beredge, wird aud) nur foviel advire,
als noch gue Recheen jiehe, e e

1) “Beyfviel: : PMan-fudht. 11.39548319,
039748316

et o ‘.——gv-‘—_ % 1Y ’-—v e ‘.(V..‘.i,‘ “-.r.:' | 5t 3.}7,-:(’{'
431! 3”’.09: o “2’319%438;.«319v 349 Jun
Hiev ift ie Nedynung diefer
9 = 9
Mibs it o
e ae S el e S Y
i e RS ‘
v g 8 = 18 -
14 5+ ¢4 =101
oyt Qork 198 Tl 3 o)
&P gl 95 A3 ,
e O 3 S B Toj

2 Do, M
0053781627 il o) £
iFOHBSRP A et SRS

‘

Hievife bie Rechnung diefe: 7wy
it uinys el gaenialniC sleo) slnid 0
3} € a2




o ; ‘.Bxertes Qapltﬂ. il

§binug o ey i
2_‘{:74_ e
s ¥ gty oS
I + T 'Fﬁi 2:13
R IR ARG i6 = 1qie i
1 1f 748 4 r="n N
14374 8= 19"
b S s i T P R
140 4*vf‘4- 3=""9

‘.._;\" q ¥y 3 ¢ ;
o) Benfpiel S)Yan fuche II‘II 7;319278;. i
000753192785 :
g 836797184!37 = T118.753192785.

- Denft man fich ey dem @epfpie(e 3) bie Multiplication -

auf die gewdhnliche Are bertid)tet. 3

53781627
v TIY 7
§3781627
§3781627
§378162%7
595975‘3?97‘

fo fallt in dle Augen, daf von ben bret) unter Dem oberfien
Sgoriaontalﬂmd) fiebenben Sablen, bderen Summe das Pro-
buct giebt, diejenigen Jiffern, die gerade ubereinander fics
ben in bem andern ober obern Jactor allemal sunadyft neben
einander ﬂe[;en, auf weldyen Umftand ber ?Bemeis der obern
Negel gegriindet ift. 318

D) Wenn alle giff'em eines Sactors, die nicbrigfte
ausgenommen, €infen find. Man Hangt dann an den. ans
dern Factor gur Sinfen foviel Nullen an,_als der erfte Eine

¢ fen
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fen enehalt, multiplicivt von der Redyten nad) der Sinfen ju
gehend jede Jiffer. Des andern Fuctors mi¢ der niedrigften
Siffer des erfien Factors, abdire ju dem Producte foviel gus
nadyft gur Redyten fiehende Jiffern,. alg ter erfie Factor Eine
‘fen enthale, (wobey ju bemerfen.ift, DaB, wenn nidy foviel
Riffern gur Rechten nod) vorhanbden find, - fo wird foviel ads
dire, als nod) gur Redyren daftehe) und. fdhreibe jede foldye
Summe, wenn, es ¢ine eingiffrige Sapl iff, unter die multis
plicicte Siffer Des andern Jactors. - ft es aber eine mebrs
sifirige Sabl, fo wird blos die nicbrigfte Jiffer davon Hine
gefchricben, und die abl, weldye durd) die Jiffern inden hHos
bern Stellen gebildet wird, gleid) ‘anfangs gur folgenden

- Summe mitgerehnet,  Die lehte Der gedadhten Summen
with gans hingefchrieben, Vs

1) Beyfpiel.  Man fudht 17,3785319.
03785319 ) ’
64350423 = 17,3785319.

Hier ift die NRedynung diefes

797 =168
2.0 + 6+ 9 = 22
7.3 +i2 4 10 ="' 24
Zilgripoai Ry i
7844 +5 = 65
7.74% 6 4 8 = 63
0 3 e i i =g
.00k gifigr=" 6

2) QSex)fpiel.: Man fucht 114.838927€5.
| 0083892765 ;

9563775210 = 114.83892767.
Hier ift die Redynung diefe:
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'zo

»

4.5 " =

46+ zi § il

L el o e i i ! U
4344+ 746 = 25 |
4.9 <22 47 = 47
48 F 449 4 27= 47

C 434+ 849 =33
"4.84 3 4+ 3 F8 =46
4044+ 8+ 3 =y
e o RO e L

3) %et)fp‘ie!. Man fucht 1116.37427816.
00037427816

41769442656 = 1[16 37427816.

) Wenn alle Jiffern eines Jactors, die Hodyfte auds
genommen, €infen find, . Man Hange dann an den andern
Sactor gur Red)ten foviel Nullen an, als ver erfte Einfen
enthale, multipficivt, von dey E)\ed)ten nach der Sinfen ju ges
Bend, jede Siffe des -andern Factors mig der hidyften Siffer
Des erften Factors , abdire ju dem S})rot)ucte fooiel gunachit
gue infen {fehende glﬂ’em, als der erjte Factor Einfen ents
Dafe, (wobey su bemerfen ift, Daf, wenn nidye foviel Jiffern
aue tinfen nochvorhanden find, fowird foviel addire, als nody
gur $infen dafteht), und fehreibe jede foldhe @umme foenn
es eine eingiffrige ablift, untee diemultiplicivte Siffer ‘bés ane
dern Faceors,  3ft es aber eine mebrsiffrige Sabl, o wird
blos bie nicdrigfie Jiffer dDavon bingefdhrieben, und die Jabl,
welche durd) die Jiffern in Den hohiern Stellen gebildet wird,
gleid) anfangs ju der folgenden Summe mitgerednet. Die
leste Der gedadyten Summen wird gang bingefd)rieben,

1) Beys
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1).Q5¢\)fptelw,.$))lan fudye 71t.4898375. (& 7
48983750 - |
34778462y = 71, 4898375 |

SHiev ift bie Rechnung diefe: FuarikilC

7s0 " Mt piggia g
Zoge SRR =g
YA . U A e A :
A Sl il e 0

kil ot i P Sl

1% i o s Rl

P B i, TRl et R
VEX LR IR i, el g

2) Bepfpiel, Man fudyt 61 1,3519735834." e
351972583400 :

2150552484574 = 611.351972§83400.
$Hier iff die Nechnung diefe:

6.0 +04+4 = 4
6.0 +4+3 = 7
6.4 +3+8 = 3¢
6€.3+3+8+5 = 34
6.8 +3+ 5+ 2 = 58
65+s5+2+7 = 44
6,2+t 4 +7+9 = 32 ! 5
67+3+9+ 1 = 5% '
6.9+ 5+ 1+s5 = 65 Kk
6.1 +6+ 5 +3 = 20 S
YRRl o) = 3 S
6.3 + 3 2= 2T

3)
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3) Bevfoiel,  Man fudyt gr11,5931751,

5941751000 3
53953073361 =9I1I, 5911751. :

Anmevtung. €8 laffen fich nod) meHrere Falle ane
geben, wo man gefdhminbder als auf die gewihnlicie Art das
verlangte Product findef, 3. B wenn die bodyfte und niea
drigite Jiffer eines Factors @imfen find; und alle mictlere
DNullen. IWer viel redynet, und die @runbe der Sied)nung
Fennt, erfindet fich leidye btefe und andere Vortheile, die fich
fd)mer unter allgemeine Negeln bringen laffen. n gang
beftimmeen Fallen laffen fich oft nod) befonvere Werfiirzun.
gen anbringen.  $Hat man vie fbmtfwn eelernt, fo glebt eg

- vody mehr foldye Bortheile, die im folgenden ﬁapttel evflare
werden follen,

’3&6&
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Simftes Kapitel, .
Bon ber Divifion unbenannter Sablen. ’

s

bl & (b"wnbfats. §

%enn man eine gegebene unbenannte 3abl anf eine gewiffe

Einbeit beieht, und die dadurd) enftebende Gridfe als Divis
bend. durd) eine anbere gegebene unbenannte Babi dividice,

(€inl, 16.) fo wird der Duotient auch durdy eine Jahl, die -

fich auf btefelbe Einbeit wie die crfte gegebene Jabl besiehr,
qusgeduycfe werden fonren, - Diefe Jabl, die den Duotiens
ten ausOriicke, iff allemal ebendiefelbe, man mag fiir die
Einbeit annehmen, mwas man will, ober fie ift von Per 2(;1
ver inbeit gany unabbangzg, 3. B vie Sabt 21, auf eine
gewiffe Einpeit bejogen, als Divivend, durdy 3 alg Divifor
Dividirt, glebt einen Quotienten, der durd) die Jabl 7 guf
eben b;efe Einbeit begogen ausgebrucft wird,

3, Erbldrung,  Diefe unbenannte Jabl, bdie ben
Quotient ausdetickt, peifie Dev Duotient Dergegebenen uns
benannten 3ablen; mithin-ift 7 Rer Quotient der beyden
unbenannten Sahlen a1 afs Dividend und 3 als Divifor bes
trachtet, und diefe Sabl 7 finden, Heifit die unbenannte Jakl
21 duech bw uvbcnmmte Sab! g dividiven,

-3, ’ﬁtfl&wng @in Quotient wird fo angebeutet,
daff man gur finfen des Jeidyens : ten Dividend, und jur
Nedyten deffelben den Divifor {chreibe, yff alfo D ver Di»

vidend, und die unbenannte 3a! d der Divifor, fo wird der
Quottent affo: D;d angebeutet,

1) Sufar, “Hieraus if Elar, daf die QBabrfgeit th
~unbenannte Zabl 2 1 alg Dibidend, durch die unbenannte
“Babt 3 als mecr Dividirt, giebt 7, 3um Duotienten,

elfoza 3 3==7 angebentet Wird, .
2) B
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3) 3ufa.  Wenn Divifor und Dividend gange Jahs
len find, fo ijt es bod) oft ber Fall Daf der Quorient nid)t
vollfommen dud) eine gange Zabl ausgedriickt werben fann,

. ober baf; er awijchen zwo gange Sablen, die nur um 1 un,

terfchieden find, falle, 3, BD. ber Quotient 23 : 3 fallt grois
fchen ‘die bepben ganjen Zablen 7 und 8, tas beift, e ift
groBer als 7 und Fleiner als 8, weil 3.7 etff 21, aber 3.8
fhon 24 ift. @ ift alfo um etwas, das wodh md)t gatiy 1

Dertdge, und deffen ©rdfe in der ieble von ten Briidjer bes
ftimmt werben wird, grofer als 7. Hier), ‘wo blos vou

- gangen Sablen die J{ebe ift, giebt man gewobnid) die tlei-

neve diefer gangen 8ab(en als Quotient an, urd bernerfe da«

bey ven Nefi, der herausfomme, wenn von dem gegeberiett

leibenb das“Product aus dem Divifor in den angenommes

nen Quotienten abgezogen wird.  ft affo 33 der Dividend

hnb '3 vet Divifor, fo ift 7 der angenommene $xuotient, und
3=23-3.7 ber Neft,

ik 2[ufgabe Su unterfudien, wievielmal eine ein.
$iffrige SaDLA. iri einer andern Zahl B entbalten fey, welde
Sabl B E(emer aﬁs vas Sebnfacye von A ift.
g Anfisfung,
- Guffter Ball. - B <A, fo iff die gefiche a5l <.
- Foepter Jall. kB nidye Eleiner als A, fo fuche man
die einjiffrige Zabt A in der cbern Sﬁomgontalretfge ves Sine

maleins, und untée Ven Jablen, bie damit in einer Vevticals
reibe fiehens, Dicjenige, Die entweder B gleich ober junachfi

“fleiner i, Die emgtffnge Rabl in der lmfen Berticalveibe,

pie mit diefer in einer Hovigontalveie frele, ift die verlangte,
Auf dicfe Art findet man, daf, wenn A=3, und B=21,
bie gefuchte Sabl 7{en; unb wennA =6 und B=s1, fo ift
die gefud)ccga[gl G-

‘Anmerkunty; FWenn man im CDimbtren gefd)mmb

fottfommen will, fo muf man diefe Aufgabe fogleid) im Kopfe,
ofne
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ofne Das Cinmaleins wirklid) yur Haubd zu uel’;men, auflofen
tonnen,  Daguiwird erforders, dafi' man das Einmaleing
auswendig wiffe, weldes obnebdies fdyon jur Muliplication

~ unbenannger Sa[;!en, wenn man géfdfivind fortfommm will,

noebig ift, e, fcbon im vorigen S%“aptte( 7. 2(um. Bemerft
orden, P

£ ‘zlufgabe. Gine melglffmge 3‘:{3[ D alsSDivibenb
ourd) eine eingiffuge d 3u bividiren,

AuflSfung. o

I) Man fcf)reibe d gur Sinfen von D, trenne Im)be
durd) eine Klammer, madye gur Nedyten des ’Dtmbenﬁs ¢is
nen Berticalfteic), fchneive die Jiffer am meiteﬁm aue tinfen
von D ab, und nehme im Fall, baf diefe abge{dyniccene Jiffer

Fleiner als d ift, nod) die junddhft sur S\ed)tenﬂegenbegmec :

Dazu,

3) Man unterfudye nadh (4., wievielmal’ din der abge.
fehnittenen Jabl entbalcen ift, fege die herausfommende eins
siffrige Sabl binter den Wercicaljtrid), multiplicive bamit d,
fege Das Product unter tie abgefdhnittene 3abl, siehe unter
vem Producte einen Horizontalfivich,  3iehe ‘es von der abge.
fchnittenen Zabl ab, und fese den NReft nnter den Horizons
talftridy, (Sm Salle Daf ver Neft o ift, braud)t man gat
nichts unter den Serid) gu fesen,)

3) Un den Reft fese man die folgende Riffer des Divis
denden gur NRechten an, (oder im Falle fein Neft fFatgefuns
den hat, fese man diefe folgende Siffer des Dividends allein
unter Den Stridh)), unterfudhe nady (4.), wievielmal in der
dadurch entfiebenden Jabl, vie S heifen mag, d enthalten
fey, fesedie herausFomnende einjiffrige Jabl Hinter den Bers
ticalftridy gur NRedyten der vorher gefundenen fdyon dabinter
fichenden, multiplicive damit d, fege bas Produce untee S,

ziehe unter bem Probucte einen fgomsontalﬂrtd), giehe es'von

S ab,und fese den Neft, wenn einer ffattfindet, unter den
, o
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@omouta!ﬂri&), (mbet aber feiner {tatt, ober ifi er o, fo
wxrb md):s unter den Horigontalftridh gefe&t) ;

oy sﬁan mtebetboie bie ‘Borfd;rnft 3) fo lange, bts e
Fpme Biffer, des Dividends medr heruntersufesen giebt. Die
Dinter bem Berticalfirich ﬁebenbe 3a01 §ft der Duotient, und
im Sa[le vaf bey der legten Subtraction etmas ubug bletbt,
Diefes et Neft. ,

I) Bevfpiel. ‘.man fud)t 94874'48 4

4) 9'4874148'

nady et SBorfcf)rift 2 e 1B as

4) 9.+874I48i_
bl :

—~

I

nach Der Worfdhrift 3)
4 9'4874‘48|23
g _
4

Iz

o d

2

unbd nodh bet; DBorfdyrife 4) 

4
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4) 9'4874148 23718537 fe sk ot A

800t.0t P T o ; <

14 ,
IZ ooog__o' ¥ / J

2r8

28 .‘00.

s .

7 ,
gL
34
22..0

e

21
2040

P

) 3
I

R

T
2

Weil demnad) bey ber !eBten @ubtractwn nidyes (brig bleibe,
ober, wie man ju fagen pflegt, die Divifion aufgeht, o tﬁ
23718537 der vollftandige Quotient.
, 2) Bevfpiel. Man fudt 448161892317
Nach der %orfdmft 1) hat man
7) 4 4'81618923

twcf) ber ‘Borfcfmft z)
7 414'81618923/6
4%

-

OOQQ
4

2
nach) dev Vorfdhrift 3) e Bk
7) 4!4!81618923]64. b1) i} A00ig
42 i
28
28

l

unb

TS
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iunb nach der BWorfchrife 4): Lrand ,‘f::‘,
7) 44 '81618923 64ozgrz74,

42000‘0000/
28 S
il 2
o T RIIB I R ‘

ﬁﬁﬁﬁﬁ

B0 ; S
Oeiense
16 i P A
LT ORI

21 e

1) AT

e s T 0 o, $ipta $ ’
. A 3
. dihyirie (b She

@3 falle demnach der wabre Duotient ywifdhen die hinter dem
Berticalftrich ftehende unb ole um 1 Hhohere gange Sa@( und
wenn man die evftere fiic ben ‘\uottenten annimmt, folift's
ber Neft. i~ 8 .

Béveis, -
Aus der fiir das Benfpiel 2) gemacf)ten Siecf)nung ete

| giebt ftd) nad) (1111, Kapsg.); Do o

b

dois : : o 42
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K i 8 L
42 = 7.6 et
23 = 7.4 ’
)
e Ay CRRAS
5 5 : o
g = 7.2 E
4 4 i
- e =By S il
3 34
{4 Ly Al (% § -
z s £ 18
Yo A B g
x 4 .
4y =L T
28 = 7.4 °
A .

Wag gur Sinfen des Gleichbeitsseichens ftehe, ift, wie aus

ev fiir Dag Beyfpiel 2) gemadten Rechnung leicht folge, ju.

fammenaddirt = 4481618923 = D), und was 3ut§)\cc[)-
ten bezfe[bcn ﬁefgt, tﬂ vermbge (IIII ,@ap 5.5 gleich

7. [n+4+o+2-+7,+1-+-2—l-7+,4]+5

: --7 640231:74 + 5, alfo q‘f

: 4481618923 7‘640"231274 +! s

1) 5ufatz S{ﬁ cinmal‘ein S Fleiner als' d ‘tole im
sroeyten Beyfpiele das 5me9teS “fo fomme im Quotienren
eine Null-3u fteben. - Jn diefem-Falle fann niak guv Bers
furgung fogleich die folgende Biffer des bwtbenbs sur Redya

fen anbangen, unﬁ bann ftebf oie’ Sied)nung Fur bas 3wet)te

Benfoiel fo’ arts g

" R X 8
K i o it 8 metiel & 3‘.:’
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7) 414'8|6l8923 640231274
‘4 ol 4 o ¢ Q

+ L) Bufas. f‘{ebéf’?}"ﬁeﬂ iﬁ'fleiner h{é bef"pioifor d.
3) Sufasn.. . Es.ift vqrt[geil[)aft und leiche, die gange

Redhnung bey einem eingiffrigen Divifor, der bier angenoms
.men 1witd, in Gedanfen: zu maden, 8 ?23. Man fud)t

i) 476396"42 5 7

: 6 Zlufcmbe. Smunterﬁld)en mtemelmal eine. met.
_ 3lffwtqe Rabt A in einer andern 3abl B enehalsen fep, meld)e
Bapl B Eleiner als das Sebnfache von A ift.

Grfter Fall.  SEB <A, foiff die gefudyte bl o,

- Broepter Fall.  S(EB nidht Fleiner als A, fo fthneide

man von der Rechren nach ver $infen su gehend foviel Jiffern
von B in®edanten ab, als dieum Cins verminderte Jiffevs
menge

/
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menge Doy A beerdge, - 3ft die nun gue §infenibrighletbende
din. oder gweyifirige Sabl. Eleiner als bas Jehnfache der Sif.
fer: am eiteften jur Sinfen in A, fo fude man nad) (4),
wievielmal diefe Siffer von A in der jur tinfen von B abges
fdnitzenen Sabl enthalten ift, und dividive nad) (5) die Jahl
B durd) die gefunbdene eingiffrige Jabl  Jft der Quotient
nicht Eleiner ais A, fo ift die gefunbene einjiffrige abl die
vidytige; it aber Dev Quotient Fleiner als A, fo muf man

vie gefundene eingifftige 3aH! um 1 verminbern, und wieder . .

in B Dinein dividiven.  Jft der Quotient nun nidyt Eleiner
als A, fo hat man nunmebr die verlangte Sabl; rdve der
Duotient aber wiedevum Fleiner alg A, fo mifite man biefe

Rab! nod) einmal um 1 vermindern, und diefe Vermindes

rung um 1 fo lange fortfesen, bis man endlid) einen Duos
tienten exhale, dev niche Eleiner als A ift. Ware aber die
gur Yinfen 1brigbleibende von B abgefthnittene Zabl nidyt

Fieiner als bas Behnfadye von A, fo dividire man,B durdh

g3 {ft ber Duotient niche Eleiner als A, fo iff 9 dleverlangte
Zabl, im Gegenfalle muff man ftatt der 9 nun 8 verfudyen,
und 1brigens wie vorhin verfapren.  Es verflehe fidy, dag
man die hier vorfommenden Divifionen nady der in (5. 3) Juf.)
gelehreen Methode anfellt, und nur foweir forefest, bis fich),
ob Der Quotient Eleiner ober nicht Eleiner als A iff, entfdyei
bet, unbd bagu braudjt man in den meiften Fallen nur einige
wenige ter hdyften Siffern des Duotienten, die man durd)
vie Divifion am erften findet,

Bevfpiele fir den jvepten Fall.

1) CsfenA=417; B=¢879. Wil hier 3 die Jif-
fercnmenge in A ift, fo fchneide man eine weniger, alfo gwen

Riffern von B gur Redyten ab 8|79, und da die gur infen

1brigbleibende Sabl § fleiner als das Jehnfache der hod)ften
Siffer in A ober der 4 iff, fo unterfuche man nad) der Hufs
qabe (3), mwievielmal 4 in § enthalten ift; die Auflofung
gief bie3abl a, man dividire alfe_gnac& (5,3) Juf.) Bourd)

) a;
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2, unb da die Anfangssiffern des Duotienten 43 find, fo jeigt
fidh fchortaus den bepden erfien Jiffern des Duotienten, wenn
man ihn mit A vergleidyt, daf er groﬁet als A tﬁ, mithin
ift 3 die gefuchte Jnbl.

2) €s fep A=317; B=1729, SHlerift 4in 17
nadh ber?(ufgabe in (4) amal enthalten; dividict man nun
B ourd) 4, {o zeigen fchon die benben elften Riffern des Dutos
tienten 43, bay; er grofier ais A ift, alfo ift 4 die gefudte

Bapl, - 3
©3) @3 fey A=1267; B=924. Hier iﬂ,z ino
nacly der Aufgabe in'(4) amal-enthalter's: Dividirt man nun
B ourd) 3, fo geigen fhon die beyben evflen Jiffern des Duos
tienten 23, Daf ev Fleiner als A ift, alfo ifF 4 ju grof. Dis
pidire man aber B dued) die eins niedrigere abl 3, fo peige
fchon die exfieJiffer des Qaotienten 3, daf er grofer als A

ift, alfo ift 3 die gefudyte Jabl,
“4) € fey A=267; B=1682. Hier iff nady (a)
2 in"16 '8mal enthaiten ; Dividire man B durch 8, fo findet
fich Der Quotient 2., ., alfo ift 8 zu'grof; man Ddividire
alfo B’ burcb 7, undes ﬁnbet fid) Der Quotient 24.... alfo
ift audy 731 gvofs man bividire alfo B'durd) 6, und es fins
et i tdy Dev Duotient 28.... alfo ift 6 die verlangte Rapl,
" 5) @y A=297; B=2234, Hier ift 22 grifer
al3 tag Sehnfache voh 2, man dividire alfo B erft durd) 9,
und es findet fich ber ﬁuottent 24.... alfo ift 9 u-grofi;
man dividive alfo B durch 8, und es findet fich ber Quotient
27.... alfo ift aud) 8 gu grofis man dividire alfo durd) 7,
: %nb ‘es finbet fich dev ﬁuonent 3.+ alfo ift 7 die verlangte
b
6) €8 fen A=73758369; B=17508367. el
-3 in 17 smal enchalten {ft, fo finde¢ fich B:5=35... alfo
it 53ug0f; Bra=a,.. alfo ift 4 die verlangte Safhl.
7) €sfey A=29367872; B= 165389736, el
2 in 16 8mal enthalten iff, fo findes fich
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B oiQicmiiiah.. o
B vg i Sl
B piareia ga 0
Biis-= 8wz

alfo ift 5 bie perfangte Jabl.

8) € fey A==384763687; B=2308572110,

Beif 3 in 23 7mal entbalten ift, fo findet fich

B T = 32,0700 3 ?

B : 6 3847620;0‘

Bis st iEalgpilas0s e oy
alfo ift 5 die verlangte abl. Ein folches Befpiel, wie dies
fes, wo man die Divifion einmal bis auf 6 Jiffern fortfesen
muf, fommt aber febr felten vor. - $Harce man bey eben dem .
A, B == 2308582273 angenommen; fo fande fid) B: 6
=3847637... alfo wdre 6 dann bdie gefuchte Japl.

AUnnrerfung,  Aud) diefe Aufgabe muff man, wenn
man im Dividiven gefchwind forsbommen will, fertia aufids
fen, und ju Dem Enbde alle bey gegenmwartigen Lefpiclen
ausfiibrlich auseinanber gefesten Sdyliffe und NRedhnungen
fogleid) im Kopfe, obne fie aufjufdhreiben, madyen torinen,

7. Aufaabe,  Cine vielzifirige Jab! D durd) eine
Eleinere vielziffrige d zu dividiren, .

1) Man fchreibe d gur $infen von D, frenne bepde
durch eine Klammer, madye gur Hedten des Dividenden D
einen BWerticalftrid), fhneide von ber Sinfen nad) ber Redyten
su gebend, foviel Siffern von D ab, als d hat, und nehme,
wenn diefe gur Sinfenvon D abgefthnittene Jabl Eleiner als d
ift, nod) die gunddhft sur Recheen ftehende Jiffer dagu,

3) SNan befolge bie bey der Aufgabe (5) gegebenen Vors
{chrifeen 2), 3) und 4) mit dem eingigen Unterfchiede, daf,
wo bort hach (4) fiehe, Hier nad (6) gefesit werden muf, und
daf flate der in 2) und 3) vorfommenden Worte; febe Das

32 Pros

bt
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civens das *Product, ;

1) Beyfpiel. SRan fud)t 95'7202;58 247.
Stad) der Borfchrife 1) hat man' : g
oot ait -z47)9g7iwzf,8 e 6 £

und nad der ‘Borfd)mt 2)

244) 957 zozsss 3875314
745, ,
7t
1978wty »

FB6Q R sepip
:',72;9:"‘;;,;0 2 3
ey 1312 5 iy ;
! 1235,000 PPN e WS
, ‘\ AT AT )

134y

ARORET Te g
)88
938

R ey

el dentnadh bew det {eten Cu%tmcrwn nidyts ubrtg Bletbr,

fo ift 3875314 er vol.ﬁan*zge Quotient, ;
kz)%el)fptel. Man fudt 596204673168:8329.

-~ Rad) ber Borfdhrift 1) Hat man

8319) §962'0'4673 168]

/

und
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unb nad) der Boufehrife 2) P
8329)59621014673168/71781783
58303..\.,.'.‘v“ o i
1317407

83 29 PR ) gL

48456

41645 covee

BRI L7601
6663215 ¢

14853
8329 ...
65241
§830% .« »
"""“"’:‘T"" 3

69385
66632

/727548
bl

2561

74

€s fallt bemnad) der m’afjre Quotient 3wifchen die hinter dem
Berticalfivich fehende unv die um « Hohere gange Babf, “‘}b
mwenn man die evjtere fite ben Quotienten annimme, f0,ift
2§61 ber Meft.
\ Deweis, e

Die Nichrigkeit des Werfabrens (fit fich beynabe eben
fo toie bey der Aufgabe (5) barthun, So evgielt fichy aus
det fite ag 2) BDenfpiel gemadyren Nechrung nach (LILL. Kap.
9.), baf

|

-y
o0

W
Q

O
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t 41 7 * Iz
§8303 = 7.8329
2 & : |
8329 = 1. 8329 : e
4 ;
41645 = s. 8329
G8ea, 8 8329
3
8329 = 1.8329
2 2
§8303 = 7.8329
X b 4
G 66632 " == & 8978
24987 = 3. 8329
2561 = 2561

MWas auf der linfen Seite ber @(eidﬂgeitséeid)eh ftebe, ift,
wie aus der fir das 2) Bepfpiel gemadyten Rechnung leiche
folgt, gufammenaddive = §96204673168 = D, und was
aur Det: red)ten ﬁette ﬁefgt, nad) (LIL Kap, 5.) gleich

[7+1+5+8+x+7+8+:] 8329 + 2561
=71581783.8329 + 2561, alfo iff

§96204673168 =83 29.71;8(783+ 2561
1) 3ufan. Dieim 1) und 2) Juf. gu der Aufgabe
(5) enthaltenen Behauptungen finden auch hier State. Ge.

fest man follte 350950809469 durd) 4723 Dividiren, fo
gabe das folgenbe Redhnung :

% ; : 4723
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723) 3509!5'0809469]74306756
3ROBL oy
20340
. I—-S__s:.?i « 4 99 00
63 14.4.88
l‘4.l69 ¢ 90 0
31909
28338 LIS 2 2
Chiak %
L3061
S abeab
28605 R
29119",_‘ e e
28338
i 881
alfo ift 7430675 6 ber Quotient uitd 881 ter Reft.

o 2) Bufas.. Komme im Quotienten eine Bxﬁ’et )
ober mehrmal vor, wie im 2) %et)fptele Der gegenwartigen
ﬂufgabe Die ;yﬁem 7 und 8, und in dem Beyfpiele Des vos
rigen Sufoses die Jiffern 7 und 6, fo braud)t man fie nur
das erftemal mie d gu- mulnp[ucxren .und fann fiir, alie fole
gende.male das Product abfchreiben.

3) Sufan. Enbigt fich der Divifot mit einer oder
mehrern RNullen, fo fchneide man gur Rechten vom Dividend
eben foviel gtffetn ab, und dividive Den alfo verfiirsten Dis
vibend duvd) den SDwifor ofine Nullen, Dee fo heraustom.
mende Quotient ift mit bem gefucf)ten einerfey, und derfo
gefundene Reft glebt, menn jur’ Redyren die vom Dividend
dbgefdyniteenen Siffern dagu gefest werden, bex gefuchten Neft.
Sollte 3. 2D, 8374694823 durd) 329000 dividire werden,
fo dividire man blog 8374694 durd) 329. TWeil nun batn
der Quotient 25454 und ter Reft 328 gefunden wird, ff;;
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iff auch ber gefuchte Quotient 25454 und der gefuchte Reft
328823, :

4) dufars. Komnit einmal ein S vor, das groav Fleis
ner alg ein Product aus dem Divifor in eine gewiffe einyiff-
rige ab!l, jeboch von diefem Producte um viel weniger un-
terfchieden ware, als von dem Producte aus dem Divifor in
die um 1 Fleinere eingiffrige 3abl, fo fese mandie erfte eins
diffrige 3abl binter ben Werticalftrid) in den Quotienten, das

- Product aus derfelben in d unter S, fubtrahive min umge. |
tehre S von diefern Producte, und vermindere diefen Reft um
eins, Statt die folgenden iffern des Dividends nach unbd
nac) beruntergufesen, fese man ihre Ergangungen (d. b. was
fie von g abgegogen 1brig laffen) bevunter, verfabre aber ibris
gens wiefonft, aufer dag man dievon ba anGerausfornmenden
Ouotienten etrwas uncerhalb hinter den Werticalftrid) {threibe,
Diefes WVerfafren fese man. fo lange fore, His man wieder

. einmal ein S erhalt, das swav leiner alg ein Product aus

dem Divifor in eine gewiffe einjiffrige Jabi, jedoch von die.
femProducte um vielweniger unterfchieden iff, als von bem

Producte aus dem Divifor in die um Eing Fleinere einjiffrige

3apl; man {chreibe dann wieder diefe eingiffrige Jabl hinter
den Werticalfirid) in den Duotienten, gieht wieder umgefehre

S von diefem Producte ab, vermindert gugleich den Reft um

Eing, fest die folgenden Jiffern des Dividenden wieder un-

geanibert Herunter; und, die Herausfommenden Quotienten
wieder oberbalb, Diefes Werfabren fann man meprere male
wieberholen, nur muff diefes umgefefree Abgieden allemal
eine gerade Anzabl mal flattfinden, bas beife, flehe die leste

o Biffer bes Duotienten oberhalb, fo muf fie fo. angenommen

© _ merden, baf bas Product aus ibr in d nidht grofer alsS ift;
ftebt fie aber unterbalb, fo mug fie fo angenrommen werden,
daf das Product qus b in d grdfer als Siff. - Der Duos
tient felbft fomme Heraus, wenn man bas unterhalb fiehende
von dem oberhalb fiehenden fubtrabict,

1)
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3y Beyiviel.  Man fud)e 18123238360388812645734

264573)18123213'82605888/685 37
1;87438,,.»v...6 %005
2248858 684999737
2 E65IB 4088 il o
Rt -y oLy, L3
. ; V1322865, ...,
W Faisohy
1322865 e
89038
793719 -
l9$3‘93
18520101
101187 »
a{fo ift 684999531 berSDuotaeut und 1835 berﬂteff ;
2) Bepfpiel. Man futht 202129956732783143: 6874.
6874)2021'219956732783143|3 05 o7
20622— 2.0 06 00 9 90 0 e {'6 902 0058 »,“ﬂ_
40900 29404998069942 '
‘4l244—<;looov>¢0000 )
34356 =
343.70...‘;0.00&\ §
13267 , g ?
13748 .. onoe
48078
AT LH & e s 7
3968¢% ; b .
§3156
54992
183§

it
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mithin’ ift 29404998069942 ber Duotient unb 1835 ber

Reft, Es fallt in die Yugen, daff durd) btefen%onheil die
Yivifion, mancf)mal Betrad)thd) verfiingt werden f‘cmn VOLs

51:9(1&) wenn fo ein Fall wie in [6. 8) Bevfp. ] vorfommt

§ ) Sufat’,. $Hat man nod) Feine rechre ‘{serttgfelt in
Aufldfing der Aufgabe (6), fo Fann man fich eine At von
Einmaleins fiir den gegebenen Divifor, das heift, ein Ta.
feldyen verfertigen, worin der einfadye, gwenfadye, drepfache
u, f. w, bis neunfache Divifor enthalten ift. Der Divifor
namlid) verboppelt glebedas Swenfade deffelben ; sum Swey.
fachen das Einfache addive, befomme man das Drepfade va.
von; das Jweyfache verdoppeft giebt das Wierfadye; das
Bwepfache und Drepfache jufammenaddive giebe das Fiinf-
fade u.f. w, Hat man diefes Tajeldjen einmal verferrige;
fo braucht man, um dividiren ju f'onnen nid)ts weiter als
: fubtra@creu ju Eonaen,

- DBeyfpiel, Man fucf)t186394621538 53780,

e : =% 7863913621438]1462
& 5 3 7 8 9 1 u $3789"'0_0"" oorI
I 075178|2 248504 < 14619989
SR ""'2[5”,6$f““'
: 333486
215156/ I. 32373445 .,
2689455 107522 3
l 32273a4ls6 Ll
55846
i F 050980 T $3789.
, ’4 3.0'3 1|8 1 e
53789
4841001 Al
l ‘ 33217

alfo ift 14619989 ber Quotient und 33217 et Neft,
S
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St ein Dividend febr grofi, ober find mehrere Divis
denden durdy einerfey Divifor ju dividiven, fo Fann der ge:
tibtefte Nechner ein foldyes afeldyen mit LVortheil gebrau.
den.  Daf man diefen Lortheil, defjen Erfindung dem
ﬁubolpf) von Ceulen jugefchrieben wird, febr bequeny mit
vem im 4) Suf. angegebenen verbinden Eonne, Tehre die Aus,
redynung bes gegebenen Depfpiels, v

6) 3ufas. Die 5pwbe ob man ridytig gered)mt
bat, ift biefe, Daf man Den bemusgefommenen Nuotienten
mit bem ‘Dwifor multiplicict, und wenn ein Neft 1ibrig ge
blieben war, diefen gum Producte addire; befornmt man va.
burdh den Divdend, fo ift die NRedynung ridyrig.

8. Brundfats, Wenn man jwo unbenannte Sah-
len auf einerley @m@ett GegieDt, fo giebt es eine unbenannte
Sabl, weldye angeigt, mievielmaldie eine ter dadurd) entfles
henden Grofien in der anbern enthaiten ift.  Diefe unbea
nannte 3abl i allemal eben diefelbe, man mag fir die Eina
beit annebhmen, was man will, oder fie iff von der Avt der
€inbeit gany unabbangtg 3.?23 0ie abl 3 auf eine gemwiffe
‘Einbeit begogen, it inder 3ab1 23 quf eben diefe Einbeit bes -
gogen allemal 7mal entbalten,

1) dufars,  Man giebt fe{)r oft aud) folgenbde ibeﬁm:
tiott von der Divifion: Dividiren beifit unterfuchen; roies
vielmal der Divifor im Dividend enthalten iff. Nadh
viefer Definicion der Divifion miffen Dividend und Divifor
gleidhartige Grofen, der Quotient aber allemal eine unbes
rannte 3abl fet)n. Da nun die Jabl 3 auf eine gewiffe Ein,
Deit begogen, in der Bahl a1 auf ebendiefe Einbeit begogen,
7mal enthalten ift, fo ift nach diefer Definition der Divifion
bie unbenannte Sahl 7 der Duotient der bepben unbenannten
Sablen 21 als Dividend, und 3 als Divifor beteadytet, und
diefe Sahl 7 finden, heift darn die unbenannte Jahl 21
durd Dle unbcncmnte Rahl 3 dividiven.

2)
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a) Jufag. Segt man die erfie Definition (3) jum
Grunde, fo lage fih) 21 durd) 3 ofhne Neft dividiven, und
per Quotient ift 7. €8 iftdaber 3. 7=31; aber 3.7=7.3
(nad) ITIL Kap. 4.) alfo aud).7. 3=31, michin ift aud) 37
ina1 qmal enthalfen, und es zeigt dDemnach der Ouotient 7
fowobl an, bap 7 der dritte Theil von a1, als audy daf 3
in 31 7mal entbalten fey, Sind alfo Dividend und Divifor
gange Sablen, und gebt die in (5) und (7) gelehrte Divie
fionsoperation auf, fo ift es einerlep, man mag von der Dis
vifion die Definition geben, daf fie den Dividend in foviel
gleiche Theile cheilen lebre, als der Divifor angeigt, oder
dag fie unterfuchen lebre, wievielmal der Divifor im Divis
bend enchalten ift.  Gehe aber die Divifionsoperation nidy
auf, 3. B. ift a3 durch 3 su dividiren, wo 7 der Quotient
und 2 der Feft ift, fo weif man gwar aud), daf fowodl der
3te heil von 23, als aud) die Jabl, weldhe anzeige, wie
-+ vielmal 3 in 23 enthalten ift, gwifchen 7 und & falle; ob
» aber die vollffandigen Quotienten gleidy find, und es alfo
~ aud in diefem Falle einerley ift, weldye von ben beyden Des
finitionen man gum Grunbde lege, (a6t fid) Hier nod) nicht ents
fcheiven,  Jiue foviel if gervif, beyde Sablen, fowebl tie,
welde den 3ten Theil von a3 beftimmy, alg aud) die, melci)e, '
angeigt, wievielmal 3 in 23 entbalten ift, fallen 3mtid\en
einecley 3tma([)ﬁ bey einanber fiegenbe gange g,aI‘)len, weld)es
Dier die Jablen 7 und 8 find,. ,

Prateifde Divifion

g, ErEldvung, Bertheile, durd) bie man Birger als
~ auf bie vorbin befhriebene gewdfnliche Are den Quotienten
‘und Neft exhale, begreift man unter dem FNamen der prafti.
fchen Divifion.  Die gewdhnlichflen davon find folgende:

- A) Wenn der Divifoe fidh in gween oder mefrere Factos
ven jeclegen iage.

1) Beys
\
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1) Q)el)fp!el Wan fuchet 163700754 43.
Weil 43=7.6, fo tividire man nach (5.3) Juf.) den Dis
vidend erft burd) 7, und den @erausfommenbm Ruotienen
turch 6 , ;
163 /0,0/74 S
LAY LT Ok b

3897637

SIBeil bey :beyden Divifionen Feih Neft ubrtg bheb forift

3897637 der vollfidndige Quotient, -
2) Bevfpiel, Man fudye msosylgz 288» '

TBeil 288 = 8. 6,6, fo dividire mapn den Dividend exft
burcf) 8, ben. berausfommenben Duotienten burd) 6, und den
nun Hevausfommenden Duotienten abermals ourd) 6

93 10§08§51¢2

6) 13135644
6) 2189274 .
364879

il bey allen orey ‘Diviﬁonen feth S\efl ibrig Bieibt, fo ift
364879 ber vollfiandige Duotient,

SWBie man zuverfahren Habe, wenn die blvifwnen nid)t
aufgehen, Iefgrt folgendes -
© 3) Veyfpiel. IMan fucht §8973845 5§8985:24192.
Meil 24192=09,8. 8. 7. 6, {ofindet man dag Gefudyee fo:
; 3. .0+ 5897384758985
7046 = 13 6o v s el 655264950998
8.13+2 = 106- 2. 400 ..81908118874

8. 106456 528547 8.y o \'..10238;:4879
9.854+F3 = 7689 T+ 7 1462644979
' -1+ 243774163

Demy



94 - : S'unttez- Smpuet.
Demnach ift 343774163 dev Suoﬂent ¢ UnD 7689 der

Refarus ¢

Die bey den em;etnen Divifionen [;ier uBtigNeibenben
NRefte find jur Sinfen in gerader Sinie neben den Dividenden
angemerft  Aus diefen findet man Den- gefuchten Ueberreft
7689 auffolgende Weife: Man multiplicive den lesten Neft 1
' mit dem vorlesren Divifor 7, und adbire um Producte 7 den
vorlesten NReft 6; was herausfomme 13 multiplicive man mit
bem vowuriegten Divifor 8, und abbire ju dem Probucte
104 ben vorvorlegten Reft, und fo fahre man fore, wie jut
Sinfen bemerft iff, Dev @runb Diefes %erfa[)tens ift Diefer:
Well nady der NRechnung

1462644979 = 6:243774¥63 4 T und
10238514879 = :-!462644979+6
fo ift nad) (IIIL Kap.5.)
10238514859 = 7.6:24377 4:6 -}-7.: +6
T = 7.6.243774163 4 13
~ Mun ift ferner nad) dev NRechnung '
, §1908118874 = 8. l02985I48$9+z

atfo auch nach (LIIL. RGP 5v)
= 8.7.6.243774163+8. ra+z
= 8.7.6.243774163 F 106
Gben fo nﬂ ferner '
. 655264950998=8.8.7.6.243774163+8.,10646
=8.8.7.6.243774163+854
58973849$8987 =09.8,8.7.6.24377416319.85413
=9876243774163+7689 .
ober auc[) nach (IIIL Kap, 13, 1) 3uf.) ;
- ==2(9.8.8 7.6).2437741634+7689
. T 24192.243774163+7689
welhes su bemeifen war,, FWer diefen Boveheil braudyen
will, muf eine gewiffe Jertigtei in Serlegung einer Jabl in
Kactoven befigen, -
B) Wenn
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“B) Wenn der Divifor 5 oder 2§ ober 125 ober 635

iff.  9Man multiplicice bann den Dividend mit 2, 4, § oder
16, fdhneidet vom Producte gur Nedyten 1,2, 3 ober 4 Rife
fern ab, fo ift die gur Sinfen es beonberungsgetd)ens ftebena
te Babl der Dhocient, und bas, was” jur Rechten deffelbert

fieht, wieder durch 3, 4, 8 oder 16 dividire giebe den Neft:

Sind bie jur S\cd)tm des  Ubfonderungsgeichens ﬁe{)enbe
Siffern lauter Nullen, fo bleibe Fein SNeft 1brig, ober, wie
man aud) u fagen pf{egt fo gebt die @tptﬁon auf;
1) Bevfpiel: - Man fudt 789273195 :5.
7 8917319 ) @
157854639)0
alfo ift 157854639 ber vollfianbige Quotient, oder Dder
Neft o.

2) Benfpiel. * Man fudhe 3478’91643 .

587879164 8

(2
695758329|6
alfo ift 695758329 Der Quotient und 62 ober 3 der Reft,

3) Bevfpiel. Man fudhe 5098392575: 35,
..5_02_8.3_9& 75(

alfw tﬁ 20393% 69; Der vollftanbdige Duottent.

4) Beyfpiel. . Man fudt 970386742596 325"
: 97038674259 6(4

3881546970384

alfo ift 38815469703 der Quotient und 8§4.:4 ober 21 ber

Heft. :
5) Bepfpiel.  Man fuche 874312604875 : 125.
8743126048 7 7(8
6994500839/000
alfo ift 6994500839 der vollftindige Ouotiens,

6

i
e
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© 6y Beyfizly  Man fudhe 5473921943794J2>.
; 1473921943794( w
43798375 7501352
-alfo iR 437913755;0 der D.uotient und 352:4 oder 83
ver Jefts -«
i) 525e1>fptel. man fudye 4783879762{ 625.
: & 4/83879?62;

765420730000
alfo ift 76542073 ber vollfeindige Duotient.

8) Benfviel.  Man fudye 93464;73u3:62y.
L 93464173218 |
149$43317ll488
alfo ift 1495433 17 ber Quotient und 1488:16 odber 93
per Reft.  Jm 7) und 8) Beyfpicle multtp!tcn‘t man mit
16 nadh (ML Kap,15. D))~
fber Beweis grindet fid) barauf, bag
2.5 = 10 :
Ve ;o E MpeRC = TO0
gir2y =i ro00fed:
16.625 == 10000 .
Ut nun guzeigen, daf jebes det angefubrten%epfp;e(e,
3., bas 4¢¢, nad) ber gegebenen BVor(drift richtig beredhnet -
worbenfey, Fannman o verfa{)ren ‘.*)Iad) Oer Multipleation

\

findet fid

4.9703867 42;96—- 3881546970384
dies ift auch ~.==3881§46970300 +84
obet = 100.38815469703+84

* odernad) (I11L 8.5.2) 3.)=4.[27:38815469703]+4.21
ober nad) (1I1L Kap, 5.) = 4. [27.988rs469703+u]
- mithin ift aud) ;
970386742596 = ;§.38815469703 +21
relches fu beweifen twar, R : o
: Az
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dufan, Hieraus folgtumgefe[grt, um.eine Sahl mi
§, 25, 135 00er 625 51} multipliciven,” brancht man an fie,
nu eine, ywo, drey oder vier Nullen jur Redyten angugangen :
und fie dann durd) P 4,8 0ber x6: ju dividiren. -

. .‘Beofmel Man fuche - 37932$87t7-
3”932587'7|°‘ P

W50 ),89662)35?5; == ver[angté %‘obuct. s 1)
2)%evfpnl Man fidye 25 $73‘7548031.
it 4)$73754863100 I 13

143441200775 = ‘verl, ‘ﬁroﬁ
1.i3) QSex)f,ne[ Man fucht 125, 4849367. .
"¢ \4849367/000 - .-
606:7087:» = verl. @rdb

4) QSemp:e! “Sar rudit Szg 33430:79,
384;0278|cooo bt
9607569 $ 000
24@!89!«7 §o! z bérlaﬁpwb

Dies [mb hie! S!’,?omfgede bw. man burd) J}u(fe be,r_;bibi.x
f on bet) Der Qﬁu[‘uphmtwn anbrmgen fann,, und. oYon; i
ber Hnmerfung B €nbe Des vougen Si‘apttels Die S\ebe ar,

o ngememe @a@e on’ S;prebucten unb Q.uds
: i tienten. -

30, errfata. . L._€in Product drc;den multipli-
cator Dividire, gebe aizm Duotienten den mu!ttplwanb 11, .
€in Quotienr it Demt Divifor, midlfiplicive, qwbt Jum ‘})éo-’”
buete ben Divivent; ober, wenn M und I Grdfien jeber Art)
wn und d'aber gange Sablen’ Bebeuten, fo |ft

V(i Ay mies MG
Thndg Rvsdyiess I ¢t WhGand wginngiiy
! ® Bes

»‘-




98 . Biinftes Kapitel,

. Deweis,

%e»bes fn!gt aus Der (@ml 16. ) gegebenm@ Flérung
- ter bwqwn. e fhapg o ,

1) 3ufass Wenn 30 unBenannte gange Ba{)ten m D'
d miteinander multiplicirt werden, fo ifis (ILLL. Kap.4) einera
Tey, weldye von Denden jum Multiplicator ober Multiplicand
gemadht wird, oder es iff m.d = d.m; fest man auh in dex
Gleichung I; ‘o M qlfes fepti fann) d flate M, fo erdile
man (m.d): m=d, alfo ift eud) (d.m): m=d, bas Deifie:
GinProduct aus jwoen unbenannten gangen ;?,a!)len burdy
eine derfelben wabzrt,. gtebt 3um9uonemm allemal die
andere Jabh!

2) 3ufan. ' Beveurét f eine unbenaunte gahae Sabl,
* weldhe fidh durd) d obne eft dividiren lafe, 10 fann man
in ter Gleidyung (d.m)im = d bes ‘vorrgen Jufases f: d
ftatt m fegien, man erbdlt dann (d.[£:d]): (F: d)=d; aber
per Dividend ift, wie aus 1T er@cUet, wenn man £ ffate D
est, =1, alfo hat man A
fes f@(fd)_d
vas beife: Wenn eine unbenannte gange Jabl £ outd)
eine andere dergleichen d ofyne Heft fich dividiren laft,

md mat dividivt Den Dibidend £ burd) Den Duottent.._

£y d“ fo befommt man den Divifor d.

i 511{2:5. Ein ‘J)mbuct aus mebrem unbenannen
gangen, Sactoren ; durd)-ein Product einiger: betfelbg 1 Ojvis
i, g;eﬁt jum Quouenten das ‘J)robuct aus den ubrigen ;

30250“ R E
(ab cde) (b d) = a.cie’

énnnad) (LI Kap, 1.4 und 12, 2).3uf.). iff
g ab(,de*-bdace__(bd)(ae.e)

. wm'aixs Hun der ©ag nad) (I oder anch 1) Suf ), folgt.

i1, Lebrfan, DieSumme gmoer ober me[grei;et

efeid)amger Srofen, butcb eine-unbenannte gange Sabl di-
vidire,

2
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vidire, glebt jum Suotiensen die Summe dee Quotienten,
Die emﬂe(gen oenn jebe biefer@ro@en burd) Den Divifer dis
vidire wird; oder, wenn A und B aletd)arrige Groen jeter
Art, d abet eine unberannte gange Sabl bédeutet, fo ift

(A+B) id = (A:d)4-(B: d)
' T Beweis, ;
%?anfefse A:d=Q undb B:d =R
fo ift nady (10, 1)
dQ=d[A:d]=A tind d.R = =d.[B: d]=8
alfo nady (I1IL Rap. 5.y
d[Q+R]...dQ+dR = A+B
folglich nady (s0.L)
(A+B):d = Q+R = (A: d)+(B d)
Auf eben die Are (Gfe {id)y tie Wabrheit Des Sases fur me@t
als yroo Grdfen A und B darchun,
1) 3ufag. 3G eine mit A glend)arttge @rof‘ ¢, fo
fahn man C— A ffate B feGen, dann mup A +(G-—A) ¢bey
C ftast A+B gefege werden, und man erhalt -
C:d = (A:id)+ ((C—A]:d)
und baraus folge
(C:d) — (A:d) = [C—A]:d
bas Beifie: Die Differens govet gleichartiger Srofien
durd) eine unbenanhre ‘gange, 3abl dividfvt, giebt jum

Duotienten die Differens der Duotienten, . Die entfiehen,
wenn forooh! WMinuend als Subrrabend durch den Swa

for dividivt wird,
2) 3ufas.  €sift alfo audh,;
(A+A+A):d=A:d)+ (A ) +(A: d)

CGad=pAd |
@ a2 i

obee

L7E

LI
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unb was bier ingbefondre fiir bie Fabl 3 ermiefen morden, (3t
fich eben fo filr jede anbere unbenannte gange 3abl m erweis
fen; man bat daber

(m.A):d = m.(A:d)

bas heifit : @8 ift einerley, ob man eine Grife jeder Art A
erft it einer unbenanuten ganzen Jabl m multiplicivt,
und dag Product durch eine andere foldie Jabid dividive,
pder ob man A erft durd) d Dividict, und den herauss
Fommenden Qwotienten mit m muliiplicive,

12. Lebrfarz.  Ein Product aus einer Grife jeder
Azt in eine unbenannte gange abl andert fid) nidye, wenn
man den Multiplicand ducch eine andere unbenannte gange
. Rabt dividice, und den Multiplicatcr mic diefer andern abl
multipiicict, oder aud), wenn man den SMultiplicator durd)
eine andere gange Jabl, welde in ibm aufgebt, dividirt, und
den Multiplicand mit diefer andern Jahi muitipliciee; ode
wenn A und B Grofen jeder Art; n, m und k unbenannte
gane Sablen, und gwar k eine foldye, in weldjer m aufgelt,
bedenten, fo ift -
- L n.B = (m.m).(B: m)
ILk A= (k;m). (m. A)

o) Deweis,
ody (ULIL Kop. 5..2) 3uf) if

n(mA) = (n.m).A: T
Da nun B eine Grofe jeder Aet bedeutet, fo Fann man Hier
‘B:m ftatt A fesen, dann muf aber aud) m. (B:m) ober B

ftate m. A. gefest werden, und wir erhalten

n:B = (nim).(Bim). ' |

weldyes die Gleichung Iwars  Da nun k eine gange Sabl,
. in welther m aufgeby, bebeutet, fo Eannman auchk:m flatt
& 1
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n feen, dann muf aber aud) (k:m). m oder m.(k:m) ober
k ftatt n.m gefest werden, und wir erhalten

(k:m).(mA) =k. A
weldyes dle Gleidhung 11 war,

1) 3ufen.  Aus ven Gleichungen Lund II folge nach
(r0. 1)
III. (n B) : (n.m) = B:m
IIL (k.A): (k:m) = m,A

Die Gleichung IIL liefe fid) worelich fo ausdricfen: Ein
Quotient, deffen Dividend B eine Grofe jeder Art, und
Deffen Divifdr m eine unbenannte gange Jahl ift, andevt
fich nicht, roenn man Dividend und Divifor mit ciner
anvern unbenannten gangen Jabl n multipkicivt,

I) ‘QSevate! (37.26992):(37.7)= 998704 25} -

=3856=206992:7
2) ‘Bevfoiel, (50.8963):(59,13)=538817:767
Hi=gg63ta3 0 Y
767) 528'8le7/689 - " 13) 8963]689
460883 = 4 TR i
6361 b 116
636 ) 104 .
b i SR = g
W - A e bR
374 e L R

Obnerachtet in diefem: 2) Bepfpiele femer von den Bepben
Quotienten gur Seit vollfommen angegeben merben fann, fo
1afit fidy dodh ibyre Gleichheit, aufier dem angefiibrten Be.
reife, nodh auf fo!genbe Art uberfebew Wenn 59mal 8963

RWaler unter 5 9mal 13 Peérfonen gleid) vertbetltmerben follen,

fo

B
&
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{o Fomme auf jebe 13 Perfonen 8963 baler, alfo ift ber
ﬁnthetl einer Perfon einecley, man mag 59. 8063 Ihaler
unter §9.13 Perfonen, obec 8963 Thaler unter 13 ‘})cr;nx.m
gleich vevtheilen,

- Die Gleichung T (5F¢e fich wodvelich fo aus"tr\'xc?eu:'
Gin Product, deffen Dultiplicand A etne Grofie jeder
2t und deffen Wuiciplicator m eine unbennannte gange

- Rablift, ift gleid einem Ouotienten, Dcﬁn@wtim hyers

ausfommt, wenr man den Nultiplicator'in eine aubere
willFihrlide gange Rabi K, i welchet er ‘aufgele, divis
virt, und Deffer ividend Daes;\wbuct ift, bas entfielt,
tweny Der Mult! plicand des boagcn‘)}reuuets A it Dies
fer mxllfubrltd)en 8at)l K multiplicirt witd, .

z) Bufas. Bedeutet G eine Grofe jeder Art, und k-
eite gange 3abl, in weldyer n aufgelit, fo fann man in der
Gleichung 111 G:n flact B unb k:n ftatt m fegen, tann
muf aber quch n.(C:n) ober C fate n.B und n.(k:n) odey
k flatt n.m gefe6t werden, unb man erbale. - -

V. Gk = (C:n) : (kin)

unb bieraus folgt nach (10,1I) _
VI (k: n).(C:k) = C:in

_',Die Gleidyung V liefie fid wortlid) fo ausbriicfens Gin
Suotient, deffen Dividend C eine Grofe jeder Att, und
Deffen Divifor k eine unbenannte gange Jahl ift, anbdert-
fidy nicht, voenn man Dividend und Divifor durd) eine
andere yubenannte gange Sabl n, we!'d)e im ivifor

aufgebt, dividivt,

Die @leicf)ung VI aber fo* @it Duntxent beﬂ‘en
Dividend C cine Grifejeder Avt, und Deffen thfor n.
eine unbenannte gange Jabl ift, ift gleich einem Droducte,
Deffen ‘J)?ulupltmtor l)etdusfommt, wenu man dep Dfu

pifor
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#ifor nin eine millfubrlxchc gange Sab! lc, morm et aufd
gelyt, dividive, und defjen g37‘uIm>Iamnb gefunden 1vird,
toenn tman den Dividend Cdes vorigen Ouotienten burcb ;
Dzefe mxufubrud)e Sabl k bxmbxrt. 13 : ;

3) 51112:1’5. %ebeutetB eine @rbfie jeder 'Ifrt, fo fmm
man in der Gleidjung I B:m ftate A fegen, dann muf abet”’
auc) m.(B:m) obder’B ftare m. A gefest werben, und nan
“éalf i , WA
wnkmmﬁzwmx‘ng.

Man Eant aber andh Dann in der Gleichung V. n.B ftate C
{igen, bann muf aber audy (n. B) n. pber B ﬁatt b n gefg@t
werdben, und man echale : phs

Vm,mm$=3uym

Die Gleichung VII fdnnte movtlidy fo andgedrindf wesdens
Ein Quotient, deffen Dividend B eine Grofe jeder At
und deffen Divifor m eine ganse Jahl ift; rivd mit eiriewi
andern gangen. Sabl. kK, in voelcher Die'vovige aufgebt,
multipligirs, wenn man den Dividend B mit Dex gangen:
Sabl multiplicire, die herausEomme, wenn dev Multia:
plicator k bmd) den. RDipifor m Dividitt wird,.

Di¢ Gleichung VIII aber fo: ©in Product, beﬂ'en‘
Multiplicand B eine Girofe jeded Art und deffen ‘multt’j
plicatoyr n' ¢ine unbenannte gange Zabl ift , fwird durd
eine andeve unbenannte gange 3ablk, in weldyer die povige
aufgeht, dioidirt, ‘foenn man den 9)2ulnphman ot
die aanse abl dividirt, die heraustommt, fvenn der Vie
pifor k. durch dew imultwhcator n dividirt wird, .

4) Bufat;. BeveutetC eme@iroge 1eber 'Z(rt, fo Fann
man in ber Gleidhung IIT Gin flateB fesen, dann muf aber
aud)
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qud) n,(C:n) ober G ftattn.B gefeét mwerden, und man
¢r§alt _

VIXe 2 G (n.m) (C n)

Man fann aBer auch bann in ber@letcf)ung II[I C:k flatt
A feen, bann muf aber aud) k. (G: k) oder G ﬂau k.A
gefegt werben, und man erhalt i}

Kook ) gl oy

Lertwedhfelt man in ber @(etd)ung IX b;e %ud)ffaben n unb
m, fo batman i

G (mn) = (C:m)in

alfo aud'), menn ‘man Diefe @leid)ung mlt ber @letd)ung X
vergleidyt, und weil nm = m.n

XL’ (€:n)rm'= (Cim)in’

‘Die Gleichiing IX liefie: f'd) wbeelich fo ausbriicfen: in
Quotient, deffen Dividend G eine Sofe jederAve, und
defjen Divifor n eine ganse Sabl ift, Witd: durch’ ¢ine
andere. gange 3ahl dividirt, wenn'man der Divivend C

durdy das fj)roﬁuct Der bex)ben @xm‘fccen n unb m mmn_
Digt,:

Die Gleidung x aber fo: @m l\uotzent, beﬂ'en Dis
idend G emc@mﬁe;cber >>m, und defien Divifor & eine
ganse 3ab! ift, wird mit ¢iner andern gangen 3aht. m,
telche in der bomqen anfgeht, mitltiplicict, toenn man
ben @mbenb C durdy di ¢ gange 3abl Dividire, bie hers

austommt, toenn deg Divifor k burc!) Den Multiplicator
m bxmbtrt mwb

Die @(etd’)ung XTI enthile fo(genbe Wabeheit: Ee
fommt einerleny Ouptient bevaus,. svenn man eine Grofe
fedet %’lrt G enn‘oebet erﬁ mit eitigr gansen bl dividirt,

S o und”
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undden bemnﬁ%mmzn'\en Duotienten abermal dutch eirte
andere gange ahl m dividirt, oder tenn man die Grofe
G erft burch den andern Divifor m, und den heraustoms

tenden Quotienten dann burcb ben er)’ten ’,Dwxfor n DI’
HiDitt, : : : ;

5) Jufass, Beveutet A eine ®roe jeder Art, fo fann
-man in der Gleidpung VI k. A ftateC fegen, datw muf aber
aud) (k,A): k obet A ﬁatt C:k gefe(st werden, und man’
ehale -

XIL (k°n) A= (kA):n

Diefe Gleidyung XIT Liefe fich morthd) o ausbriicen: Ein
Provuct, deffen Multiplicand A eine Srofe jeder Art,
und deffen Multiplicator k eine ganje Jah! ifty wird durd)
eine andere gange Sahl n, weldye in der bnrtgen aufgelyt,
dividivt, wenn man bcn‘mulnplmanb A mit dex ganjen:
Rabl multiplicivt, die herausEommt, wenn ber‘)ﬁu!nplti
mtﬁt k durch den Divitor n bmmutmttb

6) Sufats. Aus * ver @Iexd)ung X fo(gt nacf)
(‘l 0, 11) :

[C (n.m)] = C n :
%ebeutet nin p eine qnbere gange Safg! fo ift nad) [LIIL.
Kap. 5. 2) Juf. ] |
p.(C:n) = p.(mn. [C;(n.;n)] = (p.m),[C: (n.m)
alfo _ b
XIIL ' p.(Cin) = (p.m).[C:(mm)] .
Diefe @!etd)ung XIII fiefie fid) mort[td) fo ausbricfen:
Sf3enn. eine Grdfe jeder At © durch eine gange 3ah! n

dividivt, und der Quptient mit einer andern gangen Sabt,
p multmlurrt mub {0 Eummteben Das l)erque‘, als twenn

- man
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sman den Divifor n und Multiplicator p mit einet dritfen
wilfubriichen Sablm multiplicitt I)atte

Ry Bufas, @s bebeute D eine Grbfe jebee Ate, d,
A g ‘gange Sablen, und war g eine foldhe, in weldjer £ auf :
gebe, fo ift nad) der Gleichung IIT

¥ g d e ldwg) £ (d£) s

D:d = (gD): (g )=(£.D): (f d)
WeilmmE in g, alfo aud) d.f in d.g aufgedt; fo fann man
in ter Gleidhung VI k=d. g, n=d.f, C = g.D fegen,
und man erhale : ~ : 3
; [d.g): (d £]. [(g.D): (@] = (¢.D): (d.f)
it ober :

, XHL [g:£].[D:d] = (g.D) : (d.f)

bas heif morelic): ABenn die gange 3aht fin Dev gangen
Sabl g aufgebt , fo Eann man einen Swuotienten, defjen
Dividend D eine Srofie jeder Ave, und deffen Divifor d
¢ine ganje Jabl.ift, vadurch mit der gangen Jahl g:f,
multipliciten, dag man das Product det beyden Dibvie
Denden gund D durd) das Product der beyden Diviforen
£ und d dividirt, Dlan tiberfiehe leicht, daf diejer Sa
nicht blog von gween, foudern auch mebr Sacroren wabe ift,
ober baf 3. B, wenn tody h,1, m, n, , £ gange ahlen find,
und hin 1, minn ynd q in r asfgede, daf dann -

[r:q).[n:m].[1:h]. [g:f]. [D:d]

._[rnl.g Dj : [q.m.h.f.d]

8) dufar.  Weil unter ben BWorausfeGungen des voe
tigen Sufases d.Fin d. g aufgebt, fo farn manaud in tev
Gleidhung Vk=d. g, n_d £ C=ED fgen, unb man
ez[)alt

[(fD) (d.£)) : [(d g) (d.5)] = (& D) (d-g).
ober

“ XV. [D:d] : [g:f] = (f.D);(d.g) g
; vas
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pas Beifit worelich: Fenn die gange Sab! £ in der gangen
Rabl g aufgeht, foFann man eiven-Ouotienten, deffen -
Dividend D eine Grope jeder Art, und deffen Diviford
eine gange Sabl ift, dadurd) durdy die ganse ahl g: £
bividiren, daf man das Product aus dem Dividend deg
Dividends D in denDivifor Des Divifors £, durch dag, -
Produce aus dem Divifor des Divivends d in den Die
vibend des Divifors g dividirt, ..

- 10) Bufar. - Wenn ein Product aus mehrern gangen
Ractoren durd) ein anberes ju dividiven iff, und es fommen
im Dividend nnd Divifor gemeinfdafeliche Factoren vor, .
fo Fann man Ddiefe gegen einander aufbeben, 3, B,

“(a.b.c.d.e.f): (b.g.dh)i=(a.c.e £):(g. )

denn nadh [IILL 9{“?5 14, ;inb, xz,‘z)guf‘] ift :
a.b.c.def=bdacef=hd).(a.ce.rf)

b.g. d. h = b.d.g.h = (b.d)'(g'h)

und bie Sadhe erhellec nun aus dev Gleichung IIL. .

S,
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Sedstes Kapitels
Bon der Nechnung mit benannt_eh Sableri.

1. £Edrung,

%enn eine 3abl auf Feine beftimme Einbeit bejogen wird,
fo Deifit fie eine unbenannte Sahls wird fie aber auf eine
beﬁtmmte (fm[_)eit bezogen, fo beifi¢ fie eine benannte Sab(.
Soift §:°D. 17 eine unbenannte 3ahl, 17 ‘Z@a[ep aber ¢ine
benannte, nad) (€inl; 8 und 9.) ,

. Bemufung Jm ‘buirgerlichen feben toerden oft
@inbeiten von hoberer Are in eine Menge Einheiten njedris’
gever At eingetheilt; fo iff 3. B,

ein Thaler = 24 Grofdyen,
~ein®rofdhen = 12 Pfennige,

ein Gentner = 110 Plund,
ein Pfund = 32 foth,
ein foth = 45,uentcf)en

Bey der S\ed)nung mit Benarinten Sablen iff vie Renntmﬁ bie.’
fer Eintheilung nothrwendig,

! 3. Brblarung.  Eine benannte abl, die blog Eins

Beiten von einerlen Art enthale, wie 3. B. 17 Taler, beifie
eine einfache benannte Jabl; eine Grofe aber, morin Eins
[)etten von hohern und niedrigern Avten sugleich vorfommen,
wie 3. B. 437 Thaler 14 Grofdyen 4 ‘])tenmge, beifit cite
sufammengefesste benannte 3ahl.

4. AYufgabe. Einfadye benannte Jablen, die fid) auf

. Einbeiten eineclen Are begiehen, gufammen ju addiren,

Auflofung,
tan abddire fie jufammen, al8 wenn es unbenannte
Rablen wdren, und deziehe die Jabl, durd) weldye die Sums

me ausgebrucft wird, auf eben diefelbe Einbeit, %
¢
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- Beweis.

‘,!Betla 5. 3+4+6 = 15, }Mﬁaudy ;
* 3 @rofchen + 4 Grofchen -8 (Srofd)en =15 @Jrofd)c\;
nach [1I. Kap. & unb z], 2 oo 4

1) 5ufat5. WWeil em'i{)aler 22 4 @rofcﬁen fo iﬁ
‘ilga(er = 5 2Waler+ 1 Thaler+ 1 Thaler "
b L= 24O+ 24 O, + 24 G,
s = (24 + 24+ 24) Gr.
= (3.24) Grofden.

Um alfo eine Menge @mfgetten hoberer Avt durch Einbeiten
niedrigerer Are ausjudricten, multiplicice man die ;;;ah[
durd) weldye die gedadyte DNenge ausgedeiicte wird, mit ders
jenigen, welche angeigt, aus wieviel Cinbeiten der :mb:tgem
Are eine Cinbeit der Hdbern befteht, . Es ift bemnad)

5317 Zhaler = 7608 @rofd)en == 912906 Prent,
weil ein Thaler = a4 Grofhen,. 317,34 = 760¥

ein Grofdyen = ufpfermfge 7608. 15 = 913y6.
2) dufa.  Eine sufammengefeste, benannteﬁabl( 3)’

3 B. 417 Taler 18 Grofden 1o Phennige; Fann baber quf

folgenbe Avt.auf-die nigbrigfte: @attung, namhd} auf %()ren.

nige, gebradt werden,
; 417 Thaler x8 @r io Spf
24
1668
834 |
10008 1 :
«8} (ﬂrofd)mg
1ooz(J
e

120312]
10 > Plennige,
12033;}

alfo
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alfo ift die gebadyte 3ufammengefegte benannte 3a[>lz 120332
Prennige, ;. '+
: Bur Berfitrgung Fann man auch die Xbbzttcn und q‘J‘tul
dplication gleich mit einanbder verbinden. 3., man |o fi
329 Centner 68 mranb '23 %0t auf éot@e uno Quen.d)en
rm,gem A
. 329 Gentn. 68 Spf 23 iot{)
b ¢ 1 2L HO i
36258--'"}5711@'
g 92§16
dits, O 10877(4(3

i 1160279 Eotg
it G A :
4641‘ xlﬁ"ﬂuentcf)en' :

alfo ift
3z9€t. 68 If. 23 §f= 1 160279 St.:: 464.1 116 Ouy

: a) 5ufaﬁ5. Um alfo umgefefee eine Menge Einbeiten
on niedrigerer Art auf Hobere su bringen, dividireman bie
Babl, durdy weldhe die. gebad)te Menge audgedriicfe{wird,

bued) diejenige, weldye anzeige, aus wieviel Einbeiten der
niedrigern Ave eine Einbeit ver Hobern beftehe; der Duotient
ift Die Menge der Cineiten Hdherer At und vder Neft die
noch ubrigen' Einbeiten der niedrigern Avt.

1) Beyfpiel. 898573 1 Pletinige auf Grofhen ju
Bringen. \

2 ~>898773i

3342=I1 4 3 2991243

| 4 748810,

% "‘Mt alfo 8985’731 durd) 3.4 ober 12 Dividire 74881@

jum
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gui Quotlenten und e gum Neft giebt, odév well8985731
==748810, 12 11;f0{in0 8985731 Plennige=7488 10
Grofdyen 1 1 Pennige. - Denn nad) 1) Juf, it 748810
Grofdyen ==(748810. 12) Plennige, folglic) 748810 Crox
fd)en +18 Prennige==(7488 10. 12) Pennige -1 i Pfena
mge m= (748810124 11) Plennige. -._3,93g7ggg)fem
nige.. Eben:fo fann mat bie 74ssxo@rcfu“m aut Sgaw
brmgen' 3 1
474881:.) L
4 2+2-—- XO 2 g 187202 A Hls T80

131

0L 50 :,‘_i,‘.-',, (S d

: BTN o
alfo fittd 7488 10 @w&f)en = 31200 ¥faler 0 Broidym;;
umd 8985751 Plennige == 31200 Fhaler xo@rofd)en 15
spfmmge “TWegen ber Qiet angemenberen ot gu. bwibm
fépe. man V. Kap.'9. A)°
2) Beyfpiel, 78994047 Qnenrd)en auf boberg@‘m
Deiten gu bringen.
: )7899404, Qu, j
3 e £97485 r1 {6 3.9.1:,
47+3=31 5 ; 4937127 ©
=2 'n 617140‘pf 3x£f.

11.3 +7=40 g e ik 56103
5610@( 4o‘j)f
alfo ift {8994047 Quentdhen == §610 Eentner 40 g)f 3t

doth 3 Qutentchen.
5. Aufeabe, 3ufammenge|'eet¢ Benannte Sablen i

abbiren,
2[ufloﬁm £ ) 7%

1) Man fchreibe fie fo unter einander, bag Diejenigen
ahlen, die fid). ouf einerlen’ inbeiten beate@en unter eine
anber ju fiehen Fomumen, und mache batumer einen Horizons
talﬁud). i, ; ‘

2)
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¢+ 2) (Nan abdbire, von den @mf;etseﬁ Deeniedrigfen Ave
anfangend,- alle Cinbeirenvon einerlen Are nach (4) gufarms
men, und. fehreibe jede fo. gefuntiene Summe,” wenn figiod
- nidie foviet ift, als eine nadyfihdhere Einbeig, unter den Hos
 rigontalfrich-unter bie addirre Berticalveifie. s Sonft-bringe:
mai fie nady( 4. 3)uf) auf Einbeiten der nachfthdhern Avty
fee 0los die ibrig gebliebenen Einbeiren ber njedrigern Ars
unter den Horigontelfivich, und adbdive die gefundenen:Eina
Beiten Der nadyfthobern et 3u Jen ubmgen Einbeiten derfels
ben Art, weswegen man fie g(ead) bariiber ,fcbretbep £ann,
So (a[gte man fort, bis-man-die Einbeiten der hichten Are
abbirt, und beren 'Cumn{é ufiter den @ori;omalﬁrtd) ge.

‘fdm%en"!gati °_!‘. R
) QSet)fmel \“ﬁ?an fue tbie@ﬂhiﬁé@!gen’oer(% lg

gﬁsgm* 378 SO 13 O, 7 B 969 ol 21 G, P12

737 ?.@u. 105}>f Beibr ‘?[gh’. 16 Gr. &‘pf, 3038%’(\'

9 ,
S’ta(f) ber Q}orfd)nft 1) f)af man - -0med g nsieg
378 iblr 13265, 7 Pl :
1.G69: ? ""I R g L3 ;
737 «d : j—'-w .ﬂ 10 ﬂ b B a0 g
L1029 7 T6 (18 -‘ Rt W8
3038 19 g — o

W

und nad) et ‘Bnrfd)uft a)"

3 'ﬁ‘ifyh. l;@r i o T A ‘
969 Lz 121 8. (5 . A &igiod
& b e U (R ;
s Kedhs KUY s (O 8‘,_,4 '
ca038 0 £ MIRUG UG
6153 “'{)lt 23 G, Gspt.g'f
AT ol
_4_8 ST '24’
123 6
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2) Beyfpiel. Man fudht die Summe folgender
©rofien: 113 Centner 96 Plund 23 Soth 1 Duentdyen;
99 @t 107 Pf, 21 8. 2 Qu.; 407 €t 16 Pf. 304t 30,5
989 Ct. 67 Pf. 486 405 674 €t 47Pf. 14465 1049
Gt 8o Pf. 21 8¢, 1 Q. 4o

Nah der BWorfchrift 1) und 2) fgat.man

iy 3 2 ~,
113 Centrer 96 Pfund 23 foth 1 Quenitchen
(55> gl A ot TR Bads o Ul VAU SRR ‘

407 2 R L (a B B ] s
L PO B L e
674 ¢ 47 ¢ 14 # == ' #
1049 2 RO WACBE L P Y
3334 Gentner 6 Pfund 19 foch 2 Duentchen
110) 4163 - 32)usf3 . aof2

330} 1 g S8

86 PG S 3

32&)2{6. : i

Dey dem Beyfpiele 1) ift . e
A s PitroPhd PR =aGrey.
2a®rt 153G+ 218 4 16GrAi19Gr=280.23g¢,
2364378209 60%h.+7372h.+16208hF30388h.= 6153%5,
Addire man nun benberfeies alles gufammen, und lafe sua
gleidh bepderfeits die Summe 2 T, 2 Gr. weg, {o finder man,
vaf die verlangte Summe 6153 Th. 230 6 Pf. fey: -
6. Yufagabe:  Einfadhe benannte Sablen, die fich auf
Cinbeiten von einerley Hee begiehen, gu fubtrahiren,
Aufidfung. ,
Nan fubtrabice fie, als wenn ¢8 unbenannte Sahlen
tdren, und begieDe bie abl, weldye den Neft ausbriicts, auf
biefelbe Cinbeie, \

- 4

&
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Beweis,

Wil 3 ‘ZS 15 — 6 = 5 fo ift auch 15 Thaler
6 ‘Z[)a!er = 9 Thaler nad) [LIL. Kap. 1 und 2],

Qqugabe Bufammengefeste benannte Jahlenvon
emanber au fubtrabiren,

Aufldfung,
e i) Man fchreibe den Minuend 1iber den Subtrahend
bergef!alt vaf Sablen, die fid) auf einerleny Einbeiten begies

. ehen, unter einanber gu ftehen Fommen, und giehe unter den
ubtra@enb einen Horizontalfivich,

3) IMan fubsrabive, indem man vou den niedrigfien
Ginbeiten anfangt, die Anizahl jeder Eindeifen des Subtraa
benbs von ber dariberftehenden des Minuends nad) (6), und
fege Den Reft unter den Horgontaifteic). TWarve aber die An.

3001 @infyeiten von irgend einer Art im ©ubtrahend grofer
alg im Minuend, foziehe man die Anzahl der Einheiten im
Subtrahend von der um foviel verme@rtcn Anzabhl derfelben
inbeiten deg Minuends ab, alg auf die nadyfifolgenve Einbeit
fgoberer Are gehen, madhe aber jugleid) bey der Babl diefer
Einbeiten Hoherer Ave im Suberabend einen Punfe, weldper

-anbeutet, daf diefe Sabl bey der folgenben @ubtractwn um
eins grofer ju nehmen iff, .

1) Bepfpiel, Manfollvongss ‘Zg)a(er 19 @tofd)en
8 Pfennige abziehen 678 XWlr. 148, 5 P, .

Nach der Vorfehrift 1) hat man
835 3hle. 19 Gr. 8Pf.
6781 ¢844 0 5 ¢
und nach) ver Worfhrife 2)
835 Thle. 19O, 8 Pf.
678 2. [1Qie 5 o
157 2le. 5 G, 3 P,

indem
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inbem nach (6) '
o 8 e DR 3PF.
BLaad ok 19@)1‘. ,——,— 14 Or, = 5O,
835 %), — 678 =157 3.
alforift 137 Thaler 5 Grofchen. 3 Plennige ver gefuchte Reft,
o l2) Beyfpiel, -~ Man foll won 358 Cenner 57 Prund
14 foth 2" Quentchen, abpeben 279 Cenmer 95 Plund 27
foth 3 Quentchen,
E)}ad) e Borfehrift 1) und 2) fgat man
L U fol 3%
358@:. s2Pf. 14§ 2 Qu,
2770, TR0 | Rl g el
go€t, 7o Pf. 184 3 Qu,
inbem (4Qu. 4+ 2 Du.) — 390, = 3Qu,
‘2 {3288 + 14 46.) —28¢ =184,
(L1oPlAs7Pl)—96 Pl =71 P~ -
358 Centner . —278Ct.—= 8o Cf,
alfo ifi 8o Centner 71 5J)funb 18{oth 3 Duentcf)en ber gefud;te

Reft.
T 3) Beyfpiel.  Man foll von 929 Centner 1 Suenc.
den, abgicben 677 e, 51 Pf, 178 50u.
MNad) der BWorfehrife 1) und 2) Dat man
frai /ity g ‘1
929 ¢, — Pfi — $6. 1 Om
67750 s P A 7 e B
251 Gt 8P 14 &, zD.u.
inbem (4 Qu, +1Ou) — 3 Qu. = 20w,
328t — 18§t = 14it,
110 Pf. — 52 Pf. = 58D,
939 €t —678€¢ =251 s,
alfo iff 351 Cenener 58 Plund 14 $pth 2 Duentchen der ges

fuchte. Neft, : B . .




g

116 L Gedstes Kapitels

Deweis, 1 Aanh
Das erfte ?Bet)ﬁ)lél bedarf Feires ‘,Bemetfes.
Sm zwepten Bepfpicle folge aus Der angeﬁeuten Rechys

nung, 0af :
300 4 39U, = 4.4 29u.
pé6 J 3786 188t =324t 4 agit.
1 PfA4 05 Pl + 71 PR = 10D + 57 P,
166.4377Ct, +80€e = 358 ¢,

Addire man nun benberfetts alles sufammen, und: 13t gu.
gleich) benderfeits die Summe 1 Ce, 1 Pfoa St., ober 1 10Pf,
32 6 4 Du. weg, fo erhalt man :

(277 Ce.95 Pf. 274t 3ﬁu)+(806é 7 rPf. ‘35fo39“)
= 3586t 575})f 14 8¢, 29u,

“aljo ift nach (111 Kap. 6.1L.)

(3sg@t.s7‘pf 14 8.2 Ou.)— (277 €¢, 95 Pf. 27 4¢.
30u,) = 80Ct. 7 1 Pf. 18§ 3 Ou,

Fie Das tritte Beyfpiel gilt eben det Berveis.

8. Aufgabe.  Eine einfache benannte Jab1 als Hiule

tiplicand. mit einer unbenannten Babl als Multiplicator zu
multipliciven,

 Aufifung, ;
Man multiplicive fie mi¢ einander afs wenn es unbes
nannte Jablen waven, und begiebe die 3abl, durd) weldye das
Product ausgedrice wird, auf diefelbe Einbeit,
Deweis.

Weil 3. B. 5.8 == 40, fo ift audy5.(8 TWaler) =40

' Xbaler nady (IIIL Kap. 1 und a),

9. Aufgabe, Eine 3ufammengefe3te benannte Sab!

alg 9)tulclphcanb mit einer unbenannten 3abl als 9)1ulupli-
~cator gu mulcipliciven, ,

i’lufv
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Auflofing.

Man multiplicive nad) (8), mbem man von et nies
prigften Cinbeiten anfange, jede der einfaden benanntgn Sahs
fen, aus welchen der Multiplicand befieht, mit dem unbes
nannten Multiplicator, und fd)reibe jebes folches Product,
wenn es nod) nidyt foviel ift, als eine nadfthdhere Eineit,
unter einen unter den Multiplicand gezogenen Horizontals
fivid), Sonf bringe man ein folches Product auf dergleis
dyen Einbeiten nad)fiboberer Art nad) (4. 3) uf.), fese blos
die 110rig gebliebenen Einbeiten der niedrigern Ave unter den
Horigontalftridy, und abddive die gefundenen Einbeiten der
nadyftbobern Are yum folgenden Producte. So fabre man
fort, big man die Angabl der Einbeiren von der Hodyfien Ave
gefunden, und unter den Horigontalfivid) gefest Hat.

1) Beyipiel.  Man fud)tbassprobud aus 419 %has -

fer 7 ®rofhen 3 Plennige und 3,

419 36, 7@, 3’])_'['.(3
1257 T, 21 Gr. 9 Pf.

eil 3. 3 Plennige) = 9 Pfennige

3.( 7 Orofdhen) = 21 Grofden
3.(4 19 Thaler) = 1257 Taler

alfo'ift 1257 TWaler 31 Grofchen 9 prenmge bas vertangte ;

Product,

o 2)Benfpiel. - Man fudhe bas Produce aus 517 @ent-
ner 97 Pf. 18 $oth 3 Ouentchen und 137,

§ 17 Centnerlo7 Pund 18 Soth 3 Quentd)en
709 50 @enmer §9 ‘prunn g $oth 3 Quentd)en

-y
I

L
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517 » (CTFW 2 137 §34
137 97 o e
“3619 9§9 ~2)2568180§3f 411‘
15510 123300 . 296 4)102!( 39.1:
198 SNOUI XS e
(" uo)rzzeofinb, i
70950&¢ 1T -
e
22
16
o
599,

alfo ift 70950 Centner 59 Plund 8 foth 3 Quentd)en bas
verlangte Product, :

Beweis.

@s ift nadh) Der Rechnung, und (8) und (4 und ebend,
3)3uf.) - :
137.( 39u.) = 40190 =102 6 4 3D,
137.(184t.) 41028t =2768 {t.= QoPf.4+ §it.
137.(97Pf)+ 8oPf.=3369Pf =121 Cr. +59PF,
137.G6517€0) + 121 €. = _ 209506,

Addire man nun beyderfeits alles sufammen, und 13 su.
gleidh bepberfeits Die Summe 121 Ce. o Pf. 102 it, weg,
fo erbale man
!37(5[7 Q) +137. (97‘33f)+137 (18 §6.)¥137: (39u,)
== 70950 Centn, 59 Pf. g it 3Qu.
= 137.(517€m, 97 Pf, 18 ét. 3 Qu)

" wadh (HIL Kap. ). |
¥) dufats. Menn fich Der multipitcator in Jactoren

jerfallen Lafe, o fann man mit Denannten Sablen eben fo
y wie




Nechuurg mit benannten Sablw.‘ 1ig

wie im (IIIL Kap. 16, A)) verfabren.. Cud)t man 3, B.

§04.(378 Thaler 57 Grofdhen 7Pf enmge), fo fuche man,
weil 504 = 7.8,9, et

9.( 37 830,17 Gr.72Pf) = 3408%0.14Gr.3Pf;Dann
8.( 3408 0.14 Or. 3Pf.) = 27268 TH.18G)r. zulest
7.(27268 Th.18 ©r.) =19088 1 Thaler 6 Grofchen

weldyes das verlangte Probuct ift.

2) Jufars.  Bey der Multiplication uberhaupt, a(fo
audh) bey der Multiplication benannter Jablen, ift ber Multi-
plicator allemal eine unbenannte Rabhl nac) (Einl. 15); 8
fann derowegen bios der Multiplicand eine benannte Sahi
fepn; wer alfo wo benannte Jablen mit einander su multis
pliciven aufgiebt, verlangt etwas Widerfinniges, -

10, Aufgabe. Cine einfadje benannte 3ahl ols Dis
vidend durd) eine unbenannte Sabl als Divifor ju bwibn:en.

Aufléfung,

Man dividive die gegebene benannte Iabl, als wenn”

¢3 eine unbenannte wave, durc) den gegebene: Divifor, und
‘begiehe die unbenannte 3abl, die den Duotienten ausbridfe,
auf eben diefelbe Einbeit.

Deweis.

MWeil 45:5=09, foift 45 ‘ibaler. =9 Yhaler nadh
(V. RKap, 1 und 2.,)

3ufas. @ebt die Divifion nidyt auf, fo Fann aud) der
Quotient nicht vollftandig durch eine gange 3abl folcher Cin-
Beiten, woburd) der Dividend ausgedeucte ift, dargeftellt wer.
ten. Soll man 3 *B. 2000 ‘pfcnmge unter 7 Perfonen
gleidh vertheilen, fo fomme auf cine Perfon 385 Plenn. und
bletben nadh iefer Theilung nod) 5 Plennige 1ibrig; wollte
man

X
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man aud) nody diefe unter die gedachten 7 Perfonen gleich
verthetlen, fo tame Davon auf jede noch etwas, das ned) nidye
etnen gangen Plennia betrage, und deffen Grofe in ter Sehre
von Ben Brudyen in Betradytung gezogen wird.  Hier, wo
blos von ganzen Sablen die NRede ift, giebt man gewdhnlich
ben Ficinern Quotienten in gangen Sablen an, und bemerfe
Dabey den Neft, ver aifo herausformme, wenn von dem geges
benen Dividend das Product aus dem angenommenen Ouos
tietiten_und dem Divifor abgegogen wird,  Jft alfo 2000
Pfennige.der Dividend und 7 ver Divifor, fo ift 285 Pfen-
nige der Quotient und (acco— 7. 285) Plennige = 5 Prens
nige der Neft,

11, Aufgabe. Eine yufammengefeste benannte Jabl
als Dividend durch eine unbenannce als Divifor zu divis
diren,

Auflofung,

1) Man bividive die Menge der Hochften Einbeiten
durch den gegebenen Divifor nach (10), vermandele den Reft
ober die tbrig gebliebene Menge der hochften Einbeiten, nebft
der gegebenenDNenge der nadyfiniedrigern Cineiten in nddft
niedrigere Einbeiten nad) [4, 2) Juf.] /

3) Die o berausformmende Menge der nachit niededs
gernt Cinbeicen dividive man abermals burd) den gegebenen
Divifor nach (10), und verwandele den Neft nebft der geges
benen TMenge der gunachit niedrigern Einbeiten in junidft
niedrigere Cinbeiten nach [4.2) Juf]

3) PMan wiederhole dag Werfabren 2) fo lange, bis
man einmal eine Nenge der niedrigften Einbeiten durd) den
gegebenen Divifer dividire hat,  Die Summe der herauss
gefommenen uotienten ift Der verlangte Quotient, und ger

' )

\



E‘)técbmmg .mit:bmanﬁtehi‘gablen. : Iit

bey Dev lesten Divifion 1ibrig geblicbend (Neft, bee Reft,
QWére. aber die lesre Divifion vollfommen aufgegangen, fo
bitte man_aud) ben Quotienten volfkandig gefunben.
1) Qiepfpiel.‘“ Man fucge ©
(36542 Thaler 20 Grofthen 419]}féﬁh,) 5 16}
Nach der Worfdhrift 1) Hat man 1apet
167)36542| Zhaler 20 Grofdhen 4 Phennige
334 : ‘ )

314 |218
167

L4724 naililo® ved ; g8
vl—a—g—(ztbatet
136

g

544

272(0
{2

3284 ®rofchen,

Nady



gl%

122 ool S Sedystes ﬁam’tet

5 Nad) ber merfdmft 2) und 3): ,

' 167)3654.‘2 ‘!Q(:Ier 30 @_rofd)en 4 Plennige’
{ 3 34_ 8% i . 3 :

314 1218
167
11472)
'1336
. 136 Qfga!etz
i3] ¢4 \

544
272(0

(2
167) 3284ll®rofd)en

)‘,

1614
1503
111 Grofthen

12

167) 1336
1336
e

19

Plennige
8

alfo ift dev Duotient 218 Tbaler 19 @rofd)en 3 qbfemuo,e
vollftandig.

2) Bevfpiel, Man fudhe

. (437598 Centner 66 Pfund 21 foth 1Qmentdyen): 479.

Nad) der Worfdrift 1) 2) und 3) Hat man

479)



Mechnung mit benannten Jahlen. | 123

479) 237598, Centn, 66 P21 foth 1Qms o' o+ :
7%t .43[[ SR 0% e P [ o4
649 i 3 (48 Ve e

479 ) “ ‘ " }',"\"Pf, UL

1708 s Tyt SR S T

A IwaT 12l g g ane
2718, isliisggsd
Felader 400 RS0 v i) ons

, 479) 29876 ‘pf. i £ s

| 113§

9°S‘8, B ' 3 J it % ?
1738 ;pf- drissg LA
Tk B L Tl o : .
1358 &
y34(1 ik ‘
(20 : nting o
479) s717 foth
479 |iv
97
479
448 oth
L4
479) 1793 [Quentchen’
14371 3
3;69uentd)en i
olfo ift ber Quotient 913 €. 62 Df. 11 $oth 39.uentcf;en,
und der Neft 356 Quentdyen. '
: Deyoeis, |
Nach der Rechnung ift

479,
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479.(913Ce) 4270 Gl - B =2a37598 Gt
7962 Pf) 1+ 178 Pl = 29876 Pf. =271 Cr. 66 PF.

479(l'if)+448ir = 57174 =178 P2 &,

479.(39u. L 356Q0u.= 17930u.= 4488 1Du,

Alfo benberfeits alles gufammenaddivt, und ugleidy die
Summe von 271 ¢, 178 Pf. 448 . auf bepden Seiten
weggelafien,

479 (913 Gt 62Pf. 11§t 39.11.) + 356 Qu.
=437598 Ct. 66 Pf, 21 §t. 1 Qu,

nach (IILL Kap. 5.)

dufars.  faft fid) dex Divifor in Jactoren gerfdllen,
fo Fann man mit benannten Sablen eben fo.wie im (V. Kap.
9.A) verfahren. ‘
1) Bevfpiel.  Man fudhe
(45909 Thaler 17 Grofden 3 ‘pfenmge) 63
fo pat man, weil 63=2.9, erft
(47909 6. 17 . 3PR): 7=6558Th. 12 Br. o P,
dann (655830 12Gr. 9P o = 7281(3.1,(5r.g<3)f
weldhes der verlangte Quotient ift, .
2) Bepfoiel.  Man fudhe :
(78753 €. 77Pf 1986 1 Qu): 9450
MWeil 9450 = 9.7.6.5.5; o verfahre man fo:
o 78753867 7‘Df 19%.1Qun
54t = 21 I §750€t 4. P 98 1w
621t =128 2 12506t 6D 15 8. -Qu,
: 7.1284+1 = 897 o ?;—zog Ct. 37 Pf. 2386 3,
$9.89710 = 8073 4 436673 Df. 1782 Q.
| 8Kt 36Pf.228. 201
alfo

7)




‘Duentchen der NReft.

Mechnung mit benannien Jablen, - az5
affo ift 8.Ct, 36 Pf, 224¢, 2 Su. ber.Suotient, unb;gon

0 o Bm‘riet’fung %et) Benannten Sablenfaﬂfﬁer
Unterfdyied, 06 ‘man bdie 'Deﬁmtion‘bet Divifion’ (@lﬁ(**u)
ober die [V S?ap 8. 1) Buf.J' um'Grynbe lege, tiverfent,
ba tn die Aigen. " Nad ver erffen Definition in (Einl! s &
ift ber Divifor norfgwenbtg eine unbenannte Jabl, vt ¥iios
tient  aber elne benannte mie tem Dividend 'gleidjavtige
Geofe.  MNad) der gwepten Definition it der Divifor eine
mit bem Divivend:gleichartige benannte Grofie, und der Dno.
tient eine unbenarinte Jabl.  Jlady Der'evfen 'Dehmtven ift
tie Divifion in benannten Sahlen nidts anbers als die Hufs

Iofung der Aufgaben, (10) umd (11); nad ver goepien Des

finition aber die Auflofung folgender beyden liufgabenm s

13, Xufgabe Su unterfudhon, wicvielmaleiie ein.
fadye benannte Sabl in einer anberneinfacen benannten Jabl,

die fid) auf Dtefelben @m@e;ten beate[)t, entbalten fex).

?Iuﬂéfung o

Man dividive die Ie@tere burd) Die evftere a(@ memt s

unbenannte Sahlen wareny der. mnbeuannte Quo:tenf rmrb
bie nerlangtegagl fet)n, waisu(? a9 iy

Zﬁewe;e. :

Weil 63:7.=9, fo ift oud) 7. 9— 9 7 63 [IIII
Rap. 4 ], alfo audy [LLIL. Kap. 1 und 2] 9.¢7%baler)=63 -
Thaler, alfo find 7 ‘Ifgaler in 63 Thalern 9mal enthalten,

3ufas, @etgt bie waifwn nid)t auf, fo lagt fid) bas
Gefudhte auch niche vollfomnien. burd) eine gange 3abl auds
oricfert,  Unterfucht man 3. B., wievielmal 7 Pfennige in

3600 Plennigen entfalcen find, fo ift 385 gubleinund 286

u grof, denn 285.(7 Plennige).= 1995 Plennige, und
3%6.(7 Plennige) = 2002 Pfennige; alfo fallc dieGefuchte

Sabi
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Sablytvifchén 285 und 286, das Geife; fie iff 285 imb noth
efwas daviiber, tas nod) nid)t 1 betragt; und Deffen Grofe
dn; der $ehre von den Britdjen angegeben widec Hier, wo

~ blgs won gangen ?,atglen ie Nede iff; Eann.man in folden

Salten bie Eleinere Sabi als die-verlangte auggben, und das
‘beyy den Reft bemerfen, Der. berausfommt, wenn von der
grofern benannten, 3a[)l 0as. Product aus der Eleinern geges
Denen. benannten ;;o.{;l unbd det gefunbenen unBenannten Sabl
abgegogen witd, . Uaserfucht man alfo, wieviefmal 7 Pfens
.nige in 2000, Smenmgm entBalten find, fo.ift.285 Die ge-
fud)te Sabl unb der S\eft G (zooo — 23;. ) Plennige

5 Phennige,, .00 ,

Sl g Anfaabe. - Ju unterfucf)en wtemetmat eine 54:.
fammengefetee benannte Sabl in einer andern gufammengea
fegten benannten Safgl enthalten fep. . . -

Honts Pl  Auflofing,

S)Ian [nmge Beobe nad) (a. 2) Suf.) auf bie niedrigfie

votfommende Einheie, unbd vividive die Menge diefer Eine
“Beitens, Dic den Divibend dusmadt; duid)die Menge ders
“felben, [bic ben Divifor ausmadyt, . Die Herausfommenbe
unbenannte Sabl iff der Ouotient, und, wenn; die Divifion
niche aufgebe, der ubrigb[eibenbe 9)\eft auf Die gebacte niea
brigﬁe Cinbeit begogen;, ber Neft,

S QSenfpr Q‘.‘nevielmal iff 13 Thaler 19 Grofthen
u‘pfenmge iz 343 ‘i@lr. 2Gr. 7PF. enthalten?
: S‘sad} (4+3) 3uf ) hubet fich, baB
13730, 196, i Pf= 39695 ‘pf
234330, 2®r. 7Pf.=674815 Pf. -
fernec gtebt 6748:; burc{) ;969; Biviiet | I jum ‘:zuo.
tienten, unb die SDimfwn gebt auf, alfo tft 17 Der voﬂftan-
bige Quotient, it ; .
! 2)




Rechrung mit benannten Sablens 924

2) Bevfpiels: SIBte»ielma! ift 2577 Zhaler 18 Gros
fcheny fj)fenmge in a 788 ‘iblr. 14, G, ent@alten?

Nach [44 2) Suf ] ﬁnbet man
25730, 18Ot 7‘)3&—-, 74239 -
37883014 O, —‘Df--—mmz‘pﬁ

ferner gxebt 1091112 burd) 74239 bividire 14 jum Qu&.
tienten unb 51766 3um NReft, alfo ift 14 der ngmm tind

§ 1766 Pfennige ober'179 Thaler 19 Grojdyen 10 ‘pfenﬁige
ber Jieﬂ

A +

U Gl



g mind @ebememamtet
' %on ‘J.\otensen.
: 1.’£tﬂéwng. S
@in @robuct ausgmeen ober mefrern gefichen Factoren Heife

eine Poreny s fo ift 3. B. 7.7.7.7.7 ober 16807 einePoters,
%:smgr Die 5tePoten; von7,.  Dev mehrmal wiederfolte

128 : %"',’ .\A knéffg ¥

actor, Bier 7, Deifit die IBurjel, unbbiega[)t welc)e die
enge: der gletd)en Sactaren angiebe , bier 5, der Cypos
nent,

2. Lrflarung. 'Dte goepte, Dritte und vierte Pos
teny einer Sabl nennet man dag Quadrat, den IBifel
und dag BDiquadrat, oder die Duadrarzabl, Fuefel- obcr
Cubifsall und Biquadratsabl von ecftever Jahl.  So ift
3.%D. 49 bas Quadrac oder die Duabratzahl, 343 der Wit
fel, ober dieWirfelzabl, oder aud) die Cubifjabl, undb 2401
vas Blquadrat, oder die Biquadrarzahl von 7.

3. Zrlarung, 9Mandeutet eine Poteny fury fo an,
paf man oben ur Redheen an die Wurgel den Srponenten
mit etwas fleinerer Schrift {threibe; die finfre Potens von
7 3B, begeichnet man furydurd)7°,  Man fann fid) dems.
nad) fee leidye von der RicheigFeit folgender Gleichungen tibev
jeugen:

Jr
= 16
4 S
] I2¢
SR 1 £ T
B e
8 ie=" 269144

1) 3ufats.  Sijt die Wurgel ein gufammengefesiter
Ausdrud, fo muf man fie in Klammern einfhiiefien; 3.B,
die fiinfte Poreny der Summe §- 34~ 13 Witd angedeutes

tuidh (83 4 120’
i 2) Sus



Bon VPotengenr, 119

2) Sufass. @t{gc[ﬁmah eifie 3afl, 5. B 7, nactum&
nach zu verfehicdenen Potengen

7" 3= 49
7 = 343
9% == 3401

u. f. w. fo etbellet, Dafi jede folgende Potens 7mal fo grof ald
biz vorige, mithin umqehfgrt , jede vorlqe gboteng Der 7te
‘lﬁ)et!ber noragemi’t, e ift bemnadysuch 7' 27*:1 7=46: 727
und 7°=1" : 9=27 1 7==1, obét die ezfzeﬁporengemet Rabl ift
mit der Sabl felbft efnerien, und die ore Poteny eirer jeden
Ralt ift 1,

fﬁti‘f&wng Die LWur sel elnes gegebenen Gras
Des mxs einer gegebenen Jabl Deifie bw]enige 3abl, die sur
foviciten Poteny crhoben, als der Grad anjeige, tie gegebene -
Rabl Gerocrbringt, €o erbellec. B. aus vorigen Gileichuna
genr, baf -7 die Wurgel tes finfren Grates, ober bie fuinfte
Burgel aus 16807 ift, ’

“ g, Bretlavung,  Die ‘Iﬂuréc( bes jmehten; dritten
und vierten Grabes aus einer gegebenen Jabl nennt man die
Quadratrouriel, Cubifwutiel und Biqudratourgel aug
gedadyter Jabl; fo ifF 3. °B. nad) vorigen Gleichungen 4 die
Quadratmiirgel aus 16, 5 die Cubifourgel aus 125, unb
6 bie‘l’)iquabmtmurgél a3 1296, ©

6. Lrblatung,  DieWurgel einvs gegebench Braa
Des aus einer gegebenen Sabl wird dadurdy angebeuret bafl
man gut Recyten ves Jeichens |~ die Zabl, und in die oBerd
Oeffnung deffelbert den Grab fyreibe,  So ergiebs fid) 3. B,
aus den @Iexd}ungen in 3. daf

rxz; =y
rl"gﬁ = 6
}’16307 o1 A

}"262544 - I
; - By
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Ben der 3mwepten oder S uadratwurzel, wo alfo eigentlich 2
in die Deffnung des Wurgelzeidiens gefdyrieben werben follte,
pfleat man gewohnlid) gar nichts hinetnzufchreiben; umalfo
3. B. die Quadratwurgel aus 16, die nac) obigen Gleichuns

2
gen 4 :ft, angudeuten, fdyreibt man ftatc ) 16 blos Y16,

3ufan. Soll die Wurgel irgend eines Grades aus
einer jujammengefesten Grofie angedeuter werden, fo pflegt
man {elbige nicht in Kiammern einjufchliefen, fondern Hangt
an den Ectpunte oben jur Rechten beym Wurgelzeidyen einen
$Horigontalfivich an, dev o reit reiche, als die jufamntenges
feste ©rofie; 3. B, die fﬁnne Wurgel aus 200 4 35+ 8

beseichnet man durd) I 200+ 35 +8. Diefemnach fann
man fidy febr leiht von der Rid)rigEeic folgender Gleichungen
tibecgeugen: .
o e S
6-————.‘—
?:_wz 13

il

L
£ 75+6 = 3 .
N ey =8
- B
Va+sr+(G—2) =13
7. Lebrfats.  Eine Poteny einervgab! , Die fich mit
einer ober mebrecn Nullen endige, wird gefunden, menn man
bie Sah! ohne diefe Nullen ju eben derfelben Poteny erbebe,

und davan gur Redyten foviel Nullen anbdingt, als das Pros
buct aus der Nienge der Nullen an der Wurzel in den Er.

- ponenten Der Poteny angeigt,  Weil 3. B,

33" il gy

237 = L6y

o 23 = 279841
25 = 6436343

fo

BT e e -



BVon Potengen, 151
fo ift audy : ol "

23000 = §29000000

23000 = 121 67000000000

23000% =27 9841000000000000
230007 == 6436,43000000000000000 :

ober, mwie man Furg nad) [L Kap, 14, 1) Juf. i fd‘retben
fonnte, :

!z 6

230529

3 | s

237 i R EAGT

4 13

23% = 279841

3 15

23° = 6436343 i
Deweis

5t m([I[I Kap. 10. 4) Suf) enttga!ten,unb nacb dent,’
a8 in (3. 2. 3uf) fiber die Bedeutung von Potengen, devent:
Grponent 1 oder o ift, gefagt worden, gilt dicfer Sag auch
wenn der Sppontent 1 oder o ift.

1) 3ufas. 1 giebt gu jeder Potens ethoben mieder 1,
alfo ift eine Poteng von 10 niches anders als 1 mit foviel jur
fRedhyren angehangeen Nullen, als der @rponent ber Poteny”
angeigt; 3.°B. 10* = 10000, -

2) dufats, TWenn mat 1ibet die niebrigfte von einer”
Reihe Jiffern einen Ordugngserponenten fihreibe, fo ift das
eben foviel, als wenn man die 3abl, weldye gedadyte Sifferns
reiDe an fich begeichnet, mit detjenigen Poteng von 10 muls.
tiplicive, deren €rponent dem vorigen Orbnunigserponenten
glexcf) ift; 3 D. :

4376 = 4376,10°
Denn ;
nady (L Kap. 14, 1) 3uf.) ift 4376 == 437600000
nady (IIL Kap, 9.) = 437600000-4.376 noooeo
sac) vorigem Jufabe o 4376.100000= 4376.10°
N 2 alfo

i
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alfo die Sache betviefen, und man iberficht aud) leiche, Haf
bies maDr ift, wenn der Erponent 1 oder o ift,

3) Suf_ata. Mas im vorigen Jufase von einer Neihe
Siffern gefaga worbden, gilt auch von einer eingigen Siffer;
foift 3. B. §=8.10° fo!sticb W

84763 =8+4+ 716
L =Srot o +7 10>} 6.10" + 3.10°

ober bey einer jeden auf bte,gmo(gnhd)e Art gefdyriebenen
Sapl fann man jede Siffer, womit fie gefchrieben ift, als
gemdbnlidye Cinbeiten anfehen, diemit derjenigen Poteng von

‘10, deven Erponent dbem thnungserpenentcn Do Siffer gleich

ift, multiplicive ift.

8. Zebrfag. (Em‘pmbuct aug gween oder mehrern
Sactoren, deven jeder efne Potens von einerley Wuvgel ift,
ift wieder einePocteng von eben der QBmge[ peren Erponent
der @umme ver Erponenten von aﬂen Sactoven g‘esd) it

Beyoeis.

€ Bebeute a eine gange 34, fo ift nad) (LLIL RKap.

12, 3) 3uf.)

a’at =(a a.a).(g.a.a.a) —a.a.ada.aa=a =alvts
unbd mag Hier bepfpielsmeife flir die bepden €rponenten 3 und
4 evwiefen worden, lage fid) eben fo fiir alle andeve Eppos
nenten erweifen. *Bebeuten daber 1 und n ebenfulls gange
Scf)len, fo ift :

a — am+n

unb was jese fm gey Sactoven ertviefen morben lage fich
eben o fir mebreve ermweifern,

1) 3ufan. Der vorgetragene febrfag gilt audh, wens
unter den Epponenten von Jactoren 1 oder o vorfornme; fo
ift 3. B, R :
atanahasala = alk

2) Sue



%on %otensen. 133
via) Bufan:  Beveutet k- eine gange 80@(, bié nidyt

at
g an, ak--n H a_n+(k-n) = gk
2 ; !

‘within:nad) (Vi Kapogo, Iy 0 o oo diin e
ek ks B8 ) G S Sk
bas heift: 'Der Quotient, et en Jebt (. wetm eine Poteng
von einer 3abl durd) eine anbere Poteny derfelben, die niche
£ohee als dle vorigelift, bividiee witd, iff wiedet’ eine Poteny
berfeiben Babl, deren Eyponent herausfonime, wenn von dem
@rponenten bes Dividends der Srporient des Divifor abges
jogen witd,  Sege mann fate k, fo frefommt man

- all s 8™ = a 4 ) r.;' A, i Oetid

weld;eé offenbar ridmg ifty bédn a"* a =1 unb ebm.
- fallg, ¢

3) 3ufan. €3 ift alfo audh
fiyeuiy ¢ Snign an L -pagated 100
oder :

(a‘>3 = aa'n 3.0 3 'A :

uhd mas Igter benfpte(smeife fur bie3abl 3 erwiecfen mrben,
tafie fich eben fo fur ;ebe anbere gan;e ;;a(j! m ermecfen, esijf'
daber callgemein® 2 i 0

(an)m s, am n o LIS

bas heife: Wenn man eine Bab( 3u emer Spoteng unb by{e
Poteuy wieder gu einer andern etfgebt fo ift Das eben foviel,
al8 wenn man bie ecfie ahi gu einer ‘},\&teng er[goben batge,
veven Erponent dentProducte dex bepden vorigen - gleich if.
Auch gife diefe ‘Befgauptung ) OENK; poR den @rponentm 1
und m entmedereiner oder beybe o oder & fmb.

;‘\{"}

105013 ¢ S0 b 3

o ; 9. Qel)v

Heinet als n ifi, ‘fo lage fich n vot’ k abateben, unb man

2548 -

=

BN
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: 9. Lebrfan, Eine ‘poteng eines Products aus gween
nber me@cem Sactoren wird gefunbden, wenn man jeden %actp;
3u eben Der ‘})otena er@ebt
e Beweis,
S)?ad) (LT Kap. 34.) ift, wenn a und b gane Jahs -
Ten bebeuten,
ababab a.a.a.b.b.b
ity uacs [y Kap.13,2) Buf]
: ad;;, ab a.b::(a b),{a jb)g(ﬁ b) ::(a b)‘
G sad a.a"b b, b..,,(a a 8) (b b b) -‘-aa b3
fo!gl‘c& i .h G in%ias
nomt I (&ab)’«:-a? b* §
~und was hier bepfpielsmeife fiiriden Ggponenten 3 ermiefen
morbeu, gilt eben fo fiirjeden andern, Bedeptet aifo m qne:
- gange Safl ober auch ‘s ober o, fo ift b
(a.b® =, a™. b

Auf ahnlicre Are (afe ﬁcb Der ?beroegs fur mef;c a!s jroeen
8actoren fibren,

P!

$9%9

1) 3ufas. %ebeutet  eiffe Fangé Babl,-in welder
a,aufgebt, foEaun man in voriger, Gleidhung ¢ : a fatt b
en, dann muf aber auch ftage.a: b nun-a(era), weldes
nadh (V. Kap. 10, II) foviel als ¢ 11':, gefeet werden, und:
man erhale G

¢ Cm — al“ (C a)m

ﬂ‘fo nad; (V. Kap. 10, 1)
4 (C a)‘ﬂ e (\m. a"l

bas f)ﬂﬁf’ i Quotieine jwoee ganger ablen, det fich volls
fommen aufeine gange Zahl bringen (Gfe, wird ju einer
Poteny exhobew; enn man Divifor und Dividend fu eben
der SJ)oteng erhebe,

2)

wiEl ; 2 i



Ben Potengen. oy 3%
2) Jufan.  Csift bemnad) aud)

(a/a.a.a)* = a"a" a’ a™
oder i i f
: J (34)m — (am)4 )
unbd was Hier beofpielémeife fite den Epponenten 4 ermiefen
worben, gilt eben fo fiir jeden anbern, . Dedeutet n alfo eine
gange Sabl, fo it :
(an)m P (am/n :

Die NidhtigFeit diefer Gleichung erhellet aber auch tare
aus, daf nad) [8.3) Suf.] beyde Glieder derfelben == a**
finD, :

U
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Adtes Kapitels .

Bon Maak, uﬁb Bielfaden, abfsluten und relatibe_n
‘;)mm,ablen, und Berfaltuag der Sablen in thre
Sactoren,

!Etflaumg

%mn eine (eroﬁe A in einer andern B fomelma( ent{)alfen
ift, als eine gange 3abl angeigt, fo fagt man, A ift ein
Maaf von B, ober B witd von A genuﬁen, und B ift

-¢mQ3w[fad)es von A, Weil 3. B gr=1.13, foift 13

ein Oaaf von 91, odergt wird von 13 gemeffen, und Y«
ift ein SBtelfad)es Vo1 £ 5.

2. BGrundfats. Eine angebliche Grofe, die etwas
ift, Eann nidyt Fleiner als ihr Maag fex;n und jede Grofe
wird von fid) felbft gemeffen, oder tft ein Q‘Sae(fad)es von fich
felof.

.5 ’.'Ett‘[&wng @tne gangé Sabl, die von feiner
andern gangen 3abl, die grofer als 1, und Eleiner als fie felbft
ift, gemeffen wird, Deific eing abfolute Primpahls 3. B.

- voeil 17 duech Feine der gangen Jablen von 2 bis 16 fidy obne

Heft dividiven lafe, fo wird fie auc) von Eeiner diefer Jahlen

. gemeffen [V. RKap. 8. 2) 3uf], ift a!fo eine abfolute Prins

3abl.

Anmerkung,  Eine Tafel der abfoluten Primzahlen
von 1 bis 100003 findet fich in Vega’s Botlefungen uber
die Mathematit. Crfter Band, Wien 1782, 8. Seite
305. ' _

4. Lrbldvrung, Wenn mehreve Grofen B, C, D,
E von emer andern A gemeifen werben, fo Deife A ein ge=

- meinfchaftliches Maaf viefer Grdfen B, C, D, E; 5.B.

3 tft em gemein(d)afthd)es 9Maaf von 15,31,27,39, 51
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5. Zrilirong,  Wenn mehreve gange Jallen Feine.

gange Sabl, die grofer als 1 ift, zum gemeinfdhaftlidyen
Maafe baben, fo beifien fie relative Wrimablen 5 3. Baxs,
21, 35; gemeiniglid) wird diefer Ausbruct nux von jwo

Rablen gebraudht,. -

Sufats:  Komme unter mebrecn gangen Sablen nuw
eine eingige abfolute Primgahl vor, fo find es velative Prim.
sablen, den élnzigentSall quegenommen, wenn bie gedadte

abfolute Primzahl gedfier als 1, und ugleich ein gemeina-

faftliches SMaaf aller brigen ift; wie 3. B. bey 3, 13,
15, 21, wo-die gedachte abfolute Primzall 3 felbft vag ge.
meinfdhaftliche Maaf ift. ~ €5 tomen aber meheere Sablen
vélative Primgablen feyn, obne Daf eine eingige abfolue

Drimgahl darunter if, wiedm obigen Deyfpicte, oo Feine,

ver relativen Primgadlen 15, 21, 35 eine abfolute Prim:
zablift 4% i

6. Lrtldrung,
fchaftliches Bielfaches ver Grdfen B, C, D, E; 5, B,

120 ift ein gemeinfihafiliches Bielfaches von 10, 15, 20,
24’ . foie) 5190 i : :

" x) 3ufas.  Wenn mebrere Grofien eines.'éeheih.

{daftlichen Wielfachen fabig find, fo giebt es ein Fleinfies

gemeinjdyafilicies Bielfaches diefer Grofen. Denn es fep
I bie grdfite unter diefen Grofen.  Man verfuche nad) dex
Reihe vie@rofen E, 2. E, 5. E, 4. E u,{. 1. ob fie fich von
allen 1ibrigen- mefjen laffen; die erfte, die dlefe Cigenfdhaft
Bat, wird das Eleinfie gemeinfhafeliche Wieifadhe diefer

Gieofen feyn,! und dal man einmal auf eine foldye fomnrén

miiffe, folgt aus der Worausfesung, weil die Grdfen B, G, D,
E cines gemeinfd)aft!id)en Bielfachen fabig find, :

2) 3ufars, Das Product ug mehrern gangen'Sablen:
ift ein’gemein{thaftliches Bielfaches von ibnen, alfo baben: ~®

nach

i

- Wenn eine Grdfe A von mebreen:
andern B, C, 1), E gemeffen wird;fo beift A eingémeins’
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nad) 1) Suf. mebrere gange Sablen allemal ein Fleinfles ge.
-, meinfthaftliches Bielfadyes, weldyes ma nach 1) ufas durd)
Berfudye beftimmen Fonnte, ' TBaren 3. B. vie ahlen 12,
v5, 18, 20, fo ift ?

1.20 = 20 = (.18 4+ 2

2,20 =, 40 = 2,18 4 4.

3.20 = 60 = 3,18 4 6

420 = $0 = 4.8 + §

§.20 = 100 = 1,18 + ;0

6,20 = 120 = 6,18 + 12

7.20 = 140 = 7,18 + 14
8.20 = 160 = 8.18 + 16
9,20 = 180 == 10,18 =[2.1§=1[¢.12

al"o ift 180 as fleinfle gemeinfcafiliche Bielfache von den -
‘Bablen 13,15, 18,20,

7. Lebrfas.  Wenn mehrere Grofen B, C, D, E von
eitier andevc ‘geueffen werden, fo wird audh ibre Summe
B4+CTDA+E von Agemeffen, il

: . Deweis,

Denn die Summe der gangen Jablen, weldje angei.
gen, wievielmal A in B, G, D, E entbalten ift, ift gewif
eine gange Babl, und diefe jeigt an, wieoielmal A in B+ C
+D+E entbalten ift, nach [ILLI ﬁ‘ap? 51,

DBevjpiel, Weil 21 = 3.7 ,
3 ! 35, = 5.7
| §6 = 8.7
IR e e

foift audy 214 3;-.]- §6491 = (345 + '8-1-13).;7 ober
203=29.7; f{iehe(1LLL Kap.s.): | :
8. Lchrfan, Wenn ywo Grdfen B und C von einer
. britten A gemeffen werden, fo witd aud) ibre Diffeverny B — C
von A gemeffen, v %
; ¢
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O iiiieh ol it TR Bk 7

) ?Denn ble @iffereng der'beyben gangen Sablen, meld)e'
atigeigen, soievielial A in'Blund G- enthalten ift, ift gemif

eftie gange Saby und dicfe eigt ar® mte»ietmalA inBa-G- ;

enthjaiten ift’ nath (VIILEKap.5.. 1) Bufi)s
Qiet;fpxel. Q;et( 143 = 1103

33‘1’ i .*'}'I BY unb 91 2 1'13
R z = 4-13 ‘

b
ﬁege (mr ﬁ‘dp. i 1 )guf)

), O I{ebtﬁzg. ‘IBenn bie: EuuﬁeC pon B unb B,

vortA *gemeffen wird; fe wirb audh G von A qemeﬁen, und
die gange Sabl, welche angeigt, wievielmal A in G enchalten:
ift, wird forohl von berjenigen, weldye angeige, wievielmal
A inB ehepalten xi} als qud) von berjenigen, wetcbe angeigt
mievieralB mG em'galfen ift. gemeﬂ'en. S

") Z taddb il

enthalten ift, fep m, ober B=m:A ; Diejenige, welche an.
seigt, rofeoielmal B inC entbalten iﬁ, fen 1, ober C__ n.B,
fmd m mit 0 mifltiplicice gebe k oder n. m=m.n=k, fo
nﬁ k gemt% ‘eine ‘gange 3dbt, und rady [ILIL Kap. 5.3) 3ufT
el A-—-(n m). A_n(m A)=nBXQ -

alfo 1ﬂ Das . ‘probuct Der beyben gangén Sablen ri b m die

Sbh1, *weldye angeige, wicvielmal A in G enthaltén ift, “und

diefes Product rird forvohl von 1 alg aucf) von m gen\%ﬂ’en.
- Beyfpiel, _Weil 6o=5.13, unb 13= 3.4, fo zﬁ

nad) [IlII S‘i‘ap.s. z)gpuf G

_ Bae ftane v, 4)~(s’3).4 e 174

und ls'_.gs—ggr o7 ¥i Al

0y Bufall QA ein gk ol B uan i gemeln»

fd)afthd)es Maaf mebrever @roﬁen, fo ift auc) A ein gérmging

L {dafts -

Die ganae @abt feldhe dngeige ; miemtma{ A iu B ‘

oy
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fdhafeliches maaé verfelben'®rofien, und die gangen Jahlen,
weldye anjeigen, tievielmal A in biefen Grdfen enthalten
ift, werden fammlidh. von Devjenigen,, mweldye areige, wies
vielnal A ,in B, enchalten,iff,. gemeffen, und find demnad,
wenn leBrere gwyger,,ais L, .ober B> A ift, md)t relatm
Primzablen.

2) Bufam. S C eln %ieifdh}es G ¥ b8

: gemeinfdhaftliches ‘,Bjejfad)es mefrever Grofen, fo ift ouch G

ein gemeinfchafitiches Bielfaches derfelben, @rben, und die

gangen Bablen, weldhe angeigen, mwvle}mol Diefe Grdfien in

G em{galteu find, werden fammtlicyvon Uer;em gen, weldye -

angeige, wievielmal BlinCunithialten ift, .gemeffen, find aifo,

wenn letere gwfeo a!s v mf«C K> B uﬁ, md)t re[atwe ‘me-
bfen,, -:'u:'. il

i Qef)tﬁm, ‘Ithn Die @rofe c fmo@[ pon B‘
alg aud) von A gemeﬂ'en n;nrb unb die gauze 3apl, mefd)e'
angeigt, wievielmal A in C enthalten iff, von derjenigen,
weldie angeigt, wievielmal B in C enthalten ift, gemeﬂ'en
wid, fowird aud) B von A gemeffens = <o

"“\"“" o - Veweis.

Die gange Qafg[ weldhe angeigt; mtevielma!A inC
entalten ift, fe Ji,pber C==k. A | und dicjenige, weldye
anjeige, wievielmal B inG enthalten tﬁ fey.n, ober C=n.B,
die g;m&e Babl enhhd) . feldhe anmgt wievielmal n in k
enthalten. 111 s fey 1, oder K in = m, fo tﬁ nad; (V. Kap.

‘lQoI)

y C n '__ B 3 .
b foell B ik aufgebt, nadh [V. Kap.12.5) Suf X1}
. B=C:n=(k.A):n= (k:n) A=m.A
alfo tﬁ Der Quottent K:n, ber nady ber %orausfegung eine
gange Jabl iﬁ, mexemge, me!d)e angeigt, mtemelmal A inB
mt@altm ifte: ST qonsl
) ; , %exy
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Beyfpiel. ‘IBeil11:69&5.22’33:35.319
oound 350§ = ;

P iﬁ aud nad) [V.RKap. 10, Iunb ebenb 13, 5)3uf X1
8233=1(35.319): 5 =(3415). 319575 19"

I, Zcbtf’an. X C ein gemeinfhaftliches Biels
faches meprever Srofen D, E, F u. f; m, undtie gangen Sabe
len, weldye angeigen, micmelmal diefe Grofen in C entbal-
:en find, nid)t velative Primygablen, fo gicht 3 nod)y ein ans
beres gememfd;afthd;es Wielfades ber GrdfenD, E, Fuf .
weldyes ein Maaf von C, unbd alfo Heiner als G tﬂ' :

Deweis.

AWeil bie gangen Sablen, weldye angeigen, mxeme!mal ;

I, E, F u.{, w, in Centhalten ift, nidyt velativePrimzahlen
find, fo gieDe es eine gange Sabl n grofer als 1, von weldjer
alle diefe Zaplen gemeffen werden.  Der nee ?Beil von G
ober G:n feifie B, foifi Cin=B, wmithin auch nach (V.
Kep. 10, 11) C._n B. Danun G von B unb D gemeffen
wird, und aud) die Jabl, weldye anzeige, wievielmal D in
C entbaiten ift, von devjenigen, weldje angeige, wievielmal
B inC enthalten iff, ndmlid) von n gemefjen wird, fo wird
nac) (10) audy B yon D gemeffen.  Eben fowird bewiefen,
baﬁ B audy von E, F u, {. w, gemeffen woerde, alfo ifi B auch
ein gemeinfchaftliches Bielfaches von D, E, F u. { 1w, ein
Maaf von G, 26 Cin=B und 5ug!etd) F(einer als G, da
np 1 ift.

Bevfpiel. Weil315.8=210.1 A=1§0.145=2140.13

e 3520, f0ift 2520 ein gemeinfdyaftliches Bielfadyes vow.
8,13, 14, 18; bie Jablen 315, 210, 180, 140, find aba,
nid)t velative Primgablen, fondevn werden alle von 5 ges:

meffen, inbem

315

Ny 5
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~ ‘315-—-63 5_.$.63]
2AQ==2. s =gl o
. 180*;6 S 3(>““‘b(HH Rc‘p i
140=28, s—*s 28J

al{o ift audh -

(5.63).8 = (5.42). rr‘(s 36) I4 = (5,28).18
v £ 2550 :
ober, weldyes nach (IIIL Kap. 5. 2) Juf) baﬁ'elbe ift,

5:63,8) =5.(42.12)=y5. (36.:4) = 5.(28.18)

== 2820 _
mtt{)in '

: 63. 8,=4z‘u=36.14:;:28.1'8=2gzo:5=504
und go4, weldes Eleiner als 2526 und gugleid) ein Maaf
avon ift, ift aud), ¢in gemeinfhaftliches: %&e{fad)es von g,
12 458w 1

3ufas. i alfo C ein gememfd)afthd)es Q?te!fad)es
mebrecer Srofien, und giebe es Fein Eleineres, oder doch we-
" nigjtens Fein Fleineres, Das gugleidy ein SJJ?cmﬁ von Cift, fo
find die gangen Bablen, weldye angeigen, wievielmial diefe
Grdfen in C enthalten find, relative Primgablen.

12, Lebrfan. Wenn die Grofen C und B von A
qemeﬂen erden, und die Fabl, welche angeigt, wievielmal
AinC entfgalten iff, von Derjenigen, weldye angeige, 1wies
vielmal A in B enthalten ift, gemeffen mitb fo wird aud) G
von B gemeffen. . F

Deweis.

Die gange Jabl, weldye angeige, ‘wieviefmal A in C
enthalten iff, fet) k oder C=k A, diejenige, weldye angeigt,
wievielmal A inB entalen ift, fey m, ober B=1u.A, die.
jenige endlich, weldye angeigt, wievielmal i in'k entf\alren
ift, fey n oderk==n.m, fo ift nach (ILIL Kap. 5. 2)3uf)

C=kA=(nm).A=nmA)=nB
- alfo
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alfo ift n die Zabl, weldye angeige, wievielmal B in Cent=’

Dalten ift.

Beyfpiel,  Weil 462 = 43,115 66 = 6, 1%

nnb i q2=7.6

fo ift auch 5
462=42.11=(7. 6) TE=r (6.11)—7 66

I 3. Lebrfams., Wenn A ein gemeinfd)aftiicdes Maaf
mehrever Grofien D, E, F u. f. w. ift, und die gangen Jabe
Ten, weldye anjeigen, wievielmal A in diefen Grofen entl;a(-
ten ift, niche velative Primgallen find, fo giebt es noch) ¢in
anderes gemeinfthafrliches Maaf der Gtdgen D, E, Fu. { w.
weldyes ein Bieifaches von A, folglid) grofer als A [} P

23emwels.

Weil'die gangen Jablen, eldhe angeigen, wievielmal
A inden Grofien D, E, F u. f. w. enthalten ift, nid)t velas
tive Primygablen find, {o giebe es eine gange Sabln > 1, von
reldyer alle diefe Zablen gemeffen werden, und man fann
n.A= B fegen, Da nun D und B von A gemeffen wer-
ten, und'die ganje abl, weld)e angeigt, wievielmal A in
D enthalten ift, von berjenigen, weld)e anjeigt, wievielmat
A inB entbalten ift, nimlidy von n gemeffen witd, fo wird
nad) (13) audh D von B gemeffen.  €ben fo wird bemteyen,
vaf aud) E, F u, {.m, von B gemeffen wird, alfo ift B auch
ein gemeinfdaftlidies Maaf von D, E, F u. {1, ein BWiel-
faches von A, unb gugleich grofer als A, dan> 1 ift.

BHeyfpiel, Wil 26 o gy
0 = I5.4 -

84 = 214

120 = 30,4

fo ift 4 ein gemeinfchaftliches Maaf von 36, 60, 84,120;
oie Jableng, 15,21, 30 find aber nicht relative Primjablen,
fonbern werden alle von 3 gemeffen, indem

9
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‘geag i Fian B Yies Y Beerio)],

“ alfo ift aud
36 = (3304 = 3.34)
60 = (5304 = 5.(34)

84 = (7.3)4= 7.(3-9)

120 = (10.3),4 = 19,(3.4)
and 5.4=12, weldyes grofer als 4 und fugleich ein Wiel.
fadyes bavon tﬁ, ift aud ein gemetnfd)af*td)es Maa von
36,60, 34, 130, ;

; 3ufar, Sftalfo A ein gemeinfafiliches Maaf mehe

rever Geofen, und giebe es fein gwﬁeres oder Dodh wenig.
ftens fein groferes, Das gugleid) ein SBte(fad)es von A tﬁ,
fo find bie gangen Sablen, weiche anzeigen, wiesielmal A in
diefen Grofen enthalten iff, refative Primzahlen,

14. Zebrfats.  Jedes gemeinfdhaftiiche Wielfad)e
 gwoer ober mebrever Grbfien wird von dem Fleinften gemein,
- fhafttiden sBtelfacbén diefer Grofen gemeffen.

Deweis.

- (®iebt es von 3o ober mehreren @réﬁen ein gemein.
{dvaftliches Bielfacyes, fo giebt es nach [6, 1) Suf.] aud) ein
teinftes gemeinfdhaftliches Wielfadhes derfelben.  Nun fey

- M biefes Eleinfte gemeinfdhaftliche Bielface, und C irgend
¢iner anberes, alfo G> M.  Wiirbe nun C nidhyt von M
gemeffen, fo bliebe, wenn'ran M su wiederholtenmalen von
C abjbge, einmal eine@rofe Raibrig, weldie leiner alsM
ift, und es wdre, wennn dieJabl iff, weldje anzeige, wie-
vielmal M von C abgesogen worden iff, C—n.M=R,
Beil nun M ein gemeinfdhaftliches Bielfaches aller Grofen
ift, fo ift nadh [9. 2) 3uf.] aud) n.M ein folches, aber auch
C,  mithin mare dann nady (8) audh) C—n.M, oder R-ein
gememfcbafthcf)es Bielfacdyes allev diefer Grdfen, folglich,
ba R <M mare M mc!)t dag Fleinfte, wider die Boraus.

eBung.
fg SU;
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caSufar. o it alfoC 3mar eingemeinfdafcliches’ Biels.
fad)es meprerer Ordfen D, E, F u.f. w; aber nitht das Fleins,
fte, fo wird es doch von dem Eleinften: gememfd)afthd)em

~ Bielfachen diefer Grofen gemeffen, und-alfo find die Jahs

fen, weldye angeigen, wieoielmal diefe Grofen.in C enthals
fen nnb nidht velative Primpablen nach (9. 2. 3uf) It alfe’
G ein gememgd;afthd)es Bielfadyes meprerer Grofen, und
vie Sablen, weldye anjeigen, mwievielmal diefe @wﬁm inG
ent?a!ten find, tefative Primjablen, fo ift C das f(emfte ges
he nfd)afdid)e ‘Bté!facbe Diefer @)wﬁen R e

-1 Lebrfoas, ‘;fBenn e3 von 3mo gangen 5ab!en 3100
Q?te!fad)e glebt, die nur um 1 unterfd)teben fmb fo find.es.
relatwe ‘J)rimga[)len. SR i
oiin. bl PR s Al .

SD nn gab ¢s eine gange Sabl grogetalsﬂq von weld')er,
beybe ganze Jahlen gemteffen oiirden, fowuitden audy nady(y)
beybe WBielfache vor biefer gangen Sab{gemeﬂ'en mithin audy
nad) (3) ihre Differeny, weldpe 1 iff, alfowiirde 1 von einer
gangen afl, grofer als 1, gemeffen, welcf)es nad) (2) unmbg.
lid) it

Beyiiel.  4.44—5.35 = 176 175=1
affo find 44 und 35 velative Primgablen, .

16. Lebrfats. Wenn a,b, ¢, d gange Sablen, und
goar a und b velative ‘J)nmgafg(en fmb aber audh a.d=b¢
ift, fo giebt es eine ganse ahlk von der Befchaffenpeir, daf
c=kaundd=k.bift, fo!g!id) wwb cyon a und d von
b gemeffen,

bewete

Csfey a. d b q, foift, weila unbbrela.
tive Primzablen find, nadh) (14, Juf.) q das Heinfle gemein,
fchartlidye B wlfad)e von ¢ und d,  Aber mu‘t) bas. Product

e.d = d.c, weldyes p Heifen mag, ift ein gemeinfhafiti.
R des
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ced " Bielfadhes Won: crundid; a(fo 10itd 85 nady(34) von ¢

genéffen. 1 Dlennsiman nun Die"qange 8a[g!} weid;g 'anaeigt'

mehefma! qmp enthalten t& k fo lft ;
sCogs 10 Glidy pr—@: kg : id sk

oger ngd’) LILH 3‘\*0%;5; 22 5“” i

o cdmdiosk. ()= Fi(bic) = (ka) d._(k b) c

,,,,

a(Yo”c—"l’ra uhﬁ I ki ping

wn alig i oot

: ’QJel)fpleI ’bags und 72 1elatwe Sl)umgarg(en fmt},
und 35. 793 = 73,585.= 37720, fo wird aucb 385 vont
2§ und 792 ‘oo’ 72 gemeﬂ'en, o ift namlid) 385:‘:1 1 35
umd 792 ="Fr.gan 1"

1) 3ufas, Sindbaund b 1elatine‘pr'm;aglen c tine
anbere gange Babf, und wird'b.cvon a gemeffen, fo wird
auch cvon'a’ gﬁmeﬁ'en. Detinvdie gange Jabl, meldse ans
jeige, wievielmal ain b. ¢ etbaltensift,. beife d, fo ift
bier = da== a.d, mib es:folgt die @ad)e aus bem bemies:
&mn@aae.ﬂ on Jd ) adlie

iy Su('{zts. Worin ein ‘mobuc‘t aus meﬁrern Tactoren,
beren jeber etne gange 3abl ift, von einer anbern gangen Jahla
gemeffen wird, und jeder-der Factoren des Productes, einen
einjigen audgenommien ,.mit a verbinden ¢in Paar relative
Primzablen gwbt fo rird der_ausgenommene, Factor felbft
vona gemeffen... ‘Denn wenn a und b, a und ¢, a und d,
a.und. & relative Peimzablen find, und doch das ‘Drobacl
b.c.d.e.f. .gon a gemeffen wird, fowird nach 1) uf. weil
a und b relative Primgablen find, and) c.d.e.f von a ges
meffen, und alfo, weil a und c velative Primgablen find,
aud) d.e. £, und alfo, weif a und d rvelative Primzablen find,
aud €. £, undaifo, weil a.und e relative Primgablen find,
aud) f.  ®iebe demnach von einem Producte aus mehrern
ggactmen Deren jeber eitie gange Jabl ift, jeder Factor, einen
emmgen ausgenommen, mit a verbunden. ein Paar tgl)atwe
i rime
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Primzablen, und wird dev qusgenommene Jactor nicht von
a gemeffen, fo wirdaud) das Product nidht von a gemeffen.
Daf umgefehre , wenn.von einem f;)robucte aus mebrern
Sactoren, beren jeder einegange abl ift, ein eingiger Factor
von einer gangen Sabl a gemeffen wird, aud) das gange Proa

''''''

3) 3ufa13 Menn von einem ‘probucte aus gmeen
ober mebrern gangen Sactoreu jeder Factor mic einer andern
gangen 3abl.a verbunben ein Paar velative Primgablen gieb,
A find bas gange Produce und a velative Primzablen. Denn
ge(egt es odren, foenn a und b, a und.c, a und d, aund e
velative ‘J)rimgabh;p fmb vas Droduct b. ¢. d. e unv a nid)e
velative Primaablen, fo gabe es eine gange 2abl h> 1, von
weldyer forohl b. c. d. e als a gemeffenwinde. &3 foy alfo
hina fmgal, undinb.c.d.e gmalenthalten, odera = £ h

und b.c. d. e==gh, foiff, weil h> 1, aud)f<a, und

went man bie erﬁe Sleidung mit g, und die anbeve mit £
multiplicice, mit $ulfe von (ILLI Kap.13.)

Tgladgfh=fgh=~Fbcde= b.cde.f

€3 wiirde alfo b.c.d.e.f von a gemeffen, und es miifite
alfo, nady 2) Sufas, woil a undb b, a und ¢, aund d,aunv e
relative Primyablen find, £ von a gemeffen merben, weldjes
nady (2) unnwg[id;, ba f <a.

4) Bufas.  Wenn jede ber Sablen , B, v, d...s
foviel ibrer fepn mogen, mit jeber ber Bablen a, b c, d.,
foviel ihrer fepn mbgen,  verbunben ein Paar relative ‘prim.
zablen gieb¢, fo find aud) die Producte «. B. .4 .. und
a.b.e.dii re!ative‘pmmga@(en. Denn teil jede ber?,ab
fen , 3, v, ' . f. w. mit jeder der Jahlen a, b,c, du. f w,
verbunden ein Paar relative g)rlmga[glen giebs, fo giebt nach
3) uf. jede der Sablen e, B, vy ¢ u. f.w. mit dem Droducte
~a.b. e.d, .. verbunden, einPaar relative ‘Drtmga@[en, mtt-

Bm find ebenfa[(s nach 3) Suf. vie Producte a. B. .
und a,b, ¢ d. .. relative Primgablen,

K2 5)

TNl
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_ §) dufars, Sindveninacy svo Jablen a uind b relas

tive Primgablen, fo find aud jede 3o Potengen von ihnen
velative Primzableni Weil 3.% 44mnd 35 velative Prims
sablen find, fo find audy 44° und 35 relatwe ‘J)rlmga[glen '

6) 3ufas, Swo verfhiedene abfotu;e ‘prtmgaglen
find ( 5 Quf ) allemal aud) relative ‘])rlmgafglen, mithin auch)
iach 5) Sul. gwo Porengen von ibnen.  Ein Produet aus
jieen oder mehrern Factoven, bie entweder abfolu(e ‘Dum-
zablen,  ober Potengen abfoluter ‘}B’nmaaﬁlgn find, und eine
anbere von Diefen vecfdyicdene abfolutePrimzadl, ober eirie
Poteny davon, find alfo nadh 5) Juf. audy velative Prirzahs
fen; ‘ift alfo diefe andere abfofute Prithiabl eine andere als

fo fann das Product von der andern abfoluten’ ‘J)rtmgahl
ober ciner Poteng von ihr unmoq!td) gemeﬂ’en werden, “So
fanm §.B. dag Product 3%.11°.15.31 weber von den Jahs

fena3 ober 7, nod) von einer ‘potmg btefer 3a(gten gemeffen
wetden. -

). oufat% Ein ‘pwbuctaus giveen ober mebrern 80-
ctotett, die alle grdfier als 1, und entmweder abfolute Prim-
3ahlen, oder ‘})oten;en abfoluter Primzablen finb, fann von
einer Poteny einer der darin vorfommenden abfofuten Prims
gablen, deven Eyxponent grofer ift als der im s])robm:fe, Ut
moglid) gemeiffen merben 23.5B..bas Produce 2% 11 .xg 3
fann uhmoglich von 117 gemeffen werden,” Denn ware vos
mogltd), fo tﬂ) a die gange Jabl, weldye angeigt, wievels
mal 1% 2% 11 13,31 entbalten ift, obet e8 {ry

e I e i

fo iff nach (VII. Kap. 8)
T G el L
mithin oud) nach [LIIL. Kap. 13 und 11) Juf.]

11’ 2.13.31~..29.11 13,3 = ni=ani s’
== 1 iage?

folglich
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h!ad) auc) ” ; 4
alfo miirde 27, 13.31 pon L ' gemcﬁ'en, meid)es nad) 6) guf
tinmoglich lﬂ' y Ly -y

8) 5ufat3. Jebe 3abl, die Feéne abfolute Sbrmgaﬁt
ift, 1afe ficy in’ Factoven jetlegen, diealle grdker als 1, und
abfetute Primgahlen find.: ~ Denn da eine foldhe Sahi feme
abfelute Primzabl ift, fo laft fie-fidyin groeen Factoren jers
~ Tegen, voven jeber einerganze 3ab! groferals « ift. . Waren

einer ober: benbde %amven noch nidye abfofute Primgablen, o
Fann man fie von neitern 5e1(eqen, und 'mit diefer Sertequng
fo lange fertfahren, bis «lle Factoren ab{olute Primsablen
fmb Die Babl fey' 3. 43 fqtft

3G e 62 An

Pon diefen benden Factoren ifF 7 eine dBfo(ute ‘J)rimsa{)l,
aber 6 nicht, man serfalle alfo 6 tn t@t&a‘autmm 2'und 3,
fo bat man nad) (IILI Rap gy 43 008 21 .80

42783002, 3) 7 =" g0k A bl
o nun alle drey 8actoren abfo!ute ‘prtmaablm (mb. S'Dze
Jabl fet) 120, foift - '

VY 167 gt

Bon diefn beyden Factoren it weder ¥2 nod) 10 Setatn
folute Primsabl; ‘madiv secfalle alfe beyvefiithre ‘{S’actoren,
ndmfidy 12 in 3 uAd4, und ro'in 3 und 5, fo[)at man

LB X0 YR e 4.3.;.1 el IR v o «q”
Bon diefen § Sactoren ift 4 Feine abfolute‘prtmga@l man ;er
fa[le fie alfo in ibre Sactoren 3 und 32, fo ift

120" 20 210 SUE o ey
wo nun alfe Factoren abfolure ‘Dnm;ab[en find, . 'Da bteI
Sronung der Jactoren willfihrlic) verandert werden Eann,,
fo fann man, wenn aleidie Factoren vorfommen, biefe Mnter'
einanber fe@en, es ift a!fo B ‘

520,751 242, 2:8: $07 z 3.5,.

% |

»S;j;a
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10 Acstes Kapitel.

Sebe Zabl, die nidyt abfolute Primyahl ift, fann alfo ents
weder als eine Poteny einer abfoluten Primyabl, ober als ein
Product aus gween oder mehreven Factoren dargeftellc wers
Den, Deven jeder eine abfolute Primyabl grofer als x, oder
eine Poteny einer foldyen abfoluten Primyabl ift,

9) Bufats, - Eine Jabl, die Feine abfolute Primsahl

_ ift, Eann nur auf eine eingige Art inFactoren gerlegt werden,

bie alle abfolute Primgablen’grofer ale 1 find. Denn gienge
e8 auf 3o Arten an, fo famen enereder in dev einen At
Spmm;ab(en vor, dig in Jer andern: nid)t vorformmen,, ober
es Eamen in bepben Arten gwar einetlen} Primzablen vor, aber
die Erponenten der Potengen waiven verfdhieden,  Das erfte
aber wiberfpricht dem 6) Sufage, upd das groeyte dem 7)
Bufage .@onnte 3. B. eine Zabl auf die bepden Arten
2% 3% 7,137 unb a% 11’ 59 in fokbegactoren serlegt wers
den, fo mare 1979:3% 7,13 = 2%, 11,19, alfo wurde
2%, 3% 7. 13% von 11’ gemer en me(d)eb nach) 6) Juf, une
maoglid) ift. .ﬂ‘onme fetner eine g?,a[g{.auf die Deyden Arten
3%3% 1. 13% und 2" 3%, Tais N, 1olcj)e ‘{sacto;en sevlege
merben fo marez 3%, 7.83%==2"2,3% %% 13, alfo wiitde
2°.3%.7. 13" von 2'% gemeffen, weldyes nad) 7) Juf. une
mogltd) ift.

oD o %ﬁgabe, Sﬁerfmale amugeben nad) benen
man: beurt{)ezlgn fann;, ob eine gegebenevielifirige Sabl von
gewiffen 3ablen gemeffen wird,- -

A) Tebe 3abl, die fich mit einer, gtwo ober Orey Nullen
enbigt, witd von 10, 100, oder 1000 gemeffen; Da nun
=7 4 xoo=4 2§, 1000=8,12§, {0 wird (9) aud)
jebe 3abf, die fich mit einer Null endigt, von 2 und ¢, jede
Raht, bie fidy mit gwo Nullen enbdige, voh 4und 25, jede
Babl, die fih mit drep Nullen endige, von 8 und 124 ge
meﬁ'en. Der Sos ift aud) umgefe[grt wahr; Jede Sabl,

die
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dievon 10, 106 oDér 1000 gemeﬁen witd, erfblgt“ﬂtf}mif
einer, 3o oder Drey muﬂm (e
B) Syeve Rabl; wo die. niebriqﬁe Riffer von 2 ober §
gemeffen mwird, wied elbff von 2-0der 5 gemeffens Syede
Sabt, wo bte beyben niedrigften Jiffern von 4 oder 25 ge:
meﬂ‘en terden, wird felbft von 4 oder a5;gemeffen, «yede
Sabl, wo die bm) niedrigfien Siffern Qon 8.oDer 125 gemeffen
- werben,, wird felbft pon 8 ober 125 “gemeffen. - Denn weif
‘Die legten Qiffern 6 und's der Jabhlen’ 53896 und 7595 von
2 und § gemeffen werden, 53896 5= §3%90 46, 7395
=7390 4 5, und:audynad) A) §389a-voni2 unb 7390
von 5 gemeflen wird, fo wird and) nady (7) 53896 von 2,
umd 7395 von 5 gemeffen. + Weil die bepden leten Jiffern
68 und 75 bersablenﬁs()s:unb 39475 von 4 und 25 ge.
meffen werden, 47568 5= 47500468, 39475== 39400
= 75, und aud) nad) A) 4750C vo 45 und 394C0 vou
25 gemeffen wird, fo wird auch nady(7) 47508 von 4, und
39475 von 25 gemeffen.  €ben fo fieht manein, daf, weil
296 von 8, und 375 von 125 gemeffen wird, aud) 774296
von 8, und 391375 von 125 gemeffen werdenmiiffe. Der
Sat ift aud) uchfebrr wabrs Bey jeder Zabl, die von 2
oder § gemeffen tivd, wivo die nicdrigite Jiffer aud) von 2
ober 5 gemeffen. ‘bezy jeder Sahl, Die von 4 oder 25 ges.

meffen wird, werden aud) die benben nivdrigfien Jifern oo

4 00et 25 gemcﬂ‘nn bey jeder Sabl Die von § ober 125 gee
meffen wird, werden audy die drey niedrigften Jiffern von 8
oder 125 qemeﬂln Denn weil die 3abl 349472 von 8
gemeffen wird, 349472 — 349000==472, und audynach A)
34y0co pon § gemefjen mirb fo wird auch nad) (8) 47%
von' 8 gemrﬂen.

G) Jede vieljiffrige Jabl ift gleic) der Cumme srooer

Sablen, deren die eine von o; mithin auch nady (9) von 3

gemeffen wird, und die andere Der Summe aller Siffern, wos
mit fie gefd;neben wird, gleich ift. DenndieJabifen 78374,

fo ift
~0000

pe 3

T we
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70000 =7.10000 = 7/(9999-+ 1} == 2:5999 + 7
8000 = 8.1000 = §.(999:+1) =:8.999 8

s 11300 3460 = 3:(99 Ha)=3.99 T3

of, TORPMA0 ITaG A AR tg

4 =4 =4 s : as

el nun' '7+8 1— 3 -l- 7 -|-4 = 29, fo zft aucf), menn
man, bex)berfetts abdire, '

78374 = (7.9999 + 8&99-{- 3.99+7.9) +29.

Nun wird ,eber bcv Sactoren 9999;,999, 99, 9 vVor' 9 gea
meffen, alforaud) nady (9) die: $Producte 7.9999, 8.999,
3.99, 7.9, und aljo auch nadh (7) ihre Summe 7.9999
+8.9994 3,99 4 7. 9, weldyes $ir beweifen war,  Wird
alfo die Summe aller Jiffern, womit cine Zahl gefdyrieben
wird, von.g oder 3 gemeffen, fo wird qud) die gange 3abl
von g oder 3 gemeffen; b umaefehre: Wenn eine abl
von 9 oder 3 gemeffen wird, fo mug aud) die Summe. aller
Siffern, womit fie gefd)meben mzrb, von 9 ober 3 geme(fen
werden,

D) Sede melgiffrige Sablift g!“etd) der Summe gwoer
Sablen, beven die eine von 99, mithin auchvon 33 und 11
gemeffen wird, und die anbere Der Lf';umme aller grepjiffris
gen Sa%‘gn gletd) ift, die entftehen, wennman in Gedanfen
von det Rechten nad der finfen ju ge[\enb die 3ab! in Claffen
abeheilt, fo daf jede Claffe sroo Biffern befomme. Weil 3. B.
bey der Jabl 877392314 die Summe der Claffen 14+ 23
+39 +75 +8=159 i, foift

875392314 = A 4. 759
wo A cine Sabl ift, die von 99 gemeffen wird, Denn
800000000==§ 160000000==8.(99999999+1)=8.99999999+8
75000000=75.1000000 =75. (999999 +1)=75.999999+75
390000== 39.10000 = 39.(9999 *.1) = 39.9999 +39
gieo= 200 o A 230 Tl 2399 (iR
s 13 =S : 14

alfo

H H
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alfo, wenn-man bepderfeits addivt, . o o
8753923'4—«’ 8. 99"‘9,’999'i 75:999999+39. 99)9+33 99)T'59

Nun mub )ei;'er ber mit lauter Neunen cefd)mebenen Kaictos
ven von 99’ gemeffen, alfo audy nady () alle inber Klammee
{iehznbe Producte, mirhin aud nad) &0, t[g;e Summe, wels
ches ju beweifen war, ~Sudit man alfo’ i Gedanfen die
Summe der gedadyten: gmet)glﬁrigen Sablen, fo wird, wenn
diefe Summe von 11, 33 ober 99 gemeffen wird, aucb Die
gange 3ab! von 11, 33 ober 9y gemeffen; und umgeFe@tt'
SBenneine Jabl von 11, 33 obergy gemeffen wird, fo wird
auch die gedadyte Summe von 11, 33 ober 99 . gemeffen.
3B Dey der Jabl 82204672 iift die Summe der gwen;iff-
rigen Sablen 72 4 46 + 20 182 =220, bey biefer wieder
20+ 2==22, und:da diefe3ahl von 11 gemeffen witd, fo
wird aud) bie gange Sabl von 1.1 gemeffen,  Bey ber 5a[)1
62966 31 {ft bie Summe der gedadyten ywensiffrigen Jahlen
-}- 66 429+ 6 == 132, bey diefer wiever.32 4133,
und da diefe Sabt von 11 umd. 33 gemeffen witd, /fo rird
die gange Jabl von 11 und 33 gemeffen.  Bey der. Zahl
97403 58§ 4 iftbieSumnie der gedadhten jweygiffrigen 3abs
len 54+ 58+03+744 9= 198, bey biefer witer 98+1
=99, und Da diefe Jabl von 11, 33 und 99 gemeffen witd,
fo wird die gange Sabl auch von 1,33 und 99 gemeffen. Bey
ver Jabl 34748270132 ift die gebachte Summe 158, bey
diefer wieder 59, und da diefe Jab!l weder von I 1, nod)von
33, noch von 99 gemeffen wird; fo wird auch die gange Jabl
nid)t von re, 33 oder 99 gemeffen, und da 59, duedy 11,
33,99 Dividirt, die Nefte 4,26, 59 ubrig lae, fo lafe aud)
bie gange 3abl durd) 1 ¥,33, 99 dividire dieNefte 4, 26,59
ubrig. :
E) Eben fowird bewiefen, baf jede vielsiffrige Sah!
der Summe goer Sablen gleidy ift, deven die einevon 999,
mithin auch von 27, 37, L1 und 333 gemeffen wird, und
die andeve der Summe aller drepgiffrigen Jablen gleidh iff,
die_
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die entfteben, wenn man.in Gedanfer B Ber Néchen nach
der $infen ju gehend die abl in Claffen abebeilt,~fo daf jede
Glaffe drep Siffern befomme, Wil 3. B. bey der Jabl
4726583072 die Summe der Claffen 44726 45834072
Fl 38 MBI X B i i G ety
04726583072 = A U385 0 e
wo A eine'3abl ift, die von 999 gemeffer witd.  Sude
manalfo in®edanfen die Summe der gedadten drenziffrigen
Sablen, fo witd, wenn diefe Summe von 27, 37, 111,
333 00er'999 gemeffen witd, aud) die gange Jabl von 27,
37, 111,333 ober g99 gemeffen; und umgetehre: Wenn
eine 3ablwon 27, 37, 111, 333 oder;999 gemeffen wird,
fo wird aud) diefe Summevon 27,37, 111,333 oder 999
gemeffen.  "Ob weine drepiffrige Sablvon 1 1, 333 oder
999 gemeffen werbe ober niche; 1jt augenblict(id) gu wberfes
Pen.. Db eine dreyifivige Jah! von 27 gemeffen wird, fann
man-Davan erfennen, wenn der Unterfhied jwifdhen den bens
den nigdrigften Jiffern unddem Achtfadyen der hochften Jiffer
entweder o:dft, obet von 2:7: gemeffen wird,  Weil 3. B.
Bey: dex Drepiffrigen Jabl 324 der Unterfdyied ywifhen 24
uniy' 8.3 gleid) o ifts 'fo wird fie von 27 gemeffins- eben fo
die drenjiffrigen Jablen §67.und 918, weil die Unterfchicve
27 und 54 gtfhen 67 und gi5 und gwifchen 18 und 8.9
'von 277 gemeffeniwerben. . b eine drensiffrige Jablvon 37
gemeffen wird, fann man davain’ erfennen, twenn der Unters
{dhied gmwifchen den benben niedrigfien Riffern und dem v 1.
fachen der Hodyflen-entweber ot iff, obee von .37 gemeffen
witd. So witd die dreyiffrige Sabl vo3 vor' 37 gemeffen,
poell dec Unterfdhied swifhen o3 und 11.7, weldyer 74 ift,
pon 37 gemeffen witd,

Bey ver Sabl 1505 3663 findet riran leidht in Gedan.

fen, bafi bie Summe ber gedadten drepsiffrigen Jablen 729
fey, Diefe Jabl witd-von 37 gemeffen, weil der Unterfchicd
awifdhen 29 und 8,7 von 27 gemeffen toird, alfo witd aucib
nte
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die gange Sabl 13055663 von 27 gemeffen. Dey der Jahl
253361043 612 ift die Summe der drepsiffrigen Sahlen
1269, bey diefer twieder 270, ' Diefe 3dbl wird von 277 ge.
meffen, alfo wird audh diegange Sahlvon 27 gemeffen, Bey
per’ abl 17906678027 ift die Sumime ver drepgiffrigen
Sablen 1628, bey diefer wicder 629, und da der Unter(dyied
swifchen 29 unbd 11,6 von 37 gemeffen wird, fo wird audy
629, und bie gange Zabl 17906678027 von 37 gemeffen.
Beybven Jablen7534149087,302516847,5311785897
findet man die Summen der drenjifirigen 3ablen777,1667,
1998, ober, wenn man bey den beyden leten Sablen, weldye
vieriffrig (ind, daffelbe Verfahren nod einmal anbringt, 777,
666, 9995, €8 wird daber die erfte Jabi 7534149078 von
111 und 37, die gweyte 302516847 von 333, 111 und
3%, unb bie drifte §311785897 ¥YOn999, 333, K11, 37
und 27 gemefjen:. Bey der Jabl 3409674218734 iftdie
gedachte Summe 2038, bey diefer wieder 403 da tun 40
von feiner der Sablen 27, 37, 111, 333, 599 gemefjen
wird, fondern durc) 27 dividivt enNeft 13, durd) 37 divis
divt den Neft 3,lund durd) 111,333, 999 dividiet den Reft
40 1brig lafit, orwird aud die gange Jabl 3409674218734
von feiner der Jablen 27,37,111,333, 999 gemeffen wers
ben, fonbern durd) 27 Dividirt Den Neft 13, durd) 37 divis

irt den Neft 3, und durd) 111,333,999 dividire ben Reft
40 geben,

F) Berbindet man bie angefuhreen Merfmale mit dem
@afe, dafi, wenn eine 3abl von o oder mehreen andern
Orifen gemeffen wird, fie aud) (14) von dem Fleinften ge-
mein{djafitlichen Wielfadyen diefer Jablen gemeffen werbe, fo
giebt eg eine Menge Jablen, von denen man ohne Schvie.
rigteit tiberfehen Eann, ob fie in einer gegebenen vielziffrigen
Rabl aufgeben, MNan ift aus den angefithreen MerEmalen
gleid) gu tiberfehen im Stande, ob cine Jahl durdh) 2, 3,4,
5168, 9,10, L1,12,15,18,20; 22, 24,25,27,30, 33,

36;
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36,37y 40, 44145159, §41'55, 60 u.fow: qufgehet. Denn
wird eine abl von 2 und 3 gemeffen, fo wird fie auch von
6 gemeffen , weil 6 das fikinfie gemeinfchafeliche %te[fad)c
von 2 und 3 iff. IWird eine gabl von-4 und:3; von 3 und
5, von 3 und g gemeffen, fo wird fie aus eben dem Grunde
aud) von 12,15, 18 gemeffen. : 4

Anmertung, Man fann nod) mebrere foldye SﬁJterE- :
male, wie die in C), D) und E) find, angeben, wenn man
bey einer vielziffrigen Jabl die Summe aller viersiffrigen,
funfjiffrigen, fechssiffrigen Sablen u. f. v, in Betradtung
aiebe, die entfieben, wenn man bie gegebene vielziffrige Jahl

" von der Nechten nech der Sinfen yugehend in Claffen abebei,

fo bajede @laﬂ‘e vier, fiinf, fechs Siffem u. f w, enthalt,

o 18, Aufgebe. Su unterfuchen, ob eine gegebene viel-
siffrige Babl abfofute Primzabl ift ober niche; und im leften
Salle fie in Factoren ju serlegen, bie alle abfolute g)mmsa{)!en
groﬁer als 1 find..

%oremnnerung.

9)Ian bat nod Eein Lerfahren ausfindig gemacf)t biefe
Aufgabe divect, oder obhne Hitlfe ver Tafeln aufjuldfen, Man
muf fich ba[ger der Factorentafeln bedienen, worin alle Jah-
fen, bie weder durch 2, ned) durd) 3, nod) durch 5 obhne Feft
divibire werben Eonnen, von t an bis aufeine gewiffe range
ent[)alten find, und wo bey jever (ga[g( angemerfe ift, ob fie
eine Primgabl ift oder nidyt, und im leren Falle ihre Sacro’
ren, die alle abfolute Primsablen find, angegeben fmb. R
bem groepten Banbve von GSeorg Vega’s logarithmifchz
triaonometrifchen Tafeln, nebit andern jum SGebraudh dey
Mathematif eingevichteten Tafeln und Formeln, Leips
gig bey ABeidmann 1797, Seite 1 big 86, finbdet fid eine
folche Zafel, die bis auf die (fjrange 102000 gebt, Darauf
folat, von Seite 88 big 128, ein Wevgeicdhnif aller abfo.

luten ‘pmmsa@(en von 1032000 bi8 400031, fo daff man
alfo,



Bon Maak, Q?*e'tfad)m, Primgablen 2c, 157

alfo, ba die abfoluten ‘pum;a{ﬂen von ¥ big ¥51000 ichon
in ber Factorentafel fi) finden, ein ‘Bemend)mﬁ aller abfos
futen Primjablen von 1 bis 40003 1 indiefer Tafel hat, wels
cbes alfo vollfiandiger- ift; ats bas (3. Hnmerf,) anqefubrte

Die Sahlen, weldye’ durd) z, 3 oder 5 ‘ofine NReft vividire
werden fonnen; find deswegen in der TLafel wgggeld{fen weil
man diefe lelcht anden [17. B) C)] angefiihrten Merfmalen
erfennen Eann. %ermmelﬂ mefex iafe(n mn'b alfo bte I(uf,
gabe fo aufgeloﬂ

1) St die gegebenc ,?,afgl nic[)t burd) P ober 3 oﬁey 5
obne Neft theilbar,  fo; fu,c{)e man fie inderFactorentafel auf,
{o wird man die vutq“«‘ten Sactoren angegeben finben,

2) it aber die gegebene 3abl burd) eme oder mebrexe
ber Jahlen 3, 3 und 5 theilbar, fo dividire man fie fo lange,
burd)biefesmlen bis man endlidh emeBaI}i ergg!t bzegﬁd)t
mebr durd) 2, 3 oder § ceilbar iff; diefe fuche man inver
afel auf, fo wirdman fogleld) finden, ob fie eine ‘Drtm5ab(
ift, ober nicht; man fege in dem leBten ‘}aﬂe 3 Den  in Der
Zafel angegebenen Kactoren noc) biqemgen bingu, welde
man anfangs wegdividict Hatte, und im evften Falle ju der
julest fgemusfommenbm %imaabt ebenfa[lb bie megbwibitg
ten Jactoren, 1

1) QSel)fp!e[ Die gegebenen gablm fex)en 36 33 3
und 97159. "Da Feine diefer Jablen durd) 2, 3 oder § ges
theilt werden Fann, fo fucdye man fie in der ‘Iafel auf, und va
finbet man, dag

§6333 = 13.29,229
und 97159 eine abfolute Primzabl fey. ‘

2) Beyfpiel, Die gegebenen Sab(en feyen 1115632
und 2049184, fo gehe jede durch 2 aij, man bwmm f {3
alfo fo oft durch 2, alg e$ angebt, ‘

1115632



-

5.

Parli aon BRI $652 2
2 §63 i 2)° 049184
v AgsyRees IOk
s _’ g e TR
‘u'—l}‘zsfﬁ»ﬁ P & 2).—;—5————-
by 139454. ge $ zs6'14.8

: ) 6972“’ o 3 118074

64037

S'Da tmd) [17. B)] Bex;be gegeBene Rablen ﬁcb ourdh & u{gne

S{eﬂ btmbtren laﬂ‘en, o fonnte man f ie gleid) burd) 8 Divi.
tl[’§‘632 o !2‘649184_
ECH i Y S

i’eon lefen '@emuéﬁommmben D.uot{enten Iaﬁt ﬁcf) Eeiner,
Qurd) 8, et Te6 e aber’ b‘\};d) 4, und ber erﬁe blos burd) 9:;.,
Q}v b{reiz v man efomnit a!fo i ! Fopdn

3 ')!’fj

1

,] )f 139454‘ U8 '\ '4‘)“2{6.'4‘3 - Ji
I\ : .l ! 69727 d “‘ 67 4'03’57 Y

Disbie f;erausfommmben&mtwnteu nid)tmegr buxch 2, abec
auch nidyt durd) 3 oder 5 theilbar find, fo fuche man: ﬁe in
der Rafel auf. . Da man nun davin findet, daf 69727
__7.7.|4z 3 tind’ 6403 - eine abiolute‘prtmsa{sl ift, ba feva
ner 3-_2 mid 4=2 tﬂ‘, fo hat man

L1632 23 2%, 3.9" r423 '2‘2“.72.1423
2049184 = 2227 64037 = 2°, 64037

3) Bevfviel. - Die gegebenen Sablen feen 5160753
und 11868363, fo gehe Feine Diefer 3ablen durd) 2, aber
Beyde dued) 5 auf, man btmbtre alfo bex)be {0 oft burd) 8;

als es angelt:

§16075§3



Bon Maaf, Vielfachen, Primsablense, 159

[(BIGORSB.E ) o vy, (RIBEBI63: it g
AR 1720251‘ 7803956121 VY
) i e v )__._ i £
os€”34f7 2y 3318707
191139' 3 '439$5§
6’3:743“ Hsfioin 2 NS By g
50 hie ‘:h'\i 0% ﬁﬂ BEE, TR0 B¢ 4884[ Jf" 10ty Wil
ober furaet nady. [ '#»’G)] TENT AR =ERETe
5.1607;'3 j L8 Gk 1‘86836$‘JM /H ;.»
f73317 ‘:;( 9) ‘3[870.’.{0 OT 00
4884‘ (‘ :

934340 8G9
Da vle berausfommenbeq &uomgtm .md)t mel}c (bunc{) 3,
aber audy niche durch § theilbar find, fo. ﬁuf)e man fie in der
Fafel auf,” worin man findet, daf 63713 ....Jg -03.13.29
und 48841°=13.13.17.17. @stﬂalfo; foRil 9 0%

5160753 ="y 37137 29 = 3 n; 29unb
IL868363--3, 3.3,1,,,,A7--3 x3 17

4) Beyivicl. Die gegebenen %szlen fepen’60*8706 1q

b 913484375, fo geht Feine ‘Diefer Sablen bitedy 2 cder'3 ¥

aber beyde durch 5 auf, man divivire alfo bel)be fo oft burch
5, als es angebt s

60870625 )9r948437f:-'
iaizaiy 182696875 .
—;43&& 4 s).ﬁﬁi‘i’..f
) Tanots. ¢ 0o OTRIS
——-—9?393 i 14,611:7_2‘:'5?
_29231F AL
Yo 5‘8“463

. Mm:




igo nitnoniRifhres Rdpind, o0l and?

ober Eiirger nad)[ 7 B)j und nach [ V. ﬁdp‘élB?]
160870625 2913484375
B )
U5 n86965 el
f 9739" LR
Da bie bemusfommenben Duotienten Hidye mef;r bureh 5
theilbar find, fo fuche man fie in der afel auf, und man fin-
Det 97393 =17.17.337 und $8463s=t7.t9.l8l (G
ift alfo, me% 125,_q und 25=45% _ i .1
60870625 = s 5 %337 =# po l7 337
91348437§ = 50550719481 = 512,019,181
§) %éi)fmd Die gegebeuen Sablen feyen 32154704
und 299757cz4, {o geht jede bie[er ablen bnrcf) 2 auf, man
bfvxbm [te affo foeft. Eurd}'z als es angebe: '

il Bl ey e T O

R L N ...#_L——-— ¢ o ae 8)—-&—--?.?__.__%
Tesga 4144338 §9 - 37469628 .
g oS "".: 12072‘69 :f“ 4 9367407

Bon biefen f)emusfomme:wfn(Suonenten debt Fefner mebe
turd)-2, .abet beyde durd), 3 auf, man dividire ﬁe allo bel)be
-+ fo oft; butc).3, als s angebe: A

1903104 )2072169 siuigh 9)9_5_6__&92
230241 (1940823
76747 T,

81 37 38549

Bon diefen f;erausfommenbm Quotfenten gebt Feinet mefr
durch 3, aberaud) Feiner durd) 5 auf, man fudhe fie alfo in
per Tafel auf, fo findet man, daf 76747 = 11,6977 und
38549 =17. 5707- €s'ift alfo
331;4704...2 2 3 3 If, 69~7-z 3.1 1.6977 und
299757024'—1 2°3%3%3.7.§507=12%3° u«SSOz
‘Bey-




Bon Maaf, Bielfadben, Primgablen ¢, 161

6) Beyfviel. Diegegebenen Jablen feyen16169287¢
und §835442%, o 3el;)t feine Derfelben durd) 2, aber beyde
durc) 3 auf; man dividire fie alfo {o oft burcf) 3, als es ans'
get:

161692871 ; : §835442%
5 7965815 6483525
5988625 - 2 72042§

Bon diefen Herausfommenden Duotienten gehe Feiner mebr
durh) 3, beybe aber durd) 5 auf; man dividire fie alfo fo oft
bued) 5, als e ange[)t
98862¢ 72042
12522 2507
47909 28817
 Bon diefen Herausfommenden Quotlenten gebe Feiner mehe
- tued) 5 auf; man fuce fie alfo in der ‘Zafet fo findbet mon,
- taf 47909=23.2083 und 28817 eine abfolute ibrcmaat)t
fep; esift demnad)

161692875 3%3.5%23. 2083"3 §%23.2083 und
§835442§=3"3%5"28817 = 3%5%18817

r) Jufan. Enbige fich bie gegebene Jabl mit einer
ober mebrern Nullen, fo jerfalie man blos die 3abl chne die
Nullen in ihre Jactoren, und fege noch die fovielte Poteng
von 2 und § 3u den Factoren hingu, als die Mienge Der wege
gelaffenen Mullen betragt. 3. B. Die gegebenen Jabhlen

fepen 8633300, 971§9000, 331§47040000;

91348437 5000000
foi

86333—1, 29,229
97159 eine ?)rlmja[) pnach ')‘Bﬂ){ptet,
33”4/04_2“ 3 Ir 69/7 nadf‘ 5) %ét)fmel

913484375 =5 17. 19,181 nadm)%evfmeb 4
§ alfo
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alfo aud) (
8633300 == zz.s’*.tg.zg.zzg‘
97159000 = 2442 97[59 ;

: 331;47040000-"2“ 5“2" 3 11.69%7=2%.3%%11.6997

91348437 §000000=2°5"5°%17.19.181=2°.5'%17.19.181

2) Sufats, Kame eire Jahlvor, die durd) Feine der
Bablen 2, 3, 5 theilbar ift, und welde die Grange der Factos
rentafel, nicht aber die Grange der Primzahlentafel viberfiiege,
{0 fuche man fie in der Primjablencafel aufs findet fie fid) das
felbft, fo ift fie eine Primgabl; findet fie fidy aber niche das
{elbft, fo miifite man ibre Factoren duvch BWerfuche finden,

-weldyer Hebeit man fich um foolel lieber unterjieben wird, da
; man wei, daf die Jab! fich in Factoren gerlegen lafit. Man

Eann fich aud) dabey der in [17.D) E)] angegebenen Bors:
theile bedienen, 3. B. die Jablen fepen 184957 und 351947,

~ fo gebt Eeine derfeiben durch 2, 3 oder 5 auf, fie uberfreigen

die®range 102000 der Begaifthen Jactoventafe!, nicht aber
vie Grange 4oco3 1 der Primzablentafel; man fudye ﬁ'e alfo
in legtever auf, fo finbet man dic exfte Jabl 184957 in dem
Pr |mga{)!enver5ctdmﬂ"e die 5mente 3abi 351941 abernid)t;
man muf alfo von dev lesten Sab! die Factoren durch BVev-
fuche beftimmen, und man findet, dafi 351941 =3553.997
fennisins,

3) dufan. Ueberftiege endlich eine durd) 2, 3, 5 nidhe
theifbare Jabl aud) die Grange des ‘pxtm(;a[grcnvet,gead)mﬁes,
und follte man doch unterfuchen, ob fie eine Primsabl fey,
oder nicht, und im lesten Falle die Sactoren vou ihr ange-
Den, fo mifite man enerweder eine grofere Factoven. und Pringe
sablentafel gebraudyen, ober das Berlangte durd) Verfudyen
3u beftimmen fudyen, mweldjes dann ungemein mithfam und
befthroertidy ift, und dody vergeblich feyn Fann, wenn die ge-
aebene Jabl eine Primzabl ift.  Es ift devorwegen die ange.
fibrte Aufldfung der Hufgabe allemal befthrante; allein da
man nod Feine anbdere Xuﬂofung fenne, fo hat man, um den

&ebs
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‘Sehler ber Befhrankebeif su verminbern, die Sartotentafe!
fo weit alg moglid) ju eeweitern gefude,

19, Lebrfan, €3 fepen A und B nide abfolute
Primgablen, fondern anbdere Jablen, die'in iGreFactoren, die
alle abfolute Primsablen find, nady (18) gerlege find,

1. 9Benn jede uncer den Factoven von B befindliche
Primyadl qud) unter den Factoren von A vorfomme, und.
sar gu einer Poteng erhoben, die nicht niedriger ift, als die
inB, fo wird A von B gemeffen,

1L SWenn eine unter den Factoven von B befindliche
‘pumgabl nidyt unter den Factoren von A vorfommt jowitd

A nidyt yon B gemeffen. ;

ILL. Wenn eine unfer den Factoren von B Beﬁnbhd)e
Sprxmgafgl jwar unter en Sactoren von A vorfomme, aber
ju einer nistrigern Poteny ergoben alsinB, fo titd A nide
von B genveffen.

Bemew.
T8 oy A=22%3% 5 5. vt rumpB=14"3* 53.
11,17, {o ift nad [VII Rap 8]
A =2f% 3t sl Bt (LA (R0 5. RIS,
und audy

(2 2)(3 3)5 711‘17—-2-—03 3 S’ /‘11017

=123 7....3 R (- B 2, oo D 5 e 158 )

=(2.3%7).B nady [TLLL Kap. 12, 3) Juf, und 14.]
alfo wird A vonB gemeffen,

IL €3 fepA=2"3"5.,7"19 und B=12’.5"5.7.30%,
fo wird B von 31* gemeffen.  Wiirbe nun aucf) A von B ges
meffen, fo todde nach (9) auch A von 31* gemeffen, roels
dhes nady [16.6) 3uf.] mmoghd) ift; alfo wird A nid)t von
B aemeffen. : :
iz I,
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HI. @sfeoA--z 3% 5L iTundbB==2%3" 5. 11,
{o wird B von 37 gemeffen,  IWiirde nun A von B gemeffen,
fo wiirde nach (9)-aud) A von 37 gemeffen, weldyes nach [16.
7) 3uf.] unmoglidh ift, alfowixd A nidhe von B gemefjen.

(28 ?iufgabe. Die grofite gange Jabl gu finden, von
der mefreve gegebene gange Sablen, die nidhe abfolute Prims
3ablen find, gemeffen werden.

Aufio fung.

Man gerfalie nad) (18) alle gegebenen Sahlen in ihre
Ractoren, Ddie alle abfolute Primgablen find.  Cin Product
aug den niedrigften vorfommenbden Potengen aller der Prim.
jablen, Die-in allen gegebenen Jablen gugleidh als Kactoven
vorformmen, wicd die verlangte 3ab! feyn. G3abe es nur eine
eingige Primgabl, die in allen Jablen ugleich als Facior
- porfommt, fo wiirde die niedrigfte vorfommende Poteny die-
fer Primgabl tie verlangte Sabl fepn.  @abe es endlich gar
feine Primzahl, die in allen gegebenen Jablen gugleid) als
Factor vorfame, fo maren die Jablen velative Primyablen,

und es gdbe feine gange Sab! grofer alg 1, von mcld)er alle
Sahlen gemeffen wiirden,

1) Bevfpiel.  Die Sablen feyen
720, 960[ 1680, I 800’ 14.0(;'[ 25 ZOI 3000, 3240'

fo ift

& 2

Haq RN Ba e

HED SR nlin e %
{3 o S R

1800 = 27, 3% 5%

200 20,3 5T

2520, = z’.gz.$;7

3000 = 27 3. Fit

3240 = 2l ate

Da nun blog die Primgablen 3, 3,5 inalfen Sablen gugleid
als Sactorenvorfommen, und 2* die mebrtgﬁe vorfommenbe

Po
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Poteng von 2, 3" eder 3 Die niedrigfte vorformmende Poten;
von 3, und 5° oder 5 bie niedrigfte vorfommende Poteny
von 5 ift, fo [mt man

22 5‘
als bie sfoﬁté gange Sabl, von melder alle gegebene gange
Sablen gemeffen werden, ; :

= 8.3,§ = 120

2) Beyfpiel. - Die Jablen fepen
: 36, 541 63, 90'“:/ 137,189, 221,
foift :
36 = 2% 3%
g4 =2, 3
S P e Rl
9o = 12, 3%y
117 = 3%13
a3y = gy
189 = 3.7
22¢! = ghgts

Da nun blos die ‘J)rtmaa[gl 3 in allen aargren gugleidy ats
Sactor vorfomme, und 3 % bie niedrigfie vorfommende Poteny
von 3 ift, {o ift 3>=9 die gefudyte Jabl, '
3) Defpiel, Die Sablen feyen

24139, 42 63 94 111 160,

3
.

»

W PN v W W

24
30
42
63
94

III

160

Da nnn Feine Primzabl jugleich in alfen Sablen als Factor
vorfomme, {6 {ind bie gegebenen Zablen velative Primzahien,
unp

*

5
7

2

)9 MW NN

7
2
2 §

SRR R
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und alfo 1 die grogte gange 3a&( von meld)e: alle gemeffen
werden,

bewcxs

, Daf im erften ‘Ziex)fpte!e vas 6J)mbuct 2°.3. 5 ein ges
meinfdyafeliches Maaf aller gegebenen Rablen ift, felgt aus

(19, I), weil die 3ablen 2 135 inallen gegebenen Sablen alg
Sactoven vorfommen, 1nDd joar gu ‘Jbotengen echoben, die
nicht niedriger find als in dem Producte 2°, 3. 5. ZDaf, aber
Diefes Product die grofte gange Sabl ift, von der alle geges
bene Jablen gemeffen werben, fieht- man-focin: Syede gange
23abl, die ein gemeinfdhal f!xd}es Maak aller gegebenen Saha
len ift, inibre Factoren, die alle ‘Dumga[g(en find, serfalle,
Fann unter den Factoven Feine andeen Primgablen enthalten, .
als 3,3,5, denn fonft wirben nach (ry. 11) nidyt alle3ablen .
von ihr gemeffen; fie fann aber atid) feine Hdbern ‘potenaen
diefer S_Dumgaf)lm unter den Factoren enthalcen, afg in dem
Producte 2°. 3. 5 vorfommen, denn fonft wiirden nach {19,
1ID] nidhe alle gegebene gablen ponibe gemeffen; affo wird
nach [19.1) bas Product 23, 3. 5feibﬁnon;ebecbtefergablm
gemeffen, fann alfo nad) (2) unmogltd) ﬂemem als eine bxefet
Zablen feyn,

1) 3ufats,  Aus dem angef;&fgrten,,%eméife erDelles,
Dafi bie grofee gange Sabl, welche ein gemein{haftliches Maaf
von mefrern geg 3ebenen Sablen iff, von jeder andern qangen
Sabl, bie ebenfalls ein gemeinfhaftliches Maaf; biefer Zahs
len tﬁ, gemeffen werden muffe.  Ift bemnad) die gange Jahl
A éin gemeinfdhaftliches Maaff mehrever ganger Jablen B,
C,D,E, und die Sablen, welde anjeigen, wieviefmal A in -
B,C,D,E entpaltenift, velative Primgablen, foift A die grofte
gange Jahl, welde ein gemeinfdyaftlidhes Maaf von B, G,
D, Eift. Dennware A nidyt bie grofte 3abl, {o fey es M,
¢s worirde alfo M von A gemeffen, und es Eonnten demnadh
' [ov 1) Buf ] die Jablen, weldye angeigent, wievielmal A lian
) 2
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B, C; D, E enthalten ift, nicht relativePrimgablen fenn, tois
der Die Borausfesung,

2) 3ufan, Wiare unter den gegebenen Sablen eine -

einsige abfoiute Primzabl, fo find fie (5.3uf.) aud) relative
Primzablen, anggenommen wenn die gedadyte abfolute Printa
aabl grofer als 1 und jugleid) ein gemeinfdyaftlidyes Maaf
aller uibrigen iff. ~ Sn diejem Falle ift diefe gedad)te abfolute
Primgabl felbft die grofite gange 3abl, von weldyer alle ge.
qebene gemeffen werden, weil nady (2) jede Grofe aud fid)
felbft mifit, und eine Grofe nidht Eleiner als ein Maaf von
ibr feyn Eann, :

21, Avfgabe.  Das Eleinfle gemeinfdyafiliche Biels
fache von mehrern gegebenen gangen Japlen 3 finden,

Avfisfune,

; Man gecfalle nach(18) alle gegebenen Sahlen, bie nide
fel0ft abfolutePrimgablen find, in {hre Factoren, die alle abs
folute Primgablen find,  inProduct aus den hiodhften vora
Formmenden Potengen aller vorfommenden Primzablen wird
vas veclangte Eleinfte gemeinfdhaftliche Bielfadye fepn,

1) Deyfpiel.  Die gegebenen gangen Jablen fegéh

8/9/10,14,12,15,16,2023, 35, |

fo ift
8§ = 2
9
o = 2,%
0 =80y
12 = 2%3
L5 (¥ 5
16 == /2%
20 = 2%5
23 s A3
35 8 Vet

o 334
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Da nun blog diePrimgabhlen 3,3, 5,7, 11,23 vorfommen,
und 2* die bodfte vorfommende Poteny von 2, 52 die hodyfte
vorfommenbe Potengvon 3, und 5, 7', 11°, 23" ober s, 7,11,
23 bie hodhften vorfommenben Potengen von-den Sablens, 7,
11,23 find, fo ift 2% 3%, 5, 7.11.23 == 1375 120 basverlangte
Eleinjie gemeinfhaftliche Bieifadhe der gegebenen Sabien,

2) Benfpiel.  Die gegebenengangen Jahlen feven

'f " 27,28,30,32,3%,36,40,4%, 45,48, 49,59,
0

27 = 3 40 = 2°5
28 ==tk 42 = 237
30, = 2345 45 = 35
32, =000 8w B
35 = §.7 49 = 7°

36 =, 293" 30 e

alfo 2%.3%¢%.7* = 1058400 bas verlangte Fleinfle gemeine
fchaftliche Bielfache. ’ :
3) Deyfpiel. Die gegebenen gangen Jablen feyen

‘24/‘{6/ 60,63,64,70,72,75,80,81,84,90,91,96,99,
01 -

A= 2.9 g g g9 gl s ing

§6 = 2%» wi £aigh sl 90=2,3%5

60 = 22,3‘5 = 3.52‘ 91 = 7.13
L6 gty go=2%5  96=2'3

64 = 2° g1 = 3* 99 =3%1r1

alfo 2°%3% §%.7,11. 13 = 134729600 dag verlangte Eleinfte
gemeinfdyaftliche Bielfache. :

eweis,

Daf im erfien Beyfpiele bas Product 2,3% §.7.11.23
ein gemeinfehaftliches Wielfaches aller gegebenen Jablen ift,
folgt aus 19.I), weil feine andern Sablen als 3, 3, 5, 7,
11,33 in allen gegebenen Sablen als Factoren vorfommen,

: : und
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“und zwar ju Spo(engen ethoben, die niche boher fmb ‘algin
bem Producte 2%.3%.5.7.11,23.  Daf aber viefes Product
das Fleinfte gememfd)afthd)e Biclfadye aller gegebenen ahs
fen ift, {ieht man fo ein: Jyedes gemeinfdyaftliche Wielfadye
aller gegebenen Sablen, in feine Factoren, die alle Primzablen
find, zerfalle, muf alle die Primyablen-2, 3, §17 11,23
unter feinen Jactoven enthalten, denn fouft wirde ¢s nad)
[ 19. [1] nid)t von allen Sablen gemeffen; es fann aber aud)
feine mebr:gern Potengen diefer ‘,l)nmgab!en unter ben Sactos
ren ent{)alten, alg in dem Producte 34, 3% 5. 7. 11.23 vors
fommen, denn fonft wiirde nady (19. LIT) e nidyt von allen
gegebenen Sahlen gemeffen; alfo wird nad) [19. I) jedes ges
memfd)afthd)e Bieffache diefer Zablen von dem Probucte

2%.3%.5.7. 11,23 gemeffen, fann alfo unmbglid) flemer als
gebadytes Product fepn,

Anmertung, So leldht audy die angefiihreen Q(uﬂo.
fungen der Aufgaben(20) und (21) find, fo find fre dodynidhe
pivect und unbefdyrantt, indem fie bepve auf der gegebenen
Yufidfung der Aufgabe (1%) betu@en weldye, ba fie fichauf
pen Gebraud) der Factoventafeln grindet, weber dirvect nod) |
{18.3) 3uf.] unbefd)mn?t ifr.  Durch Hitlfe der tolgenben
_ Aufyabe iff man im Stande, forobl die Aufgabe in (20)
als audh die in (31) buect unb allgemein aufjulofen,

22, Aufgabe.  Die grofite gange Jabhy, nonmeld)er

3o verfdhiedene gegebene gange Jablen a unp b gemcﬁ'e p 2

werden, divect und allgemein gu finden,
Auflofing.

Die grdfere der beyden gegebenen alhlen fepa. Man:
bividive a durd) b, und wenn ein meﬁ 1tbrig bleibe, b durd)
biefenn Jeft, unb wenn aud) bier ein NReft bleibt ben ers
ften Neft durd) diefen gwenten, ‘b fo dividire man a[[emal,
wenn eineft bleibe, den Divifor durch diefen Reft, bis eins
mal die Divifion aufgeht. ~ Dev lepre Divifor, weldjer Feis

fient
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nen NReft 1ibrig gelaffen baite, unb r fgeq;en mag, wird bie
- werlangte abl feyny ' ;

o Benfpiel, SDtebepben gegebenen 3afglen fenen 269087
unb 43134 mithin 1“2690&7 md b'—-43134
43134 269087|6 To : &
sy T 8804 :
102833

43'344-
4.11":'

‘ Co Eiok WISEHIFS TR I, «
Pava Bh LS D) lfooio !
S ey 273 20037 -

i fo tﬁmber 91 die mgte gange 3ab/, meld)e ein gememfd)aft.
e -lld)es Maaf von-a oder.269087 und ‘b, ober 43134 ift.

l’mwcla ;

R b SDaS von denen in ber i ed)nung © anguftellenden
Divifionen eine einmal aufgeben mrffe, erbeilet daraus, taf
die Refte tmmer Fleiner und Eleiner merben und boc) gange
Bablen bleiben,  Gienge alfo dieDivifion md)tebev auf, fo
 Bame man cinmal auf en Neft 1, der gemaf; in jever ganaen
Sabl aufgehe, .
I us denen in det Nechnis ng O cmgeﬁulfen I)wtfm-
- nen ergeben fich folgente Gleidjungens . -
‘ 269087 =10283 + 6. 43134
43134 = 12002 + 4. 10283 A
10283 = 273 +.§.2002 (4)
2002 == guHyI273

273 = o+ 3.9t
; und
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und umgefebue: ‘ ; s
269087 — G. 43r34

10283 =
2002 = 43034, e 1028, ;
273 = 10283 — §.2002° (B)
add = 2008 o T, 872
P me P 285 5 3ok o a

ﬂﬁan nenne: bie Bepben Sablen a und'b, nebft benen in @
als HRefie bevausgefommenen Sallen ver ﬁ‘x'rge wegen Diz
vifisnsdzablen, fo find bzefe in gegenwartagem %epfmele nad)
per Neibe .
269087 43134, 10283,2002, 273, 91, &

%ls Sen Gleichungen (A) exbellee, Dafi von jeden drey 3unad)ﬂ
auf einanber folgenden Sbwqwnssabten 3.,
; 10283, 2002, 273 /
bie erffe 1028 3 allemal Gerausbomme, wenn man 3u Der lehe
ten 273 ein Wielfadyes ver mittlern g.20c2 abbdivt. . Fftalfo
~ jigend eine gange Jabl ein gemeinfdhaliliches Maaf von der:

letern 2735 und mittleen Divifionszadl 2002, fo iff fie nacdy” -

(9) aud) ein Maaf von dem BVielfadyen dev mitelern 5.2002, |

mithin nac) (7) aud) von der erfiern 10283,  Umgefehire
erhellet aus den Gleichungen (B), taf bie lestere Divifionss
3abl 273 alfemal Devausfomme, wenn man von der erfiern
10283 ein Wielfaches der mitilern 5.2002 abgiebt, Jft alfo
irgend eine gange 3abi ein gemeinfdyaftiiches Faaf von der
eritern 10283 unbd mittlern Divifionsgabl 2002, fo ift fie
nad) (9) audh ein Naaf von dem Wicifadjen der mittlern
5.2002, alfo- aud) nach (8) von ber lestern a73.: it alfo
eine gange Sabl ein gemeiufchaftlidyes Daaf von 3o gunddhft
neben einander fiebenden Divifionszablen, fo wicd foroh! die
folgenbe al¢ auch vorbergehende Divifionszahl von eben die
fer gangen Sabl gemeffen.  Aus wieterholter Anmwendung
viefes Sdhlufies evgicdt fid), dafy, wenn gmwo gunddyft auf
einander folgende Divifiondzablen voneiner gangen Jabl ges
meffen
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meffen werden, diefe gange 3ahl ein gemeinfdyaftliches Maof
aller Divifionszablen fepn muiffe. . Flun wird von der vors
lesten Divifionszabl 9 1 forwehi fie felbft, alg aud) (wie bie
NRechnung © ausweift) die vorhergehende vorvorleste Dis
vifionszabl 273 gemeffen; alfo iff g1 ein gemeinfdyaftliches
SMaaf aller Divifionszahlen, mithin aud) der beyden geges
© Denen gangen Rabfenaoder 2690387 und b oder 43134, und
jede gange Jabl, bdie ein gemeinfdhaftliches YNaaf von 5100
neben einander fiehenden Divifionszablen ift, muf aud) ein
SMaaf von 91, und demnach niche grofier al3 g1 feyn, Es
ift demnach 91 Das grofite gemeinfchaftiiche Maaf von jeden:
3o gunachit neben einander ftehenven Divifionszablen, alfo
aud) von a oder 269087 und b oter 431 34, bas in ganaen
Sablen moglid) ift, :

. D3ufag. ?Dtmbwt man alfo bet)ne gegebene ,?,afg(en
a und b durd 1, fo milffen bepbe 'Dwtftonen aufgeben,

91)26908w 29§7=a 91)43134 474*-3

182.. s 364, ;
9890 o b 673
L NG ‘ : ‘6“37.%
FLR. 364
B B ~ 164
)/ 637 ' . [o1ec)
637
000

1o bleberauﬁfommenben 5thwnfen 295% und 474, die
e und G beifien migen, |mD nady [13. 1) Buf.] velative ?)nm
gablen. :
2) Eufatz, Daasr=d,.b:r=173, fo ift nmgefefgrt
a=a.r, b=03r, mithin nad) [LILL. Kap. 5. 3)guf]
Buar) = . (9 r)

ober B.a = a ,
; und
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und diefes Probuct iff, weil « und B relative Primgablen
find, nach) (14.3uf.) das Eleinfte gemein{hafiliche Bielfache
von a und b.. Soll man alfo von jwo gegebenen gangen
*SBablena und b das tleinfte gemeinfchafeliche Wielfadye divece
und allgemeinfinden, fo mache man mit {hnen die Hedynung
©, vivibive eine der gegebenen Jablen durch die Dadurd) ges
fundene Zahl r, fo muf die Divifion aufgeben, und der Hers
ausfommende Quotient mic der anbern gegevenen Jabl muls
tiplicice, giebt das verlangte fleinfte gemeinfthaftliche Biels
fache,” Won 269087 und 43134 it alfo

| 474.269087=12957.43134 = 127547238 -
bas tleinfte gemeinfd)a-‘tlid)e Bielfache. i

3) Sufan. Sinddie beyden gegebenen Sablen a und
b relative Peimzablen, fo iff r=1, und umgefehre, wenn
r= tift, {ofinda und b relative Primyablen. [n dieferm
Balle ift alfo e =a, B==b, unbdnad) 2) uf. ibr Protuct
a.b ibr Eleinftes gemeinfchatelidyes Bieljadpes, €3 erbellet
bies aud fchon aus (14.8uf)

4)3ufas,  Nach LI des Bereifes ift r ein gemein:
fchaftliches Maak aller Divifionsgahlen, Wievielmalr oder
Bier y 1 in jeder Divifionszalbl entbalten fey, IRt fidh, obne
neue Divifionen vorgunehmen, durd) folgende C“'Bd)luﬁ'e bes
ﬂtmmen

&s ift
1) 20 == ouor
2)'QLs== 1.81
und nach der lesten @leichung unter (A) in 1T tes ‘Behmfes
3) 273 = 3.9¢%

Serner ift nac) Der vorleften oder 4ten @!eld)ung utte
ter (A)

2002 = 9I ¥ 7.273 iz
L Mul.
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Multivlicive man alfo die Gleichung 3) mit 7, fo }mbu fi cf) %
nagh (LLLL Kap. 5. 3) Buf)
7.273 == (743).91 == 3591
unb diefe Gleidyung su ber Gleichung 2) addire giebt
S Q117,37 3::1.911-:1 91
ober nad) (1L Kap. 5)
4) 3003 = 22, ()1 :
‘Ferner if nad) der vorvoriesten oder dricten Gleidjung
unter (A) - ; \
‘ 10283 =273 ¥ y.2002
Multiplicice man alfo die Gleichung 4) mit 5, fo findet fich
nach (L1LL Sap. 5. 2) 3uf.).,
i §.2002 == (§,22),9F = Lio. g1
und btefe @leichung u ber Gleidyung 3) addive giebt
273+ 5.2002 = 3,914 110,91
- ober nach [IILL Kap. 51,
§5) 10283 = 113,01
?qu ‘Diefe vt fann man in Schliffen forefabren, und fo findee
fich fevrier
6) 43134 = 474.91
'7) 269087 =-2957.91
Kitvzer Eonn man diefe Shiuffe fo darftellens
0=0.91 : :
3.91 22 (2, 010975 ¢is 3 e YLEE IO F
273 =3+9%00vsee 7 o H70273:(7-3)‘9[
§.2002 5= (5,22). 910 00§, os6s 20022=22,91
10283 =113.9%,40 4 +:4.10283=(4.113),91
6,43134=(6,474).9F 4. 6 +0.43134 =474.91
269087 =2957.9%

RNans,
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Namlid) die benden oberfren Bleichungen gur finfen und Rechs

ten hat man gleich anfangs obne S)wd)mmg und Berveis ; die
in der INitte ﬂe()enben g)ag)len find bie in © Berausgefoms

menen Duotienten in umgefehrter Oronung; vor jedem Paate:

in ciner Hovigontallinie ﬁebenbec Gleichungen entftebt alles
mal diejentge, meldje gunadyft iber einem Horizontalftridye

fieht, aus der andern durey) MMultiplication micDer dagmwifchen

in ver DMitte ftehenden Jahl, mit Susiedung von (ILLL Kap,
5.2) uf.) und jede sundchit unter einem Sovizoncalfiriche
{tehende Gleichung entftebt durd) Advition der bepden Harii-
Derjiehenden Gleichungen mit Sugiehung der in LI deg Be-
etles aufgeﬂeuten Gteichungen (A) und (IIH Sap. 5).

tm findet ober fd)mbt atfo guerft dfe erjie oder oberfte
(*Lcm)ung sur finfen, dann die erfiel ober oberfte Gleichung
sur Jtedhten, dann die zwepte und dritte Gleichung jur fine
fen, Dann die ywente und dritte Gleichung gur Rechten, DHier-
auf bie vierte und fiinfte Gleichung gur tinfen, dann die vierte

und finfte Sleichung sur Rechien und o fore, und befttmmt

Dabucd) die ()lezdyungen

o = 0.9%
Gl s ) g
273 = _ 3.91 ‘
Yolol il e b 0 (C)
10283 . == " T1%3:91 A
43134 =  474.91
269087 == 29§7.9I .

und es echellet, daf man die Jablen, welde angeigen, wic.
vielmal r ober g1 in allen Divifionsgablen entbaltenift, febr
leicht durd) folgende Redynung beftimmen Eanns,

5 e e R N
2957, 474, 113, 2%, 3. 1 o,
beren Erfldrung folgende ift: Die 1ber dem Striche ffehens

ven Sablen find die in @ berausgefommenen Liuotienten ;
vie
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die Sablen unter dem Seriche beftimmen fich nady und nad)
eine aus Der anbern von Der Redyten jur Linfen, und ywar
folgenbergeftalt: Die beyben erften Jablen am weiteften zue
Redyten find allemal 1,0, und jeve folgende Jahl barinwird
fogefunden, Daf man ju dem Probucte aus der gulese gefurs
denen vorhergehenden Jabl in die gerabe dariiber inber obern
Horigontalveibe befindlidye, die nod) weiter in der untern
SHovigontalreibe vorhergehende ober jur Redyten ftehende Hin
airabdire.  Aus Den erften benden befannten Gliedern Der une
tern NReibe findet man alfo Qie andern auf folgende Aue:

3. I w3 Q9= 3
A Bl U e G
Coad b Lgss Tyt 1)
4,113 + 22= 474
6,474 + 113=12957

Unter dem Stridhe in D fiehen bie gefuchten Sablen nadh der
Reibe, und die beyden lesten am weiteften jur infen frehen.
en 3afglen pavon find die im 1) Sufage gefundenen uiotivns
gen < und 25 man Fann alfo, um diefe ju finden, ftate der
im 1) Sufase gemadyten fbiviﬁonen die Redynung > verfers
tigen,  T5eil ferner, wie aus IT des Vemweifes evheller, die
Babl ¢ tidyt nue dag grofte gemeinfchaftliche Maaf von a
und b, fonbern iberhaupt von jeden swo gunadhit neben eins
auder {tehenden @lbtﬁnhﬁgablen ift, {o find aud) nady [13.
1) Suf.] nide mue < und 3, fonberrt aud jede o jundchft
‘neben einanter fiehende Sablen in der untern Reibe von D
relatioe Privagablen, und man iff aug denfelben das Fleinfie
gemginjthaftliche Bielfadye von jeden gvo neben einanber fes
Benden Diviftonssablen su beftimmen im Stanbde; aus eben
den Griinden nimlid), aus weldhen im 2) Jufage geseigt wires
e, Daf das fieinfte gemeinfchaftliche BVielfadye von 269087
und 43134 gleidy474.269087=2957.43134=127§47238
feyn mugfe, 1aBe fich ferner darchun, baﬁ Das Flemﬁe gemem-
fd)afrlid)e WBielfade von

43 134
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43134 UnD 10283 M13.43134 = 47410283 = 4874142

10283 und 2002 22.10283 = 113.2002 ‘= 1226226

2002 UMD 273 1342092 = 23,273 .= 6006

273 und OL' G123 = 3 P cam - 2w
9L HADH SOOI 91 = " IR eV e B

feyn muiffe. )

5) 3ufam,  Sede fb!mﬁonbgam (aG¢ fich ale unter.
fchied 3moer Sablen ausbriicfen, wovon die eine ein Wielfas
dhes von a, unddie andere ein ‘Bteffacf)eza vonb ift. Denn
ba bier a=269087 und b=43134 iff, o ift offenbar

- 1) 269087 = 1.a—o.b :
2) 43134 = 1.b—o0a
und nad der erften von Den ®leichungen (B) in II bes ?Ziea
weifes
10283 ] 269@87-»—-6 431 34.
ober 4
Ay T02gy = 1. atigplase)
alfo die 6ad)e fiie ie brey erffen Divifions ,;a()(en ermiefen.

Nun ift ferner nacb ber 3twenten @Ield)ung unter (B)
2002 = 43134 —4.,10283
Multisticiet man alfo bie Gleichung 3) mtt 4, fo finbet fich
nacb (UIL Kap. 5. 1) und2) Juf)
 ga0283=(4.1).a—(4.6)b=42—124b
und diefe Gleichung von der Gleichung 2) abgesogen giebe
\ 43 134—4:10283=(1.b—0 a)—-—(4 a~—24.b)
 obee nach (ILL Kap. 8,11 unb 1L Kap, o
34 1) 2003 = 25.b-———4. 4
Weiter ift nady ber brttten @[eld)ung unter (B)
273 = 10283———5 2002
Multipliciee man alfo die Gleidhung 4) mit 5, fo findet fich
nad) [LLLL RKap, 5, 3)umd 2) Juf] -
m Bob

iz

P
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5.2002=(5.25). b—(s5.4).a=125.b-—20.a

“unb diefe Gleidhung von der Gleidiung 3) abgezogen giebt

10283—.2002 = (1.2 ~6. b) — (s2§ b-—zo a)

“ober nad) [LIL. Kap. 8, 1L und LIIL. Kap, 5]

5) 273=21.a—131.b ;
Nuf diefe Axt Eann man in Scyliffen fortfapren, und fo findet

ficy ferner

6) 61 =— 942 b—151.2
7). © = 4743—2957.b

SMan Farn diefe Sdyliiffe auf dbntiche et wie im vo-
vigen Sufage Fiirger fo davfiellen:

269087 = f.a—o.b’ ; ; t
6.43134=(6.1).b--(6.0)a.. 6 ...431234=1.h—0a

10283 =4a-—6b .,. 4 . 4.10283=(4.1) a-(4.6).b
g.zooz~=($.2s).,b--(s'.4lfl.. § i igpeetag busia
i73 =gz1.a—131b. .0 7 +7.273=(7.21).a- (7.131).b
3.91(3 942).b--(3. 171)a, 3.,,91=942.b—1§1,
o=4748—12957.

Samlid) bie benben oﬁerften @(eid}ungen gue $infen und Red)e
ten bat man gleid) anfangs obne Redynung und Beweis; die

in Der Mitte fiehenden Fahlen find die in @ nad) der Qrbs

nung berausgefornntenen Quotienten, und von jedem Paare

‘in einer Horizontallinie ﬂe[\enber Oleicf)ungen eritftene alfes
~ mal diejenige, weldye gundchit tiber einem Hovigontalftride

ftebt, aus derandern durd) Multiplication mit der Dagwifchen
in der IMitte ftebenden Jabl,. mttgugiebung von (IIIL Kap,

5. 1) und 2) Juf.) und jede sunachf untey einem Horizontals
firide ftebente @leichung entfteht durd) Subtraction der bey
ben bmuberﬁebenben Gleichungen mit Suziehung der in 1I
ves Beweifes aufgefteliten Gleidhungen (BY und (III @ap.

269087
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269087 =% pa-— ob
43134 == b —% oa
10885 == r.a— &b .
2002 == 20b — 3za ' (E)
g7y == 21,4 — 131Lb :
91 = 942.b — 15:.a
o = 4z4a-2)57b

alfo bie mmuenben und @ubrrafsenben abmwedhfelnd: QSnelfacbé
a und b, und es erfeller, daf man forvobl die Sal Dle = *

- Y, o Iy 4 2 IS0 474

mit weldhen a in 0bigen Gleichungen muleiplicies vorfomme

als aud) die Jahlen ;
o I 6, 2§, 131, 642, .26%9,

mit oeldien b in diefen G)Ietcf)ungen multipliciee vorfommt,

febr leidyt durd) folgente .)\ed)n.mg beftimmen fann¢

TS, T 344
o Dve A e Bl S Al
©  f. 96 2§, 130942, 02957

Die Bablen in tet obeen Reile find bier bie in © qefunbenm
uotienten ;. die Jablen i der mitclern und untern NReihe
beftimmen i) nady und nady einé aus der andern von det Sins
gen qur Redyten folgendergeftalt: Die berden ecfien Jablen
am meiteften gur dinten find affemal in der mitelern eibe
1,0, itt ber tintertt aber o, 1, unbd jede folg nbe Jabi fowobl
ber mittlern dls untern Dcibe wird gefunden, thdem man ju
pem Producte aus der gulest gefundenen verhergebenden in
bie gerade Dariiber in der obern Hovigontalveibe befindlidse
Babl bie nod) weiter vorhergebende over gur dinfen ffehende
binguaddire, ' Aus den beyden erften befannten Glicdern ber
mittlert und untetn Reife findes man alfo vie anvern auf

folgende Arts

N a 60
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60 + 1= "3 € 3 o= 6

415 0=g g s R e o (TR T
54 + t= 21 (F) 525 + 6= 131 (G)
720 + 4=145I 74314 25= 942
gJAs1 T 21=474 39424131 = 2957

Die Qablen in der mitclern Reibe find diejenigen, mit wel
¢hen a, und die in der unfern, mit welchen b in den vorigen
®leichungen (E) multiplicive vorfomme. ~ Gerade 1iber eine
ander inder mitslern und untern Reile ftebende Jablen Forre
men allemal in einerley Gleichung vor, und diejenige, bey
weldyer Dev Puste fteht, weldyer allemal bey der erften Jahl
ber mictlern Jeihe am mweiteften gur finfen, und von da an
abwed)felnd obemund unten gefest wird) ift allemal ein Factor
Des Minuends,
- 9Man Fann aber auch die fimmelichen Gleichungen un.
ger (E) durd) r, oder hier gr, dividiren, und befomme mit
- Rusiehung der Gleidyungen (C) im vorigen Jufase, und nad)
[V.Kap. 1 1. 1) Juf, und 3) uf.] va a:r=c und bir=4,
ie Gleidhyngen ; . ; :

€29§7 =i 08
474 = . 18 — o
113 = 12— 6.3

= 258 — 4.2 ()

B e pa B
: = 942,08 — 151,

O = 4742 — 20578 i

6) dufats.  Jede gwo in der mittlern Hovigontalreife

per Rechnung o neben einanver ftehende Jablen, 3. B. 4,21,

bilven mit denen tn der untern Horigontalreibe gerade daruns-

" gev {tependen 25, 131 allemal ein 3ablenvievect
) L
, '35, 131 A ]

und in jedem foldhen Sahlenvievece ift Das eine Paat einanber

~quer gegeniiber ftefender Jablen, biev 2x und a5, punfice,

bas
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bas anbere aber nicht.  Die beyden erfien am metteﬂen jue
Sinfen fiebenden Sablenvierecte

1,0 o

(= P ]V D

Dhaben offenbar allemal die Gigenfchafe, daf bas Product der
einander darin quer gegentiberftehenven punfeirien Sablen um
1 grofer ift, als das Product der bepten andern, einandep
ebenfalls quer gegenuberﬁe[genben aber nicht punfeivten 3aha
fen.  $apt fich nun allgemein geigen, daf, wenn emem 3a9
lenmerecfe, & B, dem uerft angefubvten j
Al T,
35, 131 yuloe
biefe Cigenfehaftjufomme, fie auch dem 3unad)ﬂ 3ur Sied)ten
folgenben .
- F EE & 4 7
1315 942
5ufommen miiffe, o ift ewiefen, daf alle folche Qablenviers
ecfe diefe Eigenfdyafe Haben. Dies fann aber fo gefdhehens
$Hat bas erftere 3ab(enviete& diefe Cigenfehaft, fo ift
D 21,2 —4.031=1

Nun andert fid) nach (IIL. Kap. 7. 3) Juf. I1ID) ¢ine &Dtﬁ'e-
reng nid)t, wenn man forwohl Minuend als Subtrahend um
gleichviel vermebet,  Bermehre man alfo bey diefer Diffes
reny forwobl 9)Iinuenb als auch Subtrabend um a8
Product 7. 2. 131, namlich um das Droduet aus den
Deyden Sablen, die bie, bﬂn,ben Bablenvierecte gemein haben,
und Der gerade Dartiber in der obern @nrigonta(retfge {iehens

ten, fo erhdit man nach [LIIL Kap, 14, 2) Suf.] und den ¢

viecien Gleichungen in (F) und (G) 7

21,25+ 7.21.130=21,(25 F7:131)== 21.942
: 4.131+7 20, 030=(4+7.21). 131 =1§1.03T
Es ift nlfo aud) 21,942 — 151,131 ==1, ober bewiefen,
baﬁ auu) vas folgende, mithin alle Sahlenvievecte dieje Cia
R gen.
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genfchaft Daben,  Daraus ergiebt fidh die Nichrigheit dee

Cleicgungen: 1 A el s kg Onao 3
I LI o— 0.0
Tel — 0.6

Ry e AG (7 .

20025 ww g 030
31.94% — 15031
474,942 ~ X5 1.2087

und es find nach (15.) inder mittlern unbd untern Reihe von
o fowobl jede gwo gundchft neben afs aud) liber einanber
febende Sablen, 3. B, 21 und 151, 25und 131, 151 und
942, relative Primgablen, Nun ergiebe. fich aus den lesten
gm weicefien gur Redyten in der mictlern und uatern Reihe
o o befinblidyen Sablen nach vorigem Jufase Die fegee
Gleichung unter (E) $E
: 0==474.2a — 2957.h
¢8 ift alfo aud) 474.a = 2957.b, und biefes Product ift,
roeil, wie fo eben gegeigt worben, 474 und 2957 relative
~Drimgablen find, nad) (14, Juf.) das Eleinfte gemeinfchafts
liche Wielfache von a und b, Nach 2) Sufase it aber auh
+ Das Elefnfte gemeinfchafttiche BVielfadhe von a und b gleidh
- Bra==ab, es iff Demnach 474 =06, und 2957 = a, obér
bie legten Bablen der mittlern und unteen NReibe in der Recha
_ung.o? find die Sablen 2 und . Man fann dies cuch fo
bacthun: Wermbge dev lesten Gleichung unter (FL) im voe
vigen Qufase ift ys s
(o 474.2 = 2957.03 |
Da nun, wie eben bemiefen worden, 474 und 2957 relas
tive Primgablen find, fo wird nadh (16) B vrn 474 und a
von 2957 gemeffen; ba aber aud) noch 1) Suf. ober” andh
nad) der vorlesten Gleichung unter () und (15) @ und 3
velative Primgablen find, fo wird nad) (16) and) 474 von
£ und 2957 von « gemeffen, alfo muf 474 =0 und 2957
w=e fegn, DMan dberfieht 8 oud) fos Die vorlesee gjlei.
i ; ung

BRI | I
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dtng unter () multiplicive mit der legten Sabl der mittlern
Heibe von " ober mit 474 giebt nach [L1IL .R‘ap. 5. 1)und

2) 3uf]

474=(474.942).8 —(474.151).

Eben fo erbalt man, wenn man bdie legte Gleichung unter
(H) mi¢ der vorlelsten Sabl der mittlem Deihe von o ober
mit 151 mulnpltcwt, :

o=(Is1. 474).04*(151 2957).2
SDtefe ®leichung gu der vorigen abddire, giebt nach [IIL R‘ap.
7:4)3uf. V]

474=(474.942).—(151.2957). B
ober nad) [LIL Kap. 5. 1) Iuf.]

74=(474.942 — 151.2957).3
ober nad) dev lesten Gleidyung’ unter (2)

474 = 1. = :
¢8 ift Demnad) aud) 29 57__4. Man Fann alfo, um die
benden Rablen @ und 3 ju finden, aus den Oustienten der
:)\ed)mmg o] aud) Die S){ed)nungo’ verfertigen; die Rechnung

7) 511(2::3. 9Ttan Fann bxe Jxetbnungen ®,),d febr
fury in einem eingigen, namlic) folgenven Sdyema dats
{tellen :
: 6 D4 S 7r 3
® 269087, 43134, 10283, 1002, 273, 91, O, ;
> 2957 474 113, 122, .. 3, I, O
d s O bk i 21, 5% 474.

¢) I. 6 2§, 131 942. 2057

o bie obere Horigontalreihe die in © Herausgefommenen
Quotienten nach ihrer Oronung, die nadyfifolgende zwente
bieDivifionszablen, die dritte die untere Horigontalveibe dex

Rechnung D, die vievte unbd finfte endlid) die mitcleve unb
Uits
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untece Hovigontalreibe ver ARedynung entfg&[t. Die obere
SHorigontaleerhe. ftele in BVerbindung mit der gwepten die
gange Hedynung O, mic der brirten die gange Recynung I,
mit Der oferten uad finfeen endlid) die gange Mecynung o
‘Dar.  Die @setd)ungen welche fn I des %emetteﬁunter( A)
und (B), im 3) Bufuse unter (G) und (D), im 5) Jufase
unter (B), (F), (G, (H), und im 6) uf unter (1) aufges
ftelle find, ja fogar Diejenigen im 4) Sufage, wodurd) Ddie
_ Bleinften gemeinfdjattlichen Bielfadher jeder o sunddhft nea
beén einander ftehenven Dweﬁonsgablen beftimme werden,
Laffen fich aus {eibigem mit grofieer Seid)tigPeit gleich abfchreis
ben. (&5 bietet abévaud) diefes bd)éma noch) Seoffi ju mefg,
“vern %etracf)tnmez dar.

ybe«gap!enmerecf Dag 3o in’ ber 3men)ten f)otigon-
. talveife zunaant neben einanber ftepende Divifionszablen,

§D. 2002,2 3, mit Denen gecabe darunter in der leften odee
fanfien $Ho: i;ontahet@e fiependen 25, 131 bi [ven, Dat die
Gigenfdiaft, taf tie Summe der Producte 1ibers Kreuy alles
mal = a {ft. Das erfte ahlenvievect am weiteften gur finfen
bat diefe @tgenfd)afr offenbar.  $af¢ fid) nun allgemein eis
gen, dafl, wenn einem 3a§lenmerec€, § D, dem vor[gm ane,
gefibreen &

.zooz 273, Y
25.' 131
biefe Eigenfehaft gubomme, fi f ¢ auc[) bem 5unacf)ﬂ 5ur Sted)
fen folgenden © - )
T e :

Ay 131942
gufommen mﬁﬂ'e , o ift bewiefen, vaf ‘alle 3a@lcnbiered’e
Diefe Eigenfthaft baben, Dies fann aber fo gefchehen s J')at
Das ecftere Jahlenviecect diefe Eigenfhafe, fo tfl :

xgx.zooz+25.z7g =.a

NMun Gndert fich nach [[[I Kapiq. 2) Zuf. 11] eine qus jween
‘S.t,)etlen beftehende Summe nid}t enn man den einen Tbeil
um
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um eine gewiffe Grofe vermehre, und den andern um eben
Diefe &rofe vermindert,  Wermehre man alfo bey diefer
Summe deafestern Teil 25.273 um das Product 7.273.131,

namlich) um das Product aus den beyden Sablen, diediebeya
ben Sabhlenvierefe gemein Haben, und der gerade darviber

in dev obern Hovigontalveihe ftehenden Sabl, und vermindert
man den erftern Theil 131.2002 um eben diefes ‘probuct fo

erhalt man nad (ﬂiI RKap. 14.2) Juf, und ,) Suf.Jund ben
vierten Gleidungen in (G) und (B)

¥ 2738 -|- 7273, 1310 = (25 +7.131), 273~-94z 273
131.20027-7.273.13 I=2131.(2002 - 7,273). =1 31.91

es ift alfo-auch 942.273+ 131,91 =a, ober bewiefen, daf
audh o:m folgenden, mithin allen Sablenvierecten diefe @igenr
~ {chafe gufomme.

®evabe eben o wird bewiefen, daf jedes Jahlenvierect,
weldyes jwo in der yoepten Horizontalreibe junachft neben
einanbder’ ftehende Divifionszalblen, 3. B. 2002, 273, mie
Denen gerade darunter in der vievten Horijontalveibe ftehenden

4, 21 bilden, die Eigenfihaft Habe, Daf bie Summe der Pros
ducte 1ubers S‘Creua allemal =Db ift, \

9Man becfieht alfo hieraus die Nichrigheit der Gleis
dhungen
a== 1.269087+0.43134 . b=o. 269087+r.43134
=6.43134 +1.10283  =1.43134 40.102§3
=25.10283+6. 2002 =4.10283 +i.2002
= 131.2002+25.273 (K) = 21,2002 +4.273
=942.273 TI31.91I =1§1.273 T2091
=2957.91 +942.0 =47491 +tisrno
und man fann alfo forwohl a als audh) b durdh die Summie
seer SBielfachen von jeden gwo gunachft auf einander fols
genden watﬁons;ablen augbeicfen. - &s it fidy fogar alls
gemcm grigen, baf; Jebe ?quwnssa{)l burd) die Summe

obec
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ooet Differeny sweper BWielfachen von jeden 3o jundchft auf:
einander folgenden Divifonszablen ausgedriicfe werden fonne;’
ver ausfubrlidye Deweis diefer fbe@auptung gebort aber nic)t
bieher.

SMan Fann aber aud) die fammtlichen Gleichungen un.
ter (K) und (L) bdurch r oder hier 91 dividiren, und bes
. fommt mit Suziehung der Gleichungen (C) im 4) Sufase die
im 1) Sufase bewiefenen a:r=a, b; r_ﬁ, und nad [V
Kap. 11, und ebend, 3)Juf.]

a=1.2957 + 0.474 B=0.2957 + 1.474
=6.,474 +1.113 =1.474 +0.113
=25.113+6.22 M =4.113 + 1,22 ‘
=1i3522+25.3 (%) =2r1.22 +4. 3 ()
SR gas. B T3 = 151,300 h2k0
=29¢2.1+942.0 =474.1 tT151.0

_ Bey jedbem Jableavierece demnach, bas gwo in der

pritten Hovizontalreihe gunadyft neben einander ftehende Jab-
fen mit Denen gerade Daruater in der vievten ober funften
$Horigontalreihe ftebenden, bilben, ift die Summe der Pro-
ducte 1ibers Kreuy im erflen Falle =03, im gweyten — ,
und and) bievaus erhellet, daf die lesten am weiteften gur
Rechten {tehenden Bahlen indec vievten und fiinfren born;on
tafveife die Sablen Bund @ find,

8) Bufats. 9Nan Eann det lesten Dwtf'or in © ober
die Sabl r allemal auf boppelte Avt durd) den Unterfchied
‘. gweyer sBtelfad)en ver gegebenen Jahlen a und b ausdriicen,

nam!ch) forobl fo, Daf ein Wielfadyes von a der Minuend
und ein iBiclfad)es von b dec Subtrabend ift, als aud) um.
gefebre, vaf ein Bielfadyes von b der Minuend und ein
Wielfadyes von a Der Subtrahend tft Denn nach den beys

den lefen Gfeidyungen uncer E)im 5) Buf. tft -

9: = 943b — 151.2
= 4742 — 2957.b°

ober
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ober ’
474.2 == 2957.b :
es ift alfo nady [LIL Kap.7. 5) Juf.] oudh
9t=(474.a— 15 1.8)—(2977.b —942.b)
oder nady [IIIL. Kap. 5. 1) Suf]

91= (4.74—; 1§1).a -—-(2957-—-—942).1)
=328a — 2015.b
Die doppelten Ausdridcke von r oder 91 in gegenwartigem
Befpiele find dober

gi=942b—1§1.a=323,a—201¢5.b
9) 3ufar. - Sinddie beyden gegebenen Sablen a unbd

b relative Primjablen, fo it r=1, alfpa=a, b=, und
uberhauptdie Sablen in der untern Reihe von I mit den Di- .

vificnszablen einerlen, jede o sunadyfi auf einander folgende - |

Divifionsgablen ebenfalls relative Primgablen, die lebten
Sablen der mittlern und untern Reibe von & mit b und a
elnerlep, aud) die Gleichungen (H), (M), (N) mit den Gleis
dyungen (E), (K), (L).iventifh, 9MNan fann alfo. dann nach
vorigem Jufase die Zabl 1 auf toppelte Are dureh den 1n.
ter{dhied sroener Bielfadyen dec gegebenen Sablen a und b
ausbriicfen,  Pan madye ndmlic) mit {hnen die Rechrung
©, w0 alfo der fegte Divifor 1 feyn wird ; aus denin© ge.
funbenen Quotienten verfertige man die Rechnung oy fo wieks
en die vorlesten Sablen dev mictlern und untern Reibe da»
von, ingleicyen die Unter{dyiede gwifchen Den beyden lesten
Sablen der mittlern und untern Reibe mie a und b multipli,
cirt die. verlangten Bielfachen geben, Es fepen 3. D, die
bepben relativen Primjablen 6733 und 14773, fo ift

' 672§
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6723 I4773[,2
13446§
 1327167231F
.1 : .6_6_21 :
' 881327 1%
s )ies.
447
442
7 88112
71
18
-I.&
4l 7T
e
{4t
ol e {
el 4L
3|
» ' o
L R ik o e ¢ r 3

1. Q 1.5 76, 917 993, 1910 6923,
O lsn2i T E, 1675201 5. 2192 4197, 14773

“f 16723 —1910=4183; 14773 —4197 = 10576
alfo o e
== 4197, 6723~19ro.r4773
1 =4813.14773 — 10§76.6723
toelches auch die Probe auemeift, denn esift
4197.6723=28216431, 1910. 14773=128216430
4813.14773=7T102449, 10§76.6723=71102448
Der Sas [15] ift alfo audy umgefehet mahr: Wenn jwo
Qablen relaiive Primgablen’find, fo glebe es ywey Bielfache
von tf‘)neu, Die nur um & unterfdhieden find,
’ .@iﬁ‘n
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Hieraus ergiebr fich auch nod) ein andever Beweis des
$ehriages (16): daf namlich, weil 6723 und 14773 velae
tive g)rimgab!m find, wenn ¢ und d gange Jablen bedeuten,
und 6723.¢c=14773.d ift, cvon 14775 und d von6723
gemeffen werde, lagt fich nun fo ermeifen'

Da
6723.c = 1477; ooy
fo ift aud, wern man mit 4197 multipficiee,
4197.6723.c=4197.14773.d =
aBer audh
‘ 1910,14773.C65=1910,14773:C. . ‘
alfo, wenn man das untere vom obern vac) (LILL Kap. 14.
3)5:1() abgielf,
(4197.6723 — 1910.14773).c = (4197.d ——1910.0) 14773
ober
c=(4197.d — 1910.6).14773 :
und alfo aud)

d =(4197.d = 1910.).6723 .

23, Aufgabe. Die grofite gange Jabhl, bonmﬂdyee
mehrere gegebene gange Sablen a, b, ¢, d, e geme"'en foers
Den, Direct und allgemem ju fmben.

- 2Auflsfung,

‘man fuhe nach (a3) bas grofte gememfd)aftucbe
Maak

1) vonaund b, weldes p Heifien mag;

2) von p und ¢, weldhes q beiffen mag;

3) von g und d, weldyes r heifien mag;

4) von r und e, weldjes s beifen mag;
fo it s tie grofite gange Sabl, von welder a, b, ¢, d, e gea
meffen werden,

Nyt

bewew. : : t 8
Nach (4) wird ; ; Pl

£ b e von s gemeffen, und nach (3) witd g und d von r
geme(fen, mithin wird qud) (9) e

_q und -



oRA0. < gtk '%lcl*téb‘ Kapitel, -

g und-d von s gemeffens nun wird nachy 2) pmb é von q
oy o gemefjen, mithin wird audy {9) ‘

’ 'p und- ¢ von s gemeffin s, vun wird nad) 1) a und b von p
gemefjen, nutbm 1oird abch (g)-

a und b von s gemeffens, alfo werden alle ﬁne Sa[)!en a, b,

c,d,evon s gemeﬂ"en

Da nad) [20. 1) Iuf ] die grofite gange 3abl, me'd)e e{n
gemeinfchaftliches Maaf von oo oder mehrern andern gangeh
Sablen ift, von jeder andern ganjen 3a[g( vie ebenfalls ein
gemeinfihaftlidyes Maaf derfelben 8 hlen iff, gemeffen witd,
gmmirb von jeber ganéen 3abt, bte ein gemeinfd)afmd)es

aaB vona, b, ¢, d, e ift,

a unb b gemeffen, mithin auch p, folglich -
P und c, mithin aud) q, folglich -

q und d, mithin audy r,. folglidy

r und e, mithin aud) s,

. alfowird s von jeter gangen 3abl, die ein qememfd)aftt:d)es
* 9Maaf von a, b, ¢, d, e i, gemeffen, feire diefer. Jabhlen
fann affo grofier ale s feyn.  IMithin 4fi 8 Die grofte gangc
_ Babl, von weldher a, b, ¢, d, e gemeffen wird.

Beyfpiel. Die gegebenen sablen feren
[1710,960; 1680 1 800, 2400 G/ 2520, 3000,3240,
fo ﬁnbet man had) (22).
Pon %7:0 und 960 tas grofite gemeinfchaftliche Maaf 240

WY

s 240 57 1680 s ¢ ¢ 240
# 240 5 1§00 (] 4 # 120
#1120 ¢ 2400 o e : 120
9120 ¢ 1520 s s ’ 120
¢ 120 ¢ 3000 s . L RO
# 120 s 3000 v ’ ] , 120

alfo ift 220 bie verlangte abl, wie im 1) Beyfpicle von
(3°)o

. 24.'
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- 24 Aufgabe. Das Fleinfle gemeinfchaftliche Wiel.
fache von mehrern gegebenen gangen Sablen a, b, ¢, d, e vivece
und allgemein 3u finden.

?luﬂofung | e

Man fud)e nadh [23. 2) 3uf. cber 4)auf ober 6) 8uf ]
das Fleinfte gemeinfdyaftliche Wielfache
“' 1) von a und b, weldes £ beifen mag;
2) vont £und ¢, weldjes g heifen mag;
3) von g und d, weldyes h eifen mag;
4) von b und e, weldyes i beifen mag;

fo ifi 1 basveriangee Eleinfte gemeinfdyaftliche Bielfade,
Deweis,

~Nady (4) wird_
ivon h und e gemeffen, und nach 3) mirb hyongundbd
gemefjen, mithin wird auch (9)
iyon g und d gemefjen; nun wird nad) 2) g von fund ¢
_ gemeffen, mithinwird aud) (9)
ivon fund c gemeﬂ'en' nun wivd nad) 1) £ von a unb b
" gemefen, mitbin witd aud) (9)
ivon a und'b gemeffen,

alfo ift 1 ein gemeinfifhaftliches S.Btelfad)es Der Sa[ﬂm a, b,

c, d,e.

Da nad ( 14 ) jedes gemeinfchaftliche Bielfache mehres
rer Girdfien von dem Fleinften gemeinfdyaftlicdhen Bielfachen
piefer ®rdfen gemeffen witd, fomwird jedes gemeinfchaftlid)e
Rielfadhe von a, b,c,d, e

von a und b, mtrl_)m audy von £ gemeffen; alfo
von £ und ¢, mithin aud) von g; alfo
von g und d, mithin audyvon h; alfo
von h und e, mithin aud) von i.
Sedes gemeinfchafiliche Bielfadye von a, b, ¢, d, e witd alfo
von i gemeffen, fann alfo unmoglic) Eleiner als i feyn. Alfo
: if

o



%
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i bas ermﬁe gememfd)afthd)e S&e(fad)e pond, b, c, d
und e. .

Beyfpiel, Qtevlgegebenengabun fenen :

- §4/56,60,63,64,70,72,75,80,81,84,99,91, 96,99,

fo finbet man nad)y (a2, 2) oder 4) oder 6) Suf.) von
54 und 56 as Eleinfie gememfd)aft[id)e Bielfache 1512

IfL2 W60, & b 'R # 07§60
7560 und 63 ¢ 2 o 7560
7560 und 64 IR G ’ 60480
6og8cund 70 . ¢ ’ ’ 60480
60480 und 72 ’ ¢ s 60480
60480 und 7¢ By % 2 ¢ 302400
302400 unt 8Q ¢ ’ s 302400
302400 und 81 52, o s 907200
907200 und 84 s ’ ¢ 907200
907200 unb 90 o s ' ' 907200
907200 und 91 ¢ # 11793600
11793600 und 96 s [ \I1793600
11793600 und 99 ® » 1297219600

alfo ift 1297239600 Das verlangte Eleinfte gememfd)afthd)e
SBaeIfad)e, foig im bristen Depfpiele von (21), -

Neuns
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Neuntes. Kapitel.
%on Den Qitud)en.

I ‘ﬁrEI&vung.

%enn man die @inbeit in eine geniffe Anjabl qleadyer Theile
‘theilt,” und foldyer Theile efnen obee einige nimme, fo beifit

bie Dabuech entfiebendeGrbfe ein Bruch. Die ;)ab! welthe
angeigt, in wiediel g[ead)e Theile die Einpeit  eingetheile
“roordent fey, Deift Dev ‘Ylenner ves Brudys, und diejenige,
mwefdye anjeigr, wieviel {olcher ‘Ebeile genommen worden, der

Sablee.

2. ErElfrung. 'ﬂ)tan fd)reiﬁteinen Brud) fo, daf

man einen Horigonsaliteidy madye, und den Hahier Dariber,
ven PNenner daruncet:fchreibe.  JiE 5B, die @n@mt in ¢
g!etd)e Theile getheilt worben, und man nimmes folcher Theile,
fo i3 8 Der Dlenner, 5 ber Ba[)!et, der Brud) wird gefdyrieben
%, inb ausgefprochen : Fanf Acheeheile, * Ware die Cinbeit
der Thaler, fo iff Dev achte Theil bavon dreyy Grofchen, bie feb
fitnfmal genommen giebt 1 @rctcben affo if der Brud) §

auf den Thaler als Cinbeit bqogen fop*el alg 15 Grofcen.

Sufarg. Dee Brud) 3 {it bas "Sunf ad)e einer @u!}e,
die Smal genommen bie @mlgett aiebt.
3. Lebrfam.  Wenn: bey einen Bruche der ihlee
flemer afs der Diennel ift, fo iff e flemcr als 15 3. 3.
,‘> X, ;
Deweis,

fﬁer Bruch £ ift nach (2. uf) das BVierfache einer

Gebfie; die 7mal genommen die Einbeir giebt. Man nimme
diefe Gridfe alfo nody nidhye fovtelmal, “als erfordert mird,

um bdieEinbeit gt baben, bcﬁ)mmc affo memger als bie Gins

beit oder 1. R :
e e
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3ufass. Qin wldyer ‘Brud) mieﬁ beift daber ein ¢i-
gentticher Brudy.”

4. Lebvfar.. (Wehh bey einem ‘Brud)e ber Sabler

bem tenner gleid) rﬁ‘, »fo xﬁ er g!etd) 1 3. N %

Ziewew.

‘} \
ch ‘Iirucf) ;ﬂ bas 7fad)e einer. @toﬁe, bte 7ma! ges
nommen Die Cm{)ett glebe, alfo bie Eineit felbft.

5. Lebrfats. - Wenn ey eiriem - Bruche ver Sabier
gxoﬁer als der f)wnmes tﬁ, {o ift er groger als 1; 3 5B,
B>, g :

Bemew.

- Der'BDruch I L it das 1 1fachereiner®rofe, tie 7mal
.genomuiten Die @m[;ettgtebt PMan nimme diefe Geofie atfo
mebrmal als evfordert witd, um die) @m@ett u babeu, be
fommt alfo mebt als die Einbeit ober 1,

5ufa13. @in fofd)er%wcf), wie 1 «7, beiﬁt ba@e‘v"eiﬁ

‘Mhetg@’ntluber%m&) """"" i

6. Lebrfats. « ZDie @‘umme me{)reuer Brudye, die

: eiuetlm) Neaner habein, dft gleich einem Bruche, deffen aafgg

lev dev Summe Der Jabler, und Lefjen Hlenner dem gemeins

: {cf)afﬂtd)en Nenner aller Briiche gleid) nfr, 5.

_'——1

CTNY &
bewew. :
Denn wenn man von einer Srofe, die 97mal genom.

Loy 4+8+l7 29'.1'“
+9'z+

- men bie Einbeit giebt, das 4fache, 8fache und 17fache jus

fammen abdirt, o fommt oﬁenbar Das §4 18+ 17)fad)e
ober Das 29facf)e mefer ®rofe bevaus. .

) Bufas, Man Fann jede gange Sapl butd) einen
%rud), Dejen Dtenner gegeben ift, ausdriten, wenn man fite
Den
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ben 3hler bas Product aus derfelben und dem gegebenen

Henner annimme; 3, D, 4= —2—7 -—%g.
Denn nad) (4) iff '
\ i S 0 o 1
unb nady (6)
iy B 8 0
%"H;‘l' 7+ .
alfo -audh : : s
b o B =7—~—————+'7+77*7_ '
ober was daffelbe ift, :
= 41

'2 i
$WBas alfo von Briidhen im Allgemeinen gilt, gilt aud) von
gangen 3ablen.

2) 3ufas, Um eine gange abl, nebft einem ange.
bangten eigentiidyen Drudye, in einen uneigentlichen Brudy)
au vepoandeln, multiplicive man die gange Sabl.mit bem
tenner des eigentlichen Drud)es, und adbive ben Sabler gum
Producte, fo Eomme der 3ahler des uneigentlichen Vrudyes
beraiis, Deffen. Jlenner mit bem ‘T‘ennet Des eigentlichen
Brudes einevley ift; 3. B a87+ 2L weldies man gewdhis

4817.21 + i
lich blos fo {dhreibe 48723, ift g!etcf) S Denn

: 487.27 : 1 487.27
nach 1) Buf. ift 4¢ s s mithin4874+—=
L0 SUAR 487 =2 MMERTE T = e
1t 487.27+1t_ 13160
T T
BDruch einvicheen, _
3) dufer. Umgefehre, um einen qegeﬁenm unefe

gentlidhen Brud) burd) eine gange abl nebyjt ¢inem anges
N2 hange

. " 9Man nennt dies einen
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- Dangten eigentlidyen %,r‘ud)e,ausgxibn?cfén;x'fbiuiiiiref'mcm ben

Sébler durd) den Nenner, Der Herausfommende Duotient ift
tie gange 3abl, und Derteberreft der-Babler des dnzuhangens
ben eigentlichen Bruches, deffen Nenner ;mit dem Jtenner
bes gegebenen uneigentlichen Brughes einerley ift.  Sienge
aber die Divifion auf, fo ift dec gegebene wneigentliche Brud)
vem ferausgefommenen Quotienten vollfommen gleidh. &oll
man 3. D, den Brud) L2152 durd)-eine gange Sabl quss

- briicfen, fo Dividive man 13160 duveh 27 s

27)13160l487 .
108 .5} B
236
216,
200. W N -. . 5 S
{gg‘” 33 e :' 3 &v;
Il NG TR

¥
i

" olfo iff nach Bec Divifion 13160 = 487.47% 11, mitgin

487,27 +11 R
13160, 487,27 =487— nadh) 2) 3. Sell man
R AR ¢ T 3 o B Wy L
. 20069564 s b 0T
ber M ourd) ejne gange Jab{ ausdructen, fo dividire

man 2006956 durd) 229 i st
229)2006916]8764 1 1107 0 bl il
: 183_2000 )
1749 o
1603+,
§ T!46S
. 13747
916
916

R e

£ I L5050 plfve




- Ben Brider, - e

affo i wady der Divifion 2006056 =< 8764.239 unb
2000056 8764.22¢ :
2 '\%—8754 Mcf) l)aul )
229 . 229 v Vi
=, Sebrfan, @erl,lntexfcf)teb 5meener‘2’>wcf)e bie
emeﬂen Nennler haben, iff gleid) einen Brudye, deffen Jah-
fer Dem Uaterfdhiede der Jabler, und deffen Menner dem ge=
meinfchafelichen Fenner bepber Bruche gleich ift. Soiff 3D
58 39 59 —-39 9.

i gt

0T BT QT 07
vk Deweis,
Nach G)ift .~ ; AL
' s8~-391L 9. (5839439 - 58
R AT R

wcmus ber- Cag fo!gf

8. Lebrfan, Wenn ein %rud) als Emurttp!'canb mit
eirier gangen Sabl als gﬁu[tlphcamr multiplicict werden foll,
fo it Das Provuet: gleid) einem Bruche, deflen Jahler bas
Product aus dem Multiplicasor und dem Jahler ves NMuiti
plicands, und deffen MNenner dem Dlenner des Multiplicands

< 28 8
Sleich ift. « So ift3/B. 333.__1_._ 4

91 97 97
2eweis,
Nach (6) ift - ‘
et _z_§__3_8+28+ ‘8 2s+28+28 3.28
BY90 M 97 97

1) Bufa, SfEbey dem gefurwenen Bruche der 34,
fer grofier als ber Ylenner, fo fann man ihn nad) £6.3)3uf]
auf eine gange Jab! bringen; 3.8,

64.. /__9—‘.__. 64"/9 =$—C_)j'_6-=4 E_G—

LS T a08 T ros® 10§
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e 2) Jufas,  Man ift nun auch im Stanbe, eine gange
Babl, nebft einem angehangeen eigentlichen Brudye als Muls

tiplicand, mit einter andern gegebenen ganaen B'a(gl als Pultis
plicator gu multlplwlten. G0 iftg. D

'59 48371 3—5?7;— 69.48371 +69-3;~nad) [HII St‘ap 5)

117 8073 178

9 — m——==22 nad) vorvigem Sufake
3597 359 359 % varigem Jujag &
69.48371=3337599 aljo
7 78 175
69. 837!—*3337599+22-—-*3357621
48371 5o 359 359

3) Bufars, EinBrud)als Multiplicand mit feinem
Dtenner als Multiplicator multiplicive giebt jum ‘J)robucte
allemal ven 3dbler.  Denn es ift

7 fuel 4 nac)(8)
= 4 nad) (6.1) 3uf.)
~alfo aud), mexl 1=, notbmenblg
7.% = 4 ,

. 4) dufaz.  Aus diefer @Ietd)ung folgt, wenn man
ie evfte Definition der Divifion, diein (Cink. 15) gcJeben
ift, yum ©iunbe lege, nad) [V. Si“ap 10, 1]

437 = L
bas Heifie morelic): (S,m Quotjent gmoer ganser Sablen ift

gleidy einem ‘Bruche, Deffen Iabhler dev Dxmbenb, und
Deffen MNenner dey Divitor ift,

‘ §) 3ufas, TWeil a3 durd) 7.dividire 3 um Quos
tienfen und 2 3um Nefte giebe, fo ift nadh [6.3) 3uf.]

23 =32
aber auc{) nad) vorigem gaufage
‘ 2: 7 Z%

mit.
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mttfgin aud)

233371 = 3-&7 bt M
Bas Geifit worelich: Ienn eine gane Bab[ 23 Dutch eine
andere Eleinere 7 nach der evfien Vefinition der Divifion
pividive werden foll, und die Divifion nidyt aufgebt, fo
mu§, um den Qudtienten volftandig st haben, juDemin
- gansen Sahlen gefundenen Quotienten 3 nod) ein eigents
ticher Brudh hingugefenst werden, deffen 3abler der Neft 2,
1nd deffen Nennee dev Divifer ift, ~ €s find alfo aud) die
vollftandigen Quotienten der Erempel [VI, Kap,10) Juf, und
ebend. 11, 3) Deyfpiel] 28 52 Plennige und g1 3/Centner 62
Plund 11 foh 3325 Quentcyen,

g, Lebrfars. TWenn ein Brud) durd) eine gange bl
nach) der exften Definition der Divifion dividice werden foll,
und der Divifor im Sabler des Dividends aufgede, fo ift der
Quotient ein Drud, deffen Sa[)ler berausfommt, wenn man
ven Sabler des Divibends durd) dert Divifor dividire, und
Deffen Dtenrier mit dem enner des Divivends emertep ift.
Weil 3., 6 in 48 aufgedt, o ift -

48;( __.§48:6_ 8
97 975 1 197
Beyeis.

éﬁad) (8) und [ V. Kap, 1o/ 117 ift
48 16 6(48:6) 48

S e e
alfo auch nady [V. Kap, 10.T]
48 4816
Vi 2.6 = e
u1 G7 #

: Io.-\!lebtfas. Cin Brud) andevt fich niche, Iwenn
man 3ahler und Nenner mit einerley gangen 3abl multiplis
- civey LI wenn man Jabler und Nenner burd) einerlen gange

abl,



45 NN SN r
= 17, ober nadh) (9) — = —, mithin auch 4. ~= 4,2
T S S R Y d’ 30
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- Sabl, die in benden anfaeht, eder nady [VIIL Rap. 4] ein

gemeinfdsaftlidyes Maaf von benten ift, dividive; I wenn
man 3abler und Nenne in einerley Babl, in welder bende *

~ aufgeben, oder weldye nach [VILL Kap. 6.} ein gemeinfdafts

lihes DBielfaches von bepven ift, Hineindinidire, und die-
Quotienten umgefehee fhreibt,  So ift 3, B.

‘ ‘ 1
L= 2 _:H-,r'——_—"—"--_———“—"._--lr,’ HI. -——%
o TS 3500 Pa oA 4 h a0 35
140:3% 4
140 31470 10 :
Reweis,

it RSO0 R et o o7
. e L Nady (4) it —=1=—, alfo audh =~ 19 =
3 § @) ift = 1=, alpauh 7
5
1+5
obernad)(8§4—=§5¥

)

; et aBey (e gy ing
: e IL Wegen Lifp —— =TT —"2
3 o 64:4  (64:404 64

: < 1 :
S TIL. Begen I ift .ﬁ___ 14 (130 ’4): 1_.40
35  35.(140:14) 7 35.(140:14)

__35:(140:35)  140:35 -

T 35.(140:14)  140: 14 .
1) 3ufars.  Hievqus erbellet, daf gmween verfchieden

- auggedbriidite Briiche dod) einerley Wereh haben ober einane

ter gleich fepn fonnen, s ift aber aud) offenbar, Daf, wenn

- grocenBriiche gleiche Nenner und gleiche Werthe haben, auc)

ibre Qadler gleich feyn miiffen.



/ T ]
- SRon Brudien, J 30F -

2) 3ufas.  Der Weil LIL des aufgefteliten Sehrlases
fonnte mitanbern TBorten aud) fo ausgedrict werden: Wenn

bey goeen ‘.Brud)en Eunb 2 die Producte ubers S?reug b.c
und d.a einanber g!etd) fmb fo fiad fie einander glctd)

Gy Sufaa ?{m aud) umgeFeyee: - MWern jrocen,
%rud)el) unb gleid) find, fo find audh) die ‘Drobucte ubers

b b

Kreuy b.c unb d.a cinander gleich,  Denn es tft; = {—:—g
ol dearnd h d 725 bic: . dia,
und ;= (—;.—;, tﬁ nun ;: a f_O |ﬂ GUd) ;l: = (—\—-

alfo nadhy 1) uf. b.c=d.a.

4) dufar. 9B TRIll man alfo unterfudyen, ob gween vers
fhieben qusgedritcfte Brudye gleichen Wereh Huben oder nidye,
fo beredyne mdh bie beyben Producte 1bers Rreuy.  Sind
fie gleid), fo find e c:ucf) bie “.Brucf)e, foirft abec nidyt,

) Bufats. Sﬁ—— =—, fo ift nach 3)3uf heo=a.d,

b
mithin nad) 2) uf. aud)i)--v dunb =7 ft devorvegen

b=d, foiff auch a=c; ift aber b < d, fo ift auch a <c,
und man {age dann, der Werth diefer beyden Vriiche fen durch

b, b
;m Fleinern Sablen als durd) = ausgedpiicfe y ober— ente’

; , d
Balte Fleinere Jahlen a(s—-—

6) 3ufan. @mb Rabler unb Nenner eines %xud)s

nicht relative Primzablen (VILL Kap. 5), fo giebt es eine *
gange ahl grofer ol s, weldhe in Jadler und Nenner auf-
gebts



s

[VIII. ﬁap. 13.3.] velative ‘pmmga(g(en, folghd) [aﬁt f d) nach
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gebt; man Eannbann Sabler und menner des Brudhes, ofne
feinen Werth u anbdern, durd) gedache gange ahl bimbtren
und alfo feinen Werth in Eleinern Sablen darftellen. SJ)tan
nennt: dies Werfabren den Bruch durd) die gedadyee Sah!
auflyeben.

7) Sufar‘ &ind aber ahler und Nenner eines Bruchs
E—re(ative ‘J)rtmgafg!cn fo_entfteDe jeder %rud) o der vos
rtgem gleidh ift, aus ibm nach I, ober baburd), daf man

- Babler b und Nenner a deffelben mit einer ganzen Jahl muls

tiplicict. . Devn dann ift nad) 3) Juf. b.e=d.a, und ¢3
giebt nach (VILL Kap. 16) eine gange 3ahik von ber%etd)af

fenbeit, taf d =k.bundbc=1Lk.aift. DBon den benpten

: o Sl : ds. v -~
gleichen Driidyen o5 und = Eann alfo dann o unmoglich) tleis
b :
nere Jahlen enthalten als—z; , unb es lafit fich daber der Werth

b : ‘ it
bes Bruchs o ober aller, die ibm gleid) find, nidyt in Eleis

). b P, .
neen 3a§)[en als butd) barﬁe[(en und ausbrﬁcf'en.

19) 3ujats. Q?on bem “Bertfge jebes gegebenen Beudys
P— - glebt es eine Qarﬁeﬂung in den. flemﬁen Fablen, Denn”

bmbtrf man Jdblee und, Nenner effelben Durd) die grofice
gange Rabl, welde ein gemeinfifiafiliches Maaf von beyden
ift, nach (VIIL Kap. 20 oder 12) gefunden werden ann,

und r Heiffen mag, fo find 3abler und Nenner des baburd)

: ; b:
entflehenden und dem worigen gleichen %ru‘c{;es _f. nad)

voris
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vorigem Sufase fein Werth nidyt in E[cintr'nSa[glen alg durch

hg aus‘br&c?eh. Sind aber b und a relative ‘pnmgafglen

ar

foiftr=1, xmb der Brud) ftehe fd)on in femer tleinfren Gea
{talt, over ift {dhon in den. Eleinften Jablen ausgebrucft.

1) Beyfpiel. Der gegebene’ Brucy fey 134352,

fo bat man nad) dem Berfabren in (VIIL S?ap. 20)

x34352—'z .3%310 und 424980=2%3% 578, alfo
Xt o :4.27—-(08
Nach dem Berfahren (ebenb 23) ﬁnbet man .-
1343;2 414980 3
: +030f6
21924134352 6
{131544
o 2808

2162417
196;6

 2268(2808]1
2268

540122684
2169
108(540|5
540
Q00

alfo" ebenfalls r==108.
134352 : 108
424980: 108

1244
oder iy die Darftellung in Den Eleinften Sahlen.
$at man, um r gu finden, das erfte BVerfahren ange-
toenbdet, fo Fann mon, um ‘neSuottemen a:r und b:rgu fin
ven;, fo ju Werfe geben :

€3 ift verobalb von dem gegebenen Bruche

24
7/
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o .g el i z.g —2‘:’:3"’.311"—-“;41-_-:::44"
2%.3°.5.787:2°8°=2""37".5.787= 1. 1.5.787=393%

$Hat man aber Das anbere in (VIII Kap, 22.,) ange.

-gebene Werfabren gebraudye, fo fonnen die Quotienten a;r

und b:r ober die Jablen, melche wir dafelbft im 1) Suf. «
unb 3 genanng haben, enfroeder nermtttelﬂ der 9(ed)nung D))

(cbenb 4) Buf.)
8 3'/~.26;~ Freabdy . g5 §Er

A .3 39357 1244, 203, ‘26, 21, v LY e & ‘o
- ober vermittelt Der Rechrung o [ebend, 5) Juf.]

30k Ty ey R

e ST P R T BT

@ ok, 13719, T30 KIgE N Fe6. 399F,

. gefunben werden, weil (ebend. 6) 3uf.) die leften Jeblen der

mittlern und untern Feibe die Jablen @ und « find; die
Stecf)nung 3 ift aber it diefem Brece Kirger, jedoc bat tie
Rechnung o in andever Hinfict ihre §Bort§)eﬁle wie weiter
unten erhellen wird.

2) ‘Benfpiel. SDer gegebene Drud) feyz 29117522 .
fo tﬁ 80117600 = 2°.5% 17.43.137 und §6969819 ¢
= 3%3 r.3801, alfo Jahler und Fenner relative ‘Dzimgab{en,
mithin ift der gegebene Beud) fhon in den fleinfien Sablen
?uégcbtuc&. Eben dies fande man nad) dem qnbern Ber.
a[gre .

e Lebrfans %mn man ben 3afg[eb emea%rudvs
ungedndert fage, den Frenner aber mit ciner ganzen Rabl

- mufeiplicice, fo wird ber gegebene Brud) burd) bie gedadhte,
~ gangt 31&( nach Her erﬂen IDeﬁmtwn von SDwtfwn bwtbut,

.'>\ l [
' 3.% b e
' 97 97

B
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bcwew. .
macf) (8) b Cm) it

& ik M ik B B
3 4 \ “’—‘—"—h——"—m*.—h— e

$99: 0017507 1 saliiE gt

woraus bﬂ @a@ fb!gt., T LI i

~ 1)3ufan.  Soll einBench. bmc[) eine ganl;csaf‘,[ |
vidirt werden, fo cerfafgre man nad) (9), menn e angebt 3

fonft nady (x 1) Dag 3. B,

an- (s s o 1ag 9 i

—_— 8= ——-;5:-—-‘" =—3J3 3= —

35 35 9% gL edp7 151
fey, ﬁnbet man tach (9)5 baf “5’-’” Z -

€ 6 1 ‘? /ll. L Ir

-_— == s RS $ 11 = P o
3907 e 21 : ip#91 31 ' g3
fen, findet man nady (1r),

2) 3ufar. Soll einegange Sabi, nebff cinem ange
bangten eigenclichen BDrudye, durd) eine qrofere gange Sahl
pividire werden, fo richte man nady [6:2) Buf.] ven Dividend
ertt ein, unbd verfabre dann nady(9), wenn ¢s angebe, fonft
aber nadh (x1),  MNadh (9) findet pan 3. 3., Dag

sEFo0 9 == 8L 97.-: -
633 :+ 13 = 13% 113 = 13
877 : It = $13 : 11 = 12

Nady (11) aber ﬁknbet-man reRsiten e % LA P
3 () boLg e AT ¢yl 2y Y
835+ 23 = 3£2 1 23 = 1417

3) Bufars, Soll eine gange Jabl, nebff einem aiiges
r)a"sfen eigentlichen Beuche, durch eine ﬂemere gange gar)(
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Sividirt werden, fo bividire man erft blos die gange Sa!

purch den ’Dwtfor nach [V. Kap. 5 cder 7], binge an den

Ueberreft den gegebenen eigentlichen Brud) ain, und dividive
die dadurd) entftebenbe @xoﬁe von neuen. nad) 2) Suf. burd)

den Divifor. :

1) Beyfoiels Man fudt 291335w57
| 67)29!335 54348
% .2 8...' v
, 233 '
T"zo_"[ 10
L 1323
3 2684 4

§5%
P i)

19359
L8
17[3“'
958
(l : i
67)“39 ‘7'

67-

4;69l

465,

Q LB

alfo ift 434817 - Z der gefucf)fe’ouotient.‘ Denn aus der ges
madyten é}(ecf)nung ¢rhellec, Daf

291335 = 67. 4348+l9

mithin

C 29133508 =67.4348+193%
* esift aljo nadh (V. Kap. 11, und ebend, 10, 1)
29133518167 =4548 F (1955 :67) und

197

1 if
e 7



2) Beyfpiel,  Man fuche 383755253 41,
41)3837”2 936_
1369 .. arOd
e o 93598
K23 e ae
245
246.?
.37
82
3% 41
ore 7wk ; 27
238 s A8F
63 B2
b (' 0 JHEROT
41)929
" 82°1
‘ 109
82
27
affo ift der Dntotient 93598 l%’é%. : L’Denn nad)ber'gequ;‘.
ten Nechnung it - i
38375521% = 41,93598, +34
affo nad) [V. Kap. £ 1. imd ebenb. 10,1]

3837552541 41=03 598+(34 141) unbd
3457141 = 2220418 = 3353 (nad) 6, 3)8‘1"

und 11), denn das SBerfa[gren (9) Fann bier nidyt angemwende¢

werden, weil, wie die leste unterfie mszxon augweift, g2g,
nidhe durch 41 aufgebt, Dey der Divifion der ganjen Bahs.
fen

4 ¢

-
i
et
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fen ift ber in (Vi Kap.7- 4) 3uf) angege[\ene LBortheil ge.
braudt worben, ;

Tk !Iebtfats. Q"Benn ber 9?emm cings gegeﬁenen
Bruces durd) eine gange Sab! ofne Deft fich dividiren lafr,
fowird, mwenn man den Nenner durc) bie gedadyre Jabl divi.
divt, ben Sabler aber ungedndere (afie, der gegebene Brud)
als 9)“ultiphcanb mif. btefer gangen 3abl als WMuleiplicacor

multiplicit; . 23. 13 =.9_;11_3 _._3
Ecwetg. -
Nach (8) und (1) ift
b h and G a0

9t 79t T 13(9t13) 9ni3 7
Sufars. Soll affo ein gegebener Bruch mit einer gans

gen Sabl muleiplicict merben, fo verfabre man nad) diefem
$éhriage, wenn es angebe, fonﬁ aber nadh (8).

13 ?[ufgabe. S‘thbtcre geqebene Brudye von vets
{dhiebenen Nennern ohneWenderung ihres Werthes auf einers
Tey Denner gu bringen. :

ﬁttﬂéﬁuig
-Manfude tacdh (VILL Kap, 20.00er 24) Das Fleinfle ges

memfd)afthd)e Bielfadye aller gegebenen Fienner, fo ift vies
der gemeinfchaftliche Fenner, auf mc!c{wn alle %rud)e gebrache

werden, ober der Genetalhenfié. =
z) Um ten Rabler eines, Brudhes ju. ﬁnbm , Oeffen,

Nenner der gefundene gemeinfdhaftliche Nenner iff, und ver
~ einem Ber gegebenen Bruche gleich ift, dividire man den ges
1 meinfchaftlichen Nenner durcl) den Jenher Des gegebenen

Bruches, fo gehe dieDivifion auf, undderDuocient mit dbem
Sabler bes gegebenen %rud)es multiplicivt gtebt Den vez!ang-

ten Safgler. SRl g
' Bene
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%ﬂ)fptel Die gegebenen Briihe fepen i

7‘“ 17
» %r 9, 10/ ’f%/ ‘i'zl 'f'!‘; 15: 20/ z’}; "Ie‘

fo findet man nacy [V Kap. 21 ober 24) das Fleinte ges
memfd)afthcf)e Wieifadye aller SNenner 1275 120,

o
4

1275120 -
n€9390(7 i L0
e e o asaeTag
1275120 : :
et sk famin: e 28336
14168C y = e
hrosk 2 i - 1275120
283360
1275120 :
-10) = gsagust, SABIAG
Vei5y1o Tt 1275120
892584 ey e
”)uﬂnzo 349760
115‘910(\3 . o= 1247"720
347760 % . o
: 1275120 S i 106260
Z
lo§260 1275120
15)1275120| 85008
Hiow s Taa : it
25 I I
75 \ 1275120
126
120
Q ]
I3 16)

o
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16)1275120| 7969¢ §
Itzoo"t» (9
15y
X440
IIX
96,2
152
144, (
80
8o
@

iz r2e
63776(!7
1083852

ol
ol

| ,ng i 23)[27{120v 75440(12
e o o HEe 665280

g oy Q4 I x2¢

| i @

IOE
92:
. o : 92
ST 92
. ¥

\

winy

At il

1275120

10838%2
1275120

665280

1275120

3)
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| g§)1275120, 36432 b 7Ll gakes
EOVQO" 9 ?? bred m"
b 32768817 | 1275120
22% ; { '
2"0:009
151
.]40:¢
112
10§:
=20
i (179
o s
Beweis, :

Der Tegte Drudh 3"’-; ift nadh (r0.1) == g 16412,
und nady der gemacyten Aedynung ift 9.36432=327888 3
ba aber aud)’1375120:35 = 36453, fo iff 35.36432

== 1275120, alfo %> =332388. Eben foifi der Beweis

bey den andern Brudpen,

14. Aufgabe, Mebrere eigentliche Briiche von vers
{dhicbenen Diennern gufammen ju addiven,

Auflsfung,

9Man bringe fie afle nach (13) auf einerlen Nenne,
iind adbive die berausfomnenden Jabler sufammen,  Sin
Brud), deffen 3dbler die herausFommende Sumume, 1und deffen
- Stennier Der gefundene gemeinfdjaftliche MNennet ift, ift die
verlangte Summe, weldye man qud), wenn fie grofier als x
ift, nad) (6. 3) Juf.) durch eine gange Jabl und einen eigents

lichen angebangten Druch ausdriicen tann, i

- Desveis
Solat aus (6).
s o e Beys
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?Béx)fpiel Die Gunime § + 3 + 75+ 7 + &
+ A4 %+ 2525 4 % u finden,. . DManbringe fie

“nach (13) alle auf emer[e;; Dienner, fo befommt man
§ = 138938 796950
N 283360 28.3360
9 12751290 879 2 5.8:4
C 37 = 3%83%% 34.7.7.6.0
A 147760 © 106,266
'i"‘f =F L ATHET20 3 40 o 302'
1z = 71158185 7259
4 — _340012 108.3.8.5.2.
o e TeRgRan 6.6.§ 280
12 = 1iRitie: - 327.8.8.8
317 = 49%3isz 127;120){561 32 i} 4
TR s 665280 §1004 80
ZR T I 27 e T2 0 o
e S R T T % EG i
. AE T TagRIEo :
alfo ift die verlangte Summe 47358741,

1) Sufats.  DBefinden fich noch ganze Sablen Bep ben
Bridyen, fo addirt man diefe befonders jufammen, und
nimme nocf) die aus der Summe dex eigentlichen Briiche enta
ftandene gange Jabl dagu, < Spangt man anbdie fo berausforts

* . mendéZabl noch den bey der Summe der eigentlichen Briiche

ubriggebliebenen eigentlidyen Bruch an, fo bat man die.vers
f langtée Summe,

2) dufan.  Hat man, um den gemeinfehafelichen
Dtermer, weldyer bier 1275120 ift, 3u finden, Das Berfapren
(VUL Kap.21) gebraucht, fo bat man ihn 3u_qieid) in feine
Sactoten, die alle abfolute Primgablen find, 2% 3% 5. 7,11,
23 gerlegt, und dann ift es leicht ju unterfudyen, ob ftd) dee
in der Summe vorformmende eigentlidhe Bruch nody in Elels
nern Sablen ausdriden laffe oder nidyt, Gebt, wie bier,
Der Sa@ler durch Feine der abfoluen Sprtmzafglen 2/%,5: 1,

Il
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11,23, dieim Nenner als Factoren vorfommen, auf; fo
laﬁt der Brudy fid) niche in Eleinern Sablen ausbrucfen 0=
gen (10, 7) 3uf) und [VIIL Kap. 5. Juf. und 16, )Suf]
Bon mehreen Primzablen, die-im gemeinfchaftlid)en Nenner
als Sactoren vorfommen, fann man oft ibevfehen, daf fie
nidt im Sablec aufgehen, obne ben Werfuch wirklich burd)
bie Divifion vorzunehmen. Denn um den gemeinfdyaftlidyen
Ntenner nach (VLIL Kap, 21) ju beflimmen, muf man alle
gegebenen Dienner in ihre Factoren, bie alle abfolute Prima
sablen find, gerfallen, und die Hodyften vorfommenden.Pos
tengen aller uorfommenben Primjahlen mit einander multis
pliciven.  Komme nun die bod)fte Poteny irgend einer abfos
futen Primgabl nue ein eingigesmal vor, daf namlich nur
einer der gegebener Jlenner von ihr gemeffen wird, alle ane
dere aber diefe Primgahl entrweder gar. nidye, oder dod) nue

niebrigeve Potengen davon entbalten, fo Farin diefe Primyabl

in dem Jabler des in der Summe vorfommenden Bruches,
Deffen tenner der gefundene gemeinfhaftliche MNenner iff,
nidye aufgeben,

Um diefes auf gegenmartiges Depfpiel an;umenben,'

bemerfe man juerft, daf bdie Dienner davon mit Denen im
evften Depfpiele su (VIIL Kap.31) gegebenen Sahlen einera

dley.find.  Man findet dafelbft, daf die hodyfte vorfommende .
Poteny von a, namlid) 2%, nur in einer eingigen der gegebes °
nen Sablen, ndmlid) in 16 aufgebe, alle andere aber entwes

» der, wie 3.°B, 15, dieJahl2 gar nidye, oder, wie 3, B. 8
(1m0 20, nut niedrigere Potengen davon als Factoren enthals
ten,  Folglid) fann 2 im Bdbler Der Summe nidt aufgebhen,
@ben as findet bey den [god)ﬁen vmfommenben Potengen der
Bablen 3,7, 11, 23, welde 3>, 77,117, 33" fmb, Sratt;
folglid) fann aud) feine Der 3a[glen 3.7 i ,33 in Dem 3bs
ler der Summe aufgeben,  Nur die bod}ﬂe vorfomniende

Poteny der 30()! 5, namiid) 5, fomme mehrmals als Factor

vor, namlid) in den Jablen 0, 15, 20,35, folglidy fonnte
Blos diefe in dem 3abler Der Summe au{geben, weld)es man
alfo

i
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alfo buvch Bevfirche beftimmen miifice; fie geht aber aud) nidhe
in-veny 3abler der Summe auf, wie fogleid) aus [ VIIL Kap,
17.B] erheller, folgiich lage fid) derBrudy nicht aufheben.

Der Grund biervon fiegt darin, Daf 1) man voraugs
fese, vie gegebenen Bridye feyen fd)on in ven Fleinften Sabe
len ausgebriicte; 2) Baf, wenn Fein Factor eines Products
aus gieen oder mehrern Factoren, die alle gange Sa[g{en find,
pon irgend einer abfoluten Primzahl gemeffen wird, vas’ Pros
buct felbft nidy von i nad) [ VIIL Kap, 5. 3uf. unb '16. 3)
Buf] gemeffen witd; 3) daf, wenu afle ‘Ibetle einer Suma
me von {rgend einér Grdfie gemeffen twerden, ¢itten emgtgen/

~ausgensmmen, ber nidyt davon gemeffen wtrb die @umme
fe(bﬂ nidyt von diefer Grofe geme[’fen wird,

“'3) Sufam. | ®ebt aber der Sabler ber Gumme burd)

_eine der abfolucenPrimgablen, weldhe im Nenner als Factos

ven vorfommen, auf, fo Fann man 3abler und Nenner durd)

. 'Diefe Sabl dividien, und fo den Bruch in Fleinern Sablen

o ausdriicfen; man brucfe auf diefe Are den Bruch fo lange in

Fleinern gatglen aug;, bis es nicht mehr angebht; dann ecft
(}efgt ver Brudy in femer Eleinften Geftalt,

r5. Auftsabe. Eigentliche Briiche von verfd)tebenen
mennern 3u fubstabiven..

Aufisfung,

+ . 9Nan bringe fie bende nach (13.) auf einerlen S)Yenner,
b fubtvabive die Hevausfommenbden Sahler von einander,
“‘Cin Brudy, deffen [abler die Perausfommende Differeny,

und deffen Rernet bee gefundene gemeinfd)att(td)e Nennevift,
ift ihe vexlcmgte SDtﬁ’ereng '

3emew

31} in (1) ent@alten.



| Bon Brudyen, 21§
1) Bepfoiel.  Man fudye LF—IZ, |

28=2%7
72:23. 32- : ’
alfo 2%.3%7 = 8.9.7 = 504 ber gemeinfdhafiliche MNenner,
BRS¢ 5\ RSO T | 3B
- 28,198 [§ '20_4[["9(17 119
224 07 o s
o
alfo i
R L

$60. =200 T
784 = “240'72 p5
alfo 2%5.7°= 16.5.49.== 3920 ber gem. Tenner,

560)3920| 7. 784)39%| %15 c T79F

113

3920|731 3920075"30 675
fe) v ) 116

alﬁ L / _ ,

I = Y e = 1o =315 )

1) 3ufas. SnUnfehung bes Ausdriicens der ‘Br}ﬁd)e‘i

in Eleinern ableh gile diefelbe Regel wie in [14.2) Juf.] *

2) Sufar. Stehen bey den Briidyen nod) gange 3abe

len, fo giebt man diefe befonders von einanber ab, und hangé

an bie gange Sabl, welde den Unterfchied giebt, nod) Den,

cigentlichen Bruch) an, der der Unterfchied Der eigentlichen
Bride iff. So ift 3. D, :

3455 — 1977 = 15343
weil 34— 19=15) und I3 — 3, =335

£

E
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'3) Sufass,  Wate aber in diefem Falle Der Gey dem
Minuend befindliche eigentliche Beuch-Eleiner als der bey
vem Subtrahend befindlidye, fo mu§ man den bep dem Mie
nuend befindlidyen Brudy um cinen Brud), deffen 3ahler und
Nenner der gefunbdene gemeinfhaftliche Nenner ift, [bet nadh)
(3) elfo = r ift] vermefren, dann erft den'im Subtraigenb j
befindlichen Bruch daven abgichen, und hievauf die im Subs

~ trabend befiudliche gange ga{)l weldye um 1 grofer gedacht
wird, meldyes man durd) einen Daneben gefesten Punct ane
deuten Fann, von der im Dlinuend befindlidyen gangen gagl
abgiehen,

%evawl 932°n fudhe 3)72%—;4«71:

06 /=23ada
84 = 2%.3.7 w
alfo 2°. 3.7= 672 ber gemeinfd)aﬁhd)e snenm
£:96)G4z) o ri
< >-6,z “/9‘7;8?)632 68(‘71 - _6_2_2_
: 'e‘ 2 o Iog Q- 3972 791
S ey R -Ts
3424 223
alfoc 397257 — 74735 =3424%3%.
b, 9%+ 230 4 231 1 83 3%
2 hos47t 3424 = 3972
;fnlshd); weil 522 = 1, aud)
54755% + 3424223 = 3972533
."’“iff)m 3424531 = 3972402 — 54735t
: = 39725% — S$4733

4) 3ufan, .@ame blos imi))tmuenb nicht aber im
Subtrafend, ein Beudyvor, fo jieheman biegangeSa[)l Des
@ubtrabenbs von der gangen Zabl bes S)tmuenbs ab, lur{trb
it 2 : afe



' :!8;-14—4*7-, metl 18—-—14 4

5) Suf’ag Rame blos im @ubtrabenb md)'t‘aber})

Bon Beiichen,
faffe Sen Brudh des Mintiends ungednders @o ifty. By

Y U

im Minuend, ein Brud) vor, fo. Aiebe man von dem Nenner,
_Des im bubtrabenb vorfommenben Brudys den Jabler beﬁ’el-
ben Brudhes ab, - Der Ueberreft ift der Sdbler eines Brue
d)es Deffen Sﬁenngr mit Dem Hlenner Des. gegebenen %rud)es
einerley ift, und der an eine gange 3abl angebangt, me(cf)z
entfteht, wenn von'dem Minuend dieum 1 vermebyrt gequ;te

gange 3abl des Subtrahends abgegogen wird, ben verlangs
ten NReft giebe,

Benfpiel, 7735 -—4839
weil 379 ~—— 127 == 152 und 77:5

‘ iz e ey 5 o =R QY
Demnda 337 + 135 = 278

fo ift audh

4836137

279

1 + 4839 + 2895

3895353 =

I 37 ’_
279

fumm—

s
e

289$

i, unb

: 7135,

!qz i
579"“

7735111':;'
wotaus die Nidyrigteit der gegebenen Auflbfing er[)eﬂet. s

g 2899»

Pt

16, Bemertung, - Sn [V. Kap. 12, 3) Juf. VII] i{'f

gegeigt worden, Daf, wenn B eine Grofe jever Aet, m eine
unbenannte gange 3abl, und k eine anbete , in meld)et
aufgebt, bebeutet, dann

himil hliga

Nun ift nad) (8. 4) Juf.) oder auch, weil m in k aufgef)t :

(nach 6, 1) Juf.

alfo

kim :

k
=

——
—_—

m

B =k (@B:m)

ober

%

53



3¢ A ‘ - Neuntes Kapitel,
ober wierlich: Das Product, das emﬁebt, menn\e'ine:
Grife iebéc et B als Mulltiplicand mie difiem B Budye 5

aFg %ﬁuftzpucamr minleipliciee wird, wird geﬂmben, menn
i dea Ntultiplicind B duvdy den Nenner m' ves Brus
ches bmﬂmt, tind et hetausFommendett Quotienten mit
et Sabler k deffelben multiplicivt, - Um gu unterfuchen,
ob biefe*@lefd)ung atich mit Befeirigung ver Vorausfesung,
Bof m ink auf'geigt, wab fey, o'ber am 3u un?erfud)en, ob
31 7 ble Glelhuang ™ 213 it st o

cBROEse 1 ‘B"-g(B S) P b L4 (o

vidtig ift, muf uecft qusgemadht werden, mas es [)exﬁe,
eine ®rofe hit eifiem® “Brache, der md)r vollfommen einet
garizen Jabl gleidyift, wie: f)tet mitZ, gu multipliciven, ober
was man unter Producten, deren 9)?ukipljcator ein folcher
Brudy ift, ju verfiehen habe. Nach der oben in (Einl, 15)
gegebenen Erfldring -von:Multiplication: Fann ‘man diefes
nidht abnehmen; es {dheint vielmehr, als wenn ver Multiplis
cator aflemal eine gange Babl feyn mifte, und Dergleichen
Producte gar ‘niche ftatt finden Fonntens und in der Tpat,
terin it beyy diefer Definition ftehen bleiben, und fie niche
eeeltern, mug aud) ber Multiplicator nothwendig eine gange
gng){ {epn. Die obige Sleidyung

: _B;k(a )

HEHND

tun Fann ung beranlaﬁ'en su unterfuchen, ob es erfaube fey,
fie, ober Den von {hr oben gegebenen wortlidhen Ausdrudt als
GuElarung feftsufesen, was man unter Producten mit gebros

chenen Multiplicatoren ju verfteben Habe, Soll aber diefes
* eclaubt fepn, fo darf erfiens diefe Definition ver in der Eina
Leitung gegebenen nidhe toidet{hrechen, oder fte nidht aufs

k
beben, fonbernblos evtveitern; namlich wenn dev %rud)—
4 volf,-
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ppft{o,mmen einer gangen Jabl gleichift, mithin das Produce
i—%.B fdhon n_g_cb der efﬁen Definition beftimme ift, fo 'r'ﬁu%
bie neue Definition eben das Product geben,  Dies ift aber
in der That der ‘Z’gaﬁ; vi;etm wenn ;voufommen einer gangen

Bab! gleich ift, o gebt m in k auf; und fip diefen Fall ift
bie Nichrigkeit der Gleichung gleich anfangs dargethan wors
Qen,  Weil aber auch nach (10, und den gugehovigen Sua
fagen) jeder Bruch ohne Aenderung feines Werthes auf fehe
‘mannid)faltige At ausgedriicht werven fann, fo muf, wenn
es erlaubt fepn foll, die gedadyte Definition aufjuftellen, and)
3wentens die nach felbiger gefchebene Multiplication eines
Multiplicands M mit sween gwar verfdyieden ausgedriicteen,
amBerthe aber gleichen Briichen dod) einecley Product geben,

‘ober es mufy, wenn — = —, auyb. [M:a]=d.[M:c]
:fet)n.” Daf bies abcfi in Der That der Fall fey, (ARE fich fo
eigen: Tenn 7= P ift nad[10. 3)3uf] b.c=d.a,

:félg(icb nad) beg_@(aicbung in (V. Kap, 13, 6) Quf. X1II) ,
B.[M: a] = (b.c).[M:(a.c)] =(d.g). [M: (c.a)] = d.[M:c]

Wi Eonnen alfo diefe gedadhte Definicion ficher aufftellen,
enn wir heben dadurd) die evfieDefinition nidyt auf, fondern
erweftern fie blos, Daff nun'aud) Producte mie gebrochenen
Multiplicatoren ftace finden Eonnen, weldyes im Gegentleile,
wenn man blog bey der erfienDefinition fieben bleiben wolls
te, wie fchon oben bemerfe worden, gar nid)t fenn Eonne.
€3 ift bemnad) die Gleichung - | 5 Ghe
k i g
¢ nlu B = jko (B .m) fe 8

L9
Nl wlhd

auch
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audyridhtia, menndie ganye Sahl m nidhtin b gdhgen Saf;l
k aumebt

i 1) Su(ar; mad) [V ﬁap. IL, 2)3uf] tﬁ
S b ot & (B m) et (K, Brom.
alfoaud).. - _ :

I v ; -EB:(IEB)IH
A m

nas Beifit: Um eine @wﬁe mit eitiem %mcbe i mu[twlt-

civen, fann man fie juerfi mit dem Sdabler multipliciven,
und. das hevausEommende Product Dura) Den eenuer
pwmren.

2) Jufas. Stun lay‘;f fid) aud) emfs&en was es [)enge,
eine & rofe durd) einen gebrodyenen Divifor dividiten. Denn
Yegt martdie vbige Definition der Divifion in (Einl 16)jum
Grunde, fo fonnen nach felbiger, da Producte mit gebrodyes
neir Sultiplicatoren fare finden Eonnen, aud) Producte mi¢
gebrochenen Diviforenfiate finden.  Um aber nodh gevaver
gu unterfuchen, was es beife; eine GrdBe durd) einen Brud)
gir bimbiren, fo begeicyne: man Den Quotienten, der entfteb,

merm et aﬂgememe Sbunbenb D burd) den %’Srud)-iﬁ
'i)imbtrt wird, burd) Q, ober fege

l

i Do ;.—”
:fo ift : .
D=20=kQm
alfo nach [V. Kap. 10.1] i )

Dk =Q: m
und nach [ebent, II]
me{D:k) = Q
alfo



BVon Buiicher: - o

alfo D -—--m(D k)z(m.D‘ k._..-l; D

‘ooer orelich s Eire @rcﬁe foitd durch einen Biuch Dmu
dive, enn man ne mit dem umgefebuen Qivifor Hitile
tipiicivt.

3) dufats. St bey einem ‘probucte ber Multiplicator
ein eigentlisyer Brudh, (fiebe 3. Zuf.) foift das Product alles
mal Eletner als der Mulciplicand ; und ift bep einem Quos
tienten Der Divifor ein eigentlicher Bruch, {o ift der Quotient
allemal groger als ver Dividend.  Das @egentfgetl finoet
ftact, wenn der Multiplicator ober Diwifor ein unelgenthd)et:

Drud), oder eine gange Jabl grofer als v ift.

4) dufas. Das Product eines Bruches in femen
Nenner ift aliemal dem Jabler gleid),  fi der Brud) der
Muitiplicand, fo ift die Sadhe oben (8. 3)Iuf) evwiefen
worden,  Die Behauptung ift aber aud rld)ug, roenn ver

k
- Brud) der Multiplicator ift, benn . m=k, (m m=ks

=k € lﬂ derowegen m in k fomelmal entbalten alg
der Bruch I-T—lanaelgt, folglich ‘a.ucb nach der andern Defie
nition vou Divifion [V. Kap. 8.1) uf.] wenn k der Divta
dend ynb m der Divifor, ift e Quotient, fo wie et es

ebenfalls nad) der erftenwar, mithin, was in [ebend. 2) Suf ]
nod) unbeflimme gelaffen werden mufite, entfchicden. €8
ift vaber ber vollftandige Duotient des Erempels (VL. Kap.
13. Buf.) 285% und des Erempels [ebend. 14. 2) Beifpiel]
1453356 = 145735,  Dejeidynen wir 1brigens die Duoa
tiencen, bey denew die anbere Definition ver Divifion gum
@wnbe liegt, dadurd), daf man ffare des Colons 0as Seis
chen des Semicolons braudht, oder verflehen wir unter A ;B
die unbenannre 3abl, weldhe angeigr, wievielmal die Grife
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* B in tee gleicdhartigen A enchalten.iff, ober mit weldjer als
Muiiplicator B als Multiplicand muleiplicive merden thuff,
A bervorgubringen, fo ift nun bewiefen worden, dag alfes
«mal, wenn m und k gange Sablen bekbeuten,

‘ k:m::k;m:——‘

3 » o ’

o) Bufa. DieGleidhungen [V. Kap. 3) Juf. VII,
‘:\VI-II, 4)3uf- X, 5) Suf. XII]

k(@B:m) = (k:m).B
(B k= B:(k:n) %
m(C:k) "= CG:(kym)7
(K AYsn "= (k:n).A

find alﬁ‘)' aud) dann alle walr, wenn die darin vorFommens i
ben Quotienten ganger Jahlen k:m und k :n auch nicht gange
‘Baplen find, und man Eonnte fiare felbiger nach vorigem Sua
fage aud) kiym, kjn fdreiben,

- 6) Jufan,  Dedeutenk, m, 1 gange Sablen, fo ifE

: I'I—l.l = k.(1:m)

ober nach [8.4)3uf.] = 'k’fx;

- ' k.1

oder nach (ebend.) =

g
m

* | SMan fann alfo aud) bey Producten, wo ein Factor ein Brud),
_und ber andere eine gange Jabl ift, obne ihren Wevth Fu ane
. Dern, Dultiplicator und Multiplicand verwedyfeln; folglid)

gelten*die in [8. ebend. 1) und 2) Juf ] und (12,) gegebenen

SKegeln audy umgefebre, wenn der Multiplicand die gange
Dbl und dex Multiplicator dev Drud) it ;
a - | 7
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o m) Bufars. Unter eben der Q?orausfegung, baf k Lm
gange Sabcen find, tft tah vorigem Sufa{xe ads

kipima Jerl 1

Al l Im " ;
i 3 Lk g ;
obet nady(8) | = i ;

i :
oder nach (10,) ot
ks itk ; b '

atfo——- T l= 1: 1, bas beifit, es fommt einecley

Quotient Heraus, ob ein Brud) durd) eine gange Sabl nad) der

erften ober anbern Definition der Divifion Dividire wird;

folglich gelten die in (9. und 11, nebft jugeborigen Sufagen)
- gegebenen MRegeln zur Divifion-eines Brud)s durd) eine gange
abl audy nad) der jweyten Definition von Divifien,

8) 3ufars, Soll der Bruch 2 als Multiplicand mie

3 als imuluphcawx mulgiplicict werden, fo finbet fid)

35 = s’@ 8)
obet nach) (1) = 5.37;
over nah (8) = 3i = £%

@3 ift bemnadh das Product jweener. gegebenen Britche gleidh
“einem Bruche, deffen Jabler das Product der Japlet, und
 Deffen tenner das Product der Nenner der beyden gegebemn
SBrudpe ift.

9) 3ufats. Berwedyfelt man mtultwltcanb und ‘J}tul.
,ttplicamr, fo findet fichumgekebre 2. 3 ebenfalls =15 es iff
.demnady §.2 =42., ober andy, wenn bepde Factoren unbea

nannfe Briche fmb, fann man Multiplicator und Multiplis
cand, obne das Product ju dndern, vermechfeln, und ein
Product goeener Bridhe ift vollfommen gegeben, wenn bepde
Sactoren gegeben find, obne Daf es nothig ift zu baﬁlmmen,

el
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,\mejdgrpgq beyden Factoren. der Multiplicator, und weldjer
et Wuleiplicand feyn foll, Bisoghi ; :

. 10) Sufan. Sind bende %actb_reb gigent(id)eﬁéz'ﬁc[)e,
fo ift das Product fleiner als jeder Factor, nad) 3) Juf,
xr) Sufars,  Ein Product aus mebrecn&acrote’g“,

die alle Brudye find, wird gefunbden, wenn mian alle Sabler
und Jienner mit einander multiplicie; 3B, -

ji53

e ;
%‘57‘%;“'"% e 347.;‘7.23 = 73513
.. 12) 3ufas,  Um einen Brich gu einer Poteny u ers
‘Beben, mug man Zabler und Nennes u eben der Poten eve
beben ; 3. 2. ; :

s
2 Gr =1k
WO 5o bl B 0 el e

@ =iid=T0 = n = i

:3) 3ufa. LUmgefebrt um aqus einem gegebenén

‘Brudpe die Wurgel irgend ¢ines Grades auszusiehen, muf
man ‘forob! aus bem Sabler als aud) aus dem Jlenner die
Burkel des namlichen Grabes aussiehen, So ift 5. D,

4 — AL

{3 DA r2.4OI i NN

“jedody fiebet man dles jest nur fiiv den Fall ein, wenn s

“wieElich gange Sahlen giebe, mweldye yu Der Poteny erhoben,
als der Grad der Wurgel angeige, den Jabler und Jienner
bes-gegebenen Brudhes g,ebe;q.} R

§) Bufats. Sf vereine Factor ein eigentlidyer Brudh,
“unbder andere eine gange bl nebft einem-angehdngten eis
- gentlidyen Brudhe, fo ridyte man entiveder den andern Factor

ein, und verfabre dann nach 8) uf,, oder man nehme den
erfen dctor fir den Multiplicator an, und verfahre nach

1) 5581)'

g N_\Ya%%x= & =
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e ok «Bzvfmel Dan fﬂdﬂ“ o 45% mf‘) ﬁ?bﬁf e
nach dec erften Q{rc St : oyes
76‘41% = 5.
2) %cvﬁnel imcm fud;
nad) ev evffen Hre ¢
i3 45387% = 2'3" *%0‘24."'"9‘4“5'6“: 3?49:{7,
nach) der andern aber vexfa{ptmqnfo {gendergeftalt s ) Man| &e-
te&;net evftens

3 4538 nad}[S.z)Buf] unb ﬁnbetes_86zgzlr,

“'.bmm aber * o

i 86232 J 3 nad) [11, 3) gu‘“]

j 1,unb finbet 5749ﬁ§,beld)es bergefud)teQuotmm it ‘31': \
Das Umgetehrie deserfleniSactors (wie beym erfien ‘liepfp;e le)
(grofier als vergroente), fo ift allemalidie erfe Are porrheile
bafter, fm andern Saue aber fd;emt bte gweyte. befjer ju

fel)n. 19 } v_}‘ AR o “‘t X

1§) Sufars. Wenn be:;’oe%artoren aus einer gangen
ahi nebft einem angehingten eagenthd;en DBruche beftefen,
fo richce man beybe nud)[ﬁ 3) 3uf- ] ein, und verfabre dann

nash, 8)Bufi 4

%el)wlel “J?ati fud)t 135, ‘29;%, fo findet man'j
139-29 i) 217 nah [6. B]
: ; "i nach 8) Jufe
"‘ nadh [6.3) Juf.] |
17. Yufoabe, @(nen iZ‘nud) burd) einen %rud) 3u
bividiven. ;

Jii56
79
'i"l_

e ll '

&, o [)th man

n”'u t

nln

Aufldfung,

'Der Quotient iﬁ ¢in %rud;, bfﬂ‘enlgatgter bas ‘probucc

aus dem Sabler bes Dividends in den Nennee bes Divifors,
D U
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it Deffen Nerbre das Product aus dem 9? enner bes Divis

dends in den Sébler Des bivifvrs ift. 3.9

7-13

o ]

g Pl - S
iT’ xT=7131?"‘"5 F e e

fus
©oiy
.

bemcw.

: F:13 =5, 713 ) SA7¥3 i 7
AV T3 LT s E T A

Enad) (16.8) 3uf. und xo.) alfo

ST Bl S ¢ —
WG sboree 50 8K T? e Y‘x‘ ’Y}‘ 2
:) Sufats s Fommt bemtach, auch wenn Divis
Dend und Divifor gug’exd) Bridye find, allemal einerley Duos
gient Herqus, man mag Die eine ober anbere Definition

" won Divifion sum Grurde legen. “Da nun nadh (6. 1) Juf.)

alles, was von Bruchen im Allgemeinen gilt, qud) fiir gange
3a§(en vidytig ift , {0 gilc diefes aud), wenn: der Dividend
eine gange ab! und blos ver Divifor einBrud) iff, wiewenn

' 3D 424 gefudht wird,  Man findet Hier

C 41 =(7.4)v3 [nadh) 16:3) Juf]
I ey # nady [8, 4) 3uf]

e ?"—93

- alfo, 1& in diefen Falle der Duotient ein ‘Zirucf), beﬂ‘en Salg.

fer Das Product aus Dem Dividend in den Nerner bes Divie
fors, und deffen FNenner vee Jabler bes Divifors ift. Daf
diefes der rvidytige Quwotient ift, Fann man aud) fo einfehen

Nadh [16.8) Suf.] und [6.1) Juf] ift

'Z’{ 37_ 37____5_-._274:4

el BpA i = 413

2) 511[2113. Wenn fidh Der Jabler des Dividends durch
den 3abler des Divifors, und der Jlenner des Dividends
ourd) den Nenner des Divifors obne Neft dividiren 145¢, fo
ift ber Smouent gleich einem ?de)e, veffen Japler dem Ditros

sien-
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tienten ber 3abler, und deffen Nenner Hem Quotienten ver

Denner gleich ift. 3. °B. :
Hid= 3734 = 5 = g =1t

Der Beweis folge aus [16. 8) Juf.]

3) Sufars. Jft der Divifor eine gange abl ‘nebft
-einem angebangten eigenilichen Brudie, fo muf man ibn
erft efnrichten.  Dieje und vie vorigen Regeln find Binveis
chend, um alle die mannidyfaliigen Falle, die bey der Divia
fion der Briche vocfommen fonnen, aufjuléfen, und wie
brauchen dabey die benten Definitionen der Divifion nidys
melye su unterfcheiden, ;

Benfpicle.
8= 30
39t = ¢ =25
Thidef= i n0a e o
2di517=153:83 =452 hiided
8+'r:#= 3.8+ = 142} nad) (16.3) Buf. und 15)3uf’)
Vify 1283 =11x5: 3558 Uy = 4433 nath(u6. 2)
Sufound 14) 3uf.)
6.43% = Ho= 1oi] nahia) ui A
§1 55 = §:380=fiimadd = ot nadn) Buf
7 1 11 =7:252= 352 nad) 1) Suf, :

18. 2rildrung. Wenn bey einews Briche entrwea

ber det 3ahler, oder ber Mlenner, oder bepde gugleich Briiche
i N ; g e SEE
find, fo beific er ein :Brudysbiuch fofind 3.3, =y 24, 2

Bruchsbriide, : i

1) dufag,” D Beveutung etties Bruchsbeuches era

aiebe fidy aus (2. Suf.); ver Bruchsbruch ;jébebeute_f namlich
Pa bas
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pas 2fache einer Groge, die lgmal genommen die Einbeic
giebt. Da nun XZ . 1§ = 1, fo ift der DBrud) +§
vie Grofe, weldhe LZmal genommen die Cinbeit giede;
3 :
alfo - bebeutet Der BDrudsbruch —- das Ffache von' 5§,
ik

Z

umd ed ift=— = . ;5= =X2—_ 0o @3 iftaber
1 |

audh 2.5 =58.2 = 2:1Z, man fann alfo audh einen
Hrudhabruch dadurd), daf man den Sahler burd) den Fens
‘ner Dividirt, in einen gewobnlidhen Bruch vermwanbeln, wo
Rabler und Jenner gange Jablen find.. Ve im 3) Juf, von
(8.) entbaltene Wabrheit, daf ein Brud) gleid) cinen Qvo-
tienten fey, deffen Dividend dem Jabler, und deffen Dioifor
Dem Jlenner gleid) ift, gile demnach aud) file eiren Drudyss
brud), ober wenn Divifor und Dividend aud) Bridye find,

2
oz 4 8
€ben f°‘ﬁ7=%37=7% unbzg Sy sl

2) 3ufars, Da ein Thaler 24 Grofdhen, und ein
* Gulden 16 Cirofchen enthalt, fo ift einGulden 1§ oder % ¢l
nes Tbalers.  Man Lann alfo aud) fdliefen: Da ein Frie:
drichsv’or 53 Tbaler, und eingiaubt[galer 1% Taler enthals,

) ; H !
fo ift ein Saubthaler —S_; oder 75 oder 5% eines Jricbrichsbror,
- i &

Dies geigt, daf manbey ganggewdhntichen Rechnungen anf
Q}ru;bsbrﬁcf)e fommen Eann,

3) dufan, Jgeder eigentliche Bruch Fann durd) einen
DBendysbrud) ausgedriicte werden, deffern Jabler 1 ift, und
+ Deffen enner dev uneigentliche Brud) ift, welcher enefted,

toenn man den Nenner duch den Jdbler dlvidive; 3. V. 17

I I I e I
e - s = X6
Floin 2t2 Ty Hus
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eben dem Glrunbde tﬁ audy 2= 3—-—- , folglich £ 2 12

b I
2+3+f2.
Eben fo ift ;
I | 8 ) §  }
_izg_{__._._ zzf:;:;': I'igi: 21':"\ T
3tz3 It5% Atg " 2hE
i yd= 1
s Ty :
b
1
4+ 33 :

in foldyer Ausdeudt Geifie ein jufammenhangender Brudy,
oder ein Kettenbruch. Hier wird nur von foldyen Kettenbri.
chen gehandele, wo alle Jabler, wie bey dem angefiibreen
Beyfpiele, 1 find, Hievaus evgiebe ﬁd) die Huflofung dee
folgenben Hufgabe,

19. Aufagabe. Einen auf bdie gerwohnlidye Are ges
{d)nebenen eigentlichen Bruch durd) einen ﬁettmbrud) auss
gudricten,

Auflofung,

S)'lan madhe mit dem Rbler und Nenner deffelben die
Rechnung © im (VIIL Kap, 22), Die {seraus[’ommenben

Quotienten find die gangen [ablen, weld)e in den Nennern

des Ketcenbruchs vorfommen,

%e})fpiel.‘ Der gegebene %rud) fen 75%%

474

~
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[© 474)12972
948
3494741
|39
I2§ 349]2
270 3
99 12§'t i
22
26199|3
I
21 26 I
21
> § zrlq.
j , 20| !
 CSRY IV o
L R
Q
alfo 7424 = 1
I
2+
I
e
I
2+
I
1+
e 1)
3 I
I+ I
| 4+3
Deweis,

Nadh der Rechming © und (18.3) 3uf) ift

S
ol |
NS



I I 1
474 340 _, 1 il i
4 o e A AR kAT T T ool
VRN i Lar iV 1 et 0
I I 1 g
L _2_()-- 27 5_»_ P
1+58 3+z2 I1+zy 4tT%

woraus die Sadye erhellet,

1) 3ufas, Der leite Brud) %=I:T§ , alfo fann _
ber gegebene Brud) +£73 au) fo burd) efnen Kettenbrudy

ausgedrictt merdens:
474 e

‘i}’a‘.‘i?-v-l
I
2+ I
I+—
L l
1+ :
3+ £
G
44_,_%

SMan 1iberfiebt dies auch bataixs', “Daf'man die Redynung O
auch fo batte enden Formen:
21|26]1
21
521 4
20 :

R |
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2) aufats Wire der leste Divifor der Nechnung ©
nidht 1, mithin [VHE Kap. 22, 3)3uf.] 3ablec und Nen- -
ner des gegebenen Brud)s nidyt velative ‘}}rimgafglen, foware
er nidhe-in-en Eleinften Zablen ausgedriefe gegeben Die
umigcn Cd)luffe bleibeén aber ungeanbert

20. Yufgabe. Ginen gegebenen .@etl‘enbrucf) burch
eisien auf die gemibiliche Are gefd)mebenen Brudh) in ten
f[emﬁen Sa{g(en aus;u‘ﬁrucfen. : sy v

Auflsfung.

Man fchreibe alle in den Nennern vorfommende gange
Sajlen neben einander, und madye mit t[gnen die Rechuung D
in [VILL RKap. 22, 4) Suf.]; die beyden am “weiteften zur

Sinten fiehenden Sahlen find dev Bngler und: Skenner Des veta
langtin "ud)es. ,

Bevfpiel. Der gegebene Si*eteenbwcf) fep

e

e Y
e, T,

I

I+
7+

&
4tz
P S e o5 R AT -y 6
¢+ 8327, 2578, §93, 206, 181,.25, 6, 1,0

Der in denFleinften Sablen ausgedriictte Brud) 7572 ift alfo
dem gegebenen Kettenbruche g(eic{)

Beweis,
Nady der Rechnung D ift

8327
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gyry =3.2578 4593
s i <4 s N s
§93 = 2. 206 = 181 S i
-206'="1, 181 o, 5 R
Isti= 7.0 ey L iopia

25 s Y I

=6, I , O

Macht man alfo mit den eyoen Sab[en 2578 unb 8337 Di¢
&ei)mmg © (V IL Rap. 23.)

® 2$18 8327 3
7744
593|2578]4
iR ek
20( §93 2 -
l4te A Vet g
BB OBIEL A% s
1 ) 181} LR
6254 .
g ‘ x| 6|6

R lr'

et

fo Eommen nady der Reibe die in den Nénnern vorfommen,
ven gangen Jablen als Duotienten Heraus, unb Der leBte Dia
vifor ift 1; alfo iff nad) (19) ver Brud) 2572 dem gegebes
nen Keccenbrache gleid), und nach [VIIL Rap 22, 3) 3uf.} |
Rabler und RNenner deffelben velative Primzablen, folglidy
ift-¢r [10; 8) 3uf.] in den Eleinfien Sablen ausgedriictt,

1) Bufats.  MNad) bem gegebenen Beweife Fommen
bte m Den Jennern vorfommenden gangen Sablen als Quo-

tiens

¢
5

b -
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tienten heraus, roenn man mit dem Sablewnb Nenner des
gefunbenen Brudyes bie Redhynung O mache, und der leste
Divifor ift 1.  Schreibr man alfo vie in den Nennern vots
tommenben gangen Zablen et Keibe nach neben einander,

und madyt mit {inen die .’J\ed)nung d [VIII. Kap. 22, 5)

3uf-] G _
42 1 7 & i
9T E g Ay Oh B0 e he] 413 . 2578.
il Tl T o Bt AT N '32'3 "1334."8317

fo ift nad) [VLIL Kap. 22, 9) Juf.] die legte Sa{)I Der mitts
Teen HKeibe der Jdhler, und die lesre Sahl ver untern Reibe
ver Jlenner 0es gefundenen Brudyes,  HMan Fann alfo audh
ben verlangten Brud) finden, wenn man bdie in den Jiennern
vorfommenden gangen 3ablen der Reibe nach neben einander
{threibe, und mic ihuen die Rechyming o macht, Die lesten
Baplen e mittlern und_ untern Reibe find ver Japler unb,
Sy(enner Des veclangten Bruches, und wenn man mit ihren
die Rechnung @ mad, fo fommen die in Den Nennern vore
fommenden gangen. 3ablen alg Quotienten Heraus, und der
" fegte Divifor ijt o

2) dufor,  €ben fo fieht man ein, daf die iBrucf)e
toelche Dired) Die vorhergehenven gerabeuber einanbder ftehens
ben Sablen int der mittlern und uncern NReibe gebildet wers
pen, die fleinften Ausdricte der uor@ergegenben Kettenbriidye
finde @s tﬁ namltd)

ATV gk
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. Y % I
12r= : i1i= :
3+———T 3+ .
4+ 4t
& +  § 2+
;)
r+1 I
"fi e
T+%

21, Yufgabe. Driidhe u finden, die in Fleinern Jah

len ausgedriicEt find als ein gegebener eigentlicher Brud), und
ibm Dod) nabe Fommen.

Aufisfung.

1) Man mache mit dem Sabler und Nenner bes gegebenen
Brudes die FRedynung ©, jedodd) fo, daf der lete Duotient
1 ift, ober wiein [19. 1) Juf.]

2) Man (dhreibe die herausfommenden Duotienten ibrer
Ordhung nach) neben einander, und madye mit ihnen die Redh.
nung o,-fo wird, wenn manvon der Sinfen nad) der NRechten
5u"gé[_)t, Der britte ver Brudye, weldyer durd) gerade 11ber eins
ander ftepende 3ahlen in der mittlern und untern Reibe gebil
et worden, etwas grofer, der folgende efwas fleiner, der
gunachft folgende mwieder etmas grofer, und fo abwechfelnd
die folgenden Driiche immer abmwechfelnd grofier und Fleiner
alg. ber qegebene Brud) fepn.  Diejenigen Briiche namlidh,
wo der Punfe im safgler ftebt, roerden grofer, und die ans
vern, wo der Puntt im Nenner fteht, Fleiner als der anfangs
gegebene Brudy fepn.  Afle diefe Drudye find fhon in den
Eleinften ablen ausgedricdt, und jeder folgende Brudyft bem
gegebenen ‘bwd)e naber als der vorbergehende, unb der lefite
Druch dem gegebenen vollfommen gleid), driicke ibn alfo in
den Eleinften Sablen aus, und entfieht, wenn man den Jahe

fer und Jlenncr des gegebenen Bruchs ditvd) Den feren Do
vifor in @ Ddivibire,

QBQ!};
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Beyfoiel.  Der gegebene Bruch fen 1§83

160048 7:9087.3
1480144
- 38941[160048/4
155764
(S) 4284/3894119
38556
385 4284] 1%
Yage Ao

434
385
49/385(7
EL i
42(49(F
42
Tl4z)y
35
717(¢

—

304 9017, 7 I ¥ ik
@ 1.0 1. 4 37 411 2914. 3325 19539, 22864
O I. 3 I3. 120 1333. ‘9451 10784. 63371 74155,
Die gefundenen Naherungsbriiche find alfo

8l d 2014 3325 Yog
’gr T's" 120/ 13?‘?" 94571/ xc7§4/ 6?771;

und Deu leste Brud) 23262 iff dbem gegebenen vollfommen
gleich, deact ihn in den Eleinfien Zablen aus, und enefieht,
wenn Jabler ‘und Nenner des gegebenen Brudhs durd) den
lesten Divifor in ©, namlich) 7 dividire wid,

Seweis.,
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Deyels, e

Nach [VIII Rap. 22, 5) Ruf.] e fidh 1ebe§Dwiﬁons.
3Bl in © turd) den Unterfchied jwoer Jablen ausdricten,
wovon die eine ein Bielfaches von b sber von dem Sabler, .
und die anbere ein Wielfaches von a oder von dem ienner
Des gegebenen Bruchs 1. Aus denten in© und borfom.

menben %a()!et: bat man namlic) folgenbe (Slecd)unsen t

s % 719085 e E A 160048-- 3894 """
I 3.160048—-— 4,51908¢ = 4284
37{!/085"“‘1&0160048-— 385 il s
,133,.160048—41171908; o 49
.,29;4,19035———943'1 160048 = ' Gl
10784.160048—3325.71908§ = 7
19§39.519985 — 63371.160048 =7
74155.1 60048-—-22864 519085 = e

va!fo nad) (1) unb(xo) ) b i (s Ani(iny
Lo 1600438, BOAT. rpn
'f §I908S ?'-?'E’iqof? '
3 Qe Tollall, S B SRR ) B 4284 O
CH o A o e O Tk :
Yhotag v ixd '3 g H1
755 . 318c8s T 123419583
R0 08 LR e 0 ARG ST S
5T0085 1713 1333.51503%
o0 14 i Bi6 Qlodieti sunin  in g L E
9451 SI19085 T 945T.51900%8%
Feoode L i pasdia Nl ] Hs
€Y0087% TC784 I0784 510087
T8/ lol S T s o0 &gt b v g AT L
19333 — 39888 = s31v1.it9oiw
T60048 1 22864 I o
TI0T8S 74155 T

$Hieraus erbellet, baf von den Bruchen, weldye durdh
gerade 1ber einanber flebende Jablen ber mittlern und
untern Reibe in o gebifder werben, Der dritte 7 grofer,
ber folg nde 1% etwas Ffleingr, Der noth weiter folgenpe
3% wieder etwas grofer, und fo die noch mwekter Fur
Rechten folgenden Briche immer abmwedyfelnd grofer und
Heiner als ber gegebene Bruc) 1§2352 find, und da bey

ben angegebenen Warexfhieben die Jabier immer abnepmen,
w&@: 2N
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wahrend daf die Nenner-immer wadyfen, fo wetden fie im.
e fleiner und Fleiner; jeder folgende Naberungsbrud) iff
Dem gegebenen naber als der vorhergebende, und der-fesire
3322 ibm vollfommen gleich). *Bey allen diefen Briidher:,
(4velche durd) gerade 1iber einander fiehende Sahlen ver mitte
lern und unteen Reibe von o gebilder werden, find [VIIL
Kap. 22, 6)3uf.] 3abler und Nenner relative Primgahlen, affo
find fie [10. 3) Suf.] alle in den Eleinften Jablen ausgedriictt;
Der leste davon alfo, weldyer der gegebenen Brudye vollfom.
men gleich iff, Eann nimoglic) in geofern Sablen ausgedticte
feyn, als:ber gegebene; und da nady der Natur der Rechrung
o bie folgenden Jafhlen forohi der mitelern als untern Reibe
immer grofe und grofer werden, o hHaben alle Naherurigss
bridye fleinere Jabler undNenner als der gegebene Brudh.
Daf fie wirklich Maberungsbriidye find, ober dem gegebenen
Deude febr nahe Fomnten, erfellet aus den angegebenenUn.
tecfchieden. Daf endlid) der lefite Brud), weldyer den gege.
~ benen in den Eleinfren Jablen ausdride, aud) herausformt,

~* wenn man Sabler und TNenner des gegebenen Bruches durcy

- ben [esten Divifor in©, ‘weldyer bier 7 ift, dividire, erhellet
forvohlaus (10, 8) uf.] als aus [VIIL Kap, 33, 7) Juf.]}

1) dufas.  Der geéebene %r_ud} ift nach (19) gleich
bem.ﬁ‘eqenbru_cbe P | R

4
I
o it
g 4 et
9+ ' I
n+—
7% :
1-!-‘5 R

und-



'eRen c«‘3tud)m. ‘ ‘23«9

und bie Sﬁaberung@&rud)’e :
'z; 13‘; 1%34 ’1’;’}’}/ 3%31; 10%%%: é%;; ;éf%g
fmb nad) [200' 1) 3yf ] bte f(emﬂen '.’{usbruofe bet .@etﬁm—‘

brihe PR 3
%, ’ L 437 3 i S A RS SST S 308 0 dp!
3 + F1 itaki ,' : 0798 546
: .3+«'~.TT'3+"‘“" 3+-—-.,--\
R S . s
$TENE EA0 4_+) TI 4.F-ﬂ—-ﬁ-ﬁ—
apiip . 9+m
¢ ¥ frnegniy Tiorin hun gb) TP AT
7  RYD 150
3+ AL e ooy
T T ¢ nst AR 3
| 11 T I B R ———
J+7+"%‘ »f'-+ i
/ $ G Ve £ 7+ 5 r b
E i ok
— o ;
1%
3 + i 3 »..
gt N
9+ 8
1+ P %
B T T
i+ .
- s+E

2) Jufars, €8 giebe Feinen BVeudh, deffen Jabler
11D Nenner gange Jahlen find,, der Dem gegebenen Brudye

gggg” naber Fame, als einee Der gefundenen Naberungss
briidhe,

N
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briche, und gugleid einen E(emem@a@le,r und RNenner Haste,
Dennes fey —em eigentlider Drudy; der von allen ethal

i fﬁierﬁﬁ?d@eruﬁgﬁﬁrﬁxd}m erfftebenifE.  Tenn man intic

pen Saplen 3 und « vie Rechnung @ madhe, fo miffen tie
ferausEommendén Quotienten einmal von ben Quotiencén,
Die [)eramafommen, wenn man mit der Jablen 16co48 1md
5 1 9 8 i Redynung © mac{)t'(melef)ap in dee Auflofiing bes
ils &efwebcn 1ﬁ) abmexd)en ‘benn fonft ware rad) (193

 ' ber‘ﬂrﬁd)—- einem von den im 1) Suf. angegebemn Rettens

[nucf)en gleich, alfo aud) einem Der gefunberen aberfingss
bridye, reldhes wtber die; %omusfeéung ift,

&3 mbgen alfo'die bret) erften Duotmnten, wteben bem
gegebenen ‘brud}e 3/ 4 g fepn, Der vierte aber moge Eleis
ner alg 11, namiid) nife £ 1—a fepn, wo a eine gange Jabl
Eleiner a!s 11ift; fo fiebe ber Anfang bcv Rechnung @ mit
~ den! ,mg_en (3 und 2 alfo aus:

.pac 3

L
S ! :
§,

wo affo ¢ entoeder o ober voch i"emer alg 2 ift, Nadh
- [VIH, Kap.22; 7) Buf.]ift

e=120.0 P 138 und B=3%d + 4.2

alfo



. %Dn %rﬁd)em ; 24[

alfo nothwendig « > 120 und B > 37; ber Brud) — bat

~alfo emen grofern Sapler und Nenrier als bet E)?agerungs.
bruch v3%, mithin auc) als alle vorhergehende,

- Stun ift det gegebene Q)rucf)

160048 —' §
§I908% i

I

3+ I \
S,y o
; I
9+

3 + S ‘
_ AT o4 xf
wnb Der Brudy § -i——-;
3 + 3 v..;
4.+ '
G
(n--a)+f

Da aber offenbar , :
145325 11 >(n-—é)+—§ '
fo falte aud) der MNaberurigsbruc) s £1I swifdhert det gegebe.
nen Brud) L£985% und den Brud) —5, alfo ift derfelbe, und
go’d) vielmebr alle fo(getabg bemm gegebenen BDruche naper als

<4

3 SMan
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Man fiehe bies auch fo-ein: Da & > & und a eine ganze
Rahlift, fo iftaudya. ¢ = s nunifi C=d—(v1—a). 5,
mithin a.6 — ¢ = a.& — [d— ((1—a).5]
=(a.c+ (11 —a)e] —d = 11,6— 3 nach [IIL Kap.
7. 9) uf. und LT Kap, 51, Tunift nady [VIHIL Kap.
22.5) Buf.] d=13.0—* 4, £=37.¢—130.5, alfo
11,6 1137, =KL, 130.3, und nad) [IIL Kap. 8. 11]
11.6—0 =411.e—1533,B=a.5s — ¢, mithin aud)

qri.2  1333.8 as—

nadh (7.) e — pber ﬁad) (i0)

1333.¢ , 1333.2 "'T333.2

B el
SN < unbd ie im Sage felbft berviefen wore

b — et S
1333 a. 1333.%

ben, §£383 ¢ — 1777 = 173133 007x, alf0 offenbor der
auf den Jiaherungsbrud) $1Z (0effen abler Eleiner als °, und
deffen Jenner fleiner ale « iff, wie {dhon Gewiefen worpen)
gunachit folgende <354 und noc) vielmelr alle folgende dem

gegebenen Brudye ndber, als der Qirud);@ es ift.

SWéren aber, renn man mit B und « dieRedhnung ®
madyt, Die drey erflen Quotienten, wie bey dem gegebenen
Bruche 3, 4,9, der vierte aber grofer als 11, ober 11+ b,
too b eine gange abLift, fo fiehe der Anfang der Rechmung ®
~ mit den Sablen 3 und « affo aus: -
Bl a
ER

7 Bl 4

3

la-y
7 a\ 'y Y
e
3 é\,ll-l-b
l(n+b).s
Ll

wo



. SBon Brudyen, aneey

wo alfo ¢ entrweder o ober bocf) fleinee als = ift. Nach

der lesten Divifion iff (=7 — (11+b).5 alfo b.e + ¢
=b.e4+[d— (114 Db) s]a_a‘—- [(11 + b).s. — b. sl
=J—11.¢ nady [11L Kap. 7. 7) Buf. IX, und ILIL Kap. -

5. 1)3uf.]  Nun ift nacy [VILL Kap. 2a. 7) Suf.]
a=1208 + 13.¢ und B=37.9 4 4

ferner '

- 120,116 120,116 37.00L6=37,1L.¢

alfo ;

e=1333.64 120, (b. e+ ), B=4r1,6437.(b.s+7)

nady [LLL Kap. 7. 2) Buf.Jund gewif e > 1333 und B3> 411,

Der Brud) g bat alfo einen grofern Sé@(év und Nennep

als der Naberungsbrud) :} mithin auch als alle vorbera

gehende, : 6

Nun ift der gegebene ’Btud}

T60948 o= :
519085 B

[ -
e e

4 z
R
+ s
! \ ll )
7t+is

det folgenbef)‘taf\erunqsf)wcf)g TSwapiny

I
4+

I

9+

n+%

s und
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unb ber Bruch %r: :
Jl g

4+ R
2T (b +E
Da aber offenbar 11 +b+§-> i R
i ; 7t35

fo falle audy der Miberungsbruch. Z5L% jwifchen den gege-
benen Brud) T$225% und ben Bruch =) alfo it Derfelbe,
und nod) vielmebr alle fplgenbe dem gegebenen Brude ndher
os &

Man fieht dies aud fo ein: Nach [VIIL Kap. 23, §)
Suf-] it d=13.0— 4. und = 37,2 —131o, @, alfo
11,6 = 11.37.2— 11.120,0, und nad)[I1L. Kap. 8,11}
d—ire=b.e+{=1333.0 — 4112, mithin aud
7.b~5+7-§ = 7.£333.08 — 7.411,.a, und da

£= 37 — 120.0, aud)
; (7-b-5+7'§)"5=(7~b-s-".f)+7~f=94$l.f3--2914.oc
nag)) [([71 ]-)-ﬁap. 7. 6) 3uf. VIIL und 8. II]  $Hieraus folge
nach (7. v ;
(1bee - +7¢ (1b—1).c47¢ 04518 2014,

945 1t S _94$1.a—94§x.¢
oder nad) (10.) ‘

(pb—r)et7.¢ B | 2014

9451, @ 9451
und wie im Sasge felbft bemwiefen worden,
2914 160048 42

9451  §I908§y  94§1,519085
aljo


rzzz.fi

Von BDruchen. 24§

alfo ‘offenbar der auf den Naberungsbruch z$1 1 (deffen Jahs:
ter Eleiner als 3, und teffen Nenner Eleiner als « iff, wie
. {chon Dbewiefen worden) gunadyf folgende 255%, und nod
vielmebr alle folgende dem gegebenen Brudhe naber, als der

: %rud)ﬁes ift.

o 3emetfung &s tﬂnot[)ig unb mid;tig Ju 3ei-
gen, bafi verfdhiedene Sage, deren Wabhrheit blos fir gange
Baplen dargethan worbden ift, aud) wabr verbleiben, wenn
man ftate Der gangen gebrodyene Jahlen fest, -

1) Der febrfag (1LLL Kap. 4.) iff aud) wabr, wenn beybe
Factoren unbenannte Briidye find, - Der Berweis ift in[ 16,
) 3uf.] entbalten,

v e sa) Dep Sebrfag [HITL Kap. 5.] iﬁaud) fie Briiche waf‘)r ’
Denn dag 3. °B. die @Ietd)ung

Gitsf).A = LA+ 51.A

vichtig fey, wo A eine @roﬁe jeder Art, alfo aud) eine unbes
nannte gange ‘oder gebrodyene Zahl fepn fann {afe ﬁd) fo
seigent Um die Summe der beyden Briiche L3 und 57 ju
finden, muj man fienach (13.) erft auf emer(ep .Jtenner brm-
gen, und man findet dann

13_13.00 143 b_*7___7’.7_49

§6 56,11 616 8§ 88,7 616"
¢s ift alfo ; ;

13 + : ‘143’4,-, 49____19_:4__ 192:18 24
ge 88~ 616 . 616 £i6:8 o93
Nun ift nach [ITHL. Kap, 5.] .

143. (A 616)+49.(A 616) =- 102 QA 616}
ober nach (V. Kap. 13. 6) Juf. XIII) ..

13, (A:56) 7. (A188) = 24,(A: 77)
obcc
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" ober :
A+ A= 22A

und eben fo iff dec Beweis bey drep ober nod) mehrern Bets
cben b Sk

Dak ferner, wenn A unb B gleichartige ©rpfien find,
ble @[etd)ung

2 (A+B)= £.A+4B
v;d)ng fep, _mhb fo Bemtefen mad) (6) ift
$.(A4B) = 4[A+B:1]
obernad) (V. Kap, 11.) = 4.[(As7)+ (B: 7
ober nach (LLIL Kap. 5.="4.(A:7)+4.(B:7)
pder nad) (16.) = $A + 2B
. und eben fo ift e %emets bey brex) ober noch mebreven
- Grdfen, ~
Auch der x) 3uf3g iﬂ fue %u‘ld)e wabe, obcr Die Gleie

: chungen
; (k—m). A = kA — m.A

m(C—B) = m.C—m.B
auch ridhtig, wenn k und m unbenannte ‘l*.m‘xd)e find. . Dee
Beweis ift wie pben,

Andh) der 23 Jufas ift fite %rud‘e mafr, ober bie Gleia

dhung
(nm). A = no(m.A)

audh richtig, wenn n undm nnbenannte %rucf)e find. - Deny
vafi Die Gleichung

By a gFc
s .—‘ g “)-Adi.(&.A)

richtig ift, wenn a, b, ¢, d unbenannte gange Jablen, und
A eine (Qrpﬁe jeber 2(rt Dbebeuten, ebelfet fnlgenbergeﬁalt:
; MNan



Bon Brichen. 24y

Man fege a. c*-—e,b d=d.b=F cb::g tnb A f...
unb es ift vermoge [16, 8) Suf ]
) { £1igprded WE ®dakd #

' Big 57 g i
fcrner nach [V. Si‘ap 13.6)3uf. XIII] pitstydn &
; - cfA: dj=(c.b).[A: (d.b)]=g.[A: f]:::gB
nad) [ebend. 5) uf. XII], weil b mgaufge{)t,
: (c[A:d]): b._.(g B): b__(g b) ._cB
unb nad) (LI, Kap. 5. 2)3uf.]

af(c[A: d]) b]-—a (c. B) (a o). B=e(A: 1

ober nacf)(xﬁ)

&
A == A=
<d e 'A A b d) Al :
Audy et 3) Bufas tﬂ fily Q‘Jrud)e wabr, cﬁer bie@!et-

-n.(mA) = m(n.A) : 7
‘aud) mf)tig, wenn m und n gebrodyene Jahlen ﬁnb. Denn

- dhung -

man verwedhfele 1 m Der vorhin ernmefenen btefbrud)e u"b’& '
mtt einander, fo bat man

€ b ‘
d <— e\ b)
Da nun “Od)[l6 9) Bu f] '
ciocm
Sdie ad C B
b (d A)—- d(b A)
Aud der 4) Jufas ift fit Biiiche wabr, ober dieGlel.

(k—1n).(C=B)=(k.C4 m B)— (k. B4m.C) -
| aud)

U"[B

fo tft aucf)

dyung
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" aud) vichelg, wennk und m gebred)ene Rablen f nb Der
Beweis ift wie ober,

3) Die in (I Kap, 1:.3uf unb 12, 13. 14,nebﬂ
Sufigen) enthaltenen Sage gelten auch fiiv Bride. Der
*Beweis ift eben fo wierdort, da die Wabrheit der Sige, wora
auf ev fid) grindet, ini ) unb 3) aud) filr Driiche Dargetban
worden.

4) Der Sebiefos (V. Kap. 10.) nebft feinen Sufiben
ift oud) wafr, wenn fEatt der dort vorfommenden gangen
ablen Briche gefest werden, Sbenn dafs die beyden Gleis

chungen s
SR R
'*i (D ’7) Y D
vichelg find, folge aus ber uﬂgemembelt ber oben m (€inl,
16,) gegebenen Definiion der Divifion. . Die NRidhigkeit
der in Dem rfen, 2)fen ynd 3ten 8ufaée enthaltenen Sige
aud) fite Dritdye wird eben fo wig dovt bemwiefen, und die im
2) Bufase entbaltene@leid)ung f:(f:d)= d, welde wabr
ift, wenn £ und d Bridye find, der Quotlent f d mag be.
fthaffen feyn wie e mill, ift pemnad) aud rid)tzg, wenn f und
d jwar gange Sablen find, aber d nicht in £ aufgede,
5) Der febrfas [V. Kap, r1.] nebft feinen Sufasen
gilt qud) fitr Driiche, ~ Denn die Richrigheit der Gleichuns
en
; (A+B) :; 8. (A 4)-:-(B B)s
(A—B): % = (A:H—(B:3)
(3:-A) : 5 =3.(A:3)
worin A, B gleidartige Grofen jeder Hre ﬁnb erhellef bata
~ aus, baf fie nad) [16.2) Juf ] em,erlen) mtt den fdon in 2)
ermiefenen Gleidungen
z-(A +B) = 7A + 7B
7. (A—B) = 4.A o 7 B
(3 A) = WE A)
ﬁnb‘ v :
6)
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. 6) Der febrfag [V, Kap, 13.] nebft allen feinen Ju.
fasen bleibe aud) wabr, wenn ftatt der dort vorfommenden
uitbenannten gangen Sablea m, m, k, p, d, f,g;hy 1, r, g
unbenannte Briiche gefest werden , und audy obue die Gin-
fchrantung, Daf die dabey vorfommenden Quotienten’utibies

nannter Jablen k:m, k:n, g:f, 1;h, nim, r:q gange -

Rablen find,  Der Reroeis ift berall eben fowie bort,. Es
ift alfo audy nad der Gletd)ung XII bafelbﬁ, wenn k und

n Bradye find, -
(h-A) il = (l. n) A
unb nady ber Gleidung VIII ~ ~ ©
(A) ;i n = A (n k)
mtt@in
g ‘hin)A = A_.(n.k)
So ift 3. B,
(%::3)-A = Aq (1‘
ober, weldhes einerlep ift,
LA = A:2Z
weldes aud) burcb (16, 3) ;auf beﬂatiqt whb

7) Die in [VIL Kap. 3. 2)3uf ] entf)altenen Gslei.
cdungen gelten aud fiae Briidye, oder es ift (3)) = £ und
(2) = 1. DerBeweis ift wie oben,

8) Der in (VIL Kap. 8) em[alteneic[)rfas nebit fei.
nen Qufagen gilt aud), wenn die urgel a ein Brud) ifF,
Der Bereis ift wie oben,

- g) Derin[VIL Kap. 9.] entbaltene Sehrfas nebft feie
nen Sufasen gile auch, wenn die Bablen a, b, ¢ Bridye be.
deuten. Der Veweis ift wie dort, Dte im 1) Juf, ent.
Daltene @letd)ung

(cya)? = c* am ?
welche wabr tﬁ, wenn ¢ unb aBruche find, bte&uotienten
c:aund ¢”:a™ mogen befd)affen fepn mle ﬁe woﬂen, it

! bﬂnn

Fs =
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permnach audy vichtig, wenn ¢ unbd a gange Sagten find, aber
a nicht in ¢ aufgehe,
Bieht man ferner Brudyebriiche in %etmd)tung, (Zo

: (ai,t fich audy geigen ,  Daf verfchiedene Sase des gegenmwira
- tigen Kapitels wabr fmb wenn man ftatt der gangen Sablen
Brude fese.

o 10) Diein (3.4, s) enthaltenen QBaBr@eiten gelten
aqudy fir Brud)sbitidye, oder weil 3. B. %:> 3 indem
§=%— 1§ wd =433 foift audy

S ody sm
_%_41 -;:l, ,_—Z~<[" i s
3 T ¥ g
Denn nad)[IS.I)SH b 5) ift
3
= 3ii=G )= =G 7) <l
7. _
d T oA . >
Vot T Mt _
E4 \ y
4 .
=43 =(%+ >.%—<;.3)+c‘“~?>>x.~ _
8

1) Die in (6. unb 7) enthalcenen Sage geltcn aud,‘
fur%rud)«[srud)e, ober ¢5 iff 3. D,

3 [0 2
_%. +T? dtetiy
7 %
B < IRGE LRI T
iz 17 BT e Tyl S VD
¢ FoUg UG 96 TEPT AT
S oy S 0
7T 7T 7L

S}gzm iefe Gleichungen find einerley mit folgenden -
(?F 11)+(9 Il)+('fj 1l 1+R+T'§‘)'T%
In 20 19 fiy "(zg 1911
deren Ridhtigleit in 5) barget[)an roorden,
_12). Der in (8) enthaltene Sebrfas ift aud) dann waby,
werr der Multiplicator ein %rud), und der Multiplicand ein
?Brudysbrucf) ift, ober ©

i
e



3on Brucken, - ogr

R oy s 7 """"_,. s 1
71 7I
benn btefe@leud;ung ift mit folgenber etnerlen),
' = (3.3 ’}Y

deven S‘id)ttgfeit \‘d)on in 5) dargethan | inorben.
TWeil ferner nach

G =3
fo ift audh
i S PR E SR
Ho=ag-m=%
71 7I

gheres gilt aud) Die %ebauptung im. 3) Suf fu: %mdm
btud)e. gii)

13) Der in (9) ent{)attene Sebefas ift auch mu{w, mnn
per Dividend ein Brudysbrudh und. Der Divifor ein Brud ift,
aud)) chne die @tnfcf)ranfuns, Dap’ ber Saf)ler bes S{S)b’ibenbs ;

durdy den Divifor dividirt eine gange Jabl giebe, i’ aud)
* nadh ber andern Definition von Divifion, . So ift 5 B

L Stakt Al
g NS
17_'?I o ) b
’2‘3. ; z3

Der ‘Bemets ift ie “cben, unbd baﬁ menn @tmbenb unb
Divifor unbenannte %nud)e find, beybe Definitionen von

Divifion einerley Duotienten geben, tﬁ fd)on oben [:7. D 3uf]
geseiat voorden, -

- 14) Die in (10) entbaltenm Sehrfage gelten auch fiie
‘,Brud)sbruu)e, und aud) ofine daf pte_mtufnbrltcbe Rabl v[;eay
11 ein gemeinfhafeliches IMaaf, und bey III ein gemein.
fdhafilic)es Bielfadyes vom 30{)1& unbennet des. gegebenen
sBruchs ift. ?o ift 3.95.

471301 4.3.1 P Ay
Lol ol bl i b
g ’ P X3 .74
VI L FLZOE PatATL BE,T
Der Beweis ift wie oben,

: '2!{15)



» benn ﬂefe@leid)ungen find mtt fo(qenben emvtlep.

e -~ SReuntes Kapitel,

Audh die erften finf Jufise su (10) gelten fir Brudhs.
bruc[)e, ober wenn a, b, ¢, d Brudye find, Der Beweis ift
wie dorf, :

15) Diein ( R unb 12.) enrbaltenm Sebrfafse ge[ten
auc), wennder Dividend oder Qﬁultlphcanb ein ‘lirud)sbrud),
unb Divifor ober Multiplicator ein Brudh i]'t, 3 D

2 RS
T XE T EG !
L d IT* 07
4. 14
p & BRI SRR b SR PRS
R R T 13 L
e Gt

DieBeroeis ift tid dore, iind es gile bemnac[) DerSaf (12)
audh obnedie Cinfdyranfung, daf der Multtplicator im eits

: nenﬂe&%?ulttplnanbﬁnufge{)t,

W gf} Die in [z@ unb eBenb r) ?,uf unbz) guf entbal.
tenen Yetd)ungen ge((gn aud) fiie Driiche, oder es ift

‘;.;:.' 4
: %B—wma—@m
. B%__...... 2. (B:8) = (3 .4_"%
B e B B (2B =B
3 £ 7

{2 B=12,B 3)=(4B):}
i i B (7 $=3(B:H) =13 B)’7~(%=%)~B
beren Sixd)ttgfett fd)on in 6) betviefen worden.

XBer and) bie [ebnnb 8) 11) r2) 13) Juf.] entfgalte-

nen %abrbeiten gelten fite %aud)sbrud)e, ober es ift

3 ¥ A 6
§ 1z 3.3Z
St 2T N
T odr Pengdes

afa



SCBow Bridens o il

12,08 X nd XNPe AL D
ER E s B ki
44 3TN TE BSOS 4 T et
7 3% %1 35 xvabiiids
3 5 3)5 24 -
(_g_) G (§> o ?"2‘}7%5__
) AR BT 1924
T (z1) T6105T
5. 243 s 2
Yy 270 0 243 8
1524 = 33768 T
6105T > 3024 T
: rxdroE'T '

Der %emets ift eﬁen fo wiedorf, undes srgeﬂetgug'e;d) bte
NicheigFeie der Dehauptung in [16 13) 3uf.] auch fir den
Sall, wenn bdie EIBuraeln aus dem ,?,afg!er und RNenner Bitidhe
find,

; 17) Die in (17) gegebene Regel fur bie Divifion
gweyer Bridye gile aud) fur Brudisbriidye, ober es |ﬁ

s 3N I0
Htkl ey |
i T S
T7 v 6% G: Uiy Ao 017

Der DBeweis ift wie dort,

Audy ver 1) Juf. gilt file Briche und ibyud)sbtﬁd)‘e,
oder e8 ift
2' 1
1t 3%

4
4

11 ¢

o ]“‘*

Der Bereis ift roie dort
&ben fo gilt auch der 2) Suf fur Brudhsbriche, oder

es ift
3 7= ‘777

17 6F 111 6%
Der Beweis ift wie dore, aud) Fann die dore vorgefcf)rtebene,
Bebingung, daf der Jabler des Divifors in dem Iahler des
Dividends, und der Nenner des Divifors in dem SZenner
ves SDtmbenbs aufgeben miiffe, wegfallen.

uu'

%bn
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Bon benannten gebrochenen Jahlen.

“yag! %ﬁfgabe. @inen eigentlichen %rucf),'bez"ﬁd)
auf eine benannte Einbeic hoherer Art begieht; durch Cindels
fen von niedrigerer Are ausjudricen, | -

Aufldfung. _

Man multivlicive mit diefem Brudje die Jabl, welche
~angeigt, wieviel Einbeiten niedrigerer Are auf eine Einbeit
ber hobern Ave gehen. o) b R 5

1) Bevfpiel.  § Tbaler auf Grofdyen jubringen. Da
334 =5.(34:8)=5.3=15
o ift 3 Thaler =15 Grofchen,
2) Benfpiel, 2 Thaler auf Grofchen ju bringen. Da
\[l 60 6) Buf‘] :

foift 2 ¥Daler = 142 Grofdhen. _
3) Bevfpiels 2 Grofchen auf Pfennige ju bringen,

.12 = 12, = 2% = 4%
affo 2 Grofdhen== 42 Pf, mithin nach vorigem Beyfpiele

§ Yaler = 14 Gr. 42 P,
4) QSel)fpfel. Z $haler auf Grofdhen zu bringen.

$.234=18%=18§=18%
alfo Z Taler= 183 Grofchen. TWollte manbiefe 3 Grofthen
-auf Plennige bringen, fofande man, da
T 12=24=3 :

$Grofden = 9, alfo 2 Thaler = 180 89,
oL |



Bon Briidhern, - s
§) Devfpiel. 2 2 Crigbridisoror auf 2Waler 5u Brin.

4.5 = szimed[16)Ru]
alfo % Sriedridhsd’or = 351 Thaler, :

gen.

Deweis.

4 Griedridysdor = £, (52 ¥ ‘I{mIer) o (~7—. sg—?.fgater)
nady (ILLL Kap. 1,und 2)

: 24. Aufgabe. Einen eigentlichen oberune:genr(zd;én
SBrudy, der fid) auf eine Einbeit nieverer Ave beme@t auf
inbeiren hdherer Ave gt bringen, :

Anfifung, | %

Man dividire diefen Brudh durd) die Sa{g( relche ana
seigt, wieviel Einbeiten niebrtgerer Avt auf eine @mge.t Dev
bobern Are geben.

1 Sud

1) Beyfpiel, xg@rbfd)enauf FWaler u bringen. SDa
18:24 = {5 = §,

fo find 18 @rofchen = %.‘Igalﬂ.
2) Bevfpiel. 513 @rofd)en: auf ‘Iba(ér gu bringen,
s13:24 = Fhi24 = 1%
alfo find 557 Grofchen = 13 Thaler.
3) ?Bel)fpie! @tofd)en auf Tpaler gu bringen, |
738 24'— ’7‘92 = 193 . ‘\

alfo ift 39 Grofhen =5, Thaler, ,

4) Bovfviel, 173 Tbolerauf Friedrichsdor ju brina
gen, :

17% : s
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x%f =13 :‘I‘%?—-igxz"T
alfo ift 153 Waler = % Sriedrichsd’or.
Beweis.

Da 113155 =13, foift 1351 = 172, alfo nah

14 Sriedrichstror = (+§.5%) aler= 17 Taler,
dufats. Bey gufammengefesten benannten Sahlen
fann man auf doppelte Avt. verfabhren.

1) Beyfpiel. 18 Grofchen 8 Plennige auf Thaler u
bringen. :
Nady ber erfien At verfahee man fo

8 ‘pfenmge z @rofd)en
187 ®rofdhen = 3 %aler

(33.)

alfo- 18 Girofdyen 8 Pfennige = 2 Z Tbaler,

. Nad) der andern aber alfo :

1 fﬁixﬁpf; z;g‘gfee::“ o [VL Kap. 4.2 Buf]

* alfo 18 Gr. 8 Pf. = 355 Wle, = Z W,

2) Bevfviel. 14 Grofchen 42 Plenn, auf ‘ngalei' U
bringen.
- Die erfte At giebt
4; ‘J)f. =0s 2 G,
alfo 146, 43P = %‘ifglr.
Jtady der andeen hat man
14Or. 42 P = 17122 PR,
l‘Zblr | == 284 5pr
17220388 = 252288 = 2

_folgtucf) 14Oy, 4% Pf, = 2 TWle,
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3) Beyfpiel. . 57 Plund 21 $0th 253 Quentchen auf
Gentner gu bringen, :

Die ecfte Are giebe
2+3 Quentchen= 25 Soth “
2033 totf 222 Pfund
of = sza7yrun
—§i° %)funb — 1g2i: Centnep
71353 Y 30976 X

alfo ift 57 ‘J)funozx iorfg 3+3 Quentdyen= ’—‘lé;é Qentﬁei-.
Nady der andern Hat man

57Pf. 21§t 2,§Duent6)en=7;82 £ Quentchen
1 Sentney = l4oé,09uentr.{)en
73827 ¢ 14080 = J852% :

affo 57 Pund 21 $oth 243 Quentdhen = LI22L Centner,

Anmerkung, Was im VL Kapitel von ter Rech
nung mit ganjen benanngen Sablen gelehre worben, itf in
Berbindung mit dem im gegenmartigen Kapitel Borgerrages
nen Iginreid)enp, um alfe Hufgaben quflofen su fonnen, weiche
gemobnlid; gu Der Addition, Subtraction, Multiplication

und Divifion mit gebwd)enen benannten Jahlen gerechnet -

twerden, e

E{R : Bebn-

-
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Bon gufammengefesten Ausdricten, additiven und fubs
- tractiven Grofen,

L &rtldrung, : :
@in,?(usbruc?-, weldher aus mehreen Sablen oder audh gleidhs
avtigen Grofien jufammengefest ift, weldye unter einanbder
ourd) die Beichen 4 und — verbunden find, wie 3. B.
3417—59412—44 11—0, beifit ein jufammenges
feister Ausdruct, ober eine jufammengefeste Grofe, Die
Bebeutung diefes angefiibreen jufammengefesten Ausdruds
ift, man foll ju 3 17 adboiren, von bem, was herausfomme,

u, {. 0, nash folgenber NRechnung.:
3
17 add,
iaorsn
5 fubtr,
o2 :
13 abd.
4 fubtr.
a5/
1L abd,
34
9 fubte.
‘ 25
alfo ift der Werth bes angefiibreen gufanimengefesten Aus.
prucfs 25 oder 3 4~17-—5'4= 12— 4 = 11—9 =25,
Eben fo verfabre man bey andern Bepfpielen, und auch wenn
ftats der unbenannten Sablen Grofen jeder Are vorfommen,

1)/

. § fubtrabiven, gu demt, was nun Herausfomme, 12 addiren
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1) Bufan. Es glebt gufammengefeste Ausdriidfe,
“Bey Denen man, wenn man ihren FWerth auf die angegeigte
Avt ensmictelnmolice, in e Berlegenheit Fomm, eine grofere
3abt ober Grofe von ciner Flenern abgugiehen, Wollce
man 5. °B. bep dem gufammengefesten Yusdrucke: 4+ 7—6
+348—11d4—134 27— 1 0m Werih auf
ie angegeigte Are entwicfeln; : Ty
4 p
7 abd, )
iX
il _6 fubte,
3 :
_3 abdd

[e i< o]

R

i fubﬂ'o

-
[

avd.

<lswl

‘{o fame man inble Rerlegenheit, 13 von 9 abyugiehen, Eg

erhellee, daf diefe BVerlegenbeit nie bey der Addition oder bey
einem Tpeile, der das Seichen + vor fidh bat, fondern nue
bey der Subsraction, ober einem Theile, der das Jeidhen —
et fich Bat, eintveten foune. Db foldhe sufammengefeste
Ausdnicke einen Werth haben oder nidyt, wird fich erft in dev

Solge entfcheiden laffen, *BDis dabin follen dergleichen jus

fammengefeste ustriicte anfiofige, binaegen foldhe, ben
“Denen man nidhe in diefe Werlegenbeit Fomms, erftandliche

_ Deifen,
R a e

:\‘p
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2) Jufan. Bey ber Beflimmung des Werthes eined
vetftandlichen gufammengefebren Ausdruds, 3. B.3 4 17—5
4 1a—4-f 11— 9 (ind dle Sablen 20, 15, 27, 23, 34,
worauf§ man nady und nad) fomme, die Werthe der sufams
mengefesten Yusdritfe 3 + 17,3 4175, 5417--5 } 12,
gk 19 —5F 12 —a, 3ek 17— 5 Fiz —q 1,
toeldye durd) jede willfubrliche Unzabl am weiteften jur Sina
fen {tehender Teile gebildet werden; alfo find aud) alle diefe
sufammengefesten Ausdride verfiandlid). s erhellet e,
gleich, Daf der TWerth des gangen gufammengefesiten Huss
oructs 25 aud) == 37— 4 11— 9 ey, und da 27 =3
+ 17—54 12, fo ift audh
st 17—stir—4ti—9=(+17—s5t12)— 4tu—y,
ober allgemein: Der IBerth eines verftandlichen jufame
mengefesten Ausdrucks andert fich nidt, voenn man ftatt
goeper oder mebrever am weiteften guv Linfen fiehender
Lheile ihren WWerth fek,

3) dufars.  Soll g dem Werthe eines verftandlichen
ufammengefetsten Ausbructs eine Grofe abddire werden, fo
braudyt man felbige blos am weitefien sur Nedycen mic dem
Qeidyen 4 su fhreiben; foll abee von dem Werrhe eines

“ erftandlichen gufammengefesten Ausdrucks eine Grofe abge
jogen werben, weldye niche grofer ift als biefer Werth, fo
braud)t man felbige blos am weiteften gur NRechten mic dem
Seidhen — gu fhreiben. In beyden Fallen fommen wieder
verftandlidie jufammengefeste usdricke beraus. I, B,

103 SR o g e R fry R ) B 16
=3+t 17—s5+12—g+1—9+16

(3 b 877 0k 120 4k 1L—i9) -~ 18
=3+17—st12—4Fr1—9—18

2, Erkldvung. Diejenigen Theile eines sufammens

gefesten Yusdrucks, die dag Jeidyen L vor ich Haben, und ver

am
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ammweiteften gur Smfen beﬁnblid)e welder gar t"emgmd)en ot
{ich bat, Heifien additive Tlheile, oder additive Grofen, oder
abbitive Glieder; und diejenigen Zheile eines gufammengefefe
ten Ausdrucs, die das Jeichen — vor fid) baben, Heifen fubs
tractive Theile, ober fubtractive Grofen, oder fubtractive
Slieder. Sofindy. B, beydem jufammengefesten Ausdrucke
: 3t17—s+r2—4411r—9
die additiven Theile 3,17, 12, 11, die fubtractiven 5,4,9.
3. Lebrfats, Wenn man den Werth eines verftands
lichen gufammengefesiten Ausbructs zu der Summe der fubs
. tractiven Theile Hinguaddice, fo Eomme die Summe Der ade
" bitiven beraus; 3.B, bey obigem Husdruce ift

Gtatow Gtz —s5t2—at11—9)
=3T 17412411, :
Deweis.

Da ber jufammengefesite Ausdruct 3 -l- (7 5
F12— 44 (1 — 9 verftdndlich ift, fo findnach [1. 2)Jufil 7
andyallebdie jufammengefesten Yusdriicke 3+17, 341775,
317 54 12; uforo. welde durdyMengen am weifes
ften gur Sinfen fiehenber Tpeile gebilbet werden, verftanblid).
Nun ift offenbar 5

. (3+17—~s)-—- grE A7
alfo, tenn mant Gepderfeits 12 abdirt, tach (r. 3) Sl‘f und
111 S%ap. 23
sFGHT—s 1) = 3 i7d1e
und nad) (1. 3) 3uf. und IIL Kap, 7. 2) Juf ] :

YRt G ir— sttt
alfo, wenn man beyderfeits 11 abdivt, nach[r. 3) Fuf. und -
IIL Kap.7.] ‘

(f+4)+(3+l7--5+rz--4+;3)=3+i7+xz+“ ,
und nad) [ 1. 3) Suf, und IIL Kap, 7.'3) uf.] (
' : 5
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i (ks ot iz—i+n .—'-9,‘),_

= 347+ 2fur.

1) dufats.  Jn einem verftandlidhen jufammenges .
fegten Ausdructe ifi demnach fowobl bey jeder Menge am
weiteften gur $infen ftehender Theile, als, aud) bey dem gans
gen Ausdructe die Summe dev abditiven Teile niemals Eleis
ner als bie Summe bder fubtractiven ,- und man findet den
Werth deffelben, wenn man von der Summie der adbitiven .
Glicver bie Summe der fubfeactiven abgiebe,

2) dufar, Denft man fid) aber bey einem anftdfis .
gen gufammengefesren Ausdrucke alle diejenigen Theile hins
weg oder als nicht vorbanden, die demjenigen fubtractiven
Lheile, der die Werlegeribeit verurfac)e, jur Nechten ftehen,
fo ift die Summe Dder 0brigbleibenden abditiven Theile’ Eleis
net als bie der fubtractiven. Denn esfey

a—bdcfd—edf—g ufm
ein anfidfiger gufammengefelter Ausdruct ; und joar frete
Bey dem fubtractiven Theile g die Werlegenbeit ober der Ans
ftoff ein, fo ift der jufammengefeste Ausdruck ohne Diefen
fubtractiven Teil oder a~—b == ¢+ d — e £ nod) ver
- ftandlidh, fein Wereh abey Eleiner als g, denn eben diefer
Umitand verurfadye den Anftof.  Weil nun alfo f

a—btedd=—edf< g-
bie =b+te
fo ift aud

(be) f@a—btcd—edf) <bfety
Nun ift :

: (b+e)t@—btotd—effy=atopd
olfo , %
: adcfd+f< b'lje‘-l*ga. ‘ ol

- 3) '5ufa_r5. Solgen auf den gedachten fubtmcti;ven:
Fheil, der den Anftof vewurfade, guc Redyen nod) mereve

"~

il

A Y
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fubtractive Theile, nund 3iebt man diefe nod) mit in Betrad)a

tung, fo ift bie Summe der adbitiven Theile ned) vielmebe -
Fleiner alg Die der fubtractiven. Denn wdre der anfofige
jufammengefeste Augdrudt : :

a—b4ctd—etf—g—h—k ufw. ]
und wie vorbin g der fubfractive ‘.‘i@ei[ Der den ?(nﬁoﬁ vets
urfache, fo ift nady 2) Juf.
atotdffabietg
aber aud) offenbar .
‘ b+et+g <btet+gth+k
alfo noch) vielmehr
atct+d+f < btet g+lx+k

4) 3ufats. Denfeman fich alfo bey einem ‘anftofigen
sufammengefesten Ausdrucke jur Rechten jeves {ubtractivert
Theiles, dem mcbtgunad)ft sur Rechten wiedecein fubtractiver
Zheil folge, einen Berticalfirich gezogen, fo muf wenigftens
bey einem diefer Berticalfiriche die Summe aller ihm gue
Sinfen ftebenben adbitiven Teile EFleiner feyn, als die Der;
fubtractiven. Bey etnem verftandlichen Yusdructe aber fann
Diefes nach 1) Buf, nie ftatt finden ; alfo erhellet bievaus, daf,
wenn man bey einem jufammengefebten Augbrucke jur NRedys
tert eines jeben fubtractiven Rheiles, biejenigen 1ausgenoma
men, welden gunadyft gur Redyten toieber ein fubtractivee:
Theil ftede, einen Werticalftrid) zieht, und bey jedem Werti-
calftviche die Summe aller ibm gur finfen {tehenden additis

ven Tpeilenidht Eleiner als die dev fubtractiven ift, Der Huss - *

orucf verﬁanbhcb feon miiffe. Fiadet fich aber bey ivgend
einem WBerticalfiviche das, Uegentfgetl fo 11f ber Ausdruct ans

fiogig. _
1) Qiel)fpiel. Der gufammengefeste Ausdrudt fey
8t3+17—5—4—n2l43—6l+16—9—10l+2
. )
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fo ifi bey dem evfien Beeticalfiviche
_dle Summe ver atbdltiven Theile 84 2 F 17=128
bie Summe bev fubteactiven Theile 5 J 44 12= u '
bey bem gwenten Bevticalfiviche - s -
Die Summe ver abbitiven Theile 28 + 3 = 3 I
bie Summe ber fubtractiven Theile 24 +6= 27
bep dem bricten Bedtivalftridye | ;
Die Summe der abdditiven Theile 31 Loy e 47 .
Die Summe der jubtractiven Theile 27 f9+F 10= 46

alfo if diefer Ausdruct verfidndlicy.,
2) Beyfplel.  Dér gufdmmengefdste usovuct foy
(g reegl bt g g~ e G g — 2l T 7l
fo ift bep dem erften Berticalfiridye
_ Die @umme Der abbitiven Theile a+7=1x i
 Die Summe der fubtractiven Tpeile 9=9
bep dem smweyten Berticalfiriche '.
~ bie Summe der avbitiven Theile 11 4 F8= 123
Die Summe der fubtractwen ‘.Z@etle 9434645 +2
=29,
alfo ift der Wusoru anﬁoﬁtg.

§) Bufar.  Wenn eine Menge aﬁbntiner und fuBtra-
ctiver Glicder gegeben ift, und die Stithme der ‘abbditiven
Fheile nidy¢ Fleiner als die Summe ver fubtractiven ift; fo
ift es alfemal mglid), fie fo unter einander ju ordnen, vaf
verftandliche gufammengefeste Ausdricte [)erausf'ommen, De-
ren ‘IBert[ge alle bem Heber{duffe der Summe der adbitiven
Fpeile tiber die Summe der fubtractiven nad) ) Juf. gleid)
find,' . Pan fann namlid) alle additiven Glieder am weites

ften 5ur Sinfen, und alle fubtactiven am ‘weiteffen gur Red)
i
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terr, ibrigens bende in einer willEibelichen szmmg fihres’
béﬁ dann fommen nach 4) Juf. allemal verftandlide gufam.’
menqefegte Aiisvriicke hHeraus.  Sebr ofc Fann 'man aber”
audh vexﬁanb[td)e 3u[ammengefe8te Ausdriice @erausbrmgen,
wenn abditive unbfubtractive Glieder unter einanber gemengt
gefest werben, nur muf der Theil am meiteften gur finfen
olytie norgefestes Seichen allemal ein abditiver feyn,

Bewfpiel, Aus Yen abbditiven Glicdern 7, 17,4, 13,
peren Suitime 41, und den fubtractiven 8, 18, 6, 8, A

beten Sumtne 37 ift, verﬁanbhd)e 3ufammengefe6te Hus-
beucte au mad)en.

9Bl man folye haben, o abbitive und fuﬁtracrwe
G)(teber niche unter emanber gemengt fleben, fo. fmb e, fols
gende 3B,
k744413 -8-18——6«—3~2
4+ 1415+ 17 —18—3—8§ 2L

“ @ giebe aber anh folche, wo abbxfw’e unb fubtrhctioe
@(&em unter einander {feben, 3., -

(I T3mAT4 613 —8+19—18
474+4— 184438 —6+7—3—2

Cund bee Werth aller diefer verfiandlid)en Xusbrucfe ift
1, — 37 oer Ao

6) Suuzg Man fann bey eifem nerﬁanb[:tben gus
fammengefesten Husdrucke, ohne feinen Werrh jul-ditdern,
und unbefd)abet ber ‘Belﬁanbhd)fezt Defjelben, eln-abbitives
Glied mweiter jur Sinten und ein fubtractives meicer sur Regha

ten viicten, renk nur die ubugen t{gre Eteﬂen bebaften. OWeil
3.5, : ;

¥

7—'3—-2+4—-(+l:-—8+17-—-18

ein verﬂanbltd)er sufammengefesiter Ausdruc iff, fo fann
man das abdvitive Glied 17 aus dee' adyten Stelle, wovin s’

ftebe,
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 alfo

2F6: 1 '8e_!)_nté.6 Rapitet, -

ftebt, in bie britte, und das fubtractive G3lied 6 aus dee fiinf,
ten Seelle, worin es flebt, in die fiebente riicfen, und die
dadurd) entftebenden jufammengefesten Ausdrice.
g =34 17—244~6+13—8—~18
by e ek Sy G e S e S B
find bepde verftantlich, uad Haben mit vorigen einerlen Werth;

namlich 4.

& ha7) Sufas. ‘u:ﬁ‘e{'ﬁcu gegebenen verftandlichen sufama -
mengefesten Ausdruct um eine gewiffe Grofe su vermehren,
Fann man biefelbe am weiteften gur Linfent neben den gufame
mengefetten Ausdrud, und gwifdjen fie und bdas erfte Glied
veffelben das Seidyen+ feen. Denn nadh (1, 3) Juf) ift
e+t 1T —s5+13 4t 11 —g)=3}17—35
+12— 4411 —~9+6 '
und nadh vorigem Sufase
3117—5+12—4F 11—~9 6= 61 34 175
+13—4415—9 ;

6+(3+ 17'-;5:.;112——-4 11—9)=6+ 341735
+13—44 119 ;

 @ben bas gilt, wenn die gedachte Grofe der Werth eines

verftandlichen gufammengefesten Yusdruds ift. €s ift dem.
nad) HET
: (447—3—5310)+ (5—34+8—06 4 15)
=(44.7—3—5+10)F5—3+8—6+15

obét nadh [1. 2)Buf] | e

= 447—3—5+1045—3F8 6,15
@3 fann demnady die Summe joeper verflandlicher jufams.
mengefester Ausdriife durd) einen verftandliden jufammens

gefessten Augbruck dargeftells werden, wenn.man die beyden
b : o Cume
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Summanben neben einanber fd)reibt, und mlfd)en beybe
bas 8etd;en+ feét. :

4 ‘ﬂufgabe. @inen verﬁanb(id;en 5ufammengéreé."
ten’ ?Iusbrucf atigtigeben,” welcher der Summe mebrevérgeges’
betier. verftandlicher ;ufammengefeérer Yusodrircbe gleid) ift,’
ober mehrere gegebene verftandlide ;ufammengefegte Husa'
briicfe gu addiven,

ﬂuﬂé[’ung.

Man fcf)relbe fie neben einanter, und fefe swifhen j )e-
dem erften Gliede eines folgenben und leten Gliede eines vors
bergehenbden jufammengefesten Ausdriicks das Seidjen +. 0

- Bepfpiel, Die gegebenen sufammengefesten ,_2(115-
briicfe fenen gy

A e

8 A I T

R Sryd B R BT R S X
6+23 = 192 Wt 0 i

foift
6+7--3+5+8—-6-—H—4+9- 14243 $+6’r23--19+7z
«*[6%7--3+s]+[&—-6-—!14]+[9-—1+2+ 3—5]
e [6+23--19+7] ,

: Beweis , el
- Jalgt aus wiederholter Anwendung von {3,7) [uf.

dufats.  Sind von jedbem Summanben blog die abs
Ditiven und fubtractiven Gilieder gegeben, fo ift bie Summne
gleich jebem verflandlichen gufammengefebten Ausvructe,
veffen additive und fubtractive Theile alle vorformende ad.
vitive und fubtractive Teile aller Stmmanden {ind. @3’
crbellet ies aud) aus [3, 1) Suf. unbd [I1L Kap. 8, 1] ‘
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g, Aufgabe, Bon einern gegeberien verftindlichen
3u{ammengefe3ten Husbructe einen andern dergleidyen, deffen
QBertb nidyt grofier als:derdes vorigen iff; abjupiehen, oder
einen verftandlidyen 3ufammmgefe3ten Ausdruct angugeben,
- yoelcher Der Differeny jwever gegebenen verﬂanbhd)eu aufam-

mengefebten Qtusbrucfe gleid ift.
Auflsfung,.

Man fese den Mintend ungednbdere Hin, vermanbdele
die additiven Theile des @ubtrabenbs infubtractive, die fubs

tractiveu in additive, und fefe ie fo in umgefebrcer Ordpung
jut Jtec{)ten bes Minuends, :

det)fmel
(9tisi—g—4+3)— (rs+6—9—z+4) .
B ka4 T2 b= Glalg
- Deweis,
(19t i5—8 —4+3)—(13+6 —9—2-+4) ift
nach [1IL Kap. 7. 8) Buf. X1
= (19+Is—8—4+3—4—(13+6—9—2)
nacf) [ebeflb 9) Suf. Xl]
s e ) gy RS (13+6—9)
= (19t1§— 8~ {H"S —4+2+9) — (15+6)
nady [ebend, $) Juf. X]
= (f9% 1§ =8+ 443 =4+ z+9—6)-—-13
nach [1,3) Juf] "
= 19+15—8— 4+3——4+2+9——6—~13 :
1) Bufas.  Sind vom Minuend und Subtrabent
Dlog bie abbitiven unbd fubtractiven Glieder gegeben, fo if die.
Diffeveny gleld) jebem verftandlichen gufammengefetsten Auss
orucke, deffen abditive Glieder die addifiven Glieder des Mis

niuends und die fubtractiven ©lieder des Subtrapends, und
deffen
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deffen fubtractive Glieder die fubtractiven Glieder des IMis
* nuends und bie additiven Glieder des Eubtrahends find, €s
exDellec Dies audh aus [3. 1) Juf ] und [IIL Kap. 8. 11]

2) 3ufa,  Wenn bey einem verfiandlidien jufoms
mengefesten Ausdructe die Tpeile feldbft verftandlidhe gufams
mengefeste Ausdriicke find, fo 1afit fich fein Wereh aud) durch
einen verftandlidhen sufammengefesten Ausdeuct ausdriicten,
weldyer entftebt, wenn bey den adbditiven Haupttheilen die
einfachen Theile und ibre Ordnung bleiben wie fie find, bey

“ben fubtractiven Hingegen die abditiven einfadyen Theile in
fubtractive, unb die fubtractiven in additive vermanbele, und
in umgekebrrer Oronung gefthricben werden, So ift 3. B.

8+7--a+3)+(3 + 2--14+6) — (4-2--1+ 1) — (12--10
+6.43)+(15—~9+0—8)

=8+7--4+3+3+3--14+6--n14143--4--3--6

: +10—124+13—9+6—8 !

6. Aufgabe, Das Product jweyer Factoren, wo.

von Der eine einfad), Der andere aber ein verfidndlidyer jufana

mengefester Ausdruct iff, durd) einen ver(tandlidhen sufame
mengefesten Ausdruct darguffellen.

Yuflfung,

Man fese die Producte aus dem einfadyen Factor in jos
den Theil des gufommengefesiten Factors nad) ihrer Ordnung

Bin, und nehme jedes Derfelben additiv ober fubtractiv, je

nadydem der multiplicicte Theil des sufammengefesten Facs
tors Darin abditio ober fubtractiv war,

Wenn 3.4B. die Budjftaben a, b, ¢, d, e unbenannte
DBriidhe oder gange Jablen, der Budftabe A aber eine Grife
jeder Ave Debeutef, und der zufammengefeste Ausdruct
a——b—ct d—e verftdndlich ift, fo ift auch der zufam.
mengefeste Augbru a,A = b A—c A+d A~—eA ver.
ftandlid) und gugleich

I



alfo auch

. alfo aud)

270 efntes ﬁapxte!._

(a-—b—-c-l-d--e) A—'aA-—-bA-—b A
+dA—eA

* @ben fo menn die Bucftaben A B G, D, E glexcf).

“artige Grdfen jeber Ave, der %ud)ﬁabe a abet efnen unbes
“nannfen Brud) oder gange Jahl bedeutet, und der 3ufammena

gefeste Husdrud A — B—CH+D — Everﬂanbﬁd) ift, fo

‘Fann dag Product aus a, und A — B — C 4D — E durdy

fnlgenben verflandlichen gufammengefeften Ausdrud a. A

— aB—acC +a. D ~ a. K qusgedrdt werden, oder:

e ift

s 5 NS el C+D —E) = aA._aB~a C

+alD—akFE.

T Deweis.

: S L+ Da nady der Borausfesung der jufammenges
feBte “(uobxucf a —b—c+ d — e verftdndlid) ift, fo find
nad) [1.2) Ruf.] es aud) die gufammengefesten Husoriice
a—bya—b—c, a—b-—c+d tnd ¢8 iff nad) (1.
g) Buf, und IX, Kap, 32,2]

(a—b)A::a.A.—bA
alfo audh

(a-b-g). A*[(asb) c]A=(a —b)A—c.A

=(a.A—hbA)—cA=aA—bA—cA,

(a~b ~c+d)A=[(a~ b—c]4d]A=(a—~b~—c).A
+dA= (aA-—bA-—-—cA)+dA...aA——-—bA—-c.A'
+ d.A, ]

(a—b —cd—e) A= [(a=—b~—c+d)—=e]. A
=(a--b—c d).A—e,A=(a.A--b. A—c. At d. A)
A= 2 A — b A-—6A dA—eA

Sie
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Siie 1L ift der Beweis eben o, menn flace ver Fleinen
Budhftaben a, b, ¢, d, e die correfpondirenden grofien
A, B, C, D, E, ftatt bes grofien Dudyftaben A der correfpona

Dirende leinere a, und bey allen vorfommenben Producten
aus gwen Sacctoren der Facror gur Sinfen auf die redyte Seite

und umgefehre der ‘{'sacmr gur Recyten auf die linfe Seite ges
fest wird,-

7. Aufaabe. Das Product aus gween verftindliden
gufammengefesten Ausdriicten durd) einen verﬁanbltc-l)m jus
farmmengefesten Ausdruct darjuftellen,

Auflofung,

PMan fese die Producte aus dem erfien Theile des einen

Sactors in jeden Theil Des anbdern ibrer Ordnung nad) bin,
daneben jur Rechten fese man wieder die Producte aus dem
andern Theile des evfien Factors in jeden Theif des andern,
und gwar ibree Ordnung nach, wenn der andere Theil des
erften Saccors abbitio iff, im Segentheile aber in umgefebra
ter Ordming ; daffelbe madye man mit tem dritten, vierten

1, f. 10, bis lesten Teile des evften Factors.  Diejenigen /

Producte, Deven beyde Factoren additiv oder bende fubtractiv
waren, nehme man additiv, ober febe ihnen (mit Aus{dyluf
‘Des am tweiteften gur infen ffehenden, weldjes nady(2.) alles
mal additiv ift) das Seidhen + vor, biejenigen aber, bey
Denen ein Jactor additiv, bder andere fubtractiv iff, nebhme
man fubtractiv, ober fege ihnen das Seichen —vor. Der
vadurd) entflehende jufammengefeste Husdruct ift vetfidnde
Tidh und dem gegebenen Producte gleid),  IWBillEihelidyift es
1brigens, 0b man den Multiplicand oder den Mulciplicator
fiir den erften Factor annehmen will.

Bevfpiel. Wenn A, B, C, D, E gleichartige Grdfen
jeber Art, a, b, ¢, d aber gange ;5afglen ober Briidye bedeus
“ten, und bdie sufammengefesten Ausdriife A+B —C—D
AE und 2 — b -+ c— d verftantlich find, {oift bas Product

Y

ot
BT i
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(a=b +c—d). AL B-C— D+E) == aA —
+a B--a.C--a.D+a.E—b.E+bD+b.C—b.B- hA
~+cA+cB—cC—cD+ ¢E-dE+dD
+d.C—d.B-—d.A, wenn man den Multiplicator fiir den
evfien Jactor annimme,  Nimme man aber den Multiphi-
cand fie den erften Jactor an, erhalt man (a--btc--d).(A
¢ +B—~C—D+E) = Ak b.A4+cA—dA +aB
 —bB+cB—dB+d.C —-c.C+bC—aCt+dD—
cD+bI)—a.D +aE—bE+4cE - d.E,

Dereis,

, Da nad) der Bovausfegung A+B—C— D +E cin
\nerﬁanbndyer sufammengefester Ausdruct ift, fo eife {em
TBerth V, oder es fey

‘ V=A}+B— C D+E
fo ift
aV——aA+aB—-aC-—aD+aE]
bV b.A+bB—bC—bD+bE!
cV=cA+c.B -c.C—cD—l-(,E} nadh 6,)
dV=dA+dB—d.C—dD+dE

" Da ferner aud) a— b4c— d ein verftandlicher sufamniens
- gefebter Ausdruct if, fo iff nach [6.und 5,2) Juf.] .;
 (a—b+c—d).(A+B - C—D+E)=(a:-b+c--d).V
=aV—-bV+cV--dV = (aA+aB -aC- a.D
LodacE) —(bA+bB—~bC bD+bE) + {(c.A
. 4eB—cC -cD+cE)—(dA+dB - dC-dD
. 4+dE)=aA+aB-aC—-aD+}+aE+bE+bD
4+bC ~ bB—~b A+cA4cB-~cC—cD+cE
—dE+dD+dGC—dB —dA
welches die erfte Davftellung iff. . Ehenfo [&E¢ fidh) der Bee
weis fir die anbdere Darfiellung gebert, menn man wur den
OBerth. des verftandlichen zufommengefesten Ausdrucs
f—b4c—d burch v begeichnet. &
: : :
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@s erfullet alfo, daf 'wze‘?imle Des 5ufan.menqefeg,fen
Ausdruds, welcher Das Produce angiebe, die Protucts find,

weldhe ; wrausfammen wenn jeder Theil des einen Saciors
mit jedem Theile ves atbern Jactors mu!nplxclrs wird. Ein

Product, deffen bepbe Factoren abbitiv find, wie 4. . cE,
exfd)emt allemal alg cbbditiver einfacher Theil in einem abbi.
tiven Haupttheile, wied alfo [s, 2) Ruf.] all:mal atditiv,

wenn die Klammern megfallen @Ein Product, deffen bepde’

Factoven fubtractiv find, wie 3. B. bD, erfdheine allemal
als fubtractiver einfacher Theil {n einem fu[mauwvn Haupts
teile, wird alfo [5. 2) Juf.] aud) avvitiv, wenn die Klams
mern wegfallen,  Ein Peoduct aber, mobex\ ein Jactor ads
ditiv, Der anbdere fubnactw ift, wie 3. B. cD oberbE, er=
fd)emtentmeber ivies, . cD, als fubtmcuvemn facher d)ed
in einem abditiven j'pauptt[)et[e ober, wie 3.°B. bE, als atdis
tiver einfacyer Theil in cinem fubtr ctiven Saupteheile, jo
nad)bem Der 'ubt'actme Sactor in demjenigen jujammenges
festen Jactor, dert man als einfad) anfal, das Beifr, Deffen
QBerth durch V' oder v angedeutet wurde, ober in Pem ana
vern jufammengefesten Sactor vorfomme, wird alfe [5, 2)
3uf.] alfemal fubtractiv, wenn die .Rlammem meggclnﬂ'en

. toetDen,

1)’ Jufars, Die beyben Darftellungen, welche man .
fiir das Preducterhale, je nachdem man entreder den Nula

tiplicator oder ven DMultiplicand fiir den erfien Factor ans
nimme, find bepde verftandlich, unb enthalten einerley addis
tive und fubtractive Xheife, rovaus man nady [3. 1) Juf.]
aud) ihre Gleic)heit ube;fxe@t,

2) dufats,  Sind von jeders Factor blos die abdditis
ven und fubiractiven heile gegeben, fo ift das Product gle:dh
jedem verftandliden jufemmengefesten Ausdrucde, deffen
Gslieder die Producte {ind, meldhe berausfommen, wenn fes
per Theil Des einen Factors mit jebem Theile des andern Fac.
tovs multiplicive wigd.  Diejenigen Producte, deren bepde

©
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Factoven avbitiv, oder bepde fubtractiv find, terden addiciy
genommien; Diejenigen aber, bey Denén ein Factor abditiv
und der andere fubtractiv iff, werden fubtractiv genonmen,
s exhellec dies aud) aus [3. 1) Juf. und IV. Kap. 5.2,3uf ]
Daber Fomme die geroohnliche Negel: Einerley Seiche ges
ben bey der Multiplication 4=, verfdyiedene —, miiche
verftandlich iff, in fo fern man jedem abbitiven heile eines

' gufammengefetiten Husdrucks dag Sefchen - und jedem fubs

tractiven Dag Seihen — vorgefdrieben gedenfe, mweldes
auch in dev That der Fall ijf, ausgenommen bey dem am
weitejten gur ¢infen ftehenden Gliede, weldhes allemal abdi.
tiv ift, aber fein vorge(estes Jeichen Hat, und aud) ver Natur
ver Sade nach nicht haben Fann,

. DBeyfpiel.  Der eine Factor habe die abbitiven Theile
4, 6, 13, und dle fubtractiven 9, 11, affo den Werth 3;
per anbere Factor Habe die adbitiven Zheile 7, 18, und die
fubtractiven 1, 3, 5,8, alfo den Werth &, (o ift das Product
gleich jedem verftandlidhen zufammengefesten Ausdructe,
veffen

abbitive Glieder fubtractive Glicer
4, 7 = 28 4.1.= 4
4. 18 = 72 B8 =r 2
Gk 7 E=un ) 4.5 = 20
6.18 = 108 4.8 = 32
) P e : 6l =106
13,18 = 234 6,3 = 18
9. I = 9 6.5 = 30
9. 83 = .27 6.8 = 438
9. § = 45 13.1 = 13
5. 8§ = 72 13.3 = 39
i, I = II : oo Y T
11, 3 = 33 13.8 = 108
I, § = j§ 9.7.x 63

I,
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abd, G, . fubtr, ®I,
11,8 = 88 ‘9,18 = 162
' Sy ek -l
11,18 = 198

find - Die Summe ber abbitiven RWeile ift 915, ber fubs
tractiven 891, alfo " fein Werth 915 — g1 = 24,
weldes aud) in ber Efgat bas Product der beyden %actoren
3 und § ||'t

S a - Gilfe

N

L

Fa



276

- Gilftes Kapitel..
Bon negativen uud entgegengefeiten: Grifen,
x.ﬁemar?ung. |

G it baufig ber Fall, daf eine Grofie von der Differeny

i

' goeper gleicharcigen Grofen, und mandymal nody berdies

von anbern Umftanden und GSeofen abhange, aber auf eine
andere Are beftlimmewird, je nacidem entiweder die eine cber
Die anbere grofier ift, oder je nadydem die eine oder die an.
pere fiir den Minuend oder Subtrahend genommen wird,
Folgende Benfoicle werden dies erlautern:

Erites Beyfpiel. Wenn A und B Gelogroficn bedeus
ten, und eine Perfon A BVermogen und B Scyulden Dat, fo
pat diefe Perfon (A —B) Beemogen, wenn A > B, over
(B—A) Sthuldei, wenn B > A. :

rveytes ‘Bevfpiel.  Wenn eine Perfon jwey Spiele
gefpiele, und in einem A gemwonnen, im anbern aber B vers
foren bat, fo bat diefe Perfon (A — B) Getvinnft, wenn
A > B, ober eg; A) Berlyft, wenn B A,

- Drittes Bevfpiel. WennC, B, A gleidyartige Grdfien
jeder Avt bedeuten, und die Grofe C erft um A vermebre,
und was nun Derausfomme, um B vermindert worden iff,
fo ift nady [LIL Kap 7.6) 3uf. VIII und ¢) Juf XI] viefe
®rofe Cum (A — B) vermehtt, wenn A > B, oder um
(B -~ ) vermindert worden, wenn B> A,

Y Biertes Deyfpiel, Wenn A und B Sinien von be.
fimmeer $ange bedeuten, tie Punfee C, D, E in einer ges
raben, 3.°B. von Moraen nad) Abend gebenden Sinie liegen,
und die Punfte D und E von tem Tunfre C um die Abfiande
A und B nad) Motrgen entfernt find, fo ift D von E um
(A—B) nach Morgen, wenn A > B, oder um (B—A) nach
Abend, wenn B> A, entferns,

Snfe
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- Runftes Bevfpiel. Wenn A und B Reitedume, C,
D E gemiffe Degebenbeiten find, und es {ind die %eqeben-'
Beiten ID und E um die Beitrdume A und B nad) der Beges
benbeit C vorgefallen, fo ift die Degebenpeit I um den Jeits,
vaum (A - B) fnad); enn A B B, ober um den Seitraum
(B-A)vor, wennB s A, ver BegebenbeitE erfolgt.

Sedlistes :Bepfviel. Wenn a einen unbenannten Brud)
oder gange 3abl, m und n aber unbenannte gange Jablen bes
beuten, fo iff [IX. Kap. 22. 6) und 8)] der Duotient
a™:at = am’?‘ menn m > n, oder = 1 :a ™", wenn
m<n

1) Jufars, @n rofitde befhwerlich fepn, und g\:ﬁe
AWeitlduftigleiten verurfachen, wenn man bey allgeme
Unterfuchungen allemal die bepden Falle, bep jedem Paare
gleicharriger Grofien, aquf deven Differeny es anfommte, una
terfcheiben,, unbd jeden befonders unterfuchen wollte. Man
fegt bann bequemer bey jedem foldyen Paare einen Fall gunt
@hunbe alfer 1ibrigen, it dann Dey einem oder mehrern
Padren' de umgebebree Fall ein, fo Eomme man gwae auf
Diffevengen, bey welchen der @ubtrabenb qrofier als dew
Minuend ift; allein die Bedeutiing foicher Diffevengen ift’
nady den angefiihreen und ‘mebhrern anbern dbnlidyen Beys
fpielen, die man {id) leidyt machen fann, ofne Schwierigs
feitgu erflaten. So et[)eﬂet aus den angefubrten Deyfpielen,
¥f
1) (A=B) %etmogen, und (B — A) Sdyulden
- 2) (A—B) Gewinnft, und (B~A) Berluft.
3) (A —B) Q}ermebwng, und (B — A) Bevininde. -
' vungl di
4) (AB) @ntfermmg nad) Morgenr, und (B — A)
Entfernung nady Abend
) (A —=B) vor, und (B— A) nad)
»6) A%y p s atem
; 1
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(wo in 1) und 2) A und B @eldgrifien, in 3) gleidartige
Grofien jeder Are, in 4) Linien, in 5) Reitraume, und in 6)
a einen unbenanaten Druch oder gange Jahl, und m und n
unbenannte gange Sablen bedeuten) gleichbedentend find.,
Pebreve folcher Sase licken fidy aus abnltd)en Beyfpielen
ableiten, und man ift vermittelft derfelben in den Stand geo
fest, 'Diﬁerengen, bey dencn der Subtrafend grofer als der
IMinuend iff, durd) die umgefehreen Differengen, wenn Mis
nuend und Subtrahend vermwechfelt werden, und deven Bes
Deustung danh feine Sdywierigfeit Hat, yu erflaren,

2) 3ufars.  Man fann aud) durch andeve Beyfpiele
auf diefelben Sase geleitet werden, Wenn A und B Seits
vaume, C, D, E Begebenheiten vorfiellen, und es find die
DBegebenbeiten D und E, um die Jeitraume B und A voy der
Begebenbeit G vorgefallen, fo Hat fidh die Begebenheit D
um (A —-B) nady, wenn A > B, ober um (B—A) vor,
wenn B> A, ber Begebenbeit C ereignet, und man bat bare
aug ebenfaﬂs Den unter 5) aufgefteliten @ag

b e ‘ﬁtflmung. Der Werth einer Diffevens, o
bey der Minuend grofer als der Subtm{)et\b ift, beifit eine
pofitive Grofies der Werdh einer Diffeveny bingegen, wes
bey der “Jtmuenb Eleiner als Der Subtrahend ift, fgetg ¢ine
negative Grofe,

1) 3ufag.  Da Mikuend unb Gubtra()enb @rbﬁ.en
jeber vt feyn fonnen, wenn fie nur gleidyavtig find, und der
NReft atllemal mit benden gletchartiq ift, fo giebe es fovielers
len Arten pofitiver und negativer Grdfen, fo vielerley Arten
Girofen es uberbaupt giebe. &8 glebt daber fowohipofitive
und negative unbenannte Sablen, al8 aud) pofitive und: nes
gative benannte Grofen, 3 D, pofitive unb negative eits
raume, pofitive und negative Sdngen u. 1w,

2) Jufas.  Bey pofitiven Grdfen Fomme g augen.

fd)emhd) auf ven ueberfd)ug an, um ‘weldyen. der Minuend
ven
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ven Subtrahend dberwifie; 1beveriffe daber bey jeder vont
3o pofitiven Grofen der Minuend den Subtrahend um

gletcf)mel fo find fie einanbver gleid)y; 3 D. 8 Thiv.—g Thir, -

=16 ’ibalex — 15 Zhaler, denn beybes ift 3 Thaler, Da
nun nad) (1. Suf’) eine Differeny, wobey der TMinuend Fleis
ner alg Der Subtvabend ift, allemal durd) die umgetehre
@:ﬁerena erflare werben muf, fo fomme e auch bey negas

tiven Grofen blos auf ten Meberfdhuf an, um welden dex

Lubrrabenb den Minuend ubeurxﬁ’t, ubereriffe daber ey
jeder von w0 negativen ©rofien der Subtrahend den Mis
nuend um gleidyoiel, fo find fie einanber gleich; 3 TR
THlr, — 8 Thle, =13 THIF, — 16 Tple. Denn nac{) 1) Juf.
bebeutet (5 Thlr, <=8, Ihle.) Gewinndt foviel als (8 ThHiv, —
5 Thiv.) Berluft, und (13 T0lr, — 16 ThHir.) @emmnft fos
viel afs (16 Thle, — 13 Thie.) Werluft,  Nun if gewis
(8 Tble. =5 THIY)) BVerluft fovielals (16 ‘I@Ir —13 20M.)
Berluft, denn beydes ift 3 Thaler Q?érmft, alfo ift aud) (s
T, == 8 TOfr.) Gewinn(t foviel als (15 Thir. —162Hir.)
Gewinnfl, Cben fowird bewiefen, Dafi (5 Tole. — 8 Thir)
S djutden fooiel al (13 0. — 16 "»‘Lglx 2 Cd)u!ben find,
t*etm beyde bebeuten 3 ‘Thaler ‘.Bermogen.

3 Bufats. iU i Hak, baf vie in [IIL, S%“ap %
g.) %nf 1L und: 5)811123’1] enthaltenen Sége, dafi eine Dif
f veny fich nidyt Gndert, menn man Minuend 1md Subteas
benb.um gleichoiel vermefgrf oder.vermindert, forwobl fir ne.
qatme als pofitive @rogen wabr find, ober bag, wenn C D
E gleidyartige. ®rofen find, alfemal ‘

(C+I‘)—-(C+D) =FLD
aff e mag niin F groger, glelcf) ober Fleiner als D fepnr.
&hen fo iff, wenn A, E T gleithartige Grofien, und E weder
drofer afs A, noth gwger als I ift, .
(A—~E)—(F—E) = A—F
¢8 mag nun A grbfier, gleich, oder Helnér afs F feyn, Chen
£ : . i
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fo verlialt {ichs mie der dn [ebend.- 5) ufe VII) aufgeftcﬂten
Gleichung :

Ny e ki E)—q(A—F ) = F—E
ﬁe ift, wenw nue A webder Eleiner als E, nwd) Eleiner a(é F
tﬁ rsd)ﬂ 8, ¢8 mag F grofer, gleid), ober ftemer als B fepne

S Bofan. Dofitive Grdfen angubeuten , bedatf es
fefneﬁ eigenen Seichens negative aber’ Deuten wit badurdy
an, vaf wir (iber ben' HeLex{a)us, um welden der Subtras

: l‘w% Den i))hnuenb ubermﬁt, ein @temd)en f’egen. So ift
i :

PR T
# . (g i Ermeia s -
J“[)? — g Qiabt =% Fahe .«
A :"‘“‘18 3 2'5255‘;5' $

5) Biifas. Die in [r. 1) 3uf ] ent@a[tenen é
laﬂ'en 'xd) nun fuzg fo, ausbriicten: 3

<10 1) 1 Bebeutet G rine @jelbgroﬁe fo tﬂ C 'Betmogen

S gleihbebeutend mit C @d)u[bcn, 1und umgefe@rtC Sehulz

Den ift nlead)hebeutenb mit (,) %ermogen. e
) b@emmn tﬂ glet;bbebeute;\b it G Q‘Serluﬁ, und

‘uchfehrt C Berlufi ife! gtesd)bebeutenb mit C @emmﬁ,
wenn Cveme Gelogrofie ift. ; y

) L %erme{)rung nﬁ qletd)faebeutenb mtt C %ern

: mmbewnq , und umqefegwrc ’Bermm%erung bedeutet G

QBevmebrung.  Sind daher A, G, D gleidhareige @lofen :
jeber Aet, fo ift Rt b C unb umgefef)rt e
DG, auch iff allemal (A+C) — D = A +(C —D)
MY (ARG) D et el (D (_.) e mag D grofer,
gleid) ober Eleiner als C'fepn,

4D, C ntfunung nach ‘)J‘omen, ift gletd)[)ebeufenb
mit
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mitC Entfernung nady Ybend, wind u‘:ﬁgéfébrr'é‘ Sritfers
nurg nach Abend ift g!eid)gulﬂg mit C @ntfemung nad)
55)40!99!1 wenn G eme !ange tft. o .

5): C vor ift g!eu{)[)ebeutenb mit C“‘nacb ' nmb.umge-

f{)th nad) ift gIeth)bebeutenb m;t C bov, menmc ein Seit-
oum {it.

6) a“‘ = p:a™ aund umgp?e@rt pa “‘-—a" n;énn
a eine unbenannte gange-oder gebrodyene pofitive Sabl und

m eine unbenannte gange pofitiveJabLiff.  Sind alfo aud)

p und q gange pofttwe 3ablen, fo ift allemal
afraf-— ap=g e fTaAdFTe,
e3'mag q grofer, g(etd) ober Fleiner a!ﬁ P fet)n. {2l 5p
6) 3ufan, Solde %egte(gunqen wie Q?ermogeﬁ;

it Sehuldens-Gevoinn und Berlufts Q?etmebnm‘g o
CJSemnubcmng, Gniferiung nady SNorgen  und nady

2bendy Beit porund Nach, Geifen entgegengefeslerBes - -

gleb wmen, unt eifrel negative Grbfe ‘mit ver eiten verbun.
Den deitcfe alfemal foviel von ber andern aug, als Das umges
fehrte Pofitive:berrages - Niche  allemal aber, 0o negative
Grofen -vorfommen, ﬁnben entgegenqefegte Besiehungen
ftatt, wie dies 3. B. bey 6)im vougen Sufage ber Fall war.

Cine negatwe Grofe iibrigens C und das umgefel}rte pofis
tive C Deifien cntacgengefetite Grsfiens fo ift C vas Sntges
enaefctpte von G, und umgefe[gtt G.basg, @ntgegcngcfe{;u
voi (‘ ) :
7):3ufan.. Um’ das @ntgegengefegte einer Gﬁrbge
‘angnbeuten, bebiener wiv ung ves [eithens —=, vas wiv bies

fer @{réf;e gue finfen vorfesen,  ft bemnad) C eine pofitive
Grdfe, fo bedeutet —C bag entgegengefesite negative obet

C.  Jft abei C foibft eine negative: ez, fo wikd nun
durd)

-
e

e
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b 'bm*d) «x-ﬁ bie entgegengefesite pofitive. angebeuret Soift
3D, 3— 3, Bl a!fo, im Falfe C etwas gboﬁt‘mb

R o C fo ergiebt ftcf) hieraus nod) ¢in anberes Seis
dyen fite negative @rdfen ; wir forinén fie ndmlid) fo antens
ten, Daf wit vor Den ueberfd)ug, um meld)en Der Subruas
{)en‘o pen Minuend uberfr:“ﬁt bas Jeichen - fegen. &

tff& D,
i 53@(&" ! 8‘1‘@!& ': , 3"?‘;()&‘.»
-7 Jobe = g Jahe == "2',5af2t
gy Alidsapuiiing deiol sy

@te{gf, aber bas Seichen = vor einer Gitdf4; fo folgt bardus

noch nidyt, daf der gange Husdeuck etiwas Megatives anjeis
ge; Dies findet fiue dann ftate, wenn die Srofle, vor weldjer
btefas 3eu:t)en fte[gt, fe[bﬁ pofitiv ift, 3. D, bex) raza il

. aber: buefe @rofie negatio, wie 4. 2B, bey — 3, fo bebeutet

ver gange Ausdrud efwas ‘J)orxtwes wie 5.5, bier3. Cin
Steenchen Hingegen tiber einer Grdfe deutet allemal etwas

Negativeg an, denn bsefes wird blog ubec pofitive @rof;en

gefe(st.

8) Bufanss . Sollbas Cntgegenigefeste von einer aus
mebrern Theilen beftebenden oder sufammengefebren Grofe
angedeuter werden; fo muf man felbige erit in Klammery
emfgﬁeﬁen und dann bas Jeidhen — porfesen; fo wirh . B,
as Enrgegengefeste von §.3+6 .14 alfo —(8.3+6+4),
unb das Entgegengefete von 4+ 5— 13l (4 £ 5—15)
angebe’utet, unb-ausd vorigem Jufake erheflet, daf das etﬁe

34 , Dag anbdere aber 4 ift.

9) dufan. Das Q’ntgeqengefeéte poh dem Enitgegen.
gefesten einer Grife ift diefe Omﬁe felbft, und bdiefe Be:
Dauptung fann man, mwenn A eine pofitive ober negatwe
®rofe beveutet, fo ausdricfen: —~(—~Aj=A.

10) 3ufam, - Die im finfeen Jufage unter 3) und6)
p ¢ i in.
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angefilbeten @Ieid)ungen fonne man auff) fo[genb%rgeffat:

augdriciens
A+(—=C) =A—C D—(—C) & D+c.
a e 1 SRR I e g cR

@b ausgedrirefe find fze aber aud) rrdmg , toenn c eine nes
getive mit A ober ID gleidhartige Girdfe, und m eine qam;e
wegative unbenannte Rabl bebeuten, - Bebeutet ndmlidy B

tine pontwe mithin ==E ei }ecnegative Grofe, und evlaubt
nigh fich inder erflern Formel"C === E gufefen, fo ift nady
vorigem Bufae +=CGe= — (—=E) =E; und man erfal¢
A4E = A~ g—- E), beren RidyeigFeit daraus evhellet,
Baf fie mit der gwenten bis auf die gebraudyten Budhfiaben
einerley iff,  Seste man eben fo it der groepten @!etcbung
2 E flatt G, {oerhielte man eine Gleidyung, , Oie mit der
drflen bis auf die gebraudyten Duchftaben einerley iff, Ebenr
fo verhale fichs. bep pen bepden anbdern (bleid)ungen. (¥ Jus

1) Bufan. Crfcheine eine @roﬁe Cin emem Saﬂe
als ber Ueberfchu der Grofe. A riber B, und in einem an»

tern als der uebetfd)uﬁ ver Grofe B uber A, fo finden bey:

diefor Grofien in Lehden Fallen' entgegengqeig,te%ebmguny
aen ftatt, und bies geige fich allemal bey ibr durd) fegent eine
WVerdnverung entroeder dev %eatebung, 0af 3.9, ‘Eermeb

tung in Q?ermmberunq , Gewinnft in BVerluff, und wimges
fe(grt 1ibergelt, obe in geometrifchen Unterfud)ungen durdy

eine Beranderung der fage der Punfre, wenn 3. B, G eine -

gerabe durc) DI Begeichnete Sinie ift, Daff in einem Jalle I

gur Sinfen und E jur Rechten, im andern aber E jup $inken’
unb D gur Sedjten liege, ober durd) eine Berdnderuny ivs
gend eines Umfianbes. 3ebod) ift es notbmenbzg, bag die
®edfien A und B, deren Unterfehied C ift, in beyden Fallen
einerley bebeuten, und niche etroa felbft unter entgegengefeg,
ten Bedingungen vorfommen, weldes: crftere an fidy und in
e @eometrte vorjuglid) dann.leidye: sutiberfeben ift, wenn

Die

¥
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die Sage-Der Punfre, welde A und B. beﬁtmmen, in bepden
%aﬂen bey beyden Figuren eincrley iff,  fegt man Dann den
einen Sn[[ jum Grunve, cder betrachret man die ®rofie C, fo
e fie inDem eitien Saﬁe exftheint, fo fann man den andern
Sall auf den exﬁen Juricfibren, und braude ibn nidhe bes
fmbeﬁs L betmd):en, wenn man die Grdfe C indiefem Falle
negativsimme, fo ie man fie im evften pofieiy genommen
batte. - Nebrentheils ift es willfibelidy, weldyen von der
bepden Jallenmati guin Grunbe legen , ober unter welder
vonden bepden enigegengefosien Bedingungen man dieGrife
G anfanges betmcf)ten, Das I)ctgt, fie poﬁtio nefgmen will,

xz) aufavs Da-nad) [4) 3uf] 3—-0—- 3, fo iﬁ
e_me negqgnoe G :ofe fiic weniger als niches angufehen, Dies
fer Uusdeuek Lafie fich bey. entgegengefesten Dzichungen fo.
erlauterns e 3 ?L{mier Sehuiden, ober weldyes nach 5)
Buf. 1)] einerley -ift,’ 3 "¢vam Bermbdgen @ar Dat weniger
Bermogen alg der, der gax fein Bermogen, aber aud) Feine
@d)ulbcn Igat SIBer 3 ?mltlen nad) Motgen, ober me(d)es

baﬁ'etbe ift, 3 %tet(en nad) Mbenb gegangen ift, ift menigee
alu gar nid)t. nach Abend gegangen; denn wenn er wirklich
einen QBcg nad) Abend suriicsulegen bdece, fo hHatte er nun
mg{)r Fugeben, als wemn er.anfangs gar nicht gegangen

ware,, Eben fo it eine hcgue negative 3abl Eleiner a!s

elne mebrtgere, 5D, 8 < 3, ober in benannten Jablen 8
Q@lr. <: 3‘3.[;(:. benn roer s 30l s)Se:mogen ober 8 Tplr,

6dw¥ben Bae, be ﬁgt weniger Bermdgen;, als wer 3 Ible,
Beesmdgetsoder 3 Thie, Schuiben hat ;i ungeadhes bepde
fein Bermogen baben Denn befdnie jeder 10 Thater ges

 fdyente,  fo batce der Eefte dann 2 Thaler Wermbdgen, dev An+

bere abér 7 THle. Bermogen, alfo danw der Erfie weniger
Bermogett als der Ynbere; Da a(ser beyde gleid)viel gefchente
Befommen baben, fo: mug 'gud) bwl)ex er Erfie weniger

Bera
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Bermbdgen als der Anbere: qef)aBt‘ Haben. ~ Die 'qusbrucfe
»Elne negative Groge ift weniger als md)ta «HAD eing
bobere negative Grdfe ift weniger alg eine niedrigere, find
alfo vichtig, iu fo fern man bey entgegengefesten Begiehune,
gen bie Wsorte woeniger und nichts mit be:)emgen Degichung’
3B, Wermbdgen vecbindet, mttmeld)er Pie negativen @)wﬁen
verbunden mwurben,

13) dufan,  Aus den @S!eid)ungen

i

3 — I .= 2
3 ~— 3 == K
I

» w
el ‘
Bilrea0 s e

»
3 cmr B Emy 3

i, f.w, exbellee, Daf negative Sablen Bemusfommen, wenn
man die Reibe der naturhcf)cn aigien

O, %1 31 3y 4 Sese

pidiwares alfo veridngerts ' g 8

x X % \‘
eee3, 4,1, 0, ¥, 2,3, 4, 5.

Da von jeden jwo Snbie‘n in Diefer MReibe diejenige, welche

weiter gur Sinken ftet, tleiner iff als bu;emqe weld)e moxrer ;

ur Redyten {Tehe, (o folgt aud) fgtemus tmﬁ 3 < ound 8 <3

*

AnmerBung,  Eine poficive Grofe ift von einer ges -

wibhnlichen Grofe, dergleichen in den vorhergehenden Kapis
teln betrachret rworden, gang und gar nidyt unterfchieden,
9Man hat daher dle pofitiven und negativen Grofen nidye
aig eine intheilung der bicher betrachteten Grofen, fons
dern vieimebr die negativen Grdfen, und die Sefhre von den
pofitiven nnd negativen Gedfen alg eine Srweiterung vee

(!Jwgen

«
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®rofen und der bishevigen fehren, welde es blog mi¢ gee
wibnlichen ober pofitiven Grofen ju tbun Datten, angufeben.

3. Aufgabe. Mebrece pofitive und negative Grdfien
31 abdiren, ober mennA B E, F gleichartige pofitive Grofien

irgend einer Art, alfo E, F negative @Loﬁen find, die gum.:
me der Grofen A, B, E F 3u finden,
- Auflofung.
Die Sumne ift (A.+B)—(E+F)
Deoeis,
&3 feyen C, D, G, H pofitive Grofen; die mit A B,
E, F, alfo aud) unter ﬁd) gleichartig find, fo ift nadh [z. 4)
suf unb IIL ﬁap. 6. 11}
= (C+4) — C
;3 = (D+B) —
E=0c— (G+E)
g et (H»-}- )
mithin nad‘) [z. 3) Suf. und 1L Kap, .11
A4B+E+F = (C+D+G+H+A1B)— (c+D+(;
+H4+EAF) =(AlLB)—(E4-F)
e nachbem nun A - B grofier, gleid) over tleiner als E+F
~ift, ift Die gefudyte @umme pofitiv, o, ober negativ.

1) Bebiel. s34+ 11+ 194741542
ma(ybart15)—GF 19474 2)=31=0
~ 2) Bayfiel. 845+ 1744+ 21410
=(17+21410) =@ +5+4)=48—17=31
9 VBopiel sHotititstati |
=(6+8+12) —@B+7+4t12)=16—26=10

1}
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1) 3ufam.  Mehreve blog pofitive Grofen 3u abdis
ven, ift oben gelebrt worden, unbdbdie Summe mebrerer blog
negativer Grofien wird gefunben, wenn man die entgegenges

febten pofitiven addive, und von der Summe Has entgegen--

gefebite egative nimme.
4) Beyfpiels 4+7+ I s— 29
5) Benpiel, 8+ 11+3=22

2) 3ufats. Nimme man ﬁatt alfer @ummanben bas
Cntgegengefeste von ibnen, fo fomme aud) das Enrgegenges
feste Der Summe fgemus Weil 3.B.

8+4+3+7+6+ i 1=4

fo ift aud)
* PR #® ; #
8+atstrt6+ritr=4

Mat Eonnte dlefe Wabrheit, wenn A, B, C,D g!etd)amge

pofitive ober negative Grdfen bedeuten, allgemein fo ausge
denickens

(-A) 4 (=B) +(=C)+(-D)=—(A+B+C+D)

3) Bufats. Eben fo diberfieht man die Ridheigheit der
folgenden Gleichungen:

% : ®% #” *
=12, 124 5=, 1245=7, §47=12.
Man uberfiehe die Nichtigteit der swepten und driccen aber

aud fo: Nad) [2 5) uf.] ift

12+5 = 1r=fe=q, und
]2+$ = s+xz R o 7.

4) dufars. Bur Erlduterung dicfer Beyfpiele mag
folgende Berrad)tung dienen’: Wenn yemand mebrere Spiele

gefpielt bat, fo ift der gange] Gewinnft gleid) der Summe
aller eme(nen Gewinnfte in 1ebem @ptele. Diefe eigentlidh

fiir.
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fivr Den Fall, toenn in allen Spielen Gewinnft ffats findet,
abgeleitete Regel 1aBe fid) vermictelft negativer Grifen, in-
vem man Berluft als negativen Gewinn’ anfieht, audh fiir
die: Falles wenn in einigen oder fogar in allen Spielen Bevs

fuft ftagt gefunden hat, anwenden.

L @efest alfo eine Derfon Habe drey Cpte'e qe(p:e!t
im evften 4 Thle. im gwepten 7 TOr, und im driteen 8 Thlr.
gewonnen, fo ift die Menge der gewonnenen Thaler
imerften Spiele 4
< Am 3wepten 7
im Oritten 8
mithin nad) dev obigen Negel die Menge der in allen gewons
nenen Thafer 4+ 71T 8=19. Da biesgerade ver Fal ift,
fiir weldyen die gedadyee Regel abgeleitet worden ift, fo toms
men inder angefiibrten aufibfenden Gleichung lauter gervdhin-
fidye ober pofitive @wgen oor,

1L Gyefest aber eine Perfon Habe fechs @piele gefpiel,
und im erften 8 THIr. verloren, im gwenten 5 I0ir, verloren,
im oritten 17 TWlv. gewonnen, im vievten 4 TH{r. verloren,
im finften 21 THlr, gewonnen, und im fed)sten 10 T, ges
voonnen, {0 ift bie Menge der gemonnienen Zbaler

im etften Spiele 8

im gwenten .5
im dritten 17
im oierten ;
im funften 21
“im fechsten io0

mithin nad) der obigen NRegel die Menge ‘Der inallen geons
nemni@aler 3+5+17+4+zx+xo-— 3% '

1L Gefesst eine Perfon habe fieben Cpte(e gefpielt,

im erften 3 Tolr, verlbren ) im gwepten 6 TGl geroonnet,
i
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im britten 7 blr. verloren, inr vieccen 4 THIv, verloven, im

finfeen 8 THIt. gevonnen, im fechseen 2 Thlr, gervonnen, rind
im {iebenten 13 Thly, verloven, fo ift bie Menge ber gemnn.
nenen Ehaler

- im erflen Spiele
im jweyten
im dritcen
im vievten
im funften
im fechsten
int fiebenten 13
/ mu@(n nach dee gebad)teu Jtegel die Snenge bet n allent ges

2B on B A s Oy Wy

wotirteniens Thaler 3+6+7+4+8+2 t12 = IO, bag

beift, in allen bat diefe Perfon 10 ke, verloren,

TIIT. Gefest ferner eine S})ezfon fabe fieben @puete ge.
foiele, und im erften § Tplv. gervonner, im jweyten's Thir
verloren, im Drittent 11 RDIt, gewonren, in vierten 19 TWle,
verfoven, im funf’ten 7 Tple, verloren, i fechsten 15 Thle,

gewotinen, und im fiebenten 2 Thir, ver(oriu, foiftbie Menge

e gewonrtenen Thaler

i erften Spiele 3
im ziventen 3
ith Deittent 11
{m viecten 39
im funften ;
im fecysten 15
im fiebenten a

alfo niadh der gedadten ﬁeget‘bieﬁtﬁéﬂaa e {n alien gemorte

nesner
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nienen haler's 4 ’34—“?1” 19 + + zg-{-; =0, bas
Deift, bte{o ‘J)erfou [\at m aHen 'vebc* ocmormgr{ ned) vers
foven,
V. Gefest endlich) eine Pevfon fgaEe drey Spiele gei’pt'e[t,
und im evflen 8 Thle, im gwepten o1 RO und im dricten 3
_0Mv. verboren, fo ift bie Mien ge Der.g *emenngnen Thaler
*

im erflen Cpte(e b e
im gweyfen > B

i

-im Oritten . 8% gaiin
alfo nad) der QDbafbfcan “‘i Die Plenge der in allen gewon.

rienen Fhaiee § S+ et 353 2 : Dds:beifiz, bgef ﬂ}}erfon Bat
in a[!m 22 Rhlr, verloven, .

, “an fiehe bieraus, wie die- e:qcn:hc{) fir. ben erf’en
Rall, wo in alfen Spielen Gserwintfi frate findee, abgeleifere!
>)\ege[ vermittelff negativer &rifen aud) file die iibrigen Filie
fEate findet und angewendet werden fann, . Man fege daher
Dier Den evfien Jall jum Grunde, und wendet die erwabhnte

Dafiir geltende Regel vermiteelft negatxver @I o}}en audh fut
bte andern Falle an.

8 wave, n‘dﬂ nithig gemefen gerabe ben erften Sall
5um Grurbe su legen; man bécre 3.V audh den legrenSall,
wenn in allen Spielen BVerluft ftate findet, und fur weldyen
pie Negel gilt: »Wenn jemand nehrere Spicle gefpielt bat,
fo ift der gange Verluft gleich der Summe. aller eingelnen
Bertuftein jedem Spiele,« gum Srande ieger und vermitcelit
negativer Grdfien, indem man Geminn al8 ney gativen Berluft
anﬁef)t auf bie nbus n'®alle anwéhden tonhen. Dann
wiirde fiir die erwabnten fitnf Falle es foigenbe Hufiofungss
gletd)ungen qeben :

4+7+8-—19 ok i
8+s+r7+4+~u+xo_.3x

N3G
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shetrbatifitin=to
s+3 +H+l9+ +If+7~--° G
8+ rrfg=2a

0 alfo in der fiinfeen Gleichung, weldhe fir den 3um (Brunbe
gelegten Fall gilt, Iaum pofitive Gréfen vorfommen.

§) 3ufas. @ben fo oerfagtvt man Bep benannten

gleichariigen @Grofen.
4. Zebrfan, Cine Grofe aBgtefgen BeaPt bie entges

gengefeste adbiven, oder wenn A und G gietd)artlge pofmve

ober negative Grofien bedeuten, fo ifi
A C = A 4(—C) )
; Bewels.'
Diefe (fﬂend)ung ift eigentlich fcon oben (2, 10) Suf.)
eribefen worden b IBeifwber Der Dorrige BVeweis nod) Den
Kuogifel beig affer Eodnee, ob audy A cine negative Srofe
ﬁ snfonne, fo wollen i die Sadye nody auf andere At und
qangaifgemein beweifen. ' s bebeuten demnady B, D, E, F
pa zsiMagletdmrwe@)roﬁen fo ift nady [1IL Kap. 4. IuanI]
VRL D) (EE)= B+F) (D+E) (B 13)'
oSS e e
my einn anberer %emew Iiege ﬁd) fo fu[)ren mad) [2. 3)
,%iuﬁ Wi 1L Kap, 8. 1] iff
[( B+F) (D +E)]+[E—-F]__ [B+F+E] [D+E+I"l
Ry B D :
alffy i 3
(B——D)m(E~——P)—(B+F)—(D+E)~*-(B H)’
e (F =By o
?qugabe. s)oﬁrive unb uegatwe @roﬁm 3u fu(n

tmg)wen. . |
1 4 Juf‘u

kgﬂ
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Auflsfung.

SNan abbive 1 Dem Minuend das @ntgegengefefste bes
Subtrabends.

Deweis,
Solge aus (4),
%epfpxele.
1) 12 — § = 12 + y: 7
2) Z—lz—“‘_ 7+lz= :
3)az il iy
4) ;'——lz:: 7k 12 ="
Bl e s TS 18
6) 7 — § = 7+ § = 12

1) 3ufats. -« Die é)tid)tng’ext per erfien Gleichung ift
offenbar, unbd die Ridycigleit der yepten 1iberfieht man aud)
aus (2. 4) Juf.] Man uberfiehe aber aud) die Ridytigteie
aller diefer Gleidhungen aus den Gleidyungen in [3. 3) Buf.]
mif Sugiehung von [IIL Kap. 6. I1]. -Aus der erfien der
portigen Gleicdhungen § 7= 12 folgt 12— 5=, weldjes
_ bie erfte @leichung I)tec ift. '2(us Der 3men)ren Der bortigen

Gleidjungen 1245 ‘= folgt7—12=7 " und i
weldjes die jweyte und finfte Gleidjung DHier ift. ?[us Der
 britten Der Dortigen Gleidhungen 12 4 5 =7 folgt 7—12=5
* * y,
und 7 — 5 =12, weldyes dle vierte und fedyste Gleichung
~ I)ier lﬂ Q(us er merten ter tortigen Gleichungen endlich

5 + 7.....12 folge 1 3 o 7 7, roelches die bricce Sleichung
Dier ift.

2) Jufag. Aufer deten in (4.) und [3.2) Juf.] evs
wiefenen allgemeinen Sasen von Summen und Differengen
pofitiver und negativer Grofien gtebt es nod) einige anbeve.

Bes
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Debeuten namlid) A, B, C gleichartige pofitive ober negative
®rofen, fo ift ; : wiad vy
L.CH (=A)=cCc—A
IL B— (—=A) = B4-A
I (—2A)+(—B) = —~(A}B)
IIII. B—C = —~(C—B)
V. A 4 (42C) = (C—A)
VL(B) — (-0 ='C—B
VII. (—C) — (—=A) = —(C—A)
VIIL (—B) — A = - (B+A)

- Die Gleichung I ift bie in(4.) enthaltene, nue in ane
vern Buchftaben ; die Gleidhung IIT ift die in [3, 2) Jufd
entbaltene auf ywep Summanben eingefchranfe, Die Gleis -
chung 1T entftebt aus I, indem man B ftact C unb —A fiate
A feBt, unbd ift im @runde mit der gweyten in [2. 10) Juf.]
¢nthaltenen ®leichung einerlen, nut in andern Buchftaben
ausgedricfe; man iiberfieht aber nun, daf hier B, oberdors
D, aud) negativ feyn Eonne, weldyes dort nodh sweifelhafe
fepn fonnce.  Die Oleichung IIIL 136t fid) fo evwveifens
Nad) Lift B— C=B+(—C)=(—=-C)+B und nach IIL
(+-€)# B=-2[C+(-=B)], und nadyI wieder C+(—B)
== G B, alfo die Sadje erwiefen. DieGleicdung V wird
fo eroiefen: Nadh I ift A+(—=C)=A — C, undnad) 1111
A—C=-(C—A). Die®leichung V1 alfo: Nach1I

ift (=B) —(=C)=(—=B)4-C=C+(—=B), und nahI
C+(—=B)=C~B. DieCleidning VII alfo: Nad) VI
ift (—C)— (==A) = A—G, und nedy IIII A =G
= . (C—A). DieGleichung VIII endlid)fo: Nach I ift
(—=B)—A=(—=B) + (—=A),unb nach 1L (—=B)+(—A)
S B AL

3) 3ufan. SurSrlduterung der in der Anfgabe ans

geftifreen fechs Bey(piele mag folgende Betradytung bzzegeu:
: 5 enn

l



3Weini Yenunibgoey Spiele gefpieltbat, und ebiftsber Gres
winnit beyder Splele gufammen und der Gewinnf deserften
befannt, fo finder fich dex Gewinnit des andern; wenn men
von bem Gewinnite bepber Spiele 3x'fammen ben Sewinn des
erften Gpulufubtrafgwt. Diefe etgentlich fufuch%m, 10 {0
robl in beyden Spieflengufaimmenals aitc) im' erften Spiele
Gewinnft ftate findet, undder Gewirinft bagdet Spisle jufams
men guofier als ber Gewinnft fes evjten iff, abgeleitete Ne
gel [age fidh vermi telﬁ negativer (551 1, ;indem man BVers
luft gls negativen emmn anfté@t, , Tué aﬂe anbere Falle
anmwenben,

I GSefest eine ‘})erfon Babe in Bepben @pie[en jufams
e’ 12 Mk und dm{erfien 5 Tl gewotmen fo ift bte
Smenge ber geivonnened aler 11 110

' in Bez)bm Spielen 5ufammen 13

im evﬂen @pie(e 13 o g I

alfo nadh der pbigen S}iegel Die g)?enge bex im andern Spiele ge.
wonnenen Thaler 12— .5 =7, Da dies gerave der Jall ift,
fiie. me(d)en die gebachte Negel abgeleitet worden iff, fo Foma
men aud) in Dev fo eben angefiibreen auffofenden @)(eid)ung

: lauter gewbbnliche ober pofitive Grofen. vor,

“ 1L GSefesit aber eine Perfont Habef in beyden Spielen ju
fammén 7 Xlr, und im-erften 12 ‘Ibtr. gemonnen, fo 'iﬁ'bte
Menge der gewonnerien Thalee =+ 71 1T

in betyben Spielen gufammen. 7
*im erfien Spicle 13

atfo nad) ber obigen Hegel die SRenge bev im anbern Gptele

gemonnenen Thaler 7— 12= 5, bas heific, diefe gberfon bat
tm anbern Spiele 5 Fhle, verloren. |

II1. Gsefest ferner eine Perfon Habe in bepben Spielen

- gufemmen 12 Tple, undim evften 5 Thlr, verloren, fo tfl bie

smcnge per gewonnenen Thaler ;
in
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m beajben @pielen 3u”ammen xz _) fom

1m erften @pic(e Rl 5 Wity 1Al

dlfo nad) DBtgﬂ S)ibgei bte ‘menge ‘ber i anbem Spiele gé‘s
monuenen ‘?f)aler 12-~5 q, “bas. Beifie, bie['e %rfvn @qt‘

~ im andern CSpiele 7 ‘th:. verloven, .

| IEIL: Gsefelt eltie Perfon habe'in’ bet)ben pretén 3u~

ﬁmmen 7 2hle. und im erften 12 z@[r. verloren, fo tfl ble
)Iénge et gemonxnenen &@a‘etp st b 80

i bépbm @pte[én 5ul’dmmen Lo o

JTEIRNG n

B A im, erften Spie(et '1,- :,,,;:2,,_;, :

',,j, B HSPEUNL N

;;g\monnenen ‘I@atgr 7—-12.,,"5 i 4_1«!»__,‘_, legrioc

AV Gefest: fkrner eina ‘})erfm {;abe i bet)ben Epﬁeléh
3nfammen 7 %D e gervonnen, und im; evﬁen 5 %lm verlmu,
}’m iﬂ bte imenge et gemohneneu Iigalet pai

; in bei b%n @;‘melen ;uﬁimmeu _ £
sl el a" lm ﬁﬁﬁ?{} @p;qte g s B :':Ql o
alfo nad) ber obigen Siege[ die Sﬁtenge der” im anbertt @pie[k
© gewonnenen Thaler 7 — = By 2 8

VI. Gefest endlid) eirre g}kﬁfofr@aﬁe in beyben @pte-
ien gufammen 7 Thlr, veloren, und imserfien 5 Tblr, gewons
nen, -fo ift die Menge ber " gemwonenen 3 .z[m!er

z-._.L

.7 I

in bepden @pielen 3pfammm 7
im erften @ptele 5

alj'o nad) Der obtgmq{egel bte SRenge be; im anbern Spiele

geonneten ‘?[)alex 15 == :2 Das bmf ¢, Diefe ‘pa:fm fac
lm anbern Spiele 12 ITHIv. vex!oren.
61} - Man

ulfb ﬁad‘; ter oBigm S)tég'ei bie 5)32engé ‘Der: imzanbem @piel‘e :

¥
e

e O L
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TMan fieht bieraus, wie die eigentlich fie den evfen
Jall, wo fowobl in beyden Spielen jufammen, als audh im
erften Gemwinnfk fiate findet, und der Geminnft beyder Spiele
ufammen guoBer als der@eminn(t des erften Spieles ift, abe
geleitete Regel aud) bey den 1ibrigen Fallen fFase findet und
‘angerenbet werden' fann, ~ Man Tegt baber Dier den erften
Sall sum Grunde, und twenber die errvahnte dafily geltende
Degel pevmigeelfb.negativer Grdfen aud) fiedie andérn Falle
‘ﬂ“o}, : J e LA ‘ ! G o AL T 4
8 wave nidt nothig gewefen, gerade den erften Fall
gum Grunbe 44t legen, man baese audh jeben anbern Sall um
Grunbde fegen fonnen, Ffgm‘tte man §.%B, ben priccen Fall
gum Grunbe gelegt, o fowohl inbenden Spielen jufammen,
o1 audh fon gefien Beckuft Fate finder, und ber Weeluft beys
der Opiele gufammen grofier als der Becluft des evften i,
fo fande man dafir folgente Regel: Der Werluft des andern
©pieles wird gefunden, rwenn’man von derm Berluffe benbder
Opiele gufammen den BerlufF des-erflen: Spiels abjiede,
Diefe NRegel batte man veemiseelfi negativer Grdfen,” daf
man Gewinnft als negativen Becluft anfiebt, aud) auf die
ubrigen Fdile anroenden, und qlfo bie fechs Fdlle burch fol
gende auf Subtraction pofitivet und negativer Grofen berue
Qonbe@leidbungen;. oo Regids D)

: obg’ ol
* #
7Tm™=12= 1

S manegrtcy %
o -é‘tz_ = *s
AR gy
T ==

ouflofen Epnnen, wo alfo in bev britten Gleichung, welde file
ben jum Grvunde gelegten Fall dient, lauter pofitive Grofen

- Hitte

_vorfommen,
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“ai - 9dtte manben fechsten Fall um:Geunde gelege, wo
in beyben Spielen gufommen Werluft, und im evften Ges
foinnft-fate finvet, fo gdbe es bafilr folgende Regdl: Der
Berluft bes andern Spiels ird gefunden, wenn man su des
in beyden Spielen jufammen verfornen Grofe die im ecfien
©piele gewonnene bingu addivt.  Diefe Regel bHitte man

vermittelft negativer ®rdfen, dafmaon’ Gewinnft afs negas

tiven Berluft, und Berluft als negativen Gewinnft anfiehe,
aud) auf die ubrigen Fille anwenben, und alle fechs Fale
durd) folgende’ auf Aobdition pofitiver ud negartiver Gropen
gegriinbete Gfeichungen 39 0}
vi 4 LI IV :
\ ir L )
s TR A
IS0 3R GHR Y
A
g
e 7 P gt R W
LAl g e I T j
“auflbfen formen, wo alfo indet fechsten Gleichung, weldje fike
den jum Grunde gelegten Fall bient, fauter pofitive Grofen
vogforprteny 20— = (4 (A (A
4) 3ufats, €bey fo verfabee man, wenn Minuend
und Subtrabend benannite gleichorrige Srofen ino,

6. Lebrfag., » L Wennmanben einem Producte aug
3toeen pofitiven pder negativen. Sactoren ftatt eines Factors
vas€ntgegenigéfeste nimme, ben andern aber ungednber
146t, fo gebt bas Probuct audyin das Entgegengefeste 1iber.
1L $¥Benn man aber fatt bender Factorendas Entgegengefeste
pimme, fo bleibs ¢s ungednders, ;

, 2eyeis,
adh [1ILL Kap. 5. 4) Juf.] ift, ‘wenn k und m gange
ober aud) nad) [IX."Rap, 23, 2)] gebrodhene pofitive Sab-
bk ; : ten

i

-1

H

..Iz’ .*i

V‘

-
- ;' ¢

oo |
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298 L Gilftes Kapitel.
e umd’ C und B gIeu{)hﬁitge pcﬁtive @Sfoﬁm 1eber ‘l(rt Be.'

beuten, :
i (k= m) (C B)f"-(kC+m.B)—-(k B+m.C)

},Bermedjfelt man Tyer i qnb‘m fo erl}a!tl’ﬂan ! “5

C@-K)E=B=mC+k, B)—(mBHﬁ) 9

%ermed)felt man’aber Cuid B, fo ﬁhtm fidgit ipisnbnrs
pis (kwm) (Bf 'C?——( c.B -{-m Gy (k C+m B)

Bergleicht man sl e dicfee @Igw)upgen it bet jivens
ten und dritten, fo “ergiebe fic) baraus 1; ngrglei;bt man aber
die beyden lesten mit emanber, fo ergiegt r d) Il

1) 3ufan, %ebeutet bemnad), m eine unbenannte
gange oder gebrod)ene pofttwe ober hegdtive Sabf,und M eine
pofitive ober negative Grife jeder Avt; o ift bewiefen, baf

(—m)A = =—(m, A)
m.(—A) = —(m. A)
{2 (-—A): m.A

+ 2) dufats. €8 beneuten o unb B gange pofttive Sab

e .len‘ ot [3-3)@udMbs 07 ki &

(A=A (—-—A) cA+A+A>

Bl == —-—(3A)

uu‘b aﬁgemem
IR VIR SR SSPLIG Ap 1

obet v

,IC“-SeSt mannun A = B ta, fo ift 2. A ._B mtc[‘)m aud)

St “[““‘(B “‘)]-—F—B and v
iRV REpRORTE 7 v i e ik &
2) Sx(Bia) = (RiRY: 0 102
&s ift beromegen
[(—-—B) “] = Q -——(B:aa)]

b_er nach 1) - L Bra)] "
noey
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; QN& ﬁad} EIXsn@ap, 1.6 ] % -;{."' A. ‘\; j‘ TG gl t

alfo. uberﬁe@t mgw aucfy btera bie | " jwehten
Gleicung gxp »ongeng}uquae, lebvtf) nu fiie Dfn sall, ens
m cine pofitive gange, Mie in 1), odér’ gebrod)eneﬁqbl wie
in 3)/ tft~

m

3 o Jufga A;_!})oﬁtwe'unb'negatwe,@)roémm;t cm.

wf20

e ﬁﬁan multiphétre bet)be ‘5;acwrerr mft eiﬁ&ﬁb"ew s
me?m fie Bepde pofitiv waren. " “Das erﬁattene BeoSeite. rel.
ches offenbar pefitiv ift, laffe-man poficiv, fowie s ift Twerth
beyde ‘gacmreﬁ efitiveder sugleich’ poﬁ‘iiv o‘oer bende gugleid)
negativ find; ift aber eiit Jartor Regativ’,’ oer andere of
tiv, fo nepe wan von vem ‘ptobucre Das entgégengc?e ‘3

qegative,  SBennonambid) m.<eine @nbenannte ganje; ober - 4

gebrodyene pofitive Bapl, und A eite pofitive Brife jeder Are
Debeutet, und mian et m, Ax—‘p“ﬁ; q{ P Oﬁenbar i
etivas Pofitives; Wb maR fag T 7 T '

CoaY mA--—-P * ,.;:', Ll

2); mA == P )

'J) mA = P ‘;:;f 1

?Bet)fptele in g)ablen. ; i * D b

o 58=40, 5.8= 40, i \‘*o'.
e Beweis,

 Die Sud)ttgfeit von der @jktd;ung 1) fo!gt fchon aus
der Annahme, und bte'au: folge die Richtigleit von 2) uRd
3) nadh [0.1) und von 4) nad) [6,10)

o SR EY

1), :
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308 L Gilfees Kapitel.

1) Sufas. €ben fo verfdhee man, wenn der Mulels
plicand eine benannte pofitive oder negative Grofe ifts der
Multiplicator muf aber aud) Hier nothroendig eine unbenannte
gauge ober gebrochene 3abl fepn. - Sind aber Multiplicator
und Multiplicand beydes unbenannte Jablen, fo it es audh
Dier ecfaube, Multiplicator und Muleiplicand mit einander
#1 vermedfeln, phe s \

_2) 3ufan,  €in Product aug mebrern Factoren, von
weldhen entoeber einige pofitiv und einige negativ, oder wels
e alle negativ {ind, bat, wenn die Anjzahl der negativen
Ractoren gerabe iff, Denfelben pofitiven Werth, als wenn alle
Sactogen, pofitiv waven; ben entgegengefegten negativen aber,
wenn,die Angahl der negativen Factoren ungerade ift, Weil
;  X4e 11, 8, 17. 7 = 146608
3 . 13,19.22.25.9.4 = 4890600
fo ift aud) g

#*
14, Y1, 8. 17, 7 = 146608
*® ¥ . * ;
13.19.22,2§7,9.4 = 4890600
DSBS IR * * % &
14, II. 8 17. 7 = 146608
¥* *

¥ ¥* » %
13.19,22.25.9:4 = 4890600
3) Bufa. Gehen 1iberhaupe bey einem Producte
' aug mebreen Factoven einige Jactoren in dag Entgegengefesste
fiber, fo bleibt dag Product ungedndert, twenn die Anzahl
biefer Factoren gerabe ift; fonft aber gebt dasg Product audh
ing Entgegengefebte uber, Wenn 3. B, a,b, ¢, d, & unbes
nannte pofitive oder negative gange oder gebrodjene Sablen

Bebeuten, fo ift :
s (-=b).c.(~xd).e = a.b.c.d.e

(=a)b.(=0).(-2d).e = =(a.b.c.d.e)

4) 3ufars. Eine negative gange ober gebrodyene Jabl
gu einer Poteny exhoben, giebt, roenn dec Erponent der Po-
teng



 Negative und Ientgeg'engefegte Grofien,  3or

tery gerabe iﬁ, benfelben pofitiven Werth, als wenn die Wurs
gel pofitiv wave, den enfgegengefessten negativen aber, wenn
der Erponent der ‘poten; ungerabe ift, QBcd 355D, 5 ==625

und 5°=12ay, fo ift audy 5‘—~625 nd s’*u; tes

berhaupt {ind gerade Potengen entgegengefester Wurzeln
einander gleicf;, ungerabe Potengen aber entgegengefest, alfo,

wenn b eine pofitive oder negative gange oder gebrochene Sabl
bebeutet, « aber eine pofitive gange 3ablift, fo ift (—=b)>*

mbz .. unb( b)z:-]—! e (bz l*l)
§) 3ufas, . Berfieht man unter i"/a jebe Sabl ; Die

bie igenfdjaft bat, baf fie jur mren Potens erhobena giebe,

und nenné man jede @roﬁe, Die entroeder poﬁtw ober negatiy
ift, eine mogliche @roﬁe, fo bat, wenn m eine gerabe gange
poﬁtwe Sabl, und a eine pofitive gange oder gebrochene Jahl

ift, ra allemal 3tveen moglfd)e und jwar entgegengefegfe
Werthe; fo Fann 3¢, }’8 1 fomobl 3 alg auch 3fe|)n, Denn

nad vorigem Jufage ift 3* = 3 =81, auffer btefen bepven
moglicen Werthen giebt es aber Feinen andern weiter, St
aber m eine ungerade ganje pofitive Sabl unb a eine ganze

ober gebrochene pofitive 3ahf, fo bat ra e einen unb war

pofitiven mbglichen Wereh; fo Fann 3, B. rms feinen an.

bern moglicyen Weeth als 5 Daben, - it m eine ungerade
gange pofitive gab( und a eine negative gange ober gebros

dyene Rabl, fo bat }’a nur e‘nen moglid)en und jwar negas
tiven Werth, fo Fann 3. B, rlzs Eeinen andeen moglichen
Werth als 5 Baben. Jft endlich m eine gerade gange pofitive

Ba[)l, und a eine negative gange ober gebrochene Bahl fo

bat }’a gar feinen mogliden Weeth; fo Fann |2 B, }’( 35

toeder 5 nodh s fepnn, benn foroobl 5 als aud) 5 Jub vievten
Po.
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g)oten& erbo[»en geBen 625 und nlcf)t 625. ;_ imcm nenn b‘ s

Ber foldhe QBucaeln wie r625, ober uberfggupc gera‘\e ‘Ifw-
selu aus' riegativen 3a{g[en e'ngebl[bete obcr unms}gizagn
(S_mb},en. Sy e i DRI

) ) it Z
6) 5ufat5. ?Btsmellen nerﬁe@t man aber aud) unfels
nr

Fa "[\!os pofitive ®rofien, die ‘bie Eigenfehaft fga[wn, tﬁaﬁ e
gut mten Poteng echoben a geben; dann it b(m autf)t t‘ﬂa

b "m

wendig a pofitiv, unb } a @at bann- allemal emen “aber auhy
rui einen pomiven QBertY), fo Ygat danh 3. B. ]/51 blwb 1
QBett@ 3, und eben fo! rms Blos ben ﬂBertﬁ it 4

8 2[ufgabe. s})oﬁtme unb negative @rofen busd)
einander. ju mvtbwm. foe s

Sising. ¢ o - |

 Man Dividireden Dividend durd) den Divifor, als wenn:
fie bende pofitiv waren, und laffe den erhaltenen Duotienten,,
wel({)er offenbar poficiv ift, fo wie ev ift, pofitiv, weun ent,
weder Divivend und Divifor jugleidh pofitiv, ober berbe 3,
gleidh tiegativ find} ift aber von den benben Grofen Divifor
und Dividend die eine negativ unbdie andéveipofitv; o ehnie
man von dem Quotienten Das entgegengefeste Negative, @lefg‘
Negel gile filr beyde Definitionen der Smmﬁon. it nams
lich m eine unbenannte ganse pdey gebrodhene poficive Qabl,
und D eine pofitive @toge jeder Art, und man fest D:m=0,
fo ift Q offenbar aud) eine pofitive mltD gleichartige Owﬁe,'
und nad) der. erften Definitionrvon Divifion - iy

. Dm:'b g
"I)“ni.—:;O :
‘ :Dl_nl :*Q" i

Wenn
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- et ferner A und B gleidhartige pofitive Grofien jeber Are
fmb man die andere Definition der Divifion gum Grunbde
legt, und'A ;B = n fefic *), fo ift n offenbar eine pofttwe
3abl, und man fgat .

Gl A B =

2

E 3
-A;B—= .
K;E e, n“
AsB = I;

Deweis,

Sft D)m'—Q fo ift m Q D, ﬁfﬁ’ MCf)(7)
aud) mQ'-Dl m‘Q D, mQxD mltme m_.Q,
D:m= Q, D: m:Q* Sﬁ (emerA B-n, foift auch
a=n.B, A=nB, A 1

A; B._n, A B.....n, A; Bzt

*

>

1) Sufars.  Bedéutet m a[Igemé{n gine gange ober

gebrodyene pofirive oder negative 3abl, und I alfgemein eine
poﬁ(we oder negutwe @wﬁe jeder Art, fo ift
Eut)s m = ~=(D;m)
Di—m = —=(Dim)
(=D)i(—=m)= - ‘D:m
Die erfte diefer Gleichungen [aft fidh), -wenn m eine pofitive
gange abt ift, aud) fo erweifen E)?ad) [6.2) Suf. 2)] if
\——B) e = —<(B:
ferner, wenn m eine pofmve gebrod)enegabl ift, alfo: S)?acf)
[ebend. 3)] ift \ /
: ;‘( ‘B) —— "‘;-.B)
ober,

) Was xmter AR perfianben toivd, ift in IX. Rap. 16,
4) gu(’ gegeigt worden.

A—nB A__nB folglid)aud) :
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ober, toeldyés riady [IX Kap: :6 2) guf] dafjetbe tﬁ,

2) Bufam.  Bedeuteri eben fo A unb B gleud)artnge'
pofitive oder negative Girofen, fo ift- ;
(—A)aB 2y “‘“'(A)Bj
A;(—B) = —=(A;B)
pgANG;B)::'
3) Bufar.  Sind Divifor und Dividend beydeg un.
benannte pofirive ober negative gange oder gebrachene Jahlen,

-~ fo fornmen eirterley Ouotienten heraus, man mag enteder
 bieeine ober anbere Definicion der Divifion sum Srunde fes

gen.  So ift 3. .
40:5 = 49i5 = 8
40 S 40 s 8
4o 5‘__ 40,5 = g
® X Lo
40¢5 = 4055 =8
ober wenn die Quotienten nicht gange Sablen werden,
= 335 =4
* b d
=8N = gy
TR ¥
=335 = #

e tivi bl
.._3;gm....~=-

#2

U W W
e e *e
R R

Negative Briiche bejeichnet man ndmlich leber durdy ein

vorgefestes Seidhen —=, als durd) ein dariiber gefestes Sterns
chen, weil im lesten Falle es undeutlid) ift, ob das Sterna
dyen fic auf den gangen Drudy ober blog den Jabler deffelben
begiehen foll,

4) dufas,  €inBrud ift nady [IX. Kap. 2) Suf.]
niches anbers als tag Déraustomine, wenn man ble Einbeit

durdy
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durd) ben Nenner dividirt, und ben Herausfommenden Do,

~ tienten mit dem Jabler multiplicive,  $Hievaus ergiebr fid)

auch) die Bedeutung von Briidjen, wo entweder der Jdhler,

oder Der Nenner, ober bepbes negative unbenannte gangt

ober gebrochene ;'Saﬁlen find,
fDd namltd) :1Z=3%un

T b
$ir12) = %-ﬁ=—2

!uf
]‘
ll

17 L7 17
6 >
Lhg
o =(=3).(1: 1) = = ;5
1z ‘
3
i %.[x.<,~'l%>1-=;.<-f-s-> R
6

ol

"T"’(—l)[l'("‘”)] (=H(—15)=

Ein‘Brud) alfo, o ga[)!er und enner negativ iff, bat Dens
felben pofitiven SWerth, als wenn Jabler und Nenner pofitiv
maren; Den entgegengefeten negativen aber, wennenmeder
bevsablegr oder Der Nenner allein negativ ift, unift aber aud)

“l

———=1:17 alfo audh, rie fo eben gejeigt wotden,
Iz
3 :
2
=13 = (= 322
6 \
3 1 3
"“?;;-'-—'--—(%:“%):%,:(’—."é)
e
g
oo eniep
Sl

alfo ver Sas, baf Bridhe Duotienten find, deren Dividend
pem 3&bler, und deven Divifor dem Nenner gleichift, aud
fir folche Briche wahe, wo entweder der Sahler oder ter
Nenner, oder bepbe gugleidh negative gange oder gebrochene

Sablen fmb.
u 9

Je

‘
h
.
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9. Demerkune, . &3 iff nodh ndtbig ju geigen, daf
ver(chiedene fiir pofitive Jablen und Grifen erwiefene Sése
aud) mabr verbleiben, wenn ftatt der pofitiven Grofien negative
gefest werden. Unbenannte gange Sahlen und Briiche follen
Dabey ber Krivge wegen blos unbenannte Bablen Deifen.

1) Die in (IIL S{‘ap 6. 7.8, nebft ihren Sufaéen) ents
baltenen Gleichungen bleiben alle vidytig, wenn aud) einer
ober mefrere der darin vorfommenden %ud)ﬁaben negative
Grofien bedeuten, Der Vemeis ift gerade fo wie dort,

2) Der C%ag in (I V.ﬁap.-x;.) baf m.n=mn.m, verbleibe
aud) fiv negarioe 3agten wabe, ‘Det %emeis ift in [7.
1) 3uf.] entbalten,

3) Der Sas in (IIII Kap. s)tﬁ aud) fur negatwe
Grofen wabr. ‘ﬁenn Da die Gleidung
(n4+m).A = nA+mA
audy richtig verbleibe, wenn n, m pofitive oder negative uns
benannte Jablen, und A eine pofitive oder tegative Grofie jes
Oer Aut ift, wird fo erwiefen: {
€s feven a, b, ¢, d unbenannte pofitive Japlen, B und
C pofitive mit A gleichartige Grdfen, fo fann man

A= B =0 sl
ne='a-—>b.
m=c¢c—d

fesen, und es ift nad) Dem Berveis von (3.)

‘ nt+m = (a4c) — (b+d)
und nacf) [1IIL. Kap. 5. 4) Iuf.]
n.A =(a.B+b.C) — (a.C +b.B)
m.A= (c.B+d.C) — (c.C1d.B) :
(ntm) A=[(a+c).B +(b+d).C]—[(a+c).C
+(b+d).B]
folgr
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folglid) nad) dem; Demels von (3) und-[EXKap. 29, 2.)] +
] naA+mbA=tz[(a+c) B4 ((b+d)Cl= [a-l-c) C
L to(b+d).B]
momus bte@ccf)e er@eﬂet. Ch ol i i
@ben fo mwitd Demiefen, dafi, weith N, M grend):srttge
pof‘ itive oDéx neganve @rofm ]eben ?!rr, und a eine unbes
nannte pofxtwe ober. negative unbmannte %a@l iﬁ, bte @(e;.

A DTGB A
G’ AN = = aNtaM

txcf)ttg nerbletbe.

SNE

FWas Dier Bepberfetts ‘von emgr au6 3meen ‘igellen De-

ftebenben @umme etwiefen oeden, (i fich eben fo fiie
Siimmen, ‘die “aus | mebr Theilen befehen, ertoeifen,

Wnchy v’ etfte Bufag verbleibe bann rtd)txg , obéées

fnb"bte @tqd;uﬂgm
m)A*-nA-mA
SHISINNO330 a(N—M) o aN—aM

andh mabr, wenn n, M, a, N, M, A bae vorbin genannte
Bepeiiten, Der %emexs it ife obeh OMar Ebniite dieRichtigs
Fert ber erften GG’ abéraud) fodarthun: SManfese Das
@ntgegengefeste von m oder 2= m = p, fo ift nady (4.)

n—ms=n + (--m) n+ p, a!go ibie opr[gm geaeigt %

foorden,
(n—m)A=(n+p)A=n A+p A—-n A+ (—-m).A

- ober nad [6, l)suf],j—,- nAtl= (m A)}
ober nad)(43); .. 205 nA—mA

%ud) ber 5mepte Sufag verbleib rtd)ug, oder e8 ift audy

pasiladie [o(amd).Ag == n(mA)

enn n unb m unbenannte poﬁttve oder negatwe Zablen, und
A eine poﬁdpe obet ' negative Srdfe jeder e bedeuten, Denn
dicfe Gleichung it nadh [(X. Kaps 33, 2)] ridyrig, wenn 1,
m, A pofitiv find,(%nb dann' find die Depben gleichen Proa
: U2 Ducre

e
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bucte auf den benden Seiten des Gleidbeicaeichens anch'ps.
ficio. - Eben fo wiedn[7, 3)Juf.] seigt fich, vaf Diefe bey.
Den Producte ihren pofitiven Wereh beybehalten, wenn unter
ben drey Grofenn, m, A eine ihren Pofitiven Berth bepbe.
hdle, bie bepben, anbern aber in das entgegengefesste Negative
tbergeben’, und Dap beyde Produces ‘in dag e_ntfcjggeﬁggfeéte

jmeg“dﬁxge tbergeben, mennt von den drey Grdfen n, m, A
entwebet: swen ihren pofitiven Werth benbehalten, die dritce

aber in das entgegengefeite Negative tibergebt, oder tvenn
alle brey in Bag entgegengefeste egative fbergeben, .
, Moer au ie in 3) und 4) Suf, enchaltenen lelchungen

) (M= @) — (M )

Bleiben bann viditig.  DevBereis ift wie oben. .

4 Die in [IIIT, Kap. 1 1. 3uf. unb 1.3, 131 4. nebft
sugeborigen Sufigen] entbaltenen Bebauptungen find aud)
mwabe, wenn unter den Sactoren negative Jahlen vorfommen,
Der Beweis [aft i) gevade wie dovt fiibren,

- %) Die in-[V. Kap. 10, nebft Jufagen]. enthaltencn
Behauptungen. gelten audy file negative Grdfien, ober in be

@leicpungen - }
it sl (ouM)im = M Ok
d.(D:d)'= D
(i 4 ) B '
m:(m:n)=n Rt i
(a.b.c.d.e):fb.d)=a.ce . o
 fonnen die Budyfiaben aud) negative Grofen bebeuten’ De
Beiweis ift eben fo wie doet. e AR ELE T
6) Die in [V. Kap. 11, nebft ufigen] enthaltenen
Gsleichungen =1 1 s g S T
F 0 (A Bysmr = (A:;m)4(B:m)
< (A B)sm = (Aym)—(Bim)

i (ed) s B ==imy (A 40m) g & nt
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'fmb auch wab, wenn A, B pofitive ober negative gleichartige
- G3rdfien jeder Are, und m und n pofitive ober negative urbe.
- nannte Sablen beveute, Bey vetv bepden erfien Cleichune

gen ift er Dereis wie dort, - Die dritte iff nacdh [1X. Kap.
22.] riditig, tennvon ben Grdfien m,n, A affe drey pofitin
find; " und daf fie audh wabr vetheibe, e efhige ober alfe

‘negativ find, lafe fidy gembe fowieobeniin z) bet) Dez @Iefs

cl)ung (nm).A=n.(m.A) bart[gun.
7 Der- Seblfaé [V.Rdp. 2. nebft allen feinen 3u=

/ f?iéen ] gilt obne @m[tbranfung, sbennrvon den darin vorfore
‘menben %ud)ﬁaben ‘einige ober. alle negatw find . DerBes

weis ift gerade wie dovt, und eben fouvie in [IX. RKap. 22, 6)]
fape ﬁd) aud) die é)ud)ngfett et (‘)Iézd)mrg

' (ks n) A == A. (,n k) ’
fite: negative @rogen battfgun. B, )

. 8) Die'in [V{I Kap.3.2) Suf ] entf)alrene%ef\aup,
tung gilt audh fite eine negative Wavgel, 3. B.”

P g, (g =
’Der Leteis zﬁ wi¢ dort, < ™

9) Dex febefas [VIL. Kap. 8] nebft femen Sufasen £

it ady mu[)r, wenn die Wurzel a eine negarme unbenannte *
Bablift,  Dev Deweis ift fo wie doet. * -

A) Beveuten demnac) m, 1, P, q gange pofitive
ablen, a aber eirte unbencmnre pn,mve ober negative Zabl,
foift - :

a™, an. ap.ad, == am+"+P+q
aM. atatat ap, al = am+otpt2

(am)n =_ ahm.

and toentm nidy¢ Fleiner afs n,
AAYRAE N e

aifsalsce A

B)

i
&K _-;f. " gk

P
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‘ B) Wenn p: nicht-Eleiner als q, fo ift der Duotient
AP:ad =ap—q; ift aber q nidyt fleiner al8 p, fo tﬁ ad:a
= a‘l—P folglid) bann nady 7) -

ap;al == (aP: ap): (ad;aP) = r:as—p

@ie'l(usbvucfe ap—4 und 1:a9—P fonnen bemnad‘) al8 gleicha '
guiltig angefeben werben, folgucb tﬁ, a mag pofttw oder nee
gativ fepn, -

at—=r; a“‘ und a“‘—'  $ ﬂ"‘

me(cf)e ®leichungen, im Galle a pofitiy iff, fchon oben 2, 5)
Bufs 6], bargethan worden, und s erbelle bieraus, was
eine pofitive ober negative unbenannt: 3afl, gu einer Poteny
erhoben, deven Crponent eine gange negative nnbenannte Sah
ift, fite eine %ebeutunq bat  Esift namlicy mit Suziehung
von [7.4) 8uf,, 3. 1) 3uf, IX, Kap. 16, u)suf und ebcnb.
17, DZuf]

43 gt
( ) i (7)’ R
4) s
'5 ;R DA g Coent —
(=—3'=n C——-—‘i) I < 1 4
4° 7
(‘7") == "'(w =1 ’I— P
v 4 o 0
(IS )G*I.?—;—g

'i’)te in [7,4) 3uf] entbaltene Wabrheit gilt demnach
aud), menn der Erponent negativ ift; sugleich erbeﬂet aber
aud) nun, dafi allemal

aPsad = aP—9 = 1:a9+p

wenn namlid), wie angenommern wird, a eine unbenannte
pofitive ober negative 3abl, p und q aber ganje pofitive 3abe
len bebeuten, ¢s mag p groﬁer, gleid) ober fleiner al8 q fepn.

©
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C) Dun lafe fih aber auch geigen, Daf der Sehrfas
VIL Kap. 8. aud) wabr tﬁ, wenn die Erponenten entweder
jum ‘ngei( oder gang negative gange 3ablen find, unbd bie Wure
3¢l a eine unbenannte pofitive oder negative Jap! iff, ober pag
vie Gleidung : :
: a~afar = astety
aud) ridhtig ift, wenn a, 2,y unbenannte gange pofitive obec
negative Sablen bebeuten,  Denn es fepen, wie vorhin, m,
n, p, q, tberdies aber auchr, s gange poﬁtwe Ba@len, fo
fmm man allemal - -
@ = m-—1
B=p—q
ey ml Gl
{efen, und dann uﬁ nach) dem Beweife von (3.) -
._ 2+ B+ y=(m+p4r) — (n4q-+s)
ferner nad) ber legten Gleichung in B)
a®=a";a" af = aP;ad, av = a:;a’
alfo  a% af.av = (a%ia"). (aP:ad). (a":af)
ober nady 7) == a’.aP,a': a‘“..a‘l.‘ as
ader nach A) =i am=tptr e an+q+‘sv_ :
obet nach der lesten Gleicdhung in B)
z= almtpdn = (adats) ‘= au+ﬁ+z

D) & ift bemnad) aud)
ast, as—f — a("p)i‘ﬁ " ae

olglid)
i ol D VoAV
mithin dee gmel)te Bufat aud) wabr, wenn die Wurgel eine
unbenannte poﬁtme obetr negative gabl und die Erponenten’
pofitive oder negative gange unbenannte alien find,

E) Nad) C) iff vemnad) audy

a“a*,a% — a«tets :
Hoer
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oder (a%)’ = a3«
und gligemein, wenn p und q gange pofitive Sablen find,
(a%)P. = aP#, (a%)d = ag«

F) *Bedeutet demnadh, wie vorbin,' 3 eine imbenannte
gange poficive oder negative Sabl, fo fann man G==p— q
fesen, unbd es ift nad) der lesten ©leichung in B) :

(a%f = (a®)p—9 = (a*P:(a")d

oder nad) E) = ap# ; ag~
oder nac) D) = ape«—q.«
oder nach 3) = alP—9).% = ab.s

folglich bev britte Sufas aud wabr, wenn tie Whregel eine
pofitive ober negative unbenannte Jabi, und die beyden Ey.
ponenten gange pofitive oder negative Sablen find. .

10) Der febrfag [VIL Kap, 9.] ift auch wabr, wenn
a, b pofitive oder negative Jablen find.  Dev Beweis ift fo
tie dovt. v iff aber qud) wahr, wenn der Crponent m eine
negative gange 3abl ift; denn .

nach [9) B)] ift  (a.b™ = r:(aby

obet, ie oben bemerft worden, = 1 : (a™ bm)

oder nach 7) v = (1 a”).Ct :hm)
oder nac [9) B)] = a", b=

€s ift demnad) allemal

(a-bj® = a% bx ,
e mbgen a und b pofitive oder negative unbenannte Sablen,
und « eine pofitive vder negative gange Jabl feyn.
- Die Gleidyung im evften Jufase
- (c:a). = c*:a®
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ift bemnady auch wale, wenn ¢'und a pofitive sder negative
Saflen unbd e eine pofttme oder hegative gange Sa@[ iﬁ SDer
Veweis ift wie dort. -

Auch die ®leichung im 3epten 3ufage
(ade = (aB)e

ift allgemein richtig, denn nad) 9)“F) f ind bepbe@luhet bet. :
felben = ax.f, :

anmenbung ber bzébemgen Eef)ren auf eitre a[I«gemeu
nere Betrachtung der 5ufummengefcgten Yo
Ausdriicke,

10, ’ﬁtfl&tﬁng. Ein Ausdruct, fneld)et au,smc[)

- réen gleidyartigen pofitiven oder negativen &idfen, die durdh

vle Seichen 4 und — mit einanber verbunden find,, 5ufamp
mengefest tﬂ, wie 3. %

®
4+z—~3——5+7+ 11—3—-84*:7—6
fieifie nun- ein allgemeiner ufammengefetter Yusdruck,

ober eine allgermeine 3ummmengef»t§te @mr  Die Bes
Deutung eines folchen Ausbructs tﬁ, wie im vorigen Kapitel 3

man foll namlid) u 4 die Jabl 2 abbiren, von bem, was Ders
aanommt, 3 {ubrmf)wen, vort Dem, was nun hecausfomm,

fubtm(guen u.f 10, nad) folgenbet é)ied)nung
4t =2 4+7-3 = 8= 13

I

2—3 = 3+”=8 13417 = 30

1—5 = 4 8— 354  30—.6= 36
es ift bemnad) Der ‘.IBertf)‘ biefes angefﬁf;rfen Ausdructs

+2—~3—-—s+7+ (-3 417 6= 56

Eben o verfahe man bey andedn ‘Bet)fpte!en auchwenn ffare

Der unbenannien Jablen, wie bier, gleichartige Grofen von
irgend eirter Art vorformmen,

)
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1) dufas. « Wie auc[) bie pofitiven ober negativen
Giofien, aus weldyen ein dergleichen Ausdruct ufammenge.
fef, ift, ibrer ©roge nach, und ibre Borseidyen befdyaffen feyn
mogen, fo fann mon doch punmehy bey der Enticelung
bes ﬁbem{ges cines folchen Xust)rucfﬁ auf die angeeigte Are
nie in Berlegenbheit fommen, unb e3 Dat ba[ger jeder foldyer

Nusdrud Mﬂ%@rt@ @ 4l

2) Bufas.  Die Srifdenwerthe, auf die man nad
und nad) bey der’ angefubreen Beftimmung des Werthes von
einem aflgemeitien. waqmmengefeéten?(usbrude fommt, find
die Werthe der afigemeinien gufammengefesten Xusbrucfe,
weldye durd) jede willEifeliche Senge am weiteften jue Sins
fen ﬁefgenber Fheile gebilvet werben. So erbellet qus dev
angefithreen Beredynung des Werthes vom vongén Ausdrucke

die Sitd)ttgfett ver Gteichungens

gz
" i * *
LGB S oY lemlc fhld
SRR R

4 ¥2—3nEy

et R * A,‘

rrrrr *

+2~3~g+7+ (=g
4+z—-3—-s+7+u—~3—f

 ati—s—ytrhu—3—3=13

- 4+z——3—s+7+u——3-—8+*7*3o
‘Wun erbeﬁet aber auch aus perfelben Berechnung, daff der
Werth bes gangen 3nfammengefe(>ten I(ubbrucfs 36 aud
g gty t7—6 fep; es iftatfo aucf) mit Juziehung
ver funften von den vortgen Gleidyungen

Bl 3— 57 +"-3—8+ 'l—6
"(4+2——“*~5+7+H)—3——-8+17———6

oder
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ober todretich: Der Ferth cines allgemeinen gufammens
gefeten ?lusbuchs andert fich nicht, wenn'man frattsoey
oder tehrerer < beue am weiteften jue vinfen ilyren Pserth
fent, T

3) 5ufat?,. Sufammengeferste Xusbrucfe, meld)e mit
im vorvigen Rapitel anftopige nannte,  gehoren mit unter die
jese evflarcen allgemeinen 3ufammengefe§tcn Ausbeicke, da
fie lauter poficioe®liedet enthalten, von denen einige avditiv
und bie andern fitbeeactiv’ find. - €s haben alfo diefelben allers
bmqs einen Werth, einen’ ‘pofitiven ober negativen; nug foms
men im ecften Falle unter den wifchenmwerihen allemal eine,
mandymal aber aud) melyrere negative Grofen vory fo hat
3. °B. der im vortgen Kap, 1,'1) Suf angefugrte anﬁoﬁige
Austruct

4+7—6+3+8—11 +4— 13+ z+7--r

bie 3mtfcbenmert§e 11,5, 8,16, 5,9, 4, ; 5‘.unb ben
et 4. ,
@ben fo bat der anfiofige ﬂusbrucf

4—=+6+3—f—1~9+r5-8+x‘-;,'
bie Jwifchenmwerthe 2, §, u, 5 54 4113, und den
Werth 14,

4) 3ufars.  Soll ju dem QBertbe eines allgemeinen
3ufammengefefsten Ausbruc's eine;pofitive oder negarive Grofe
abbire werden, fo braud)t mar felbige blos am weiteften jur
Ned)ten mit bem Seidyen+ su fd)retben foll abee von bem
Werthe eines folchen Ausdrucks eine pofitive oder negarive

. Grife fubtrabirt werden, fo braud)t man felbige ebenfalls

blog am weiteften gur S“ed)ten, jebod) mi¢ bem Setd)en— a4
fd)relben So ifi 3.3,

’8—°—7+4—-6+7)+9 8——-3—7+4-6+7+9

(8—3—7+4—6+7)42=8 - —7+4—-6+7+L
(8
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, (8——3-—7+4—6+7)~f~8——3—7+4—6+7—f

(8-—-——43"&7 +4—-—6+ 7)1 =8~ 3—7 't'4—6+7—" 4
movon btellrfad)e tm 2) gufa{)e ent@alten tﬂ ot

‘ s) 5111’03‘ iman fatm bep einem n[lgememen jufams
mengefesten Ausdrucke,, ohne das erffe Glied, bdie ;;mifd)en,
werthe und t{)re Orbuung, -und den Wereh. Deﬂ'elben fuans
detn, - nad) {4.) jeden vorfommenben fubtractiven Iheil in
den entgcgengefe&:en abditiven, unbd, umgefeDre jeden vorfoms

- menden abbitiven Theil ; blos den am weiteften gur finfen

fiebenden ausgenommen, inden entgegengefessten fubtractiven
Fheil perwanteln;, alfoeinenund denfelben sufammengefefsten

~ Ausdeuct, ofne bas erfte Glied, die qud)enmextbe mit if-

ret anung und den QBertfg beﬂ‘elben 31 anbern,  auf fehr
“mannid)faltige Art ausdracten.  So (GfE fich 3. B, der a[(-
gemeing gufammeng Jefegfe Husdruck

¥* *
4+z—3--f5+7+!!f—3f-8+r7——6
ofyne die gebad)sens@mcfe $u dnbdern, aud).fo darfiellen:

e +a-—s+"~--1--3+t~—!7—f
ik Aadn 5+7+H~~3—-8+r7-—6
"-—z+3+f——7—~n+s-s—u+6

6) Bufam. Man fanndaher audh jeden allgemeinen
plfammcngefeéten Ausvruct, obie die gedathten Stilcke gu
Gnven, fo ausbriicen baﬁ ev lauter additive Glieder ent
palt, oder dls @umme davftellen, * Fiir Den Ausdruck im

* vorigen gufage wave diefe SDarﬁeHung tolgenbe

a—2t3ts5—7+ 3 +8F 1746
=).dufars, @ben fo Eann man auch jeden foldhen 'qus.
peuct, ‘Deffen cvftes adbitjves Glied am weiteften gur Sinfen
po-
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pofitiv ift, obne die gevadien Sticke ju dndern, fo_auss
vriicten, Daf er lanfer pofitive Glieder enthalt. = Fiv den
Husdruct im 5) Juf. ware diefe Darftellung folgende:

4—2—3ts—7tu—gtbtizts

und fo erhalt man folde jufammengefeste Ausbriice, Dergleis
d)en im_oorigen Kapitel vorfamen,

) Sufar.  Wergleidye man die beyden verfcf)zebenen
@atﬁeﬂungen eines und deffelben 5ufammengeye{3ten Auss
oructs-in 6) uf. und 7) Zuf. fo erbellet, Daf man einen jus,
fammengefesten Ausdruct, defjen Theile alle pofitiv find, in
eine Summe verranbeln foune, mwo die aODitiven Theile in
pofitive, und die fubtractiven in negative ubergeben.

9) 5ufaa ‘SWenn man bey einem alfgenteinen sufams
mengefesten Husdructe ftate jedes Teiles Das Enegegenges
feste nimmt, die Borgeidyen aber ungednders (aft, fo geben

forwobhi [&mmﬂtcf)e Swifhenwerthe als audy der Werih ves,

gangen Ausdrucks in das Enegegengefeste uber.  Da 3, B,
der Ausdruck

L3 * * Tox *
4t 28 s a bt -8 Hgale

bie Swifchentverthe 3, 1, 4,3, 8, 5,13,30 unb den FWerth
36 Dat, fo bat bcr 'Z(xmbrucf

4+z—-—3-$+7+u——3~8+17—~6

cDIL IR P

bte gmtfcbenmertfge 2, p 4, 3,-8, §,13,30 und den Werth

36. Die Urfache bevubt quf [5. 2) Suf. IIL und VIL].

11, Zebrfars, Der Wereh eines allgemeinen jufams.
mengefetiten Yusdructs fomme beraus, wenn man von et
Summe der additiven Glieber bie Summe der fubtractiven

abyiet, Bebeuten 3., A,B, G, D, E gieidjartige pofitive

oler negative &rofien, fo ift :
A—B4C+D—E=(A+C+D)— (B+E)’
Deweis.

s
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: Beweis.
'ba in [9. 1)] gegeigt worden, daf die in (II1. Kap. 7.
nebft Sufasen) entbaltenen Gleichungen aud fiir negative
Grdfen wahr verbieiben , fo ift nad) [1LL Kap. 7. 6) Juf,

VILI]
‘ A—B+C=(A+C)—-B

foI'g(id). nach ebend, wenn man beyderfeits D addire,
. A—B4C+D=(A4C+D)—B
und nad) [1LL. Kap. 7. 8) Juf. X ], wenn man Bepberfeits E
absiebt,
A —B+C+D—E=(A+C+D)— (B+E) _
Der Deweis (apt fid) aber aud) fo fufgren Nadh [10, 6)

3uf.] ift
A—B+E+D—E=A+(_-B)+C+D4(~E)

ober, mwas daffelbe ift, =(A+C+D)+[(—B)+(—E)]
ober nad) (3. 2) Jufe = (A+C+D)+[=(B+E)]
odet nad) (4.) = (A+C+D)—B+E)

Bevfpiel.  Bey dem 3ufammengefe§t¢n Kusbmc’r‘e s
Anfange von (lo.

4+z—3~s+7+u-3~8+r7 6
ift bie Summe der abbmven (Bheber 4+ z+7+ 14 17

=23, der fubtractiven 34 s 43+ 4 +o =13, und 23——13
==36 ift der Werth des Z(usbrud"s wie aud) oben gefunden
ourde, :

1) Bufar. Wenn von einem allgemeinen jufammeta

: gefegten Husbdructe alle additive und fubtractive Theile geges
ben find, {o ift sugleid) dejfen Wertlh befannt, und man fann

felbige nach Willkirhr unrer einander ordnen, nur muf man

alfemal ein atditives Gied am weitefien 3uritnfen fegen, und
e8
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es erbellet gugleid), bdaf der Werth eines folchen Ausdructs
fich niche andect, wenn man' die Theile deffelben nach einer
willfipelidyen Drdnung verfese, wenn nur das Glied jut Sina
fen allemal ein adbditives ift. j ,

2) Bufars.  ©Soll gu einem gegebenen allgemeinen jus
fammengefesiten Ausdrucke eine Grofe Hingu addive werden,
fo tann man felbige am weiteften ur finfen vor dem gufams
mengefessten Ausdrucke fthreiben, und gwifdhen beybe das Jeis
den+ fegens So ift 3. D,

4+(7=9tigtz—15 =)= 4+7—9+14

- +2— 1‘;- —
Denn nad) [10, 4) Juf.] if
¥ 3% * o *
4t(7—9—14t2—15—7) = 7—9+14
{ 3
Rttt L b
und nad vorigem Sufasie .
i 2 * ¢
="am7-9Fiadia s
3) Bufan. Diefe Grdfe fann felbft ein sufommenges
fefter Ausoruct feyn. €3 iff alfo 3. B,

(s'—s—‘—§+ 7ty — 6+ 33
= (s—8—3+7 + 4+ 11 —6+3%
oder auch qacb [10.2)3uf.] s M0
= 5—8—3+7+4F11—6+38

alfo it die Summe zwener allgemeiner jufammengefebter

Ausdriicte gleid) dem jufammengefesten Ausdrucke, der ents

{feht, wenn die beyden vorigen neben einanbder gefhrieben,
und swifdhen beyde dag Jeidyen + gefest wird, Nan fann
dies aber aud) nodh auf anbeve At erweifen.  Um 3. 2D, ju
geigen, Daf die®leichung A

(A
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: (A—B+0) + D—E—F+4G—H .
ki B G D o F R PG
vichtig ift, Eann man fo fhliefen: Dach [1o, 4) Juf iff -
(A—B+4+C)4+D = A—B4C+D

und menn man beyberfeits E abgiehe, mit Sugiebung von
(LIL Kap. 7. 6) Suf. VIII)

(A—B4+C)+(D—E)=A~B+C+D—F
und eben fo beyberfeits F abgegogen
(A =B+C)} (D—=E~F) =A—B+C4+D—E—F
und bepderfeits G addice, mit Juiehung von [IIL Kap, 7.}
(A—B+OHO—E—~F40) = A—B4C
« +D-E-F4G
o bet)berfctts wie vorbin, H abgejogen
(A—BH+C)+(D—E —F¥G=Hje=Az B
+C+D—E_F+G—H
Man Eonnte abér aud) den Beweis fo fitbren: S)‘ad)[xo 6)

Suf] ift
A—B+C = A4(=B)+C

D—E—=F+G—H=D+(—E)+(=F)+G+4(-=H)

alfo abdbdire

(A—B+C)+(D—E—F 1t G-H) =A+(B¥C+D
- A EE (= F) G (= H)

= A—B+C+D—E—F+G—H
Nody ein Deweis liee fid) fo fihren:

A S B G ohd OY B
D-E—F+G—H = (D+G) — (E+F+H)

alfo nach [11L Kap. 8.1]

ober nad @)
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(A-—B+ 0+ (D—E-F{G—H)= (A+C+D_

: +G)— (B+E + F+4H)
gtee ! = A—B4-CH D= E=Ft-G— H
12, Yufgabe.” Mebrere a[[gememe sufc 1mmeng«1’eéte
Ausdriicke gu adiven, . ober eimen Dergleichen Ausdriet anjus
geben, weldher:der Summe mehrever dergleichen Xusbrucfe

{ o i Adie
getd)tﬁ %uﬂofung

' an fd)mﬁe fre rieben einanbet, unb feke sroifehen 1ebe

0 3unad)ﬁ neben etnander ﬁebenbe bas Jetchen £,
%el)fp:el Die gegebenen Ausoriicte feyen

8 't 3*—7 '
4-——6———2.
,“JL' .
3-—I7+f ;
: f'-j?:“—14+5 '_
fn aff 1bre @umme' :

Vg 43— 7ha— 623175 b r++6
woeldyes audh die Probe ausweift, denn det Weveh, des) etﬂen

von den gegebenen Augdriicken iff 12, bes andern 8 Des
dritten 19, Des vievten 22, dev Werth bes gefundetien I(us.

Drucs ift 45, unbd m‘Oer‘?i[gat it m+8+19+ 22= 45.
Deweis |

%otqt aus wiederholter Anmwenbung von [re 3) Suf.]
Bufats,  Jtunfann aud) folgandes Bepfpiel aufgeloft
werden: €s feyen A, B, C, D gleidyartige pofitive ober jum
Zheil ober aud) fammthd) negative. Gcofen, man verlange
die Summe folqenber drey 3ufammenqefe15ter Xusbmcfe s
5edr 2.8 —~3 CH48.D

9, B34 C+14.D
17A-2,B+SC+24D ¥
Z o Hiee

e R
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SHier ()at man nad) der Aufgabe fir die Sumnie evft folgenden
ufommengefesten Yusodrudt :
5,A—1B—3.C48.D+4o. B—-—-c,A—‘[ C+14 D
+17.A—2B48,C~24,D _
Diefer Ausvruct (afe fidh aber nod) febe jufommensiehen, Es
ift ndmfich dain die Summe der additiven Glieder
5,A+8. D+9 B+ 14D+17,A+8.C
0der wenn man Die (Bheber, bie einerley Duchftaben I;aben,
mit einanber vereinige nach (LILL, Rap, 5.) e
d . 22.A49:B +8.C+ 22D _j‘.‘:_: g
Die Summe der fubtractiven Glieter abersdarin ift
7B43.C42A-17.G$2B424.D
ober renn man aud) Hier die Gligder, die einerlen Budftaben
aben, nad) [1I1L Kap. 5.] mit einanbder véreinige,
2.A+9.B + 10, C+24 D
€s ift beromegen bec Werth des gebad)ten Xusbrucfs nad)

( ? (:z A+9.B+8 C 22 D)—~(2.A+9.B+ 10.G
+24.D)

ober nad) [III. S?ap 7. 5)3uf Vij, inbem man mmuenb

b Subtrabend um g[etd)vw( namlich um 3, A+ 9.b+8 C

+22.D vermtnbert
, 20.A — (3, C+ 2 D) 20,A —32.C—2,D

es ift bemnady
(5:A —7.B—3.C+8.D) + (9 B~2A—10G
4+ 12.D) 4 (17. A-z B+ 813-—-24.D)-...20 A
—3,C—3D .
Man Hatte dies aber aud) fo finden Eonhen: Nach’ [6
1) Suf. und 10, 6) uf.] iff er erfiere fiir die Sunime gefun.
bene gufammengefeste Ausdruct aud) gleih

L
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5} A+7 B+, C+5 D4, B+2A+7 cmn
A 17A+:B 8.0+ 24D

%eretmqr mathitn die @licher, die emerlen‘but@ﬂaﬁen [mu
ben, miteinanber, fo fmbet man nacb [1LIL. Kap, 5. uny g¢s

geum Kap. 9: 3)]

'; A-I-z A+17.A (5+z+17) A_..‘OA.

“‘5l~B+()B+2B-——("{+9+2) B_oB__o

: 3 C+7 C+s C—(3+7+8> C—z C

at D+14 D+z4 D=(8414+ 24) D._z D)

alfo bie Sunime ber gebad)ten brey Husdericte
0. A+2 C+z D = 20. A»~—2C—-2D ‘

Diefe an J@ftl[)t‘i‘e Gleidyung bleibe allemat ma{,r, wein A; By
C, D gleichartige pofitive odet negatwe@ Ofen bedaittenn. g
feven 3. B. A, B, G; D unbenannte 80 bieni, und gway

A--xc>6 B_éz,C_s,;D—- i27

fo ift

5:AZ 530 7.B-469 3<‘»—1f9 8‘15#-?161'6'

A= 212 9B—-6o; 7G==g7t 14.D=155§

i5.A=1802 i.B—-xggg; 8§0= 424 24D...304g,. .

20,A'=2120 2 0—106_ iD= g4

mtt[gin -
5,A-78=3.C+8D= f:O--4C9--l$9+16(6 =2174
§ B--2,A=-5.C4i4D = 603--212--,71+[77g-—1 3 34; '

17.A+-2.848.C-=2 4D*-lsoz--!34+4 473048 ~i<3é :

20, A--z Cra.D 0 Vesay 20--106 =264 E1o5% 7

- tnd'in bev That iff 274+ 1334 F 153()....1971

£ 2 i3

few s
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13. Aufgabe, Bon einem allgemeinen jufammena

- gefesten Ausdructe einen andern absugiehen, oder einen allges

meinen gufammengefesten Ausdruck anzugeben, welder dem
Wncerfchiede gweper dergleidhen Ausdricte gleid) ift.
Aufldfung,. ,

Man fese den NMinuend ungednbdert Hin, vermwanbdele
bie additiven Theile des Subtrabends in fuberactive, die fubs
tractiven in- additive, und fese, fie fo’ ﬁad) ber Ordnung gur
NRechten des Minuends, So ift 3,B

(A—BH0)—(D—E—F § G—H)=A—B4C—D
+ E4+F— G+H
Beweis.
Nad [10. 4) Zuf.] ift
(A—B+C—D=A—B4C—D
alfo wenn man mit Jugiebung von (LIL Kap, 7. 7) Juf. IX)
benderfeits E abdie, £
(A—B+C)=(D—E)=A~B4C—D+E

" und eben fo bepderfeits F addire,

(A—=B+C)— (D —E—F)=A—B+C—D
+E4+F 5
und bepderfeits G abgezogen, mit Susiebung von [IIL Kap,
7.8) 3uf- X
(A—B+C)—(D—E—F+G)=A—~B+C—D
LE4F—G

unb wieder beyderfeits, wie vorhin, H addice,
(A—B+0)—(D—E—F4G—H)=A-LB
O DA ERE G
SMan Eonnte die Sache aber aud) fo ermeifen s Nach (4.) iff
(A—B+C)—(D—E—F+G —Hj=(A—B+C)
+{-2(D—~E~F+G—H)]
ober
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ober nach (1. 9) 3uf.
A‘-B'I'C)'l"[("‘D)*(ﬁ*E) (‘*‘FH'(——G)

e

!

obet nach [11.'3) Suf.]
=A‘_B+c+(.=n)~(—'£l:))— (= F)+(=G

ober nady [ro. 5) Buf.] :
= A—B4C—D+}EFF— G+H

MNody ein Beroeis wave diefer: Nach (11.) iff

; A—B4C=(A4C)—B
D—E—F+4G-—H=(D+6)—(E+F+H)

alfo nach [ILL Kap. 8. 1]

(A—B+C)—(D—E—~F4G—H)= (A+C+E

+F+H)— (B D+G)

-

ober nach (11,)
(A-—B+C——-D+E+F —G+H

Beyfptel.
(8-—-—14+17+13-—-9———'1+16) (Io+6-—-4

+23—-—18)
* L) ®
== 3—14’+;17+13-—9-—-7+ 16—10—6
+4—33+18

Diefes zelgt auch dieProbe, denn der Werth des gegebenen
Minuends ift 4, des gegebenen Subtrahends tft 49, bes
gefunbenen Neftes 53, und in derTat ift 4-—49 =53.

1) 3ufas.  Da man nad)[11, 1) Juf.] die Theile eis
nes gufammengefeften Yusdrucks, ofne den Werth deffelben

ju anbern, nach Willkipr vetfcgen Eann, wenn nuy dag erfte

L‘jlteb am weiteften yuc Sinfen ein abbmves ift, fo erbalt man
auch

R
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; .
auch ten Reff, wennman den Minuend ungedndere 16¢, Hie
-adDitiven Theile bes Subtrabends in fubtractive, und umge.
fehyut bie fuortqc*wen in addifive vermandelt, und fie fo in
umgefelyreer Dwnung sur Redjten des 9ﬁmuenb$ fest, So
findes fich bey vmgem Depfpiele dec Reft

8—-14+ 17+ 3——9-—7+16+x8—— 23

- A e e ) :

Man fann aber anch fir biefe l(nmbnung der heile die
~ Sadyened) auf eine antere Are, ndmlich fo beweifen: Nadh
: UU Kap. 1. 9) Juf X1} .

VA =B O (D B+ FYGLH=(A—B
o = CHH) - (DB - ERG)
pber nacf) [ebend. 8) Buf. X] v
= (A+B-C+H=-G)—(D—E—F)
nadh [c[)enb 9) Buf. XI] :
AR ClH -GEh I —h
= (A—B-C}H— +,.F+E.>— .
nadj[w 4)3uf] :
=A~B-CH-GFHE— Lok

ll ll

z\ Sufaa. Wenn bey einen aﬂgemeinen 5ufammen-
gefeéfm Ausvricle Die ‘?betle felbft vergleichen Ausorricte find,
fo 1Bt fidh feinn Wetth aud durch efnen ufammengefetten Auss
~ Deuef Davitellen, weldyer entfiebt, wenn Dey den abdditiven
Haupttheilen die einfachen Theile und ibre Ordrung bleibeny

wie fie find, bep den fubtr‘activen SHaupttheilen hingegen die
qoditiven einfadyen Theile in fubtractive, die fubtractiven aber
‘in abvitive yerwandelt, und entweder nach ibrer Ordnung,
pder aud) in umgefggster sznung gefd)neben werden, So

it g B
% g (6
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. (6—714+3—8)— (4 3-—-6+2+1) (u+8——23—15)

+(5'—3+91

~—6—-7+3-—-8-—-4+3+6—~—2—x~——u——8+23

+164+5—3+9
oberaud)
E— 6—‘1+3-——8'—I-—2+6+3-—4+16+23
Sa8 i +5-—3+)

. 3) 3ufars,  Nun Eonnen wir auch folgendes %et)fpu
auflofen: €s feyen 4,B,C, D gleicbartnge pofitive oder 3um
R heil oder auch fammtltd) negatme jedod) gleichartige ®rofs

fen man foll folgenden gufammengefesten Ausdruct, beﬂ'en ;

Theile felbft sufammengefeste Ausdricke find,
(3A =3B — C—6.D)+4(7.B—4.C—3.A+-9. D)
—(8.D—17.C—3.A)+(13.A—4.D—11.B) — (6.A
 +3C—4B412D)
1t einen anbern vermandeln, wo jeder Budhfiabe nur einmal
vorfomme, und feine Klammern gebraudyt werden.

Nad)y vorigem Jufase ift der WertD des o eben ange-
fiibreen Ausdrucks aud) gleich) dem 5ufammengefegun Augs
dructe

3A—2B—C—6DF 7B —3.C—~3A+9D
—8D+4+7.C4+3A+13A—4D—11B—0.A
und Oiefer Ausdruck IaF¢ fic) gerade auf die Hvt wie derin (12,
Buf.) in folgenden ufammengiehen: ;
10 A —2B—C — 2I.D
seldyes alfo Der perlangte iff,

14. Aufgabe, DasProduct siveyer Jactoren, Wos
von der eine einfad), der andeve aber ¢in alfgemeiner gufom.

meﬂl

.
i’y
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mengefefeer Ausdenct ift, dburch einen alrgemeinen ;ufammen-
gejesten Husdruck darjuftellen.

Auflfung,
Man fese die Producte qus dem einfachen Factor in jes
Den Teil ves gufammengefesten Factors nad) ibrer Qrbnung

bin, und nefyme jedes derfelben additiv oder fubtractiv, je

nachdem der multiplicicte Theil Des jufammengefesten Jaca
tors Davin abdbitiv ober fubtractiv war,

SBenn 3. B. die Budyftaben a, b, c, d, e pofitive oder

negative unbenannte Sablen, A aber eine pof itive oder negas
tive Grofe jeder Are bedeutet, fo iff

- I (a—b—ctd—e)A —aA—bA-cA '
+dA —eA

@ben fo wenn dieBuchffaben A, B, C, D, E gleichartige pos
ficive oder negative Grofien jeder Ave, a aber eine unbenannte
pofitive oder negative 3abl bedeutet, {o ift

II. a.(A—B—C+D —E) —aA— a.B—-é.G
+aD—aE

bemeieo
Nady [IIIL. Kap. 5. und ebend, 1) Juf] mie aud) nach

[gegenw. Kap 9. \] ift

alfo beyberfeits c. A abgeaogen,
\ (a p —C) A = a.A. baA.*“Co
und beyderfeits d.A abbie, t
(a—b - c4d).A = a.A—b.A—~cA-}{dA
und wieder beyderfeits e A abgegogen,
(a-—b —c4d —~eA=aA=h A--c.A
+4+d.A—eA
weldyes die Formel I war,
Man
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Sman fatee aber aud) den Bewels dafiie fo filbren fon
fen:
ad [10. 6) uf] ife
(a——b—-c+d—-e) A'—[a-}-( b)+(-_c)+d :
Do GRel A :

~ ober nadh [IIIL Kap. 5. und gegenm. RKap.9.3)]

= aA $(- b)A+(——0)A+dA+(-——e)A
obet nach [6. 1) Suf.]
= a.A4 [+ (b.A)] + [~ (c.A)]  d. A

+[-=(e.A)
oder nach (4-)
= a.A— b.A,—}—c;A-}- d.A——-eTA

Eben fo ift der BDewels bey der Fovmel II,

15. Auvfgabe. Das Product aus gmween allgemeinen
gufammengefesiten Ausdriicten durd) einen aﬂgemem gufamts
wiengefesten I(ustn:ucf darzuftellen, '

Auflsfong,

Man fese die Producte aus dem evften Theile bes einen
Factors in jeden Theil bes anbern nad) ibrer Ordnung bin,
Daneben sur Rechten fehe man wieder die Producte aus dem
andern Theile Des erflen Factors in jeden Theil des andern,
und verridyte eben Daffelbe mit dem bricten, vieveen w. f. w.
bis Testen Theile des evften Jactors, Diejenigen Producte,
deren bende Factoren abbditiv oder beyde fubtractiv waven,
nebme man additiv, oder fese ihnen (mit Ausfdhluf des am
weiteften gur tinfen: flebenden, weidyes allemal abdditiv. ift,
bas Seidhen T vor; biejenigen aber, bey denen ein Factor
aDoitiv, und der andere fubcractiv ift, nehme man fubtractiv,
oder ferse ibnen das Seidhen — vor, Der dadurd) entftehende
gufammengefeste Ausdrud ift das ‘J)robuct der bepden é;ege.

enen
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Petien Factoren.  TBIIEBelich ifF es ibrigens, welden von
Den bepden Factoren man fir den erfren annebhmen will: !

Beyfpiel. TWenn A, B, C, D, E gleichartige pofitive
ober negat(»e Grofen jeder Ave, a, b ¢, d aber pofitive
ober negative unbenannte Sahlen bebeuten {o finbet man das

Product ¢
(a-——‘b-!‘c,——d).(A-l-?B—-C—-D-l-E)
-aA,+aB-~aC-—-‘aD|-aE b.A —~b.B+b.C
Do bE+cA+cB—cC——c.D+cE~r—dA

.._qd]3+dC+dD dE ;

', menn manben Multiplicator file den erﬁen ?’5attor annimme,

Nimmet man aber den MNultiplicand fir den erften ‘{\;actov an,

fo erhale man fiie feldiges folgenden Ausdruct:
aA—bA+cA—dA+4aB—bB4cB~—dB
~a.C+bC—~cC+d.C—a.D+bD—cD+dD
+aE—DbE+ cE — d.E

5ewew.

Man begeidjﬁé Den'Werth bes allgemeinen gufammens
gefesten Ausdrucs, der den Wtulupluanb ausmace, burd}
V, ober es fey

V= A¥ B e C—- D+E

. fo.ift nady (14.)
a,V=aA + aB—a.C—aD+aFE
b,V=b.A 4 b.B—b.C—b.D+bE °
c¢.V=cA+cB—cC—cD+4cE
dV=dA+dB—dC—dD4dE

ferner

(a-—b-}-c—d, (A+B—C— D+E-—(a--b+c--d) \Y
= aV —bV+c.V—dV

— (a.A+aB—a.C—-aD+aE)—(b.A+b.B—b.C

—b.D +bE) + (c.A+cB—c.C—c,D+cE) .

—(dA +dB—d.C—d.D+dE)

oder
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ober nach'[13.2) Sufi]
—~aA+aB-—aC—-—aD+aE bA—bB-I-bC
tb.D —=bE4cA+cB —cC—c.DfcE— dA
,—dB+dC+dD d.BE

1ind dies ar der erfte Ausoruct fir das Product,  Fiir den-

andern Ausdruck ift dev Beweis im Wefentlichen wie bier,
wenn man:nur den Werth des allgemeinen gufammengefesten
Husdrucks, der den Multiplicator ausmadyt, bmd) v begeids
nes, ober a- bc—d = v fest.

Die Gsleichheit der bepden fiir Das Product gefunbenen

3ufammengefegten'Z{usbrucfe erbellet auch aus [11. 1) Juf ], -

Da beypbde einerley adbitive und fubtractive Gfieder enthalren,
Sammtliche Gslieder bepder Ausdriicte namlid) find die Pros
bucte, die entftehen, wenn jeder Theil des einen Factors mit
jebem Theile bes anbdern Factors multiplicive wird. EinPros
ouct, deffen beyde Sactoren additiv {ind, wie X 5. bierc.E,
erfct)emt allemal al8 adbitiver einfadher Theil in einem abbt-
tiven Haupttheile, wird alfo nad) [13. 2) Juf. Jallemal abditiv,
Yoern die Klammern megfa[!en Ein Product, Deffen berbe
Sactoren fubtractio find, wie §.B. b.D, etfdheint allemal
als fubtractiver einfacher Theil in einem fubtractwen.fgaupt'
théile, wird alfo audy additiv, wenn die Klammern wegfallen;
ein Product aber, wobey ein Factor additiv, der anbdeve fubs

tactiv iff, wie 3. B, c.D oder b.E, erfdeint entweder als

fubteactiver einfacher Theil in einem additiven Haupttheile,
oder als abditiver einfacher Theilin einem fubtractiven Haupt.

theile, wird -alfo aﬂemal fubtractiv, fobald die ﬁlammem
wegfallen,

Die Sadye laﬁt fich aber auch fo bemweifen: 'Xus (IIII
Kap. 5.) folgt unmiccelbar, daf, wenn beyde Factoren cines
Products Summen von groeen oder mehrern Theilen find,
as Product gleich der Summe der Producte iff, die beraus.
fommen, wenn jeder Theil Des einen Factors mit jebem Theile
des andern multiplicice wird,  Nun ift nad) [10,6) Juf ]

kg
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a—btc—d=a+t(—=b)+c 4(-=4d),

; - A4B—C—-D+E=A+B+(-Cj+(_D)+E
alfo v ‘ :
~ (a—~b+c—d).(A+B—C—D+E)

- =aAtaBta(.-C) +a(—=D)+aE4(—=b)A
+(—=b)B t (—b).(—= C)+(—b).(—=D)+(—=b).E
+eA+eBrc (=0 +a(—D) L eE+ (DA
#+ (= d)Bp(—=d).(=C)F(—=d). (- D) +(EZD.E

odet hach{6, 1) ;,uf]

ik 0B [ (0 O H - @D Ao (bS]
4 [ (b.B)] + b.C+b.D+[=(b.E)]+c.Afc.B
T (c.Clt [ (e.D)]F c.Ef[—(d.A)1[—=(d.B)}
+d.C+dD } [~(dE)] -

obet nach (4.) ;

=aA+faB —aC-—~aD+aE —bA—bB

"4+bC+bD — bE % cA | cB—ecC—eD
$+6E —dA —dB+dCtdD —dE|
Noch ein Betweis ware folgender: Bermdge (r1) ift
a—bjc—-d = (atc)—(btd)
v A$B—C—D}E = (A{B{E)—(C{D)"
mithin nach [IILL Kap. 5.!4) Suf. und geg. Kap. 9. 3)] .
: (a—b+c—d)i(A+B—C—D+E) = .
[(a4c)(A}BFE)}(bid).(C}D)—{(a}e).(CID)
fbid). (A BHE)] = [a.Aa.Bia.E+ eA

+ ¢.B% cE4b.C§b.D}dCHdD]—[aCtaD.

$e.CfeDtbA+bBIbE+dA + dB+dE]

weldyer Augdruct mit Jusiehung von (11.) ¢ben dag aiebt,
| Um
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nm ein %et)fptel in Sablen angufu@ren fo foII bec

Xusbtud’ 5§ 4— 13 mit folgendem § — 3-|- 19— 1;
multiplictrt merben, unb mcm findet 4

» * -'_1
(7-—4——133 (8— 3*!7-15)*&8—5 3+§.1z_

—5 15706 8+4. 3—-4.:7-; 4 15—13 8T 13. '3

—-13 ERts 15—40— 15 T85——75~3=“r (2

——68+60—1o4+39——2zx+195. gt
Der Werth diefes lesten sufammengefesten Z(usbrucfs ﬁnbet
fid) 84, bes erﬁen Sactms 4, bes andern 21, und m bel:
2@attﬂ4ﬂ——84 :

dufes, Nun lan'en fich aud) fo!genbe %epfpie!e Ieid)t
auflofen;

1) %Bel)fptel Es bebeuren a, b c unBenatmte poﬁ»‘
tive ober negative 3ablen, may foll vas Product -
(3.a—17.b—4.,0).(9.a—11 brggie)

in einen gufammengefesten Ausdruct vermandeln,  MicQua

siebung von [9,4)] findet man. fiir bas Product fo(genbm fila
fammengefesten Husdruck:

27.a.a—33,abt24,ac—63. ab+77 bb-sG bc'
— 36,a.¢cF 44.b.c — 32, ¢c.c

welcher fich aber auf eine dhnliche Are, wie der in [12) 3uf
und 13. 3) 3uf.] in folgenden 3ufammen§tefgen 1at:

27,28 — 96, ab—12.a.¢ct 77,b. b-——lz b.e

— 32,C.C
€3 ift demnad)

(3.a—17.b—4.0).(9.a—11 b+3. ¢)="27.a.a—g6ab
--12,ac+77.bb—12.bc—32.¢c

q s
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&s ift febr gemogn(td) Producte aus jween obet, mebreen
8actoren blos dadurd) anzudeuten, taf man Die Sacioren,
obne; wie bisher geftheben, Dagmifchen gefesite Puntte nebetr
einandec fchreibt. o fdhreibt man 5. B, fiatt 5 a blog 34
ftatt 96.a.b blog g6 ab, ftate(3,.a—17.b - 4.6) (g.a—11.b,
+38.¢) blos (5 a—7b—-4c) (ya—11b 4 5¢) wf w,
Qn den Jallen aber, wo durdy Weglaffung der Punfee ein
quberer Sinn @eraubfame, diirfen die Puntte nidhe wegges
laﬁ‘en weeden; fo Fann man 3. B, das Probuct der bepten
Sablen 7 und 3 nidh¢ etrwa durd) 37 oder 73 ausbrur’?en,
well diefes etroas gany anders andeutet, fondern pier mu"en v
die Puntte beybebalten und vas ‘J)robuct entweder durc) 5.
ober 7.3 angedeutet merden. * Daber. fommt es aud)y, bag,
woenn fate ber Dudftaben befiimmee Jablen gefest werben,
bie meggelaffenen Purtee mand)mal wieterhergefiellt werben
miffen,  Sest man 3. 2B, in dem Ausdrucke 5a ftate a die
Rabl 7, fo muf bas, worein dann 3a tibergefy, md)t ourd)y
37, fendern durd) 3.7 angedeutet werben,

| Durd) viefe Beriirzung Fann die angefufgrte @tetcf)ung
aud) fo ausgedriicfe werdens
(sa-*—7b——40)(9a—-u b+80)—z7aa —95abx
s RENE T ey g aeif gy bbi—1z2be =32 cc'
obev, mweldyes einerley ift,
(3a—7b—40)(9d—11b} gc)=27a*—~96ab
‘—12ac+77b*— 12bc— 32¢*
, z) %eufptc[ Man foll (a+b)* ober (a*k+b) (a+b)'
in einen 3ufammengefet;ten ?(usbrucf vetmanbeln Man
findet < :
) (a+l>)(a+b)-—-aa -ab abibb
. ober butd) Sufammengtegung ,
' (a+b) A zab’{ b?
3)
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8. QSel)fmel Man ol (a+b)’ ober (a+b) (a+b)
obet wie aus vorigem Bepfpiele crhellet, (a+b) (a2+2 ab+b‘)
in einen gufommengefeten Husbruct verman‘beln. mtgu‘
3wljuﬂg von {9.:4)] findet man g

“ah) (@4 2abt b=’ 2a"b+ al::2 4l b‘
+ zab" 1‘ b’ 7 i
ober burcf) Sufammenélefmng ‘ : fe
(a-i-b)’ B a 1 :,azb% zab® | b’
@ben fo Fonnte man (a+b)“ ( a+b\‘ . f. 1, in jufommens
gefeiste?lusbrucfe getroanbeln. ¢
= ) %em’pxcl Man foll (a -~ c)* obr (a—¢) (a -c)
in‘einen sufammengefesten E(usbrucf vermanbe(n sﬂan ﬁu-
et . W
\ © o (a=c)a=c¢) = aa~ ac-—-ac} cc e
obler dutvch. Qufammiengiehung

N2 imig2 S 2
(a—c)* =a*—2aciic’, i3 nda

5) ?Bevfpwl Ddn foll (a +<c)? ode (a--c)i(a—- o),
oder 1ie aus vorigem Deyfpiele echellef, (a—c) (a*—aag
+c*) in einen jufammengefetsten Ausdruck vermanbeln. it
,?,uyebung von [9. 4)] findet man’ =

(a-——c)(a —zacter ='a’ — 2a% ¥ ac®
“Yla ci zac —~d
ober bu;d) Su[ammengte@ung
(a—c)’—- a—jgact 3ac )

@ben fo Fonnte man (8 c)"‘ (a~ c)’ u. f. . in 5ufammen-
gefegte Ausbdriicke vemanbeln. :
6) Beyfpiel,  IMan foll (a—b) (a+b) in emeu 3u.
frmmengefesten Ausdruct verroqndefn, . 9Man findet
(a—b)(ath) = aatab—ab—bb
ober
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ober durd) 3ufammen3iefgung oo
. (atb(a—b) = a Soh e
) Benfpiel, Man foll (a -b) (a*+ab +b’) in
einen jufommengefesiten Ausdruct vermanbeln‘ Mt 3u3te-
Bung von [9. 4)] finbet man
(a—b)(a*fab+b®) = 2’ fa’b ab"— zb
~—ab® — b3 ‘
ober burd) Sufammengiel}ung
(a——b)(a fab §b*) = a8 =P

8) Devfpiel. Man foll (a——-b)(a +a’h +abz+b3)
in einen 3ufammenqefef§ten Ausdruct verwandelt, Nt Jus
3icbung von [9. 4] findet man ,

(a—b) (d’ fafbt ab2 tb) =atda’bi a“b2 tab?
b —a’b—a’ b2 ab’~b*
obet burd) Sufammengiehung
i) (a—b)(@ta*btab*tb’) = a*—b*
2(uf eine abnliche Yee findet man, vaf

(a——b) (a*+ a’b+ab*tab’+bH|=a’ —b*

(a-—b) @+ a*h+a’b*ta’h’+ b4+b’)—a -b®
. f. . feys  Hievaus fiebt man, daf aligemein, wenn n
eine gange pofitive Sahl bedeutet, _

© (a=b) (a"fa" " ‘bfa“"b2+—-—+a pn-2 1-abn 5
AL : +I)')'_ d'*'—-—bn*!

9) Benfpiel. Man foll (a+e).(a®>—ac+c?) in
einen gufammengefesten Ausdruct vermanbeln‘ 9)ht3u5te.
gung von [9. )] findet man

@tc) (82 —ac+ch = a'— — a%c 4 ac*f 4%
e T S ‘
ober
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ober burd) Sufammengichung :
(afo)far mdeitc) e alt e

10) Benfpiel. Man foll (ate)(a’ —a’ctact—c’)

in einen gufammengefesten Augdruck nermanbcln. Smtt Su’ ¥

3iebung von [9. 4)] findet man -
(a*:c)(a —~a’c § ac ———c)—a“;-agc’[ i
. —ac’ ta’c — a’c*fac’~ ¢t
ober bm;cf) gufammenaie{)ung
(ate) ("~ a*ct ac ;———cg) = d“-—— c4
Auf eine abnliche Ace findet man, daf
(a+ c)(a".‘ — ¥t atct—ac+ Cq).:—f- as _'FC‘ *"
(atc)(a®*— - a‘c4-a’c? azc’+ac‘»;c")-?a --'c
. f. . foy, J'gtemus fxefgf man, af allgemein,, wetin 1
eine gange pofitive gerade’ Zahl bedeutet, !

+c)('1“ ""'c-l-a" c—-——-}-ac"ﬁ
ch ‘+C“)‘-a““+c““ ‘

wenn aber n eine ungerade gange Satgl bedeutet, i

.
(atc)(@” —a’*cta" ¢ —,,, —a’c™tfach-t

____(Jn) — art¥ \cnf}t

ey,

Yeve ber in diefen Beyfpiclen aufgeftellten Gleicungen |

enthalt einen befonbdern febrfag, weidyen man audy wirelicy
ausdricfen fonnte, und wo immer einer widtiger als der
andereift. Der inver Gleichung des ywenren Beyfpielswnts

baltene fehrfas fann woetlid) alfo ausgebriicft werden ¢ Dag

Luadrat einer qus 3ween Theilen beftehenden Summe
Jomme heraus, wenn man das Twadrat des erfien
Theils, das wenfadye des Products beyder Theile, und
Ba&guabrar Deg groepten Qbsez;lg gufammen adRive, und

wie
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wir werden davor in der Folge bey der Sehre von der Hussies
bung der Quadratwurzel Gebraud) madyen, Eben fo Fann der
in Der Gleichung bes dritten Bepfpiels enthaltene Sefrfas wores
lid) alfo ausgedrictt werden: Dev ABurfel einer aus jroeen
Lheilen befehenden Summe Fomme heraus, wenn man
Den IBurfel Des erfien Theils, das Drenfache desPros
ducts aus demOuabdrate des erften Theils in den groeys
ten Theil, das Drevfade Des Products aus dem evfen
Lheile in das Ouadrat des goenten Theils, nnd den
aBurfel des sroepten Theils jufammen addirt, und man
mad)t davon bey der $ehre von der Aussiehung der Cubifiwue.
3el®ebraud). Der in der Gleichung des fedyscen Veyfpiels
enthaltene febrfag, weldyer wortlich alfo ausgedriicke werden
fonnte: YWenn man die Summe jvoer Sahlen mir ihrer
Differeny multiplicivt, fo fomme der Unterfihied der
Quabdrate dicfer Sablen hevaus, wird atich febr baufig ge-
braudyt. ~

2) Sufar. Wenn c eine pofidive ober negative un.
benannte 3ab! bedeutet, {o ift aud) —c eine fold)e; man Eann
daber in den Gleidyungen des 3), 3), 7) und 8) Beyfpiels
b= —c fegen. ‘Dann ift nach [7. 4) Juf.] b*=c? b=c*

[0, aber'b? = (¢, bt == b (%), b7 = La(c”)
u. 0. alfo aud) 3ab®*=3 ac*, ab*=ac? zab=_+(aac),
3a’h=~-(3a%c), ab = - (a.c), a®b = —*(a’c), und

die Gleichungen des 2) 3) 7) 8). Deyfpiels geben in fols
gende 1iber:

[ad(=0)]* = a®$[= (2a0)] 4 ¢ |

[aF (=0 = a’ $[-(3a%c)] 4 3ac®+ [ — ()]
fa—(=0lja*+[-(a0)]+ ] =2’ — [=(¢%)]
{a— (== 0)1 [a* +[«=(a%c)] +ac* t[— (&)}] =a*-¢?

o0ep
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oder nad) (4.)
(a—=0)%=a*—uact.c’
(a=—e¢)=a*—3a’ct3ac’—c’
(ac) (a*— acH-c*)=a’+c’
(atc) (@ —actac®— ¢)=a*—ct

Dies find aber dle @Iech)ungen tes 4) 5) 9) unb lo) Beya
fpiels, a[;o laﬁen fich diefe qus 1enen ableiten, i

3) Bufam. $Hieraus exhellet, wie leidye und Bequem
outd) Hulfe ver vor@erge@enbcn Sefgrfaf;e andere widhtige
Sehefése ecfunden, und durd) Hiffever Budhitaben und Gleis
dyungen dargeftells werden tounen, unb diefe Davfiellung ift
unigleith héutlid)er und Ficger als der wovtlidhe Ausdruct devs
felben, movon im 1) Sufase einige Defpiele gegeben ot
ben.  $iersu fomme nody der Voreheil, daf man fid) einen -
folchen sefrias, wenn man {hn vergeffen Datre, auf eine fo
feichte Aet wieder ins Gedad)tnif 3ut uctrufen fann,

$a Hne
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Sufas jum dritten Kapitel,

@ie bafelbft in [6, 7. und 8.] aufgefteliten Gleidungen
enthalten die evfien Anfangegrinde der Buchffabenredys
nung oder der Aré, allgemeine Sehrfige und Walhrbeiten
turg durd) Buditaben und Gleidyungen auszudriicfen, Die
_ Darin porfommenden Budyftaben Eoinen Grofen jeder Are
bedeute1, nur mufjen fie alle gieihartige Grdfen fepn; 3.
8B, in der Gleichung I in (7.), worin die drey Budftaben
C, D, E vorfommen, fann fiiv C eine ®rdfe jeder Art gefese
werden; hat man aber dafis eine Grofe von einer beftimm.
ten Are, 3.°B. eine fangengrofie gefest, fo muiffen nun fiir
D und L aud) {angengrofien angenommen werden, Aufers
vem muf aber aud), wenn man {ic) dieje Sleichungen durdh
Benfpiele evlautern, und dabey nicht auf Differengen Eoms
men will, deren Suberabend grofer als der Minuend ift,
und die dafelbf nod) niche verftanden werden Eonnen,

in (6.)

bey ber Gleidhung I und III M5>S
(in (7.)

bep ven Gleichungen IL I, HIL F > D

. > o VIVLVII A<Fs E
* bey der Gleidjung VIII F>E
s 2 s 1X ASFSD -
s s A & A>D+E
s 2 s XI F>EUNDB>F—E
s 2 » XII B>Duan - D
P » XIII * A>BA5F,A<B+F
) L L]

XIII  Ap>C+HE
gii e in
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in (8.)
Bey der GleidungIl A»B C>D
angenommen werden. Genau genommen find biefe Gleis
dyungen dort aud) nur unter diefer Einfdhrantung bewiefen

wordDen. Sobald man aber die im eilfren Kapitel vorges
tragene Aodbition und Subtraction entgegengefester Grofen

exlernt bat, fonnen, wie aud) dafelbft bemerfe worden, diefe’

€infdyranfungen “oegfaﬂen und firr die in ‘gedadyten Gleis
dyungen vorformmenden BDudjftaben gang willfabelidy pofis
~ tive ober negative Grofen angenommen werden,

Sufa'ge jum athten Rapitet;

Der in (1 5.) aufgefiellte Sefvfas fonnte nod) beﬂ'er
und aligemeiner fo ausgedriicft merben: v

15. chrfas.  Senn gwey Producte aus gwey oder
~mehreven Sactoven . B.y. ... und a.b.c.d... relative
Primgablen find, fo giebt audy jeder Factor des einen Pro.
buctes, 3°B. B, mit jedem Factor Des anbeen Productes,
§ B, c, verbunbden ein Paar rvelative Primgahlen.

eweis,

Denn gabe es eine gange Jah1 grofer als 1, vonwels
cher fowobl 3, alg aud) c gemeﬂ‘en uirde, fo foritbe nad) (9.)
von Diefer Jab! forwodl . 3. 'y vy alg auhaib.c.d..
gemeffen; diefe Producte waren alfo nidhe velative ‘J)mm-
ablen, wider die Worausfesung,

1) 3ufas. Swen um 1 unterfchicdene Sablen find
nothroendig relative Primgahlen.  Denn gibe es eine Jabl
grofer als 1, von welcher beyde gemeffen wiirben, fo mwitrde
nady (8.) auch ibe Unterfhied , weldyer nacdh) der Boraus.
fegung v ift, von biefer 3abl grdfer als 1 gemeffen, wdd)ig

na

-
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nach (3.) unmoglich ift. Sind derowegen grwey Producte
aus gwey ober mebreen Factoren um eing unterfchieden, fo-
giebt jeder Jacfor des einen Productes mit jetem Factor
Des anbern Productes verbunden ein Paar relative Prime
gaplen; oder wenn e5 won 3wo gangen Sablen ey Biel-
fad)e giebe, die nur um 1 untcrfd)teben find, \‘o find es ves
lative Primgahlen,

Boyfpiel, 4,44 — 5.35=176 — 175 =1
alfo find 44 und 35 relative SJ)mmaafglen.

2) 3ufats,  €ben fo fiebt manein, Daf, wenn
und a.b. c.d. e... velative Primgalhien find, audy « und a,
auad b, a unb ¢ u. . w, velative ‘,Drtmga@ten feyn muﬁ'en.

IIeBer bie s?eunerproﬁe

1. Diefe beﬁe@t darin, Daf man die Nidytigeit einer
mit mebrziffrigen gangen Jahlen gemadten Aodition, Subs
traction und Muitiplication dadurch prift, daf man ftate
ber vieljiffrigen ablen felbft, blos mit den eingiffrigen:
Qablen vecher, Die gedadhre vielziffrige Sablen, wenn
fie durch 9 Dividive werben, jum Reft brig laffen, und
die hier der: Kiirse wegen. ibre Neftzahlen beifen folfen,
Man findet felbige nad) [VIU Kap. 17, C)] wenn man
afle iffern dev vielyiffrigen 3abl gufammen addire, im Falle
bu’fe Summe eine me[)xglﬁfuge Sabl ift, damit biefelBe Opes
vation vornimme,' und damic {o lange fortfabet, big nian
eine em,;tﬁ'rtqe Sahl erbalts viejes ift die gefuchte Refigabl.
Da 3B, bey der Jabl 6837847753 die Summie ilrer
Siffern 58, Dey diefer 13, und Bier wieder 4 ift, fo'ift 4
die Nefizabl der erftern vielsiffrigen 3abl, oder fie afe burd}
9 Dividirt 4 zum Jisfte, Die Neftgablen g und o fmb ¢ine
ander gleichgiiltig, und man fann nad) Belieben eine fiie
bie andere fegen. o ift 3 D, bey der Sahl 83763 die
Sum me ber 5tﬁ~m a7, bier wieder 9, alfo ift die Nefts

3obl
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gab! ter crftern abl o oder o, Das Beifie, fie wird von g
gemeffen.  Komaten unter den Jiffern, mwomit eine mebra
3iffrige Sabl gefchricben wird, Heuner vor, fo Fann man
diefe bep ‘Beftimmung ber Refigabl fbergehen.

2, €in Additionserempel, 3, B, folgendes:

684753 (6
YA 392314 (4
: 58649 (§
3818045 (2
4953761 (8 ,
roird durd) die Neunerprobe alfo geprife: Man fuche nadhy
(3.) su allen gegebenen Summanbden {owobl, als aud) ju
ber gefunbenens Summe die ugeborigen Neftzahlen, und
fege felbige, wie Dier gefcheben iff, in einer Fleinen Klama
mer baneben jur Redyten,  Jft nun die Summe der Refts
3ablen ber Summanben, wenn fie eine eingiffrige Sabl ift,
felbft, ober, wenn fie eine vieljiffrige Sabl iff, ihre Reftzabl
mit der Neftzabl der gefunbenen Summe einerley, fo triffe
die Neunerprobe ein,  Hier 3. V. if dic Summe der Nefts
3ablen der Summanden 6444542 ==17, und da die
Neftsahi diefer Summe 8 mit der Reftsahl der gefundenen
Summe bereinerifft, o tiffe aud) die Neunerprobe ein,

3, Gin Subtractionserempel, 3.D. folgende beybes

8347957 (7 6487355 (2
4252883 (§ 2989941 (6
4095074 (2 3497414 (5

wied durch die Neunerprobe auf dhnliche Are gepruft: Man
fuche nadh (1.) 3u dem HMinuend, Subtrabend und gefundes
nen eft die gugehorigen Reftzablen, und fese felbige, wie
audy bier gefdyeben ift, in einer Eleinen Klammer daneben

qur Redjten, Jft nun die Reftyahl des Minuends nidhe’

Eleinevals die Des Subtvabends, wie hier beym evfien BDeya
{piele,
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fpiele, fo trifft bie Neunerprobe ein, wenn die Reftsabl bes
Subtrabends von der NRefizabl des Minuends abgezogen,
bie dlefizabl des gefundenen NRefts 1ibrig lafe, wie bey Dies
fem Depfpiele der Fall ift.  Jft aber die Neftzabl des Mia
nuands Fleiner als die Des Subtrahends, wie bier bevm ana
bern Beyfpiele, fo triffe die MNeunerprobe ein, wenn die
Neftzabl des Subtrabends von der um 9 vermehreen Nefte
3abif des Minuends abgejogen die Neftzabl des gefundenen
Deftes 1ubrig lage, weldjes bey diefem andern Beyfpiele
wicklid) ftace findet, :

g, it multiplicati_ohsépem‘pel, & %'(folge_nbeS: ;

3487526 (8
8379 (§
31387734
24412682
10462578
27900208
17437630 AT
. 203798280354 (4
wird auf die ndmliche Are gepriifes IMan fuche nach (r.) su
Den bepden gegebenen Factoren forvohl, als aud) 3u dem gee
funbenen Producte die gugehorigen Neftsablen, und fesefels
bige, wie Dier gefcheben ift, in einer Fleinen Klammer da-
neben ur Nedpren. Jft nun das Product der NReftzablen
ber Jactoren, twenn es eine eingiffrige Jabl ift, feibfi, oder,
wenn e eine vielsiffrige Jabl ift, feine Reftzabl mit ver
Deftsabl des gefyndenen Productes einerley, fo triffe die
Neuneeprobe ein. . Hier 5. B, ift das Product Der Reftzabh-
len Der beyden [actoren 5.8 oder 40, und da die Reftzabl
 diefes Productes 4 mit der Nefigahl des gefundenen Productes
- ubereintrifft, -fo twiffe aud) die Neunerprobe ein,

: 5, Um ein Divifionserempel aber durd) die Sleuﬁer-
peobe gu prifen, bevechne man nady (1.) bie Reftzahlen g{s

»
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Divivends, Divifors; herausgeFommenen Ditotienten und

~ eftes, und abdive gu dem Producte aus der Neftzabl des

Divifors in die Reftsahides Herausgefommenen Duotienten

) die Neftgabl des  HerausgeFormmenen Neftes.  Jft diefe
Gumme, tenn fie eine eingiffrige Jabl iff, felbfi, wenn

fie aber ecine gwensifirige Jabl ift, ihre NReftzabl mie der
NReftzabl des Dividenden einerley, fo trifit die Jleunerprobe

ceing - o ift Dey demin [V, Kap. 72 5) Suf] angefiibeeen

Beyfpiele T
per Dividend 786394621538 (8
ter Divifor =~ 73789 (s
“det Herausgef, Quotient 14619989 (2
ver berausgef. Net 33217 (7

und bie bey diefen Sablen ftattfindenden Reftzablen find das
neben gur Redyten in einer fleinen Klammer, wie vorhin,
bemerft torben. Addirt man nun ju- dem Producte aus
der Reftsabl Des Divifors 5 in. die Reftzah! des gefunbdenen
Duotienten 2, weldjes 10 ift, die Neftzabl des Herausges
tommenen Neftes 7, fo'erbdlt man 17, und da die Neftsabl
davon 8 mit der Neftzahl des Dividends einerley ift, fo triffe

" bie eunerprobe ein,

6. “Zvifft bey einem Erempel die Neunerprobe nidyt
ein, o ift es gewif falfch gerechnee; eriffe fie aber ein, fo
Fann man war daraus nod) nic)t mit voliger Gerifbeit bes

© Baupten, daf es richeig gerechnet ift, ober fie ift fein gang

untriglidhes. Prifungsmittel; da fie ingwifdhen bey falfdh

gevechneten Erempeln nur dann eintveffen fann, wenn man

fich-gerade um ein Bielfadyes von 9 vervedhnet hat, und dies
fes od) nidhe gerade immer, fondern nur feltner der Fall
ift, fo bleibt fie immer ein niche gang su vermwerfendes Prii
fungsmittel. eh) Dabe mid) derfelben bey manchen grofien
Redynungen mit vielem Wortheile bediene, und der Falle,
1o fie mich betrog , waren febr wenig. - Mod) ficherer wird
fie freplich; wenn matt fie mit der gger, 99ger u. f. w.
: Probe
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Probe verbindet, bey weldyen flatt mit den gangen vielsiff-
vigen Sablen, blog mit den Zablen, bdie fie durd) 99, 999
u. f. w. dioidire brig laffen, und die nad) [VIIL Kap. 17,
D) E)] gefunden werden, auf diefelbe Are gereciner wird;
diefe Proben find aber freplich niche fo Furs, wie die Neuners

probe.

DBeftimmung der Factoren einer 3ufammehgefegten
o Bl N

~Unter einem Factor von N verftelt man jebe gange
ab1, die in N aufgehe, ober ein Maak vor N ift. Shmmts
lidye Factoren von N findet man bdadurdy, daf man nad)
[VIIL Kap. 18.] N in felne einfachen Sactoven erfalle, e
oer Sactor von N ift ein Produet aus Potengen afler, in ges
dachter. Jerfallung vorfommenden abfoluten Primzablen,:
worunter die ote und rfte Poteny mit Degriffen ift Die
Dochfte Poteng, gu weldrer jede diefrr Primzablen  erhoben
werden darf, ift Diejenige, weldye in der gedadhien Jerfals
Tung von N vorfomme. Der erfie Factor pird gefunden,
roenn man jede vorfornmende Primgabl mit dem Potengers
ponenten © anfest, und auf die Erponentenfolge jedes vor-
Dergehenden Factors wird die Erponentenfolge des junddhfe
folgenden nad) diefer NRegel beftimme,

1) 3t ber Erponent ant weiteften sur Recheennody nidhe
ber hodhfte, fo erhobe manibh um 1, laffe aber alle 1ibrigen
angedudert. A it :

2) Gt der j@pponent am teiteften sur Nedhten dew

hodbfte, fo fudhe man von der Hedyten nad) der finfen den
evften Erponenten auf, der nod) nidyt der hodhfte ift, diefen

permehre man um 1, nehme alle gur Rechten folgende Do

rengepponenten o an, und find nod) gur tinfen welche wbrig
gebiizben, fo loffeman diefe ungeanbdere, f'
2 _ Au
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- Uuf diefe Are fahre man fovt, bis Fein Erponent mebr
echobet werden Eann, oder alle Primzahlen su den: Igocf)ﬁen
Potengen erboben find.

BHevfpiel. ?Dfe,?,a[g( fet) 3530, fo giebE diefe in ibre
 einfachen Factoren zerfalle 2°,3 .5 21'5 man ﬁnbec affo a[le
~ ibre Factoren auf folgenbe?(rt e .

Die ‘J)oten;erponenten bilben bier bas, was -{)mbenbm'g
in feiner Combinationglebre verfurste %amtwnsflaﬁen
an fich nennet, mworiiber man vergletd)en fann: Lehrbudy
der combmatortfd)en Analyfisnach der d)eorte DesHrn.
Prof. Hindenburg ausgearbeitet von Fobh. €hris
ftoph Weingdrener, Crfter Sheil 37.- Eine ans
dere Auflofung diefer Anfgabe durd) die @ombinattonslebre
nermatte(ft ber von Weingdrener fogenannten Eotmbinatios
nen mit eingefchrantten Liederholungen findet man ebene
dafelbit (63.)

- Die

5205 5 e U MR At 5 amli e 7 °3 e 63
R e 70.;}3-1‘1!:-_: 30 71.5:.3‘ .2;: 126
72.52.32.2?: 4,,7:‘?;31‘,7.:—'_.— 60 7l.s°.3.:.23= 252
7’.5 IR 70.5‘.32.26-—120 7,1.5 .30‘9,‘):- 504
TG =3 7.8 3 ar e Asl B L sl N o
70.50'31‘%x= 6 70.51.32'21__: 90 71“\51'30'21“__‘ »0
7005532 =12 7757372 = 180 7°.5".3%2" = 140
7°.s”.3;.z3=z4 2°.5'.3%27= 360 7'.5'.3°.27= 280
705%3 2= 9 7SN T 07 T e300 = 107
7:'5‘%3:‘2': '8 7;.5:.3:.22"= 14 7:.$‘.3:.z;'= 210
70‘$0’32!2:“:36 7]-;0030-23= 28 71-$’o3,.‘z~-——— 4-20
75‘? 370'207;72 71.50‘31.10:—- $6 71'5:'32‘2:= 840
70503520 = s ahsh 3t st ag pl ol a i gy
ghshate =n 75" Rl 42 7'5'3%2 = 630
7%5'.3%.2" =20 7°.5".3%2%= 84 7%.5%.3"2"=1260
i, S ok, 7'.$°.3'.232168 PR B e b
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Die Menge der Factorewift, wenn a,b, c u, . . die
abfoluten Primzablen bedeuten, die darin als Factoren vota
fommen, und die 3ab! felbft in ihre einfachen Factoren jera
fallt = a*bb.cr...iff, = (@+ 1 WBL1).(y+1)...
alfo 3. °B. Gler 4.3.2.2 == 48, darunter iff r, und die
BabI N elbft mie begriffen.  Sft N eine abfolute Prim.
3abl grofer als 1, fo bat fie feine andern Factoren als ¥ und

fich felbft.

Ueber die cpklifchen ‘,berioben.
Lebrfar. I Wenn gwo verfchiedene gange Jahlen
M und N durd) einerley Divifor d dividite einerley NReft
ubrig laffen, fo ift ibr aterfchied ein Bielfadyes von d;
IL mwenn 3wo verfdhiedene Sahlen M und N um ein Bielfos
dyes von d von einander unter{dyieden find, {olaffen fie durdy
. d dividire einerley Reft brig.
5 Deweis.
e L Die Duotienten feyen m und n, und der ges
meinfdjafiliche Reft r, fo ift :
M=wmdtr
N = n.d' + T
. alfowenn N> M nach [IIL Kap. 7. 3)3uf]
’ ‘ N—M=(nd+$r)—md}r)=nd—md
= (n—m)d
S I St N—=M =k.d und M=m.d+r, foift
nady (1L Kap. 6. 1) ‘
? N=kd}+M=kd$md}r=(k$m)dtr
- $Hieraus ecgeben fich folgende Jufages '

< ) 3ufa, @3 mogen ¢, d, e... mebrere verfdhies

dene gange Sablen grofer als ¥, und v ibr Eleinfies gemeina

{doftliches Wielfaches bedeuten,  Wenn eine ganse 3*,&1;
bue
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burcf) v bivibive @ gum NRefte 1ag¢, fo laffen auth N und @
durd) ¢, d, e, ... Dipidirt einerlen Nefte 1ibrig; denn dann

~ it @ von N um ein Wielfadyes von v, alfo um ein gemeins
fdhaftiidyes Bielfadyes von ¢, d, €y... unterfdhieden, und es

@Dellet die Sadye aus II,

2) 3ufars. Wenn demnadh 3wo Sahfen N und M
burd) v dividice einerlep Heft 11brig laffen, ober, welches eiv
nerley ift, um ein Bielfad)es von v oder uber@aupt um ein
gememfcf)afthd)es Bielfadhes von ¢, d, e... unterfhieden

find, fo laffen fie aud) durd) ¢, d; e, ... dividire einerley

NReft,

3) ufas, Umgefebet wenn proo verfdhiedene Sablen
M und N durdjc, d, e, ... dividive einerien Reftey, 05 ¢, ..+
1ubrig laffen, fo tft nad\ I ibe Uneerfiied ein gemein{chaftlis

lld)es‘litelfad)es von c,d €, ... obernach [FIIL Kap.14.]

¢in Bielfaches von v, alfo laffen fie auch nach i1 burd) v Dis
vidiee einevley Hefie ubrig. e

4) Jufars,  Giebe s eine abl, diedurdh c,d, e,."
dlvidirt v, 0, & .4 jum Refle 136, fo giebe es audh eine

Rapl Fleiner als v, die eben die Eigenfehafe har, Denn

* man dividive diefe Sabl durdh v, und nenne den iibrig bleis
benden Neft @, foift @ < v, und aft nady 1) Zuf, durdh
c,d, ... bividiet ebenfalls v, 9, &, ... gum s"ieﬁe.

5) Bufars, Esfann nidyt mebr als eine Jahl Fleiner

alg v geben, die durd) c, d, e, .., dividirt beftimmee Refte

s 8y 6 ... 110tig 1dfit; Denn gdbe e Deren joen, fo mufte
nad) 3) 3uf. ibr Unterfchicd ein Wielfadyes von v fepn, wels
des unmoglid) iff, wenn bepde Eleiner alg v find.

6) 5ufcw5. $86¢ demnach frgend eine gange Sabl .

durd) v dividire @, dburd) ¢, d, e,... btmbtrt aber 7, 056y
gum NRefte, fo ift nadh 1) Suf Y O s, .. burd) O, obet

aud) umgefefut nad 3) Juf. ¢ burd) Vs d £+ beﬁtm?r(nt.
us

Lo
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Aus dev gafgl O tle Sablen 7,3, <, ... git finden, Hat fiach

1) 3uf. feine Schroierigleiten, die umgefe@rtel(ufga[\eaber,
. fenn ¥, 9, £, . gegebemﬁ, (P 3u finden, ift fd)wiertger

511{2:3. Geben von den Sa@(en c,d,e, . .. jebe
3o mxt einander verbunbden ein Paar relative ‘J)mmja[)!en,
fo ift, wie fich febr leide aus [VLIL, Kap, 16. 3) Suf. unb
.,22. 3) Suf] folgvm lafs,
W= sond e
und dann Fann die legtere 'Z{a.fgaﬁe fo aufgeldft werden: TMan
nebme an, ver Grofen ¢, d, ... fepen .. drey ¢, d, e,
fiftv ==cdemd
c und de
d und c.e
e und c.d
relative Primzahlen; es laffen fich bemnad) nady [ VIIL Kap.,
22, g) Suf.] Sablen €,°0, €, ¢, b, e von der %efd)affenf;ent
finden, daf

Cde ~—ecc=1x
‘»'D.c.e —bd=1x
»@.C.d R E.e — I
SHieraus folge

.de,y =¢ccy + v
D.c.e.0 = 0dod + c}

: € cde =cec 4 ¢
unD es exhellet, dafs die Sab

' Cdey}D.cedt €cdse
durd) ¢, d, e, dividice ¥, 0, ¢ jum Nefie (age. . Dividive
man fie alfo burd) v, und feBt den Quotienten p und den
Neft CP, fo it
dey-]—’i‘)cea\-f-@cde:: p-v+0
und dev ubrigbleibende Reft @ die verlangte Jabl, oder die
eingig mogliche abl Eleiner als v, die durh ¢, d, e bimb\rt

Y 9; ¢ sum Nefte Lage,
: Qﬁel)t
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Benfpiel. €3 fey c=15, d==19, ei=28,
foiff . v = 15.19.28=7980 ;
ndie = g a8l =532
ce e 1§88 = 420
cd = gy == 29¢

utd nun findee man nady [V1IL Kap, 22.'9) Juf]
C =13, D=10, €=u7,
- mithin ift ‘
C.de = 13.532 = 6916
Dice = 10,420 == K200
€.cd = 17.285 = 4845
folglich ;
6916,7 +4200,0 4 4845.6 =p,7980 4@
@5 fet) 30%‘ Y=='5; d‘\=4l E==1I, fo batman )
69165 = 34580 : i
4200.4 = 16800 .
484501 = §329%
10467y [13=p
7984
2487
2394 .
935 =@
alfo ift 935 die verlangte Sabl, oder die eingig mogliche
Bleiner als 7980, welde dburd) 15, 19, 38 dividive die Refie
5,4,11 lafe.

) ufars, Geben aber von den Jablen ¢, d, e, ..:
nicht jede groo mif einander verbunbdene ein Paar relative
Primgablen, fo ift v Eleiner und ein Paaf von c. d.e..,,
und in diefem Falle ifi die Aufgabe nid)t einmal fir jedes
willtihetiche v, J» ¢ u. f. w. mbglidy; fo if es 3. BD. une
moglich), baf eine und eben diefelbe Jahl durd) a0 dividire
%3, und burd) 24 bividivs 19 gum NRefie geben, fanm,

7980)

9)
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9) Bufam. Sinbdaberc, d, e, .. u.f. w, fammedlidy
von einanter unterfchiedene abfolute Primpallen, fo trite der
im 7) Buf. betrachtete Fall ein, bas beifie, esiff v=c.d.e...
und jede 3abl @, die fleiner als v ift, gicht eine eigene
Folge der Grofen v, 05 & .y und umgefehre jede Folge
per Grdfien 7505 ¢ .., giebt ein, aber aud) nur ein@, Da
wuin jede all, diegegen v refative Primzabl iff, von Feiner
per Jableri ¢, d, e, s gemeffen'werden fann, und umgekehre
jeve 3abl, die von Feiner der Jablen ¢, d, e, . . . gemefjen . .
wird, nady [VILL Kap. ‘5. 3uf. und 16 %) Juf.] gegen v
- velative Primgabl ift, fo-eehellet, daf es foviel Jablen, die
fleiner als v, und gugleid) gegen v velative Primgablenfind,
geben miuffe, als fich Folgen der Grofen 7, I, ¢, ... dens -
ten laffen, worunter feine Null vorfomme.  Diefe Menge
ift aber, Da Dann 7y nur eine der 3ablen 1, 2, 3,.. € —1;
o nur eine der Jablens,2,3...d — 1 & nur eine der Jablen
1,2,3.+¢ 6—11,{. . bedeuten fann, offenbar (c—1) (d—1)
(e—1) «.... fogrof ift alfo aud) die 9Nenge der Sablen,
die fleiner als v ober c.d.e.,. und gugleid) gegen v relas
tive Primyablen find. RNt

w). dufans.  Hieraus echellet ferner, daf die Menge
et 3ablen, bdie fleiner als k, v oder k.c,d.e... (wo k
eine gange pofitive 3abl beveuter) und gegen v over c.d,e. ..
velative Primgablen find, offenbar

kic—1)(d—1).(e—1)..,
feyn miffe. - Dtimme man alfo fiir k die ahl
. (o7t di—Liesy
an, wo 'y, d, ‘& ... gange pofitive Sa[glen\f’ébezlten, fo
folgt daraus, daf die Mienge der Jablen, die fleiner als
€7.d% e* .. und gegen c.d.e.. .relative Primsablen find,
o Crndir ei—r, (c— 1).(d ), (e—1x)..,
= ¢ .d¥er, (1=D(=F)(1—%).., |

~ fem
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feyn milffe.  Jyede apl aber; die gegen cid.e, ., relarive
Drimzabl ifi, ift es aud) gegen c7.d%e* .. und umge[’ef)rt
jebe Babl, biegegen cv. d?. e*.. . velative g')r‘mga{)l i iff
es aud) gegen c.d,e.,.; es ilt derowegen die SNenge Der
Sablen, die Fleiner als' cy.d3.€%,. s und Dagegen relative
Primyablen find, wenn man Der .ﬁ‘ux;e megen Cyedy €y
= N fegt, i gl WAL :

4:—-I ¥ (j__&-j_to ?————e\t. ._N (I....L) (I"“‘ .!)([___ )

';Daa B. bte Sabl nszom ibre einfad)en%acrorm zerlegt
2% 3% 5%, 2" ift, {o ift die Menge der Jablen, die Fleiner als
fie, und gegen fie re[atwe ‘ﬁrzmga(g(w find,

2§20, 2.’3‘ 776

ueber cme abnhcbe Qlufgaﬁe.

?qugabe. (Es find. gegeben joey relative g)rtmgag
fen.c.und e, ‘und eine, andere gange Zabl e, man. foll e
burd) die @umme eberibtﬁeren& 5meper8a@(¢n ausbtudcn,
wovon die-eine ein %telfad)es von c, und die andere ein

WBielfadhes vor d ift,
Auflofung und Berdeis,

Da ¢ und d relative Primgablen fird, fo fann man
nady [VILL Kap. 22, 9) uf.] jrey Sablen s und d_ von ber
éBefd)aﬁ’enbett finden, daf ;

U T ye—did=1
és ift beromegen audy y.c > o.d, mithin aucf)

v.e'c> 8. e,d unb
v.e.c—d,0,d = & ’

Snan bivibire J.e durdy-c, und feee Pen betausl'ommenbm
Quot(enten p und, Reft . fo. 1&3 :

3 Aisne

°"Y
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Idempiedn 0t -
L ede U :

audh & ¢ nidhe Fleiner als p.c, weId)es man To ausbtucfeu
fann' :

d.e.d 57 p.c.d
| ‘:ba aber aud)
e e dup d
a‘o iff auch offenbar ‘
7..¢5> D od B
mttfgm i
7e>pd

Da nun nach [HIL Kap. 7. 5) uf. V I] einte btﬁeren;
fich niche andert, wenn man NMinuend und é’u%trabenb um
gleidyviel bermmbert, fo ift auch-

e=1y.6 0—3 ed (ye.c—p.c. d)_(a‘ ed-——pcd)
: » —-(ye—-pd) c—(a\e-—pc)d
- &=(y.a— p.d). c—rd,
und in Diefer Gleicdyung . :
e= (Y-e-—P ), C—rd P
1& eine 'Xuf{ofung entBalten,. aus weldher- ﬁd’) > wie folgende
Beyfpicle an beftimmeen Sablen eigen, sunendlich viel e
dere Aufldfiungen ableiten laffen, ‘iBlr nebmen dabey an, -
die Sabl e fo[[ burd) die Sutinie oder ZthTereng smweper Sahe

fen ausgedriicie wérben ,' wovoi die eine ein Wielfadyes von

7 und die anbere ein Bielfaches von 17 iff. Jtadh [VILL
Kap, 33. 9)Juf.] ﬁnbet man -

Y A 2, 17 =8
€ ift vevotvegen -

=5 c”'7l ‘3\—21 d._.x7.

& ,..r_J-’

e
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Ciftes Bepdpiek € ey e = 418, fo ift

Wiy y.e' = 5.478 == 2390, d.e =956, dies burdy

&=="7 dividirt gicht jum Quotieriten p == 136 und gum
Defte == g, bareus folgt pud’== 136,17 5= 2312, .0

— P« {-—2390 —23%3 = 78, und man Dat Die erfie
?Iuﬁofxmgsgmd)ung

B) 478=18.7— 417"

AL Da nun nady (111 Kap. 7. 3) Suf. 1] eite Diffes .

:ena fidy nidhe anbert, wenn man Diinuend und Subtrahend
um gleichoiel uermefgrf fo vermehre man bey Diefer Qxffe.
reny SMNinuend und Gubtrabend immer forfum 17.7=7.17
oDer Das fleinfte gememfd)aft{uf)e mte[fad)e von 1 und 17,
und man echalt i ;
478 =78. 7 — 4.17
=95, 7 — 1117
=LYt R 7
£=126.7 — 25,17
= 046,7 — 3217
; <o o,
%)}an fann fo ing Unendliche foregeben, und erbale auf b(efe
¢ unendlich viel Auflofungen, bey welden allen e oder 4498
durd) eine Diffeveny ausgedriicke mird, wobey der Minuend
ein Wielfaches von 7, und der @ubtmbenb ein Wielfaches
von 17 ift.  Alle dieje unendlid) vielen Xuﬂofungen find in
ber Gleidyung

B) 478 = (7184 12.1). 7=+ 7.1). 17
entbalten, wo fiir 1 eine jede gange pofitive Sabl oder Null
gefest werden Fann, und weidye aus der Gleichung A) enta
febe, wenn man nady [TIL Kap. 7. 5) Juf. L) Minuend
und Subtrahend um 7. 17.1 vermebhre,

III. ®Da aber aud) in der Gleidhung A) der Minuend

78,7 grofer alg 7.17, ber @gbtm{)enb 4:17 aber aﬂe;?ail
G ]

-
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Fleiner iff, fo Fann man nady [IIL. Kap. 7. 4) Suf. V] biefd
Differeny in eine Summe verwandeln, wenn man 7.17 erff

“pom Minuend 78,7 absieht, und bann ben Subtrapend

4,17 von 7.17 abgiebt, und fo erhalt man die Gleichung
C) 478 = 617 + 3.17

IIII. Da bier der erfle Summand 61,7 nod) grofer
als 7.17 . ifF, fo fann man aud) nad) [IIL Kap, 7, 3) Suf.
11] den erften Summanden um 7,17 vermindern, und das
gegen Den andern um eben foviel vermebren, und dies Wers
fabren fo fange fortfesen, als es angehe, und erhale das
durd

. 478 =617+ 3017
44.7 4+ 10,17
27,7 AT
10,7 + 24,17
SWeiter Eann man Hier nidye foregehen, weil bey der lefeen
®leidyung der erfte Summand Eleiner als 7.17 iff, und fo
Dat man 4 Aufiofungen, bep denen e oder 478 durd) die
Summe. goeper Jahlen ausgedriicke witd , wovon die eine
ein Bielfadyes von 7 und die anbdere ein SBtelfad)es von 17,

ifte

M

V. Da bey der lesten Gleicdhung in IILL

D) 478 = 107 + 24.17
weldhe durd) D) begeichnet werden mag, der erfle Summand

10. 7 Eleinevals 7,17 ift, fo fann man nacy [LIL. Kap, 7.
3) Suf. 1111] dlefe Summe in eine Differeny vermanbeln,

~ deren Minvend gefundenivitd, wenn masn den lestern Sums

fianden 34,17 um 7.17 vermebre, und deven Subtrahend
Beraustommt, wenn man von 7.17 Ben erftern Summans;

: ben 10;7-abjiehe, und fo findet|fid

U OE) 478 = 311777
0 S VL
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VI $Hicraus Hat man auf eben die Art wie in II;
wenn man Minuend und Suberabend immer um 7,17 vers
mebrt,

{478 = 3117 — 77
= 45.17 — 447
= §2.17 — §8.7
= §9.17 — 757
o 66,17 — 92,7
u f.w

SMan Fann fo ing Unendliche fortgeben, unb erhile auf diefe
Are unendlid) el Auflofungen, bey denen allen ein Biels
fadyes von 17 ber Minuend, - und ein Bielfadyes von 7 der
©ubtrabend {ft, unb alle diefe unendlich vielen Auflofungen
find in der Gleidyung :

F) 478=@t+7.D.17—(7 + 12.1).7
entbalten, wo fiir 1 einejede gange pofitive Sabl oder Jtull
gefest werden fann, und weldye aus der Gleicjung E) ents
ftebe, wenn man Minuend und Subtrahend um 7.17.1
veemehet.

Septes Benfpiel. €3 fey e =93, fo ift
L v.e=5.93 = 465, d.e == 3,93 =186, dics

durd) c= 7. dividire giebt zum Duotienten p = 26 und
NReft r =4, davaus folgt p.d=126.17=442, v.e —pd
==465-—442==33, und manBat die erfte Auflofungsgleis
dhung ' ' .
A) 93=23.7—4.17

I, $Hievaus folgt auf eben die Are wie im vorigen Deys
fpiele

93 = 23.7 — 4.1%

= 40.7 — 1L:17

B §7-7 5 TSN

= 747 — 25.17

= 91,7 — 32,17
u, f .

‘au-
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alfgemein -
B) 93=(23417.). 7-—(4+7 1) 17
M., Die D ﬁereng in ter Gleichung A) fann man anfebett

bie Art wie in vorigem Beyfpiele in eme Eumme vermans
dein, und evbale

) 93a67+3x7 5
HIL T Bier Der ezﬁe @ummanb Eleiner als 7,17 ifF,
fo tann man mcf)t ivie in vorigém Befpiele, ben Sas
i [11L Kap. 7. 2) Suf. 11] anbringen, fondern mug fogletct)
ten ©as in [LIL Sfap. 7 3) ;;,uf IIIl] dnmenben, unb ers

balt : ‘
D) 93=10,17=11.7 T i

V. Hievaus {)at man auf eben bte '2Itt mte m II
101y & 51,7 \ :
170 T 28 Zis 1 9lih ot s
24:07. = 45:7 i g
GERLT Beor ORI e
3817 —=79.7
. Uefom,

N e

b=
V2

I 18 10 118 1 5

allgemein | T
E) o3=(ro+ 7.h.07 —(axa7d)g

. ¥n biefem Bepfpicle ﬁn‘\et nian alfo auf diefem SBege nur ;

eine Auflofung, wo e oder 93 durd) dieSumme zweper
Sablen auggedriictt wird, wovon bie eine ein %telfad)es yon
7 und die anbere ein %ze(fad)es von 17 ifts .

Drittes ch'\fp;cl. €8 fey e....gs', o it
L e =75.95= 475, 0.€=3,95=.190, bies durch
¢ == 7 bivibire giebe jum Quotienten p= a7 und yum Nefte
r=1, bavaus folgt p.di= 27.17= 459, y.e —p.d
o= 475 “— 459 =16, und man Dat bie erﬁe Huflofungss

- gleidyung

A 0t
) 9% 7 7 5
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1L SHieraus folgt anf eben die Are, wie in vorige’n\%ep'.
folefen: ik ‘ 5 aeh
: 16,7

o555 i B S bl
PR e BT
=507 — 1507
= 67.7 — 22,17,

&= 84.7 — 2917
u, f. W,

allgemein .
- B) gs=(164+17.D.72 =0+ 7.1).17

HI. Da bey der Diffeveny in A)-der Minuerid Fleinee
alg 7. 17 ift, fo fann man Bier nidht, wie bey den vorigen
Beyfpielen, diefe Differens nadh [ILL Kap. 7. 4) uf. V]
in eine Summe verwandeln, fondern man fann dann blos
nach [1IL Kap. 7. 5) Juf. VII] diefe Diffeven; in eine ans
dere vermanbeln, indbem man fowohl Minuend wls aud) Subs
trabend von 7,17 abgieht, und erhalt dadurd)

GURG) os 2 81717

TIIL, g$Hieraus Ha¢-man nun wieder ‘auf eben die Are,

wie bey den vorigen Beyfpiclen, : -

95 = by =17

= 1317 — 187
= 2007 — 3547
-t 27.117' e §2.7
= 34:87.— 69.7.
=40,17 —86.7
et v e s

unb allgemein | 1358 Gl
D) 9s=(6k 2. 17~ 11.0). 7

Sn diefern Bepfpiele findet man alfo auf diejem Wege gar
Feine Auflofung, wo e obder .95 durdh die Summe gwoer
Satlen ausgedriicke wird, wovon die eine ein Biclfaches von .
7 und die andere ein Wielfaches von 17 ifts

1)
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1) Bofag. Avfer ben angefiibrter-Auflbfingen find
feine anbern moglid). Denn ke fidh allgemein diei Bahl

- e auf gwey Arten durch eine Differeny ausdricfen, wovon
+ ber OMinuend ein Bielfaches von ¢, undderSubtrahend ein

ielfadyes von d ift, fo feyen diefe bepben Ausdriicte
e = 'f.vC 2 lg;d b
e = hc— m.d
und es ift
fc—e =gd |
: hc—e =m.d"
Jf nun b nidye Eleiner als £, undb m nicht Fleiner als g, fo
bat man auch R G
~ he—fe=(hc—e)—(fc—e)=md—zgd
oder " Sk, .
= (h—ff).c=(m—g).d e i
Da nun ¢ und d relative Printzablen find, fo giebe es nach
[VILL Kap. 16 ] eine gange Sabl k von ber Befchaffenbeir,
baf | : i

c it h—f=kid" " miegak e
Jift. Sievaus folge R

h= f+hd - m=gtke = v.

alfo laffen auch (fiebe ben erfien febrfad et vorigen BVes
tradytung 11ber die eoflifthen Periodeq) bt und £ durdh d dia

“ vidire einerley Neft tbrig, desgleichen laffen-auch m und g

My
ol

durd) € bividice etneriey Reft 1brig, und das ift aud) der Fall,
wenh < fundm<glift, © T il ‘
‘Um nun diefes auf dag erfle Bepfpiel angurenden, fo

" fen allgemein ein Ausdruct dee Jabl 478 durdh eine Diffes’

ven, wovon ‘ter: Minuend  ein Vielfaches von 7 und dex
Subtrafend ein Bielfadyes von 17 ift, - i
S as=hg—mag”
Nnn ift die Gleichung A): o0
418 = 987 — 447

" alfo
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alfo Toffen m b 4 durd) 7 dividire einerley Neft tbeig,.

ber Demnad) fein andeter als 4 feyn fann, 8 iff deromes

gen m_nidyt Eleiner als 4, folglid) giebe es, wie vorhin ge..
geige worden, eine dange abl k von der Befdafferbeir,

Daf g sy AR
=78+k17 ‘me=4+kq"

Segt man nun in ber Gleidhung B) fiie diefes Beyfpiel k

ftate 1, fo erBale man

L 418=08+17k).r —(aF 1K)z
dva A i, (Bt

i ‘aegie= hyg=m.1q

Dies ‘iff; aber bie angenommene Gleihung, alfo iff felbige
mi¢ untee der Gleichung B) begriffen, - Eben forwicd beroies *

fen, vaf allgemein, wenn

478 = hag+—mg
dann » : %
t h=314k. 7 m= 174k~

feyn muiffe. - et man dlfo in dee Gleichung F) fiir diefes -

Beyfpiel k ftace 1, fo echbalt man
W 48 =Gt 7Ky —= (7417. k). 7

ober i e Gienn

iy gy MRt aeE
Dies ift aber die angenommene Gleidhung, alfo iff felbige
mit unter der Gleidyung F) begriﬂ’ep,

St fernep #1077 S
ee=fcgd |
e = hc—md
fo.ift :
g.d — e—fc "
. md = hc—e.
alfo ' o

b.c—fe=(hc—e)f(e—fo)=md+g.d
e R obet




R
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obee

(h-f)c-—(m-[-g)d %50
folghd) glebt e eine gan;e Sagl k von ber %e[d;aﬁ’en{)m
oa

h— f B L‘d. ¥ m:l-g =‘kvc iof
~ und dargus fotgt R . RSN
iy ity : g kq:-‘—m i odh

um nun biefes auf -pas’ exfie Benfpiel- ar;gumqnbm, fo fct)
affgemein cin Ausdruct der Sabl 473 burdy eine Summe,
gweper Theile, movon ber eine ein SBiglfdc)es von 7 und der

andeve-ein Bielfadhes, von.47 i, . i
478 =f7+gl7.\-:;./"
Nun ift die Gleichung A) HSSY
478 = 78,747 " ==

olfo . o it
fi=78—kr17 g=kr—¢q

5 : QBegen ter erften Gleiching daef k nidye grofer afs! 4y wes

gen ey andern aber md;t £leinet als ¥ fepn, alfoFannk blos
eine yon Oen Bablen 1, 2;3; 4 feyn ;- und -diefe -4 Werthe
geben die vier dove angefu@rten Auflofungen, Ehen fo.erw,

..+ bellet fiix das geyte Bey{ptel, baﬁ,%ennmau aﬂgemein

93 = k7% g7

TS <

feyn miiffe.  Fegen der erften ®leichung vaef k neche gro.
fier als 1, megen Der andern “aber nidyt Eleinerals 1 feyn,
affo darf blos k=1 fepn, unb btes gtebt bte eine Dortians

gefiipree Huflofung.
Gdbe e fiie Das britte %epfptet gine [vld)e Xxxf(ofung,
o fey felbtge gt ,
9 = L7 + g 17 L

und
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undes mifice :
f=16—k. 17 g=k7=—1

fexfﬁ‘ Wegen der erfien Gleichung ditrfte k niche grofer als .

o, ‘wegen der anbern aber nidyt Eleiner als 1 angenommen
werden.  Dies find aber Widevfprudhe, alfo giebe es dann
feine, foldhe Auflofung.

; é) Jufan. DieMenge der Aufldfungen, mo e durd)
die Summe zweper Sablen ausgedriicEe wird, mwovon die
eine ein Wielfaches von c, und die andere ein Wielfaches

von d ift, ift allemal endlid), und fann fo gefunden wers

den: Man dividire 7. e durd) d und J. e durd) c blos auf
gange Sablen, fese die berausfommenden Quotienten q und
P, fo ift die Menge diefer moglidhen Huflbfungen q — p.
Sm Falle g=p ift, giebt es alfo Feine foidye Hufidfung
toie Dey Dem dritten Beyfpiele ; diefer Fall fann aber blos
eintreten, wenn e < c.d iff, niche aber umgefelire, wie das
swepte Bepfpiel geige.

3) dufas. Die angefiihree Aufgabe fann im ge: !

meinen $eben bey folgendem Falle ihre Anwenbung finden:
©s- bedeutenP und Q 3o Perfonen; P ift anQ 478 Kreus

ger fchulbig, und fat nidyts als Siebentreugerftiicte, Q aber:

nidyts als Siebgehntreugerftiicte: wie foll die Sahlung ges
feheben?  Die fiir das erfle Bepfpiel unter 1T enthaltenen
Gleichungen geben unendfich viel Arcen, davon ift foigende
bie einfadyfte. P giebt an Q 78 Siebentreugerffiicfe, und
(afit fich von Q 4 Siebzehnfreugerfiiicte Herausgeben. Ware
aber umgetehre Q an P 478 Kreuger fdhuldig, fo gdben die
in VI ‘enthaltenen Gleichungen unendlidy viel Avten, wie
die 3ablung gefdhehen fonnte, oavon ift ‘folgende bie ein.
Sfachfte. Q giebt an P. 31 Siebgebner, und (3Gt fidh) von

P 7 Sicbener berausgeben, Sollten aber 478 Kreugerin ‘

Siebenern und Siebgeduern bezahic werden, fo geht dies
nut
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nut auf bie vier Heten an, bie die vier Gleichngen in 11T
angeben; die Zablung Eann namlich gefdyehen -

1) in 61 Siebenern und 3 Siebgehnern . -

2) in 44 = PR e [ S
3) in 27 = Lied 17 .= s
4) in 10 . . 34 s s

tovon Die legte Ace die einfadhfie ift. Sollten eben fo 93
Kreuger in Siebenern und Siebzehnern begablt werden, fo
gebt dies nur quf eine einzige Are an, die bie Gleichung in
C) fiir bas gyweyte Beyfpiel angiebt, namlid) in 6 Siebes
nernt und 3 Sicbsehnern. Sollten aber 95 Kreuger in
©iebenern und Siebyehnern bezable werden, fo ift dies
unmoglid, : : ki

1eber die  gemwdHinliche %e;eid;mingéart pbﬁ'tiﬁer,
negativer und entgegengefester Srdfien, ;

1, Die in gegenrwartigem febrbuche gebraudee Bezeid)s
.nungsart pofitivet, negariver und entgegengefester Grofen
“3ft von dev bisher gebraudyten gewdbnlicdhen verfdjieden ; die

Griinde, die mid)y gu diefer Abweichung bewogen bHaben,
DHabe id) in der Borrede aus einander gefest,  Unt aber Dody
- Diejenigen, die fich diefes Sehrbudyes bedienen, in den Stand
3u fesen, anbdere mathematifche Sehriften, in denen die gea
wopnlidye Degeichnungsart gebraudye ift, verfteben su Eone

nen, fo folge bier eine furge Eetlarung derfelben, :
2. Pofitive oder bejahre Grofen werden gerwdhnlich
purd) bas sur $infen vorgefeste Addicionsseichen +, negae
tive ober verneinte aber durd) das gur Sinfen worgefeste
Gubsractionsgeidhen — angedeutet,  Die pofitive 3, die

alfo blos durch 3 angedeutet wird, begeichnet man ge?bgn. \

{ich oued) -3, die negatfoe 3 aber, die bier durd) 3 oder
— 3 angedeutet witd, begeichnet man gewdhnlid) durch

”3‘ '

3

L
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3. Die Reidyen 4 unb — werben alfo bey der gewihns
tichen Begeichnungsare in einem andern Sinne genomaven,
als in dem vorber erflacten. . Denn soelite man, indem
man die pofitive 3 durd) + 3 beseidinet, bas Seidhen +inder
vorigen Bedeutung nehmen, fo bighe das: 3 foll addirt
erben, aber wozu? fhinde nidht da;. alfo batte das Feinen
Sinn.  ©ben fo fannman, wenn man die negative 3 durd)
— 3 begeichnet, “das eichen — nidyt in ver vorigen Bebderia
tung nebmen, denn fonft biefie es: 3 foll fubtrabire werben,
aber wovon ? ftunbemidht das alfo Hate das ebenfalls Feio
nen Sinn, - Die Jeichen T und — werden affo dant in ef
nem doppelten Sinne gebraudye: efnmal firld fie Jeichen vee
Avdition und Subtracion, das anderemal Seidhen Des Poa
fitiven und Slegariven ; man mu daber , wenn fie vorforms
men, genau nachfeben, in weldem Sinne fie genommen
toerden; weldhes vorgialich nothig ift, wers fie in einem
und demfelben Ausdrucke, ober ineiner unk derfelben Glefa
dhung, einmal in der einen, Das. anbevemal in der andern.
Bebeutung gebraucht megden, - - Ioollte man 3, B, dle inume
fever Degeichnungsare ausgedriicieen richtigen Gleichungens:

L RGN A GOk S PPN
OB B 6 0 Sl e W g
TrNT gt ) * ®  * ool L
6+ 4—7+F 181489 = 4 | i
in bie gewdhnliche tibertragen, fo wiirben fie fo ausfeben:

5D —(—3)FED)—(+8)+(—13)—(—15)

c o () =
(=6 (=) —EFDF(—18) = (—14)—(—8)
) = —4

S diefen Gleichungen nun Fommen gleich die Seichen e
und — in beyderfeny Sinne por: auf der linfen Seite dev
Gleidybeitseichen namlic) find fie auferhalb der Klammern
bas Reidien der Addition und, Subtraction, innerhalb ders
felDen aber Dag Seichen des Pofitiven und Negativen, wels

’ hes
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hes fie auch auf ber redyten Seite ber Gleichbeicszeichen
find. * Jlur wenn man bey der Begeihung der pofitiven
oYer negativen 3 durd) +3und — 3 beyden o gur Sinfen vors |
gefest Dentt, Fann man fid) die Jeidien + und — als gervdhyis
liche Aoditions. und Subtractionsgeidhen denfen; es ift nims
lidy'offenbar o + 3 = 3'0der=="er pofitiven 3 und o — 3= det

¢ p /% 15345
- negativen 3, obec.in unferer Degeidhnung =3 =-=3.

4. 9Man pflegtlaber auch dfters, obne es ausdridlich
31\1 erflaren, Die Dedeutung der Seidhen 4 und — nod)
mebr ju exweitern,, und verfieht taburd), daf man- elfiét
Grofie A zur Sinfen ein + vorfest, obet unter + A das nidht
Gntgegengefeste diefer Grofie, oder die@rofe A felbff, und
werin man einer Grofe A zur Sinfen ein — vorfest, fo vers
ftebe man unter — A bas Entgegengefesite der Grofe A,
woeldes wiv oben durch —— A begeichnee Haben.  Sft deros
* wegen A eine pofitive @rdfie, o bedeutet + A ebenfalls bies
felbe pofitive, und — A di¢ entgegenigefeste negative Grdfe;
ift aber A. eine negative|@rofie, o verftebt man unter + A
" Diefelbe negative Grofe, unter — A aberdie entgegengefesie
pofitive, und fo fann demnad) det Ausdruct + A etmas Nea

gatives, fo wie umgefebre — A etras Poficives begeichnen,
wenn namlidy A felbft eine negative Grofeiffs . -
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