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@as .%ebi‘xrfniﬁ cites Duched, tweldhes dem AUnfan:
ger ©clegenbeit giebt, die aus den Lebrbichern ge.
- fchopfren Grundlehren der %efbmmg angutvenden, und
fich darin die, jum fveitern %ortfdﬁeiten durchaus
unentbehrliche, Ucbung su verfhaffen, tvar dasd, twas
mic) fchon oot geraumer Jeit gur Herandgabe diefed
- Werkchens  bemog. Ob ber innere Werth Oeffelben,
ober jenes Vedirfniff die Urfache Der tviederhoiten
Auflagen ift, Dleibt dabin geftellt; id) glaube dag
Lestere. ‘ :

Sd) habe bin und foiebcr auch bey Diefer, tvie
bey Der vorigen Auflage, BVevanberungen und Jufdse



v

gemache, svenn ich fie fir niglidy hielt. €8 wird
miv fietd angenehm fepn gu erfabren, wo dergleichen
noch) mebrere angubringen fepn  diirften, 8& der
Hobe, Gleihungen Hed ficbenten Grades eben fo
feicht, toie @feicbungen be8 iveiten Grades aufjuld:
fen, BHabe ich, trof aller Anfivengung, wmid) nicht
aufiufchiwingen permocht.  Sollte daber, in diefer
Dinficht, niche alleg nach dem Wunfche manches Le-
ferg fepn, fo bitte ich um Entfchuldigung, ‘4
Derlin, im September 1815,

Meier Hiv{d.
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Crffe AbLHeilung
. enthaltend

 DBeifpiele fiir die perfchicdenen SBcrfa[)
rungsgarten der RNedhnung.

L Decimalbride

; ans heifit eit Decimalbrucy> Weldhe Berdnderung ge-
~ pet mit demfelben vor, wenn der Decimalfivich um cinige
©tellent vor = oder rhdwdiets geridt wivd? —  Wie wird
ein gewbhnlicher Brucy in einen Decimalbruch verwasn-
Delt? Wie werden Decimalbriiche adbivt, fubtrahivt, mul-
ﬂp[zcitt und dividivtz — Mag heifit bey Decimalbrichen
einte Peviode? Wenn ein gewbhnlicher Bruch in cinen De-
. malbruch verwandelt wivd: wie viele Bifern fann eine
. foldye Perinde alsdann hbchfens enthalten? — Wenn ¢f

| evlaubt ift in Den Produften und Quotienten die lebten
. Decimalgiffern als unbedeutend ju vernachldfigen, wird
| Die verfurgte Multiplifation nnd Divifion angewandt. —
Worin befiehen thre BVortheilez Hnd durd) weldhe ﬂ:mttc!
evlangt fie diefelben? '
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7). 27003 8 ‘33157 ~9). °/97576
7,6854 /89455 9/483764
19/5176 22675645  O4negh

10) 23005 1) 965, 12) o5
J_,@ﬁ /000785 00003
1823567 96499987 * i+ -/ 0/4997

2)

3)

4
5)
6)
7)
8)
9
10)
11)
12)

l ".A’ 14)

13

0,5 X 36000 = 18000 - °

3) Multiplifation
557 X 6 = 2142
5/798 X 18 = 104,564

0,00563 X 17 == 0,09571
00000054 X 3785 = 0,020439
37 X 26 =.9/62

678 X 34 = 10,652

30765 X 4,578 = 17,409117
32,76850 X 13,0076 =t 426,2407i1284
1585 X 7/605708 == 1065855558
0/4% X 0,65 = 02795

0,576 X 0,3854 == 0,2219904

0,005 X 0,017 == 0,000085

0,007855 X 0,00476 = 0,00005758028

1135 X 0,072, = 8,172
9/572106 X ©0,0054 == 0,0020093724



17) 0,157’"X 0,00056:2= 0,60007672

a8 0/576 X 00076894 = eroo2Bq 2144

- Werfiirte Wulttpltfat(on

1) 765540958

X 256307

3550081916
382670479 -
45920457, .

2296022
i SR

19,61622447

8) - 856794325

X 05284765

- 4283972615
171358864

68543545

5427177

599755

51407

WA, &
4527956646

) 0076954210854
X 0000005057026
230802632502
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1558634
461605

0,000000255289882807
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X 0/5576
" aagbogsg |
3626739
555742
46920
' 027368835

. 4) 57/546859416

X _0,007003458
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1867342
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14)
15)

16)

17)
18)
19)
20)
21)
22)
23)
24)
25)
26)
27¥
28)
20)
50)
31)

4) Divifion

564 ;2 = 2,82
7/5832 : 8 = 0,9479
9/357642 : 6 == o,059607
052760414 ¢ 18 == 0,01820523
0,01765125: 575 == 0,00004707
75116 = 4,6875

3118 = 91,375 .
354 1 7 = 050571428+ ( Periode 571428)
8/2356 1 17 = 0484447+ (%eriobe 4705882552941176)
275/604 ¢ 545 = 0,50404og1 - :
6938/57 : 276.= 2513974637+
0000215 ; 316 = 0,0000006803797..
400 : 0,25 = 1600
578 1 0/0r == 37800 =
8640 1 00015 = 3760000
285260 : 0,476 = 585000
130,24 == 4,266066- - -
253944 1 7/2 = 0,3527
0,02382245 1 0,57 = 0,064385 e
1114,869145005 : 0,385 = 2895/764015
56,4 3 0,00014 == 576000
10287,36. 1 0,0036 = 2857600
00001 } 0,02 == 0,005 b e |
145/817 : 0,0565 = 2590 o
574 214 = 156835533+ | ‘i
15,7153 1 1813 = 0/86668505.'--
157/51654 : 27/65 == 4,97546618- -

'0,5 : 76,191342 = 0,00650081 -~ .

9,046 1 0,00762089 = 6,0360404 s
1 13,2561047 = /30711543 *
58075 $237,== 277,92700729

;1
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__7 432096}

109939
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14137
11148
2989
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17
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3
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20,926054 |30/79917 + *

10 6434241 -
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248346

35184
31930
3254
5192

M
35

EA
24
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3
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2/00000000,13059200 " * *
1 5514865
4685135
4694469
T gob76
76674
] —_;[p 02
15782
T
506
14
13
T
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350044
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5) éﬁemanb[ung der 9emobnhd)en Sbrud)c j

iy
2)
3)
4
5)
6)
vl
8)

9

10)
11)

12)

3)

14)
85)"%
16)

17)

18)

8 19)
20)

21

22)
23)
24)
25)
26)
27)

:‘-nwv

ryoddsos = 0,0000005619- e

in Decimalbriche.

3 =205 ’
=975 o
§3 = o,8125 Lt

43 = 083 .

as =o075 %,

&5 = o036 -

§65 = 0/00875

s = 02976

Tedss = 0,0000875

T = 001171875 M 2%

23485 = 0,0155546875

s5bss = 00001

R 0/222464

wsn"'ms = 0/00000048828125
= 0,666666- -

== 04285714+ (Periode 428571)

13 = 088235« (Periode 8825529411764705)
5 == 0,0857142857 :

i = /894756842105265157 e (Periode)
1353 = 0/0139194139+"

7%6_7 = 0,1195192144

shs == 0/0014727540++

‘Wh—& = °/°°°°001258

shicr = 0,0000228295+«
7%%‘*'3 = 0/0000469+60

~ddss = 0,00056666: -

S ———— s e
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1) Ma6 fiie ein Theil des Sabres iff ein Tag, das Jabe fu
365 Tage 6 Stunden gevechnet? AntW. o,0027378507-
5) Relcher Theil aber, wenn das Jahe, wie vedht i, im
Durchichnitt su 565/2422455 Tage gevechnet wird? Anty.
©0/0027379034 -

5) Wir theilen dew Umfang eines .@retfes it 560 zbeu'c,
Grade gemannt, den, Grad in 60 Minuten, und die
Minute in 60 Sefundert; die Franofen. aber- theilen
ibn in 400 Grade, und drucken die fleineven Theile in
Decimalett aus: Wie viel betrdgt nun unfer Grad, ur-
fere Minute und unfeve Sefunde in fransbfijche Grade?
Ant. Die Grade, Minuten und Sefunden durch © 7 /7
begeichnet , ift 10=1°,211211.. f):g 5-2/5=0%,018518- - ft§. 3
1/’ = 0°,000308" - f'}.

)S.!Bze viel bettagen 57°,9467 frangoﬁfd)er Cintheilung
in unfere Grade, Minuten’ und Sefunden? Antw.
52° 4 7', 508 ‘

3) TWie viel betragen aber 43° 6/ 20" unfever (&mtt)eauug nad)
Der frangdfifchenz Antw. 47°805:-

6) Mie 'grof iff die viette ,ﬂ)rovortionalsabl flir die drey
Bablen 0,45, 0,8, 03672 Untw. 0,652444---

7) Cin Gubifzoll von dem teinfien gegofiencn Golde, wiegt
ungefabr 29,64 mal {o viel als ein Cubifsoll Deffillivtes .
Waffer; ein Cubifzoll igpanifdyes Kupfer aber nur gmal
fo viel: Wie grof muf cin 'Stid iav Kupfer fepn,
wept es ebent fo viel wiegen {olf, wie 3 Cubifsoll vomw
dem genansten Golde? Yntw. 1,6566... Cubifsoll.




1. Budbftabenredinung im Qfﬂgemeinen.

Die bebeutende Erieiterung dev Grbfenlehre in den
Teftern Jahrbundertenr, die davaus erwachiene Bervielfdl-
tigung und Berwidelung ihrev Lebren und Sdhe einer-

« feits, und die Befdyranftheit unfever Geiffestrdfte anderer-
feits, machte es bald gum Bediuwfnif, fhicliche Jeichen
flir unfere Bovfielungen eingufiihren, eine Jeidjenfpradye,
Hivger, ausdrucisvoller und beftimmter alg Worte. — Wie
evveicht  die Budhfiabenvedhnung dieferr  Jwet? Weldhe
Beidyen braucht fie fiiv die Addition, Subtraftion, Mul-
tiplifation und Divifion? — Wag heift ein Aggregat
vo Griflen? IBag bedenten bdie Klammern und Hafen?
o bebient man fich: tbmv Wiirde ef wobl ein Mifiver=

fidndnif evgengen, mmt man fie meg[ieﬁe° — SBag find
GDeﬁictentcn ?

as nennt man entgtgwgcfet;tc (Sjrbﬁcnv Wo findert
fidy DBeifpicle davony — Wag heifit pofitiv und negativ,
oder befaber und verneint? — Dag, was die Grdfen su
entgegengefesten ‘macht, i mue cine Gigenfdhaft, eine
Begichung -der eimtenr auf die andere. — Wie Deift die
Orbfie ohne dicfe Begiehung gedadht? — BVereinigung ent-
. gegengefepter Gvbfien iff cine Gubtmftwn abfoluter G-
ﬁcn weshalh 2

N

e ) Uobition

a) Addition cinfadyer Grdfen,

s . | 2) .72 3-8/ P a

s 5a 7 b
2a

“1ga af P



1o

5) 78 6) a 2. M8 7 8. B
ior e g - —ba - —ga
gatioxr PR 1na —4a
9) ~6a  10) —3a 11) VRN RGNS S

10a ‘Sa W 5295 =55 .

_Z; P g a—bh 8a—s5b

oy —~7a 14§ ~a 15 —3a_  16) —8a

AT =8a - i

—7a4b6 ' —2a —_—11a —8a—3b
et d—ra : ober — (Ba+ 38)
A7) 3a 18) =124 19) —6f ~ 20) —7c
—5a =40 of —5¢
_8a agbe st agf —3c
SRR TR i DT —15¢
8f

21) 5d 22) Qe . 23) g 2) 3a

i 7d —4e 2k —5a

d 7e s . 74

—8d B e e R 25

el YT s TR

—128494 .

oder 92—18g 5a4+6b—c

b) Addition jufammengefefter Grdfen.

1) 7a—5c+38 - 2) gat45—5c—79+48
2“"‘5"—‘75 : Ga-—12b4- 70— 10d—4
" ga—8ec—4b Ba—B8b+ 4e—17d+4

g§) 12h—5c—7f+38 §)16a— 5b+10¢==9d
—3h+8c—2of —0s+57  3a+18b— Ge—7d+3e
T ik om0 fm g 4 57 74— 2b1 . —3d+5e—0gk
aiatee drate MR UEARE R
, 25a+ 8b+4 7¢—11d+8e= 2%




2,

8 72=6y+5243— 8
= gy —8— &
= 4 3—5iat2
—2r4-3y+32—1— &
__*+8y—52+9+ &

: 1
6 Bat
2a— b4 ¢
—3a+56  +tod
—66—3c4-5d .

—5a +7c—2d

4z 43y +2+45¢
7) —a+t3b=

Fa—2b— ZC—
5b— 8¢

._541

c—115d+ 6e— 5f
dte7e

4+ 3ew= 7f
—7a—6b 41704 gd— Fetiif
— je=—=tgd+ 6e— qff-g o

2a— b+ 5c4- 54

8 —7f+3za
4f—2a
5f—3a

“+2a

[ ———— - S

—:

—109d +57¢—10f+&

Dev Lehrer wird wobl thun, fite dic BVuditalen beffimmte Jake
fen ansunefhmen, um feinem Sehitfer die Nidytigheit der Refultate ans
ihoulich e madien.  Dies ift fiberhaunt {in Anfange immer vathfant.

v

e s e et

9) Gubtraftion

a) Gubtraftion einfadyer Grdfen.

Wa' g pef g sa
a 3@ : 10 f 1d
o 4a o —6d
5 7a 6) a 7) 8a 8) 6a
‘ 5b ‘—a —a —5a
7a—5b 2a : 9a 11a
9) a 10) a 1) za 12) ==ga
—4a - —_b -—20 3a .
5a a+b 5a+2b —12a
3y) —ga  18) —i19ga 1g) —6a 2) —za
vaa —Zea BER D o LI
"o a —a —3a+5b

oders56—3a
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21) ‘=15 , 22) = 8 25) 12, . .2§) =13
¥ —17 -7 -8
—16 9 =30 e 5

' b) @ubtraftton.‘aufammeh‘gefes‘tet Grifen,

1) g3a—2b+6 ' -2) 13a—2b+gc— 3d
a—7b—5 . 8a—=66+gc—10d+12
Tatsb+g - 5a+4b + 7d—12
-5 —7f+5m—8= . 4) 2a— e— -
v —bf—sm—ox45d+8 - MO R TR A
— f+8m—bz—3d—38 —7a+2e—58 +e
B) —a—5b+t.7c—.d. . .. < 6) zh—2k
46— 3ct2d+3% i Qlm7 = BA .
: ‘-—a—gb+1oc—5d—ok 5h—qgl+6k+47

%W, —5a~+b~—§ct7e— 5f+5/l—7c—15y
b4-2a -—9c_+8e+ 7y =7z e— y—=35l—F
—5a‘-} b4 ¢c— e—12f+3h = —12y4-32

8) si—sat205c+s 9 Happiisclmits— s

—26—8at+ 67¢+7 ' 78— §c—8d+ Fo—124 72
76 +Ja+1560--2 —'a—17b+8c—19d+15—712‘g

10) 6a+ o*'ob— 5f— &— & 11) 5&—21-[—54:
—2a-=9b+48g— 9h+7f— & 1, 8/+7e—4!
ga+ 060+ 15—12f—gg+8~ c— 6¢
12) 3a—17b—10b+13a—20a 13) 5¢+3
6o~ §a— b—r2a+3d+ga—5k 2c—g—ne
150 — 3526 —3d + 54 ’ 10¢4 12

14) Ba—58—3c—7d+5¢—8f +58 4 174
—2A3pgo—5b6+2d —Jo=7f+t g8 = 5i=1
8a—6¢c —9d+9¢ — f—68+ 24k +2

15) Fa+ 5o = (ga+ 176) = 27a— 140




1)
2)

3)

4
5)
6)
7)

L))

9
10)_

11)

)

' 15)
X 14)

“78 X -—1ob._—..—7oab

: 8
13a=(5c+3f—7a—52+5a)=17a— so—5f+52
—8a45b—3c— (7a—5b*-'-‘2'6)‘= “—15a4-86—¢
5“——50+5d—-—-(7a—5d+80—25)=8d+ée—4a—15c
378 — 5f — (3a = 26 = 5¢) — (6aiygp 4 32)

= 28a + 66 — 5f + 5¢ = 51,
a+b—(2a—56) —(5a+75) — (150 + 28)=7a—gp
fa = 3z — (3a — 42) — (36 + ¥zr —da)’

~s-a—~3~§.7z:—5b.....— -_—— 5—55

3 Multiplifation
a) Multiplifation einfader Grdfen.
aXb=mbXxXarmab—mbama-be=b.a
axbxc—abc:aacbzbcc::bca—-@b::cba 7
—a X b==—ab
aX—b=t—ab
—aX=—b=ab
6ax 7b=42ab

17a X 36 = Yabe= s1ab

33y 81 o Weak. g

- 3a X 14¢ = - 42ac

*ax—%b —*ab'—‘——l‘—

‘_a,x - b = —7ab

“~6a X — 117 — bbax
5¢ . 15ab
= a8
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15)
16)
17)
18)

20)

21)

22)

23)

. a c

s bdh

‘ab x cde== abede .

— §ab¢ X zade =

pots $30 N ws ——

goaabede

— 50d. X gbbdzy = — 45bbbddxy
— fabd X icdef = = jabcddef

17ace X 5= 85ace
ac
* g b

5ac 7bjg
tde 5ad

n 3 SR
—%X_zh_ﬁf

_.35¢f8
5dde

zab X.2cd-X dfg = 6abcddfg

—

)
5cde .
2aab

—:-4(16)(_

X & X = 5df = gadf

e oS bda :
5‘-‘f &al s

—ax—ax—ax—a'—aaaa

g_a_i —-——-— ¢ N
g X 41% X

: 5 c 3CC
i O AC g o

a T x ‘zx

aﬁg 3Ty be

SRR, ¥ G L T R =
74% sd

__3ad
2k

= Begay.
J5ddh4

b) Multiplifation jufammengefefter Grdfen.

1. (6a+ 36 —5f) X 56 =50ag + 1508 — 35/8
2) (—2bt3c—8) X —8hz=160h—24ch 4 8gk

3) (7ad—15bc—16acf) X foab

— 16oaadcf

=70aabd—150abbe



4

5)
6)
V)
8)
9)
10)

1 1)

12)
13)

)

16)

7y

18)

5

A% 188 00 i od =324 . 89ac
(fb 2d 5bg T ) d " odd
18alz 21a -
25bdg 5 >

(a4 8) (c+d)—ac+bc+ad+bd s
(a+é-—c)(d-—~e)._ad+ bd—adr-ae_&e+ce

(2a—5b—8c—d+9e) X (7f + 28— 1) = 14af
—nbf —gbef— gdf 4 63¢f 4 4ag —6bg = 16cg
—2dg +18¢g ~— 2ah + 504+ 8ch + dh—9geh

(7l—2nt =Q) X (Fle=11m)e= o1 — 85[771-—27!
+ 22mm 4 ggm

(2@ 450+ 5c—~5e) X (52 4 105 4 !5f)—6aa
+ 35ab + gac —'15ae 4 5000 4 Fobc = Hode
+ s0af + 755f + 45¢f — 75ef " § ~

(a+b) X (a—b) = aqg=—0b = ° ¢ i

(a+2) X (a+b) = aa + sab + 25 :

(a=—8) X (a=b) = aa=—2ab + bb

(3@ + 56— 2¢) X (a — 2% +.9¢) =%aa—~qb
+ Fac—106b 4 febc=— Sce

(3c—5d+35—%n) X (fe=d478 4 §h) = 2ce’ 2
—Wed + Yog 4 ek + 5dd — Yidg — sdi
+ 2 gg-—’”gh—F/z/L

(5ab 4 3ac = 4bec) X (7ab-—-1gac + 28c4 d)
—-35aabb—69aabc—- 18ztbbc+5abd—o4aa0(
+78abcc+5acd 8bbcc—4bcd

(13bcd 4+ 20bce —100de) x (4bc 4= 5bd-— 12e)
= p20bccd 4 Bobbcce  20bbcde + 59bbcdd
— gobbdde —156bcde — 240bcee + 1206dee

(5aa—3ab47b5) X (5a—b)= ‘5“aa—x4aab

+ 24abb— bbb
(a-i—b-l-c) X (“+5—0)=aa+2a6+6u-n
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20)

21‘)>

22)

25)

24)

25)

3)
5

»

" (3aaa + 55aab— 17akb 13550 ) X (5ad+4 26ab —57bb)
' =gaaaaa+ 183a'aaab+688aaabb_—9476a‘abblb

+651abbbb+74lbbbbb L. =

(3a.— & 4:2¢ —. 3d + 5e¢) X (17a—25 4 12c)
e 51aa —_ 25ab + 70a¢ =— 51ad + 854ae + 258

- —16bc 4 66d — 10be 24cc—‘56cd+ boce

(a4 b+ct+d) x(a—-b-—c-—d):aa—bb

| 20— 2bd — cc—2¢d —dd

(—2a4-5b—cc) X (—5f=7a+cc) = 6af-96f
+3ccf 4 14aa—21ad 4 5acc 4 Zbcc—~ccce
(%m — §n —Ipp) X (§m —i2n 4 6pp) = jmm

¥mp + NE-mpp Y 10nne— § npp -4 8pPPHN)

(= 2t a2 + ) = s =858

°fff 2t , 6ff
T s 2k + -g-"
g_ﬁ__c_z_b_ ) 3aa 2a6 ) - paaaa
20 2xy '———5.2}' yy) =szraT
_._lgaaabd 21ag”bb_ gabbbd 5555,

oxxrxry | 5.1‘.‘!‘}']( lD.Z‘ley yyyy

4) Divifion
- a) Divifion einfadher Grdfen.

a ‘a
a:b——'—-ze 2) _a:b=...._b_
a:.—-b=—%v 4).-—a=—-b=r-‘b-‘-

- Paglh _ 2a

5a:«5b.=§_b— : i 6) —aba: 86....—..3.
4 St

124:—41’;:-—%- 8 —14a: =40 = Z:

9
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9) abeias=tbc - 10) d&c:ad--%c

1) 8fmn:— ofgm = — %

be :
12) ‘- 12abcde : =— acd = 5?- 3 ;

zade |

. 13) Gabde:—-zbf.__— . S
Ak

14) 27aaabbifg : — 18abeghk = e T VR

15)  35abfgm : 5aabffgmn\=;fz—n; v

a ¢ ad 25

D4 s =Bt

safz - ofzx.__ 15ade

bc " sede  2bx y -
3B -G e BETE ot S LR TS '
& afm . 6%z = a g s
s B SRR BT gt
19) 5bcx.5ac_...m : . T

1 1 4n

7fest §fin 758

21) #ac: jabdd = TgEJ

b) Qlutfion 3ufammengerester @rﬁﬁen.

1) (5aca—2¢1de-—f+-—) toas ——de—i+_‘i_c.‘

2a
2) (13acf—ﬁbdef- 2ad) : 5adf = _._'27.“_%
3) (8aa—6ab+4c+|).—2a._-4a+5b—--;__;‘;

# Qaacfy — 4affs + sfgsh) 4aabdfs = 55




5)
5
7)
8

%))
10)

11)

12)

13)

14)

15)

3¢ ad , fdd 7d
(el r) s S 2 T2

(ab—ac): (b—c) = a

(ac—bc + ad=0d): (a—b) =c + d

(4aa + 6ab— 4ax +gb.z:-— 15 .z.z") t (2a+ 37)
.._‘2a+5b'—51:~ i
(14af — 25f + 7cf 4 6ag — 9bg + 5cg) :
(7f ¥ 58)=2a =356 +'¢

(4rzx + 4zr — 29x + 21):(2x== 3) = 22x
T 52+7 :

Clar e imdazibehio) L Bomifirs s & 320
(aa+ab+2ac—2bb+7bc—-3cc) (a+25—c)
=a—0+5¢

(12aa ¥ 26ab—36ac + 18ad—1ob§ +291>C--6bd
— 21cc 4 ged) & (6a — 26+4-5¢) = 2a+50—7¢
+.5d - '

(119cc —200cd + 4o8ce — 115¢f — 59dd + 72de
¥ Wdfas obef o aoff) LLire Lo eiissae
— 13d + 24e — 5f S

gab TRacs oooh=) L inke inige
Liie— 4 e -

AT SRRk A5
( o BeEfh 3 29fx,+ 21hh  15hz

K=

(zL‘__H)fd_‘zz& o gkl
5

“(goaab— 6aac+75abb—15abc) (lgaé—aac)
—oa + 5b
(36aab — 63abb + zobbb) (12ab — 551,)

C=ga - 4t

19)

(72 rrzz'—78 rrry— lomyy +177yyy + 33355)
: (bxx — 4y —}’J’) = 1221-—5131 -~ 33

\



20)

21 )
22)
23)

@ (

25)

26)

27)

28)

29)

. 30)

19"

(Lz‘xz‘t-—l,{.rx.t + "z'.r— 2P0 + 6) : (2xrxz
= §z 1) — Lrz ="374H6 -

‘(‘liia '113a6+9ac+2bb——bc) (—-—5b+ 9°

20

55 B.a e e

51‘1‘ uzy 1022

Sy il +’0”+s5yz) (—32+5)

,=—5—é—+—+5z

4 .

(18aa + 33ab + 42::(':— 12ad — 5005 4 124bc
-i'-86a’— 1600—"200() (6a + 156 — 2¢c — 4d)
= 5a — 20 4 Sc

(108aa — 33QC w— gad — gae — 24ab + 10bc
+2bd+2be-—-5cc—cd-—-ce) (xza-fc--d-—e)
=9a,— 2& + c / :
(513’ i E;yy—%;gyz = yu‘-—',i‘xz-l- o2z + b

f (3o 4 Yy —jim2uy =y — fz

(— 95aabfzx 4 65aacxy + 6oabryy — 65022
+180abfrry—agbacxyy — 144bzyyy - 156 xy2)
(15abf1‘—121)yy—-15acy+152\-——-5a.z+12.ry

aa 2a bec ) b c
be ~d S5 de (b d)"“_‘ ?"'"e

(5aa1' 545}’ + gad. — ax + ._.,—- bd)

(——~+d)'—5¢z—6

___——— .
B

bd ccd RIS NP 5 d
e BCTE b
E-D)=SF+ 4%

(aa —-85) (a=b)=a+0b

(aa.z.tz abxx aczx oL i~nax a



‘20
31) (acaa s gaabb —6abcc—ccec) : ‘(a“"5a6—6‘6)
= aa 4 zab 4 cc : Y |

32) (aaaa — bbbb) : (@ — b) = aaa + aab 4 abb
‘ 4 500 g t

55) (32aaaaa + b6bbb) : (2a+tb)=16aaaa —~ Baaal
+ 4aabb.-—- 2abbb 4 bbbb ;

qaabb __25ffmm 7odfm %ab . 5. fm
54) 4cc 88 + 4 {ld) ( + d)
9252 %ﬁ + 72

.« on Rt W
=

2¢

o) Partialdivifion fir die Falle, wo der Divifor in den
: Dividend nicht aufgebt.

i) 1:(1=0) =

1

Lbbhias
bbb

e Rl i

:1+b+bb+bbb+w

o= 1 4 bbb 58O +00bb 4 ags

.‘ b
...)12(1+b)——1 m
bb
__1—-6-}._1_;'.:_5
bbb

: 3 ‘=A‘1—6+bb-—l—-—-—-+b
. 5605
-_—__~1—b+bb-bbb+1+b

=1 = b A 8D — bbb bbbh = trrid



3) ¢:(a=p) poe

Il

o als nla ale

e

»

c:

~
Q

+
(oo

~

gl B

8lo 8]0 a]a ajfe

Il

5‘)‘ C1+2): (1—-r

1

'éct
+a(a—-b)
b
+=+
b
+ =+

bc

bbe
aa(a—>)
bbe bbde
—_— S ————————————
aaa o aaa{a—b)
bbe bbbe ;
aaaq + s

aaa

be

aa+06)

be bbe

+ Gatat)
boo  _ esbe
aaa aaa(a 4 0)
Bbe  bbbc'
aza T Faaait iy

Q

—

aa
be
aa

—

=38

aa

2%
1—x

Y= o

2rz
v 2o

—
—_—

122 4
1

2xxx
A=z
14 27 o+ 222 -+ 222 4 tvid

—
—

2 4272 + 2z7 +

—
=

. Rednung mit Potengen

Was Heifit eine

~

Potetts in der Grifenlehre? Was ihy

Ctvonient? 980 ihve Gruridiahl (Bafis)? — Tndert fich

eHe Die Grdfe 0d
Grundsabl mit pom

er Der WWerth einer Potens, wenyt die
Ceyonenten vertauftht wivde — Iie

werden Potengen yon aleicher Grundiabl multinlicivt und



[-1-1

bividive? Wie verhalt man fich, wenn die Grundyahlen
verfchiedett find? — Solite aman bey der Diviffon auf Po-=
tenen mit dem Egponenten o, oder gar mit negativen Cp=
ponentent gevathen: weldhe Bedeutung ‘muf mon alshant
einer folchen Poteny unterlegen? Sind die vovigen Regeln
Der Multiplifation und Divifion audy auf folde ﬂ)otenggn
poch auwendbar? — Der Epponent 1 Fann weggelafiern,
auch wieder Dinjugedacht werden, wenn s nithig feyn
follte. —  Findet bey der Abdition und Subtraftion. der
Potengent auch eine Verflirgung flatt? NUnd unter welchen
tmidnden? — Was witd -erfordert, wenn bey den Pro-
duften und Quotienten von Pofengen eime gonliche Bir-
Fivsung fiatt baben foll? — SBenn in einem Bruche eine
Potens aus dem JGhler it Dew NMenmer, und umgeteht
aus dem enner in den Yahler gebracht werden foll: welche
DBerdnderung muf mit dem Crponenten diefer Potens vor=
genommen yerden? ¥

1

1) UdDition und Subtraftion.
1) 4z 482" 4 cr® +dz=(at+b+c+d)z"
7o) A 8 et +pa”—cz” —dr"=(atb—c ~—d)z"
3) 10a* +3a* 4+ 6at — a* — 5a* = 13a*
4) ga” "4 1067 =507 + aﬁb:-{;a"‘?-l-'a’b
5 6t +2:8 +5°—19-6% 5.8 =78 —186'+5
- 6) ‘16a*b3c5 — Ga*b3cs +- 7a4b3c5’= 17 a%b3c®

5(13 L7ad 11 a3

7 b+ . 64

+a*__fb3—§j-|i-a’

9) va"b’”-‘—giz”’+‘5a"b"" + 6" 100" 0" =16a6" —3a"



i : o5

9) 5a~32 '+ 7ab2c = 5a”b"° — 12ab2c 4 6a"02
—Qadtd 4 6% — §am ™" — 3b7* = 1m1a" %62
- 5ab26 - 11a™b % — 9“3153 e 21’—"

20) 5.o7 4 58 - §ea A" " — 15 5° + 4a.27?

Fca”bm" = (fa—5)27 12 56+ (c+3)a" s

@ [ sa+ 5a=20rc— 7ab ;

= — 6a%*b + 2a™Rb2¢c +-17ab

& 9atb —8a~2%p2¢c —10ab

gatb—3za"*b%c

B3 3
5"t ga=o "= 3%
2P

v

=

2 N = 1oa3
23 — 3ca”bl + 4g%a ’bf"\‘ @A

? - \ 2

a”b? 4 a -|- é;z’b’ o 2g2a-3b""‘t }

' (f3—5»0)¢l”’!2"+(ag'+5)a""5"""‘-l-7lz +5a’6=

13) L aamtp 71)'
bz
- ])
& nym
§ b +C — 5 95

5 5a"l)”‘ — ha=3p~2 ¢ +Fc* —5- a5

(9—mya=>6—%cs 2a”b"’+ﬁ+4c — g as

)
14) ‘_{ 0a”z2 — 13 + 20abix — 4b™g 22

g 56Mcx? 4 g'al"’x? — 6 4 zabix
: 17abizr — 7b”cx? . — g .
15) 2§ 5a* — gais —5cTdd o 7d
; g 3a* —15a%2 — pc=Td2 — za?
o

2at 4 Bt 4o~ d? + 7d + Fa3
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.17)
~18)

.

’,'z) Multiplifation

\

a) mtultiphfatton etnfadyer @Stéﬁen.

™ % o= a”t"

a~™ x a® = q~7?t* — g*~™

P i, vy el T B Sk,

G=% X, a7 = a_"”“%' = q=(m%2)

5a% X a? X 7a% X Faf = 105a%%

1na"? X 2aif. X 4a° X 9a? = 7goas
o

7 i X 7872 2 == zas=—42a" S
G 5p e g d X 10@ = 1oa~ " bd = 10bd
: it
—p =7 ] & =3 12
> X7 X 4+7°% =12. e
Ayt i 1T s

.—aP';"I X - 5a37'—2f X 5ql‘+7cz= 15d2ﬂ+29+5fcx

507 X 10a2b% X — 347 = — 150a%2b¢

—-751"1[1)%"’5 X 5a2b"5_c-::. — 21ab"c"“=_%l
A c
Basdr X a2l® );/ 4acb"’ = 20a%b% -

: - T : Lo
helity /1,"71"9 . St T =5hf‘sl"‘x4 ] 2:;4
15475608 x =3 =60 — —ep=6,—1, 52

15a7%¢ _ _..44 b Sctsx52q9 %0 e

= a-’bac-wd-r ¢ 2a2b=3cT2dd = — ScT" T8
3 X %
5d3 ,
e — .3—(-:—;*_‘. =
2T hbet x a"f)""'c‘ Py a""’”‘b—'a’z"b"""""'c‘l""
fvgm-xhd % 2fm+3r2—~n X 4gzm+lhm+zd, =
8fx+m+3,,3m-h s )



3 21)

25'

39) (a4 y)~3ss x (a+ N7 x (a+y)
mhs (a+y)"t"

So) 28wV - et qsab TS Ba
7c—2 46 gcid® 65cd?® 7cd? b2
Ga*dSc7 - ZmaTibtcT! 18a28%¢”® __18a2bg=
T T
1 f3ds* 5821 55/°ds 55/ dec
\ apt3pmeE
2%) 31 gy : = - =‘f—'—7?—~—"
5(1—' 3 ¢ ‘4a”‘1’b ma—p—-,sb—:m-i-xc 12¢
25) 2a—-m—-abm+'2 N & {8 4pa Sn
sx Tty TP s ga—t—iy=Atigp fir
462$P+:5y”—3.
m—l-éz_p :
o) TmaT i breif s : azg—ﬁcvzf—s
(8 ) et x’) (a+ 80" 2 (c? 4 z2) ~»ta
3a ik 5c(a+b‘=(c‘ rz)m"
(a-}—J}—:(CQ—l— x2 )~’+5 a3b?

b) Multiplifation yufammengefetter Gréfen,

1) (@® — 3ab — 5b2) X 4a®b == fatb — 124302
| — 20@2]23
2) (2a3s — 5&265 + 9ga3b2c%) X Fabc? = 6asdec?
; — 15a%bc® -+ 27a%b3cs

8 (7451 + i‘;{i — gahTiA 4 7) X — G

= — 56/1“‘1““ —= 167" + s4aht™? ;-56&*1’_5‘
= 24ah - 86 . g 16 :

#or it i
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A

5)

6)
7)
8)

0)

10t

11)

R
A5)

16)
17).

13

£ 39)

w .
(a3b"‘—-cb"'511’f+ 5—63—) X 2bc"?d="2a3b"3c"%
2![ o2add » 2d4f  Bfbcm—2q

e =4 -1 — e ——
24 ‘ﬂf"' oy el b o e
(am—sbem-l-s 2200’ T o el By ¢ o R T

- 3 3m+3
g dmEIpimb2 | Ga2mEspptm—s o
— b : + A

(448) X (a+5)=(a+b)? =a? + 2ab + b2
(a—0b) X (G—B) = (a=10)2 =a® — 2ab + b°
(a+2) X (a—b) = a —1s2

(at — 2b3) X (a—b) = a* — 2ab% — a%s + 24%

(r2 —Fz—7) X (T —2) =2 — 522 — 2+ 14

(342 = 5kl 4 2B) X (/2 — 7hl) = 5/* — 26131
-+ 57/:213 — 14403

(62— a7 fi458) X (15 & 4f*) = 6f7 & 7f4

= b5f3 2 asfer
(4a*—16az+4-52%) ><(5«13—2:!3’.2:)-—..‘1()(1‘S —88a%x
=+ z+7a?r2 — 6a2z?
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(7a®—5 a2b4-6ab2—2b3) X (5a*=—4a’b +16a252)
= 2147 — {3a% + 150a%* — 110a*b*+ 104a%0*
— 32a2b° 28
(322 +3ar — Zza?) X'(2z2 —"ax — {a?) = 5%
et iat’ 5 ’10271122‘2 + 5(13.1‘ + 344
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SRR 1P,
a) Divifion cinfader Gedfen.
D a® e’ = aft®
2) a” i a”"=a
2 @i et e = - (mEn)
4) R R R ik 4
5), 8aro ; 2a* = 4at
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: HLE. . o s
8) car! : da =%
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6(a+8)7? : 4(a+8)" = 3(atb) = ——mD
g) 6( 4(a+2) 3(a+0)"%= S(ato)"
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5¢2

N ¢ %
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b) Divifion jufammengefetter Gropen

(6a3b2 —10a2f 4 7a%br) : 242 =5ab? — 5f + ja?bx

g TR
(%a’xs-—gaaﬂ +3ab?x) : gatx? ::g.z}:"—.ga + ;%;_—;
511’5‘ 5ac Za®er SN 2ash?
+ 2a{c —_ 5':7(';-}'-,;:)2) - —-—-\59 ]
qg s 9’40 150‘ ‘go 5c8 i eEy

e ga3 2a%b? a2b? » 5(,131;3&({_'_},)&

(63— c2x) 3 (bema) = c3

(a® +2ab4062) : (atd)=a4+b

(a® + a?b— ab? —3) 1 (a—b) = a® + cab 4 2

(3a* + 16a% — 35a%52 + 14a20%) : {a* 4 7ab)
= 3a® —5a%b 4 2abd2.

(a? — 6as03 4 140506 — 12a%b%) : (@® — 2a%63)
= a* —~ 4a3b% 4 6a?b5 ;

(a* — 2a°0® 4 b%) : (a2 —02) = a@* — 0%

-[a?bz® — (@%b - a%) 27 =GaSxs 4 Falzs] (a’z‘z—a%r:)

Vo o= BBS A a3 a5 L g atzt

1) (—aﬂb‘t + 1501 ’5‘—48ﬂ”b‘-—20a”b")=(1°“9b’ —sabh)

12)

= a?b? — pasb* — 2a®b®
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15) (80 =150+ 51020 = 58al’ +24}*) (aa2 =50+ 45%)
= a? —pab 4 662

.14)’ (4c* — gb2c? + 6b3c — b*) i (2¢2 —5&:: + 1)
— 2¢2 4 3bc — b2

15) (Fas—4ut + Tt P22 —=Pr+27): (El"—bl‘-i-ﬁ)
""‘%Z"x-_ 512 T ¥z Y

16) (=1 Lyatnd) (—1+an)_1+an+a2nz

(3a*d*? — 8a"b% <« Fal®f 4 2alot. 4 Lrarpd)

’ : (@35 — 1afh) = 2ab? — 5a*h’ — 17a%

17)
18) | (5 ath3cs — 22a%b3cs - 5adbic? 4 12a203¢8 = 7a%b2c?
o 28ab?c?) : (a?bc? —4abed) = 5a’b2c?

= 2a2b2¢t — gabcs — 7bct

\
LaTh?  4rashd _gasb* (mez | 5a2h3 f
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25). (@8 420350 4 26) 1 (47 — @3+ 2F)mmat 4 a¥z o Az ozt

24) (5—62% +272%) + (1 + 22+ 52°) =1 — 6z 4 @

25) (a¥ — 162°7> & 642°) & (@ — 4ar + 422) =
be s Ja* 4+ 4adr 4 120272 4 16ax® + 1621
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. — 6a™=2p?" ;
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Iv. Auszichung ber %ttrae[n und Redy-
nung mit’SWurgelgrdfen,

Was beift die Wurgel aus . cinet 3abL giehena 1hud
Wag it cine Wurjelgrifez — Gicbt ed audy Japlen,
Woraus die FWursel wever durdy ganse Jahlen/ nody durch
gewdhnliche Briche ausgeprudit werden fann? Hud wean
es folche geben follte, wie 186t es fich evmeifen? —~ Wie
beifit eine Wurselsabl, weldhe fich weber durch gange 3ah=
lert, noch duvey Briiche vaviFellen 16ft? — JWag begeichnen
bie Whrter commeniurabel und incommenfurabelz — Die
Sveattonalablen find aljo, in Hinficht auf ganse Sahlen
und gewbhnliche Brdiche , nothwendig mcommenfumble Grd=
fen. — Sind fie es aber audy unter emauber? 1ind welche
DBeifpicle laffen fich wohl qnfubten, wo fie ef nicht find? —
Relche Bevtursung (66t fich bey dev ‘Yodition und Subh=
teaftion der Wurselgrdfen anbringen? Und 1was wird Ha-
$u oevfordert? — Findet auch bey dev Multiplifation und
Divifion der WurPlgrifen eine BVerflvjung fatt? Und
welche? — Wie muf man es anfangen, um einer Wurgel=
orbfie eiren bbberen Wuvselegponenten ju geben? Su wel=.
hem Jwede thut man diejes oft, b es, doch an fich vor=
theilhafter iff niedrige als hHobe Wurgelseiger s haben?

1) Duabdratz und Cubifwursel aus Fablen.

v 2) Duabdratwnrieln,
V.Y e = 16 i ;
2) V' 4og6 64 :
D V ooy = 247

]

{-5.1
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25)
24)
25)
26)
27)
28)
29)
30)
1)
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V 532169 = 765
V959484 = 978
V 57198969 =75%
V68492176 = 8276

V 25855689 = 5083

V 256144689 = 15367
V1607448649 = = 40693
1/ 780811249 = 27943
W 1420915025 - = 37695
V/ 2859703596644 = 5534762
V 4i6es800625 = 203975
V 48303534206084 = 6950078

V1238868570025 = 3176905
15 = 2,23606-:--
V15 R0 3o V-4
Vas = 469041 <
Ve o =9g0705n
vV 153 = 12,36931:-
1/ 101 ='10,04987+
V‘7/65 &= 2,76586--:+
V9,6 = 5,09838+:
V15,2579 = 590357+
14 0,056 = 0,25604 -
1/ 0,00789 = 0,088z -
V 0,003 == 0,05477+*
V 0,014 = o,‘11832....
Vi =

Ve =1



32)
33)
3%
55)
36)
57)
08)
39)
)
41)
42)
43)

35

Vi =3

Vit =4 :

Vg =t 1,32087.-+

Vi == a)04521 -0 N
Vil = 341869+~

V758 = 271515

V85 = 2/88205:.+ \
Vi == 1,2009Q-« -

V& = 093541

Vs = 06459

V% = 024255

V1045 = 520036 -+ i 35

b Cub iy eyeln.
"[3/.12167 =23 V

V88i7ah = ob

Vidogess = 74

V240375 = 155

3

V11089567 = 223

‘]3/1'191016 £2;206., R : fed

Vinzsse = 258 S e 3
V. fo52 = 568 : ;

V 4o353607 = 545 .

1364481201 = 4o1 : '2"“ .

3
V/ 8o0cooo = 200 Ay =
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29)
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32)
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34)
35)

Vv .
V 55250/605576 = 38,76
Vv

1>74088000 e T
Vadng = 685
V5joobgzee = 698 :
V6372783864 = 1854
V7256515856 = 1036
]3/ 11'1”980168000 = 4820
V 115145014625 = 4865
V 18970074965 = 2667
/115028982875 = 4835 |
1/8108486729 = 2009 '
Viz = 280485
13/82 = 43448~
V267 = 64590701
13/55’- = 819817+~ .
V687 = 882375
V58 = 1796707
V2875 = 468565
28,25 = 3,04559" "+

'] =3z
2z s % 3
2 3 " A
ik =%
3 ¥ o
V332 =3
Vv = 7}
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36) V55458 =X g7k Sk
57) V3 . =087 i ¥
8 V3 e o -
39) (13/3‘; = 0770949217
40)" V5% = 156049: 10 -
f) V158 == 2/50202++ ¢
90 e ot e g

2) 5‘:8111'5?[& aus %u,d)ﬁaben;ﬂluébrficfen.

a)'ﬂBucaelu ausg etnfad)eu Dudfaben s Aus:
: ‘ Cdriden.
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. 4) chqdmr ms ‘?- cq_dvf: B 4
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6) 'V“«C‘.’L‘nm.‘”’y‘w R acazm-l-zyzp-—d-

a®h29ct e U

7) V(a +f)4/112416 = (a +f)/l324

%‘j~,i’.‘,37"9"‘”'2 (a? +.23)T6" <o 30" 3t o o
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15)
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a?b?c2

G L5 U
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Quadratwurjeln aus sufammengefekten
‘DudfabensAusdricten,

V(a® Foab b2y =a+b
]/(n’—-zab-[-bﬂ::a—'b
b
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V(z2 2z +1) =2+ 1

VACSS 6224 a%) =% + 5at
9a? s B et TN

Wie TP atie o

a .
V(% a20? — Sabc? + kct) = jab — Lc2

,V(‘z& —_—axd + za_z_z-z) = 2% == ia‘r 5y i

\V(azm + 2amz,n + rzn) et am + Z‘
YV (a*™ — 4a”t" 4 4a’*) = a™ — 2a”
452 a 2b
V(_—— +959)'— ____
V(a® 4 2ab + 2ac + 62 Y 2be f ) =a+ b+

1/(936é ‘“ goaz — zatz + 2548 + 54% + azI)

| a
V(424 Baz® + 4a3x2+ 165222 116 a822 1644
: =ow? 2ax 462 | g
V(gaa —~ 6abd + jz0ac +6a¢1+ b2 — 10bc — 264
+25c=+1ocd-{-d’)=5a-—b+5c+d



, 39
16) VA% + 6 — 1722 — 282+ 492“) =3 4 er—n22
17) V(Qr" — zax® 4 6bx® + Gy abz? 4 p2z2)

'-._::512— — + bx
18) V ($a2x®—%abd r3z+ 8a2b r’z’+b"’222’—4ab‘1‘z3
+ _‘.a"’b’Z‘)-—%ar’ — bxz 4 2abz®
a® —oab + b2 et boic?

) Vit e+ et T T e
azz? 4 2ab2v3 4 bigs _nax F03r2
azw + 2a"‘~r"+ _Z,zﬂ g3 am +$n
/21) V(a?”z?* 4 locaz’m—zrzn-}-r gk Gam-}-;

5 + 2,Cga2m-—¢ 2nda. = 5oca”""x -+ 9a2

& 5a. !

R a’”.r ca” " +" —_—
55 +5 =

. gazm—-zc "sq'm-l-n‘-—xbzu—rc _ ' 08 =T %
22) — e
4d %P d*r=3 d’?
+ a:nb4n—2d5 + 2—ganbx+?"-‘d3 + 216b2x)
Fis : 8.
=§am_xc_a”bzn—xd3 _281)”
2'd3[1 : ; 5

c) @ubtfmuraeln ausg z,urammeugefeeten
.‘bud)ftabensﬂusbrﬁcfen.

D) V(a3+5a’5+5abz+b’ =a+b \

2) V(a3_5a2b+5abz_63)=a-6

3). V(-r3+6r’+12-r+8)—‘r+2 \

/) V@ar — 84a%z + 20jaz? — 57%) = 2a— gz

5) V(I‘—Gcz‘-hxzc?z*—acsx’)-qr —2cx
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6) V(a”:

esa? — sanls

‘ D
DV (8—12z> 13 625772 =

— fa2mtip? L 12a"""2 ML Gadr®h)

8)

)

1)

)

msw—'s) — 0 — yp38—I

3, fa3c? a?c zab
— 5 e 2%
V 5 x6 'Lb‘ x5 4 >

)L‘_Z——-.Z"———$

3 'vgaﬂb e 2R ary e "4
V(b’ pise 2 + *‘—54c4~ * ok é‘c—;&’ 6) ==
a2 2 s '
Far 2027 =i ;szz

]/(a3 - 3a2b'+ 5a%c -+ 3abd  Gabc + 3ac? + &
4 30%c 4x56c2 F+¢2) m a4 b4 ¢

V(2726 —= s4azs + 63025 = 44adad 4 maasze

— 6asz af) = 52* — 2az + a2
l/ a’y3 5a'2éfy4 zasy2 - gactys  6a2c?yd | zady
i T oig bace b2dz _ b2d b%¢c
258 wumacsyt 5 a2ely? ) - ay c3y?
et e e -—ad ) =N —
o3 dz d & b2¢ 7 d a
. \

]/(81" = 48cz‘-" 4 6oc2zxt — 80031:3 — 906412
4 108¢3x —27¢%) == 222 - 401‘-—563

]f/[(a + 0)5723 + 6cal(a+ b)* "2 4 12¢c24°?
X (@+0)"" 4+ §0M] = (a-+0)°"a + 2cat

d) Quabrat unb (Zubtﬁmurae[ aus nnvoll{tans

digen Quadraten und Cuben.

85 L "r4 % LA i
—R Y — e e So——e — v
o ) 4T 2a T 8a' - 16at 12847
3 x2 s x>
2) 1/(a’+x?)=“+27,*-g;;3 ;5;"128“7‘1-
T TR 5r4
8 VOeE) g g

16 =50 g
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6

7>‘

8

V(1+2)._1+42'-— 3 +}6._~1_2’E;+. %
V(e —at) = am I —‘;; —851%_934%_‘_ o
V@teymamD -+ En=TEn b
= , 8 4.
v<1+.r)=1+§—””—;--+%{—’-—% oA

Der fehrer ditvfte SOOI thun, y‘eineu Gd)umn oen Wt;en diefer

 Qeifjen Bey dev Anssichung dev Huadvats und @ummmsem an einigert
Weifpiclert su seigen, indem ev in den 5mm»tn 1, i Sy 6 filv a ctwa
die Zahlen 2, 3, 4, § . annimmt, unb z = I, in ben sormem

3,4, 7,8 I)mgegm ,;c,._é, L %, zc. rest.

£ -

5) Rechnung mit %nrgelgroﬁcn.

a) Addition uub Subtraction,

: b‘;'q + c]?;a — d]’;a s (‘b + c—c?){}a

613 — V2 4+ 12— V2 =112
. % 2b & 3 26y €5
613 — zV%+aVi—-;V§=(4 W s

vy s
5’!/9— 2V14+1/z——av:4—21/0 3V9—7V 14
ey ]/z



,49
9

e

e)'

9)

OGN ang

D g

l°V2 + 51/8 e 7V3 5 2Va
5V 2 + 1/8+41/5—01/a
-—31/2 - 9V8 -~ 31/5 -+ 1/a + Vab
R 518 — 6|/5 + Vab

7]/12a’bc+ 2Vr+3Vo—2aVc+7iV9a
—20 l/lza’bh+ 9[/120’1)6-]- ,/C—5V‘}a

‘uamme ang

2°V5-5V6+9V12a’bc~—(2a—-1)VC__..2V9a

18V7 — 516 + ‘°V11 - 5'[/15
67 —21/6 4 % |/11 + 2]/1j

127 =516 + %Vu — 51/15

16 1/6“” = 1/9CS e oV7a o AL
-—81/9r3 —‘V7a + 51/6ab +2 [/m

{ 15V12a5’bc+17]/3._51/6

e .mS

131/6ab + 7V9¢* + 81/ 74 — Vio—2} 10

b) Berfirzungen und Berwandlungen

Vh+ Vo= V6= 416

21/ 8 — 7118 +5V’72 — V50 =812 .
Vizd 227 +35V76 — 9148 = = 1513
gVi — fV et iVy T Vs =2V =210
oV i+ Vo — V15 + Vi = 11115
. N 3 3
W+ V16412 — 51128 =812



7)) V8 — 2} a4 Wl + 2 V65 =gy g — Vi
8 V52 + 2104 = si/ 2+ 415

9 5V5— 2V 2+5V6=Y45"V8 + Vs -

10) 57+ 5V i+ als= B+ VIB+ Vg

W) 4VEtsVa—sVi=Vert si= v

18} | V461 — JBact off 4 gaze = (amc)V/5¢

13) 1/ 18a56% + ]/5oa3b3 = (oa=b+5ab)1/2ab

1) V162 + 1/ja*h — Y ab— Vgjath = al/b — al/2b
15) 1/2”:1”&56 — l/4 5*asbics B i ]/4 64quc_..

(8a’b — gabic + 6b)]/4a'bc

2 a“c a2ci ~aled?. ac % dgi
'6) Vb~" Vbd’ —V be2 N —b_ )V—"

3 27(151‘ 3 a2r

18) 5b2]/a3c+~;]/05°‘3 -_,—c‘]/b—:—::. (5(15.9 +2a2—:0—(j‘)V“c
9) sa + o= (S L)pane

20) . 13/54a"‘+611’ — VlGa”‘_"’é‘ + ]3/2a°'”+9 + ]s/,‘z'c’a"‘

(s =B g o
= e e _m_'

0Y PamametIpmekE y pram g2 me ks ks L aahsoh

=(2afb" 4 30%7 "0 — c3)]7;a‘1>5
i 6’5-23c3f“ s 23gTr (f 5 5 zscsda
2 _
) V‘ + 5503([4‘](‘2 5{:(1)
a‘l-\-cbzn-—scnmn : a3bc™2 5

d”'""sfa F-l-”-r d*g d,”"'sf“g?'”bi

¥3) V

4B

\

/
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24)
23)

26)

27)

4)

Vlate + atd) = al/ (o 4.4
];(asmb_ 7"’f’)——a””[;(b—\af"f2>.

7 £ qro
xra 5 bscs

a3b? a’!ﬁ )
(‘&Zz‘ — 2 ) = d,]/(abc — 26d)

) -—-__]/(a’bc-j-ab’c’) ¥

¥ 16a3 2ax. 3

xV(zr;bi 271)2 =50 V(a+zb)

V(ga?c-}-ﬁabc-{qab?c) — (a-|-b)]/5c .

29)
50) V (4asb? ---2.o¢z3b3 + 25ab4) == (s;az — 55)Vab’
51) ]/(2‘a:¢~2 - 4axl+. 2a) = (z — 1)1/2:;
ab— §a2b? 4 fad?  a —2b.
52) Y 4czdz+ = = Vabd
= a’r—-zaﬂ-}-z’ a—x
88V hian B a+~;1/
; : . ac L s 1 . ;ac. .
31 . Va’bd — 2ab2d + 7 5 i e b‘/w
x3 +2r2-l-r 41 &
35) V 1] +d':[,——“"‘ —-—Va-{-'b
“ a® —ﬁ’.r ——‘an."2+'f3 a —
Y R Rd T, zVabtdm
a—0b L o ]/ac
57) a+bVa‘—2ab—|-b2 =a_+b
‘a4 b ja—bs a+b
&5) a-—-bl_/«;_-i-b Va e o
2f2p . .
39) (=+ I)Vx{_frl/((”l)fg L BN Yk

z41)(x=—1) Tty

mrpq . Al

» o oy
VvV Va=ya
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42)

2)
3)
A
5)
6)

..

8

9
10)
1)

12)

15)

%)
15)
16)

45

/

353 ¢
V2V 5)= V20
"l/m(a];b) B2 ]”;’a”b

¢) Multiplitation,
{;a X 'l’;b X 1’;0 I ]';abc
a'[n/l‘ X b]?y X cl;z = abc];zyz
3 3 Vg s
V4 x 716 X V5= 51120
4 X 25X Vga=8V/6

5V'3 x7y8 X b Bt 140
c/a X. dVa—-acd : P

Va X Vb = Va X Vo = Va”b”’
Ve X 15 X 1/5 = 164800
4

VixVix V=14

a]/z X be x! c]/z e abc]}x”ﬂy”’f’z’”"
V% 2 V__ 3 e

ac 3bed 6 hT0gve 1 _6a%c®
b3d3V e x a?cs '—'Eiva‘e‘

-'<V5+2V7+5Vw) X 2/ 5= 10 +4V55+ 6150

(V64 1a—215) x V5=V 18+ V18 —2/ b5
B+Vs) x (2—VE =2—V45 '
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a8)
19)

*25)
26)
: ‘27)
28)
29)
30)
&)

)

35)

54)

35)
56)
37)
38)

- 59)

(7+ 216y X (9—51/6) =5—17V/6
(9—7V13) x (5—61/15) = 501 — 89 1/15

(64 121/7) x (53=5V7) =617 — 4o

(91124 5) 4+ (5112 + 8) = 564+ 871/ 12
(5—1/5) X (7+35V5) =76+ 515
G+5VE X E—7V3i)=—8— %’V-lﬁ
(—5—V3) X (=5+V3) =24 :

{9 +31/10) X (9— 2V/10) = fn

(V2+V35) X (2V2—1/3) =1+ /6
(V14 + 3V 5) X (7V14—2V/5) =460+ 11)/70

(2V7=516) x (3YT—21/6) =8 — 5145
GGV E+5VE) X (Vi42VE) =% +13V%
(V2+V3®=1V249V3

W71 =V3) X (V5—=V2) = V35— Vi5—

V4 + Ve,
(5—8V7) X (9+ 101/5) = 45—72V 7 + 50V'5
CN — 8oy 2
(7V6+21V3) X (V5 +V6)=17V35 + 2¥15
-+ 42 4218
(3VE—TV/45). X (5Vi+1/ PR 1’51/12—51/23‘
+6>I/L—V'§1
(513 —7V6) X (2V/8—5) ==4n1/6—711/5_7
(2V6—3V5) X (41/5—1/10) =39V 2—16V/15
(Vize—217) X (24 V1) = 2)/7—101/5
(515 + 26— 2) X (2U5 + 18V6) = 2464
681/:)0—41/5—551/6
(218 +3V5—7V2) X (V72 -51/20-21/2)
= =a74 + 421/ 10



40)

41)

42)
43)
44)

43

46)
47
48
49

50)

51)

52) -

53)

4

; ; ’ ’

V5 + 512 —8V6) X (2 4 5)/e — 351/12)
=350 + 415 + 150V 2 — 341/6 4+ 10)/ 10
— 4o1/18 — 61/60

(GVe+leVs+ V7)) X (V6 +515 4 Vlo)

=3K12 + 2130 + V2T 1516 +1015
<+ 5121 4+ 32 + 2150 + V7o -

(13/5 — 216) x (51;4 =t 1}56) = 12 +'af/2°
- 6'[3/2’ - ]}180

(51/4— 21/16) X (V20— 5V4) = 44— 4152 .
— 15[/16

(2V/5+1V2) X (2+1/9) = 4V5+2]/2+ 118
+6V5

(5+ Vi+215) x cv6+1/5) 5V6+5V5

: +2V125+2|/18«>+'2V54+v~ooo
(a4 1/b) X (a— by = a2 —=b
(Va+ Vb)) X (Va=1b)=a—1b
(cVa+dyb) x (cVa—d}/b) = ac? = b4z
(a+ V@) X (b+V3) = ab4aVy+bV 24y
au’2 a?N ’ s .
(V4 V5) x (vac+ vy = 4 4w
+(a+ bid)va_c
(Vs +vs) x(Gveas b)a—-v—)s:

ac?

e R TR
V“+C'ls/b)’><‘(Va—CI;éjza—cﬁﬁbﬁ

BVe+356 + (Vas 4V = 20 4 mw=
= (56 +8)]/a’ba

]



55)

50)

59)
6)

61)

R

7

Voo Vaz =V

(eVat ape) x (et VO = ofya+dsys

+ (df + cayV ab

Vet Vb4 Ve)r=Vat Vi + Ve + zwb

+ 2'[/ac —|- 2'[/1)6

<4+w> X V(e V/d) = 1 (atcV/ bfayd
+V/d)

Diat VE) X V(a=1/8) = /(at — )

‘VCa-H/b) X V(c+vd) =Y (ac+cvb+avd‘

+ V™)

’V(5 + 21/6) X V(5 + V6) =1/ (147 + 6o /6)

5V(2+4Vo) X 41/(6 +2 "1/9) 12V(56+4V9
L 24]/0) _
5V2 X 3¥/C4+6V2) =31 (2+31/2)
- ) Dy ifioeun
" 5 L mél r
:’Vb:]/-«
. m C % q
R d]/b = 7 7— £

a™

m
a: b= VT
a: Ya=1Va .
5
' 2ab?cd : 4&“31’05‘1 %VB =
s a2 s pr-igntiy
Vab,”—‘xcz ’Vd B—E aa

".f’g2 sfg _ r [

)
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1% g%

8) Va’éc : Vabzcs = Vbca

e Vb__v—

10)

11)

12)

13),

14
15)
16)
17),

18)
19)
20)

21)
22)
23)

. 24)

25)
26)

27)
28)

™

4 a
35 &

m

4V12 2'[/5 — 21/%5
]/64 ) '—'.]/2

mg”h g™ T3 wn g™t 23,07
VL’(I ¥ as = cxz

c/(a? =—2x2) ']/(a+.r) c]/(a—x)
V(ab2 —0b%c) t Y(a=—c) = b
V(az__zz) : (@ 2) = Va-l-z-

vy

(V724 V352—=4)+ V8= 5+ V2

(V6 + 4118 —5 — 81/2) V= Vz2-+ 4'1(6
—V3—8V%
(5V15—'1/20+on-—’7') 2VE = 35—
+ V2= V%
(2132 + 5V?+4)’= 4V =1 L 1Y
(6+2V5—"[3/18)<= ']/6:.—]/6-{-]'/2-_.];%
6 5 -
(V8 + Wi+ Vay s oy = a4 L84 KB
3:(1 + V2)=35V2~35
121 (5—V/21) = 15+ 51/
7 (V8—-2)-—-%(]/2+1)

V5 (aV5—5V3) = V15 + 116

iV% LR 2) e A2 -:821/50

WE 2t =k
‘ ek 43
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" 38)

]

29) (x4+12): (2—’[/2):2-}-%1/2
30) (6—7V3):(1+V35)=6V3—13
31) (6—=3Y5): (V5—1)=3V5—4%
32) (V3+V2): (1/5—1/2) =5 + 26
3) (35— 2V/2) : (2V/6— V18) = 0+ §V/10
34 (617 —3V3)(V5—2)=6V35+ 1217 =
3V/15— 613
1t (Ve Vi—Ve =K2 4 v
36) 7:(Vie—V2—V3)= 55]/lo+77"|/z+65'|/5 .
. + 141/ 60
5 Var(+2V2=V85)=31Ve+iVs5—{V10~¢
(e—V3):O+Ve+V3i=14+iV2—LV3—-31 6
39 (3+4V3):(V6+1Ve—V35)=V6+V2+ Vs
40) (1864 12/11): (6+14)/2—2)1)=7)24V11—5
4) (26 +3110) : (B3V2— V5 + V5) = 5V350
+ BVs—3Ws—3V2
. b a
42) Vai(b +Vc) =!__V_62___-CVLC
B
@ Vai (st ve=YXEolag
44) (cVa + dyb): (fVh + gyil) =
cha/z+ df /bh—cgl/ al — dgV/bl"
hfz — [g2
45) [(fr—hg?—m)Y m—2gmV/ h]l: (f+ 8V A+ m)
; —«fVm-thm-m
a—Vb
46) 1 V(a-H/b) =Va—s
)’
0 VWat Vo) V(Vamye) = petihired

a—b
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- ; G 4 2‘ 4 = 4 ¥
© 21:(Vatyny = YLEZV TRVl i )

4 4 4 4 + b b e : 4+
40) (Vat 1) (Va1 = St URA R b oV b

50) Viab+ van: va=v(t+vL)

e). .Quabrqtmurae[ aug efnem Dinom von der
Sorm 4+ VB.

Formel
A+V(2A’—'B)I

A—y/(4:—B)
2

VAxzyvB) =V 1’4

%eifpiiele,
) VO aVs) =245
2) V(45—15V8) =5—35)2
5 V—=V%4)=V3—V2,
4 VB—21/2)=T]2—1
8 V(B+51/12)=5+V5
6) V(87 —12V/42) = 517 — 216
N V@E+Ve)=1+4§Vz
B V(2+V3) = V64412
9 V(V27 + 2V6) = Viz + V5 )
10) V(Y352 — V%) =Vi8— Ve

{ 4 . . ...
% Divifor und Dividend wirh mit Va — V6 multipliciet, und
algdan wie gewihutich veefahren,

) A=Y a7 geest,
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11)
12)
13)
14

15)
16)

17)
13)

19)
20)

21)

22)

V(3V5 + Vio) = V2o + V5

V(516 +21/12) = 124+ 16

V(V1g— ) =18— V2

V(a* + b4+ 2ay/b) = a4 /o

V(ac bd* + scd/ab) = cYa-t+dyb
Vi2a +2V/(a® —8)] = V(a4 1) + V(a=b)
Viz—2Y(r—1)] =V (xr—1)—1

Vie+ zy—2zYy) = (V3 =1y
Viep—2a)/(ap—a*)] = V(ap—a)—a

viE (e = -5

Vi = ab 4 5 4 Vet — gaols + a0)] =
’ yas+ (b sty "Z’) |

Q§e5eicbx‘wng ber Wurgelgrofien durd) Brudhs
Potengen und Rechnung damit.

Cine Poteny mit einem Brudy- Ceponenten fann war

al$ ein interpolivtes Glied einer Reibe von Potenen mit
gangert Eeponenten angefehet werden; jedoch fheint mip
die gewbdhuliche Anficht, nacy welcher ein Brudh- Cryoment
die Grbebung eciner Wurgel gu einer Poten begeichnet,
wobl die fiix Anfinger faflichere su feymw.  Auch I8t fich
alsdann diefe gange Lehre, nebft der Davauf gegeiindeten



, 55
von den Logatithmen , mit Cuflidifiher Strenge und blof
duvd)y Beidjen eyweifen.  Joy unterwerfe dbrigens diefe
- Metntung dev Prifung der Kenner, vhue mein Urtheil ol
entfd)ubenb angufehn. |

1) BDegeidhnung
1) ]?a”:a’_"—’

7%

1

P e g B §

Va®

) L) v T
5) -anbi’ci e a™b? " (anprQ)ni :

sy 2tz oozx

”m a v O /m w . L

4) ‘-'/C dfet e i d e

) c]:/ai + —7—d—— = cat -+ da™?
: de
6) ]s/aibc =s Pl s (»a’bc)é
6 asb? 8 q6h% 5 z
D Vo Vo = ate¥e™? 4 dlalgrE
8) V(e + d)
Ve
9) ﬂ::_i)._ :a’%(a + x)"{'(.avz _,_xz)'é X
Vay(atz) , 7

= (¢ + d)';‘rc—%

10) V‘“ﬂ"b)’”‘ fatol s 'fg'?(a—x-b)*
"Vfa -ng fsS:'.

|}
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2)

3)
4
5
6)

7)

By

9

10)

2) Rehnung mit Brudhypotengen.

i %
a) Multiplitation. *) 3

e £ net ik 1.
a” X ale=a” 1=a "1

Lot o0 BN ST ol
a® ¢ -aPea® 1 —=a =1

-z £ 2P (2,2 - ik
a " Xa Sk oeia » q —1 7

S 8
a’)/a’
clza

—“ . - -
Ty x atbE e = aizp i¢: = Vb‘

L] LS &} 2 R ki &7 10%
Va2 X Vad X Yat =a?® . ot af =adl&i = a¥)/as2?

I20

s 3 6 4 R F R 7T
VVar X YVYal=atlia® = a’' = Ya-Ya

s (02 —9y2)3 6 2 g2 'i 17 o 3

VF(Ca+i))s X V(Ca+1) = (c?—»?)*%(a +) ¥
- c2 — y2 60(a )i

4 (a+x)‘ (ca yz)s 7

/ 4
b Ve > L, 3~ 1,3 %
A ac x-———.._ba Exaic c*h Z—=a" 5)% ;1"
Ve XV V5 X X
rabéc
= c]/-—a—.,-

») Die Addition und Gubtvaftion fitv BVruchpotensen ift fier wegs
gelafien worben, weif fie Feine cigenthiimliche Schwievigeiten fHaben.

z
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13) (1'/a’+f/b2)x (Va* =16 )= (a*+b*) X (a -8%)
o= a'l— 1)5 -—a'[/a— -Vb‘

14) 5{'/“7_ ____) ___.b_>,__, -—6 %b
; ( Va (V Ve ‘(5“ e
x (af —ga$s)=j5al? — fratie + goatrpe

= (5a° = frab + 426*)a
15) (Vab’ +5V%) x (Ve + 2y2)= (o} + %)
x (a¥1% + 2a¥5 %) = 760618 4 04" To5 10 4

a2k Ry 6 105
5@ 10510 4 6a” T0H 10 = a5+—— + 562 + )Va’

16) (V an 2'[/62(:3) (‘Va"

x(“s— _%b)=a Top™ 3-—2a'38b§c-—a 153

+2a” lébsc-—(l—ﬂ’f‘_i 2[”0)30. i
23b10

_ ):::_( a ¥ 2a” %)

a a2
D (VT = ea5) x (V7 + o5r) =

. [(adyb (ac)-"cd:l (ad)?b (ac)sedq -
o, = (bg)* [ (bé‘)’;’] %
(aa’)5b2 ov (ac)3c2d’ 5” s a'o’d2 e a?c?

7 BRI ok O F R

b) Divifiton



-2 L PR Tl s Lot v 3 manp
B et g RS REE AN TP
, LS S mg—np :
Hya P ol el B ge Tl =g SRty
: <7l :
5) cat da%=f—"—-¥-i=——,92—
: 4 dy/a
1.3 Z,-% a*b‘a- a2 s
6) a®b a" b F = — =
5 a5t _ chy/d
3 Cd?"s i}a‘}b‘
8) a'%b'sg 4 a’%d‘% ___alirb%}c '__' a3b2c 60 b16 d20
c%ds e S e S R ST T
a3b2c iz d4 I8
T Vaa V"
4 . 6 : 2 3
0) _(a’ —~2/a2b3 — a?)/a3b? 4-251/b) : (Va = V/b) =
Ls e = '.’agfb3 —— a‘szbé + 26%); (aé _ b.§)=
v_%—zb" =ata — 2'1/b’ ‘
ab a0
© (V““’b’ — et Vo — gaiss 4 B ”v,,.’bs)
: (Yab — _Va4z>a) = (aés% — caTOLF — 3 sabt
Lo et 138) (a%b*—,-ﬁa 02) = a%6% — ca®s’
-~ ’Va’b3 j— c a3bt
1) (5a2 - fuab+42b2) Ya: (Va— )~(5ax2—4m1§b
: > Va2
+ 42d52) i (a¥—5ba™%) = 54* — 6%
= (53— 68)V/a?
: g 8,
1) (as = Poys (Va—10) = (= %)« b —dhy

= ak 4 &0F + 0F = Va4V + Vao



c) Potenjen von Potenjen,

»p
1) ( ’I/(Va”’)P = a1 = Vam’
mp :
2)(—-—~— (1 P=a"’7=;;1“
a” ' Va"t
2, -k 1
3) ( ) = ;= a it
'V( a”’ : Va”t
AW i a T
4 (a ") 1 =T—1‘1—;=a?’9 =.Ya™t
V » )
Vaﬂl
5) (aébé){’ = ¥t} = i;aﬁba
1 i) "_1 .;' 40 3%
6) (a67%f) ¥ =a i "%‘.——-Vm

20

2 L = at= 1/—:;

s
8) ]/(a%Va%c)s =(a 5 Yi=s = a3bct = a¥b}c

) [ e2d ]"T": PV (a+b) _IG/(a-{-bVF

(a0)% Ca+8)"% Perd etdt
10) f/(i?&) = (a?bz‘)i o 31 5 V“45
Vab
1) VV(C—“’)6V(a+r“)“ [(C—")’(“"’”) ] =
d5m sdsm ]
(c=d)¥(ata2)S 1 2s(o—d)? (ad 27y
s S U
¢%d ¢ : /
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. 1V, Rednung mit imagindren Grdfen,

Gitte gerade Wurgel aus einet negativen Gedfie iff uns
mbglich; fie Deifit eine imagindte Grdfe. — Man fbft
bey der Mechnung bisweilen auf eine felche, wenn e ent-
weber an fich unmbglich ifi, die Forderung der Anfgabe
s erfiilfen, ober, wean die angemomuiene Form des MRe=
fultates unmbglich iff. Fn dem lesteren Falle find s pwar
blofie Formen; fie finuen aber nidys deffo weniger bey
fortgefehiter Rechnung auf feine umvahre Folgerungen fiihe

©ver, wenn fie durd) ridhtige Schliiffe aus vichtigen Prina
cipien Bergeleitet worden. Sie fnb bey der Rechnung von
nicht gevingem Rupen, weil marn daduvrdy oft faft von felbit
auf die Entdedung neuer LWabhrheiten geleitet wird , welche
fich auf andere Weifen jwar ebenfalls, fedoch) nuy durch
Umwege finden laffett.

Es it Y —a=Va P —1. Man fann ferner fiveny
etweiferr, daf alle imagindre Grifien fich auf die Form
k4 kY —1 bringen Iaffen, wo % und 4 migliche Grifen
find; und unter diefer Fovm ift vie Rechnung damit fehe
Leicht.

1) ADDition und Subtraftion.

1) at oy —14cV—1—dl/—1=a+ (bfc—d))/ =1

2) 3V +~4—1V—25 T4/ —9g=15) —1

5 2Y ~48+3V —12 + 5V 8=V —52=
TG4V — 8V V-

®



2)
3)
0]
5)

6)
7
8)
9)

10)

11)

12)
13)

14)
15)
16)
17)
18)
19)
29)

22)

59
2) Multiplifation, '

a X V—a:aVa'V—l

cV=a x dv—b=cva~1/—-l X d/b. 1/ —1
=—cdl/ab ,

(c]/—a-l—d]/—-b-{.-j) X 'I/—a ==—ac—dl/ab
+fVav

2=V —3) X (10—1/—8):20"1/24—'
(1073 + 4V2)V —1

(7=V —38) X (30—3Y —6)=170—5)/ 5 —
(10Vs+ 2V6) Y —1

(3—V—5) X (4—2V/—5) =2—105 1 —1

(2=5Y/—3) X(7=4V —3) ==46—43)/5* Y —1

(9+61V —1) X (5+7v—1) =—15+ 81/ —1

(7—V—3) X O=Y—3) =¥ =42+ —1

(=) =1)2 = =2p—

(V2—31V—5) X (V7—V—3) = V14—31/ 15—
(3V35+1V6)Y—1

V3=V —35) X (452 —5) = 14— 8{/—15

QYV—=5—5V—4=7V—2) X (V—7—2)/—1)
= — 221 4 5128+ 7114+ 41/5—20—14]/2

(Ve V=214 Vb-Y—1)=—(a+b+2)/ab)

(@+ Vo V=1) X (a= VbV =1)=a +4
(a+xVo-V—1)2=a?>—bt 2a)/b. /=1
(a0 "[/—1)3“—a3—-5tlb+‘(5a2]/b-—bl/6)]/-—-1
(e —1)*" = a*

(a/—2)*" ¥t = atr¥ i/,

(av_,)4n+2_ — génte

(“V—:)“"'": -— a"‘+"]/ -1

\
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1)‘

‘2)

5

A

6)/

7

8)
9
10)

11)
12)
1%3)
14)

15)

5 Divifion
5'[/;1 2 oY —1 = .%’
3 it gt
- be'l =,-—%1/-1
a H/d.y—l =—Valy—1
(V=12 +V—=6=V=9): V—=z=24+12+V5
(2V8—V—10) 1 =V =—2=V54 4/ —1
3V —4—2V —124+16—9) : —5)/—2=—)2
+3v6 + (tva—%)v—s
sk —2) =2—2V2 V=1
i (=1d Y =3) =—2—2)5 V=1
1: (53=2Y—3) = gj—_2_1/_2_?_1_/;1
2 4V =3 — 2V —5) = — (2V/5 + V5) V—1
(5—V=2): (+V—2)=1—2}2 ) —1
(4)/5—20): GV —10—5)/ —H)=(/10+ V/2)2)/—1

[24—=V36—7V3+2V5) V=21 : (7—=V5V—1)
=2—V5 V-1

L2+ (V5= VRV -1l=

)

(oF]

12+2V15+(ﬂ/5 1/5)1/—
42

4) Duadratwursel aus cinem Binom von

B <A+Bv—;)~v‘/

Der %mm A+BV—1

Fornel

(A HBOL L VO B )—A

v/

=3
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Beifpiele :

) V(7 + 6y —2) = V(7+rV2-V—1)==x

5+ V2 V=1, :
D V(s + 42V —2) =9 +35V2 V1
3) Vb—24V —5) =6—2V5V—
P V(=34 V—16)=1+21V—1
8 V(4 =6—2)y=24 16 -—2
6) V(—~8—6o)y—3)=5-65 -V —1
7) V(e+4V =42) =14+ 2V5- =1
8 V(—2=2V—15)=V5—V5V—1

9) V(c_z_’;_cd_‘_ acV‘}CV_i)__g;VC ¥ -Vcd. V=i

28V —1) = §____.“.Z/‘1 -~

25a9d 4a2b 20 a2]/b

103 gl
saY o P

11) Y [atf* = adb? — a2b3 — 2a%bf?)/ (a + b)- V—ll
= a?f2 — abl/ (a+b) V=1

1) V1= V0F V=0 = Vit Vi Y—1
1) V(=¥ =)= Y(—V=1)= Vi—Vi V=1
1) VBV=1) =V (048 —1)=2+2) —2
19 VEE-V=1) = LG+ y=1)
16) YP(scdl —1) = (1 + =1)}cd ,
M Vet v-n=ylty iz iy
Vbt - Vb=
2 -

W) V(5—y=1)=V o Z V=1

=y
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4
5)
6)
7)

8

VI. Redpubtionen,

Neduftionen durd) dDie BVereinigung der

‘ Bridye.

a a be
5 +o=ts

a ¢ _ad+bc

e gE T

i a e adf4bef4bde

=k 7 +,f &= TF

ga | e 12ad 4 5bc + 20bdh

& i

a +£__e__,g.;k=adf/z+bqfh—bde/t—bq]"g—bqfhk
bt d F % 5dfh

P ey 1 bc—ac+ab

g P + e abce

ST ERT 4oaly +355fy —8blr

40 b A9y 5002y

af _ 5cd Fat S 2 5af11—5cdg + 8bgh

487 10 h 7 5 1268

a A 2¢d _ 5ag—10dh 4 e2d?
gbed.  2b¢g * Hbg 20bcdg
__; 5df deg _ 16abc 4 15cdf — 4deg
30c ' 8bic T 6622 2406%c2
5 d (a—b)ejg— dg —cf
G b R
ef Tk efe ;
4+ L7 6efeCe=N) —5g‘+2f"‘+‘
e—-f—
2ef 3e8 6efg
a2d gad b2 _ 2a2d*— gabicd? — 6532
367c3  abter  cd 6b7cd
d a4 cb +dbr

'y + Hr=r + bn—zr 2y b»



15)

17)
18)
19)
20)

: 21)

22)°

23)
2)

25)

26)

27)

28)

a c d .__a—'cl"'l’d.t"}"
-.—; — + - ——
x xu-—l ‘z,n-r s x? N

bic = 5abie pradi
b2 — be G
2ab? — b2 4 zabe? — a®
b2 — be
a b a—b
.: . i s
a<4 b a—b
2 2
13a—5b 7a=—26 3a  Bga— 556
4 6 RS E e
3a—4b 2a—b—c ,15a—4c 85a — 206
R S St T e
3a + 2b__ sbd —2a—5d " 12ad 4 50d 4 2a 4 3d
v £ 4cd e 4ed
a—73b 2 b2 —ab acd — 452 2
Fhder % 7 s bgd +=
T+ ? B T o ek B
Cf szs [,Csfs
5a+b+_x 2a +b 7a—2b 47ab—b’+gbr—-5oa2
5a 01’ 9a 45ab
3a”(at6)” "2 a3 —2acd—" EERTIAY
'”'Hd'”""":f‘ :';'Ha?fv"(a-l-b)z_ c"‘_’j”"""(a-l-b)ﬂ
307" " (@ 48) " —ca"d" "¢ 4 pact — chf3d ™=
S cm¥agm=3" (g 4 b

€+ 2ab — 3ac —

_=a \

=

$ _m e
(agx)? l__b%.r’(c-{-.z‘) "___‘ (a+ x)’ﬂ_gb%x’
" : SRR e Sy
Be(ct )™ (atw) T, giehz)”(ata) 3
ooy - a? 4 22
@ 4 z Q, — % .q2 —= 2%
St+e sf—2s_ ofs—15f2—13g°
8/=28 " 3f—gg T 6/*—51/& + 18
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29)

50)

32)

33)

35)
56)
57)

58)

39)

40)

a CL eme _852’+(85"’+4a—c)z-——b‘c
F¥e @ Tga T O= 457 F 4o
gador sa—z 4 _@—4a%z — 11az? —32°
a¥z . a—z. BT 2x(a? — z%)
az a=== 3az — a? — 32
R 2B S g a2 — 22
C bd.  _ ac2 4 abd = 2bdy
ey e
a? — 4y ac + 2cy Clat=4y2)
a® ab e b e a’-l-ab”-]—b’
(a+0b)* (a+b6) "at+b " (afb)
am am—-zbr am—sb 3
(a8 (a+8)"""" (a4 5)"2
am_ain—zbr-‘-l ey a;”,_‘,'b*"'z,
(a+ 0)°
gaz + 22 a’45ax z 2244150222 =2adx — g%
(a—zy  (atz) a—z (a® — 22)2
a—(n$1)a’*tr | a*(1=a”) _awlnd1)a’t +na”t2
i—a (l—a)‘-‘ (1 —a)?
e i) i m(1 4 22y

T E L mpak(n—0R w42 (1
3 3
so—y Yga—m T
et oL L
1=z = 2% | gt
L 14+%x z
(5-x)<1+z>+<2+x)(x—5x)+(1+x>cn+x)
23 + 16 — 5022 — 523
(5—1)(1+x)(2+z)(1—5w)
5h % 2htx !
(hi—2z)? (/z-l—.z')(h—z.z') ﬁ+a:
oohr — 2222

(h+ z)(h— 2z)?

1 G OS2

§G+=) jata

2) Re:
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) Reduftionen durdy Daé Aufheben der
Bridhe. *)

1) axr <4 z2 -2 a4z
3bxr —cx T Fb—cC

\

) acd® — bes — ¢? ac—be*—c’
T gber F o T304 ¢
%) 21a3b%c — gabic? o S gatesnbe

15a2b6%c 4 5a%6%c? == 12ab%c  fa + a*bic'=— 4
2a? Y77 " Tomfga B2 " Te2d + Qa"""bmc-‘-ﬁa"'lbm_xb”
8a't "tz pa" 307 ¢ 1 v0a"bict
_a*—2b"cd 4 ab +  ome Lok
4a5b=é — a’b 4 554773

) 14a? —27ab. g7a
10ac — 5bc s o B

4

12a3z% 4 2a22% Zazz?

6) 1§ab2x 4 36222~ 3b2

7

6ac +gbc—5c2, ¢
12adf 4 136df — 10cdf 2df

*) Das Aufhebent dev Briide fest Yovaug, daf man den gemeins
fhaftlichen Theifer 226 Rdhleys und Nennerd ecimes Vruched ju finden
im Stande fep. | Wie dev gemeinfehaftliche Theifer 3weyer Jablen su
finden ift, witd faft in Afen Nedenbitchern gel:Gre, und fanm dager
AI8 befannt vovaudgefent wevden.  Ein dhuliches Vevfahren (A6t fich
audy bey den Vudhftaben « Unsovitcfen anbringen, fiihre abet oft jn
weitldufigen’ Redynungenr, - Auch die AuAdjung dev Gleidhungen gicht
bie Saftoven, wnd fann Gisweilen mit vugen‘ ahgewendet  werden,
Die Uebung, unp einige Aimertfamteit auf die Ratur der Ynusdeitce,
fiibren iebodh meiientheils weis leidgter sum Swecke,

: : L s]
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45a3dbtc 4 27atd?cd — gn‘bztﬁ .- zab2

Foarbicid® + 18a7bscids — badcrd? T ocadt

8
: Boa? Pl e th R NG AR R e T e AT bt
20a”b'~ic2d? — fa= Brd"TE T

w) 8t 8oz b2

a? —x2 T a—2% e

a3 — z? : a® - ar 4 xr2
11)., e g

(a—--T)z L a=—x

n2 —2n -1 n—1
12) 2 =

—1 741

p G EDa by aty
3. a4___yz ’_'aa_’

ac -+ bd + ad+be _c+d
af 4 2bx + 2ax + bf ~ f+ 2x

“ 6ac 4 10bc 4 gad+15bd _ a4 56

13) 6c2 +gcd—2c—3d T Fc—1
nd— 2n? n2

1,6) nPe—ef4nt 4" ne—g

17 2+ 2x—5 2-—2

2 + 52 + 6 z F2
18) 9x® + 5522 — gxr —'1§ 9Tl —7r—3

. z2 4+ 112 + 30 o z45
)i O 45 artihsx v g .
9 772 —12x 45 7% — 5 t

27} + 322 4 __A2r,--|- 1

20 _—
) X3 ' X2 - 2 T —_
g a3b® 4 c3x3 a?b? — gphcx 4 c222
1 =
) a2b? — c2x2 ab — cx
ar® i py™F T m—T
22) =

atby — b3z3 ~ ab 4 bex

ogy 2Zt=(setdt 2)z? + (3¢4+d)x _ sx—3gc—d
; Xt — ; ; '—x‘+x+l




a? 4 b2 4. ¢c? J 2ab42ac + 2dc a+b+c

67

v

24) e
26) a® —'gab+4 ac 4 20° —26¢c __ _a— 25
a3 — b2 4 2bc—c* a+b—c
26) (a+b)(a+b+c)(a+b—r)
2a2b? 4 2a2c® 4 262c2 — at =— b% = c* T
(a+b)(a+b+c)\a+b-—c) a+ b
T e R CEY B ICETE I
3) Wermifcdhte RNeduftionen.
, : ax S iaVax 2k gYx
» Va'?+a—]/a.r—'a—]/ax'_]/a—-]/:p
et dy/ x a‘[/(aaﬁ-{-r")
2) V(a+x)+]/(a—r)+ V(a? — a2, 'V‘faz__Z-A)
cV(ax—x2)+(a.r+d)]/(ax+z2)+ 72 — g2
Viar = 27
¥ 1 2 322 —1
5) ko R -L_‘(l—.lz)]/'\l—.r?)

—z2)t  (1—22)%
axs bx2 iy

: + + =
@+t (a+nt @+t
(a4 b4 c)x® 4 (ab + 2ac)x? + acx

(atz)Yiatay
S _ V(s — 2fg)
& V(l—(f-—gf bt o T

6) a4+Y—b_ a—b+2ay —b
L a—) —b a® 46

4

’

—

*) By diefer Nebubtion Gat dew Lehrer @emeuueit perfchicene

BemerEungen u macen,
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7
8)

9

11)

12)

13)

15)

=i =) e s )k it
FES) =5 Tl R

V(a+_z.)+v(a___z-) a+'|/(a=._,r:)

. Viea+z)=V(a=—=) i

b

]”/[a—]'/(a’—b")]
V(a+V8)EV(a—Vo)=V[2a:} 2]/ (a2 —3)]¥%
Via+V-0)EV (a=V =b)=)/ [2at 2]/(a® +5)]

v abf-l- ¢é2 _V4af) N V(abf+ c2 Vzl_:i')

=V La+ V(e —b%)]

=vi
a c
B + d _Cad + be)fh
e . & (eh+j8)ed
Fia
a C e {
THT T tadr 4 bef 4 vdeyhim
g i 1 T (ghkm+ him 4 hkl)bdf
2 Tm

p

_Cafs=atbcf 4 b2c3)dg2h
azs asc , a® " bgih—a*c’d i abcdgrh

%) ©ie hicv geforderie Neduttion fann auf swwey Avten gefchehen,

nimiich : 1) dadurc), DB man fowohl aus a6 als aus a—71/5
bie Wursel gicher, und Deide Wuvseln addivet,, oder: 2) daduvdh, daf
man den gangen usdeucE qUAdKIEE, und dem evbaltenen Quadeate das
Wurselicichen vorfest.  Died gilt aud) vom den wen folgenden NRee
dutionen, ‘ ‘



16)

20)

21).

29)

23)
24)
25)
26)
27)

28)

69

i
atb a?42ad—382
a 5. b Ui

d T ax b . (adb—ed)ht

pry ct T dapz — (a+ b)c?d
e Yok a
Y (a% — x2)
Y h G = 1

V@ FeFV@—a) = V@t

Vi—2) 4
— V‘1+”’~V<:.—x) ,
a’-{-ax-l—.r’ C L ad e— gk

o + adx + a?z? + ax® 4 2% a5 — 25

a3 — a?x + ax? -—.r3 at —— x*
i
ad — atxr + adz? — a2zd 4 axt = x5 T S == 26

as -2ar+4.z-2 a3 +8_E

a? —2a9z+4ar2—-81‘3 “"'a — 162*%

9V (620 + 5V (12Y/7) — BV (4V/63) = B8V
5V 40V 12) + S/ (BV/48) — 41/ (35V/ ) =175
VOV 3+ V(9162421 (75V/50) =21 1/18
5V (41/192) +»717<181a/éa) = 5&1;24

SV 4161/ = G+ 1/ 20) =4V (14215
5V (Bh=56V/27) 1) (16— 16V12)=71 (a—4V/5)



70
29) Caal+BbY? 4 (abl—baly?==(a®+52) (at 4 5/2) 9

50) (aa/ + bb)2  (ab/ — bal? + alic2 4 birc2 =
(a¥ + b2 c2) (@2 + &%) '

51) (aa! 4 b8/ 4 cchy? + (abd! — ba’y2 4+ (ac! = ca’)?
+ (bel— bl )2 == (0% 4 82 4 c2) (@2 4 b2 - c2)

32) (a;z/ 4 b0/ + ce! - dd')? +(abl/ — bal 4-cd/ —dcl)?
+(ac/—bd/—ca/+db’)"+(ad/+bc/—cb/—da’)’
= (a? + 6% + c? + d?) (a2 4 pi2 4 c/2 4 d/?)
55) (a2 + Ab2) (a2 + Ab2) = (ad! + Abb/)* +
A(abl '_F bat)z ¥y
34) (abdl — bat) (abl—bal!) 4 (bc! = cbl) (belt—cblly
+ (ca/ — ac’) (ca’ — ac’) = (a2 4 b2 4 c2)
(aal! 4 bib 4 clell) = (aal + b6/ + ccl)
(aalt 4 bbl 4 cc!!)

-~ *) an Geseichnet Gidweilen, dev € trie wegen, die Grifien
vy asudmabcnk mit angehangten Strichens es werden abev alédany
unter a, b, ¢, 1w, a/y by cfy te.,cally By oty ., alil ) b,

€y 10,y 2., fauter vou eimander vevichiedene Grofien gedacht, obs
" fdon fie auch einander aleidh ey EHnnen.

**) Dic Jormeln 29, 30, 31, 32, 33, Iofen cinige Anufgar
bew: der unbeftimmten Analyfis auf, weldhe weiterhin vorfommen wers
den.  Ianm itbevieugt fidy vom ifrer Nichtiafeit duveh dic wivEliche
Entwicteluna der Quadvate und Produfre. G5 lagen fidh aud) bey dies
fer Gnhwicketung einige Eleine Bovtheile anbringew, welhe der uf
merffame von felbf finden ywird,

e i



: 94
VIII. ﬁggaritbmen.

BWas heifit der Logarithme einet i3ahle Ias feine
Grundzabl (Bafis)2 — Wie hat man 8 zu  verfichen,
wetn 4. B. gefagt wird, es fey fir die Bafig a der Loga-
vithme einer 3abl IV = 6,672 — Was heifit ein Logarith-
menfyfiem? 1nd weldes insbefondere a8 vouw Henvy
Briggs benannte briggfdhe Sufiemz — Wie laffen fich
bie weiter unten folgenden drey Hauptfovmeln durd) LWorte
davfiellenz tind wie laffen fie fidy ermeifen? — Kbnnte
man wobl 1 jur Bafis cines Syflems annehmen? — Was
ift Der Qogavithme you 1? — Wenn die Bafis > 1, {0
i der Logavithme ciner 3abl, weldye grdfier alg 1 iff, po=
fitiv, ‘bingegen dev Logavithue eimer 3ahl, weldhe Eleimer
alg 1 ift, negativ. Wie verhdlt es fich aber, wenn bie
Bafis < 1 itz — Nur wenige Logavithmen find ganse
3ablen, bdie dbrigen enthaltert cine gange 3abl und noch
einen Brudh, und gwar bey dem Lrigafden Syftem immer
cinen unvolifidndigen Bruch, . §. einenr {olchen, weldher -
fich nicht genau angeben I8ft. — 9Bie beift die gange :
2abl, und wie der Brudy? —  Was ift in dem brigafdhen
Gyftem die Chavafteriftif einer Zabl, weldhe wifchen 10"
und 107 F* fillt? unb a5 bie Gbamf’tetiﬁif cittes Bruches,

weichet pwifdhe

]

Wenn die @ Ferenaeu ber Sablm im Berhdltnif mit

~ biefen Zahlen felbf nut fein find, fo verhalten fich die Dif=

fevengen der Logavithmen beinabe wie die Differentzen dep

, Bablen felbfi. Der Grund hiewvon fann evd in dev Analyfis

gegeben werden.  Wosu diemen nun die in Dem grifeven
Logavithmentafeln angegebenen Propovtionaltheile?

E————— T
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1) Hauptformeln,
1) log ABj==log 4 4 log B

2) IOg% =logA—logB

5) log A” =nlog 4 «

Unnreve. In 5) Eann 2 vine Pofitive, megative, aamie oder ge:
brodyene 3aht fen,

2) Q!nmﬁbung berfelben auf die Veffimmung der
Logavithmen von Produften, Duotienten, Potengen
und Wurgeln,

a) ur allgemeine oder Duchftaben : Ausdricfe,
1) log abed = log a + lég & + log ¢ + log & l
2) log%:logf—i—logg—.-logc—.—.—logd

3) loga™b”c? = mloga 4 nlogb 4 ploge

i o(lmﬁ_" 3 -
4) log P e mlog a—nlog &~ ploge—g logd
o

5) log aTb 1e= -?—loga Gt --lotr b loge

/

s
n ' am o
6) log YVa™b™"c 1 =~71°g"—10_§b+ ;—q—logc

7) log a,VC” = log a +in,;- log ¢~ log b= % log d
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/

8 log {227 nlog(a+8)+ m loge—log (e td)

(c+d)|/d=
— % log &
loo — 2  — _ mlog(a+0")
9 log e mlog A
110) log - 4 -_.—_--—;—.log (a+0)
V(a+0)

1) 10%1";(“2;x’)ﬁgmvlog(aa—zz)‘xi;log(a—hz)
-l--%log’(a—z)
12) zloga =;oga’,
arp™ : \
13) nloga+mlogl§f-plogc log——-— ;
14) "105'(“'1'2“)+logC—m,log(a—py):logc(“+y))'
a—y)™
Y 2a b
15) -)l—l-lo_g(za-l—,ab)—%lqgc:lng( 5'[:_» 54)

e
b) it Sablenausdeiicke nach dem briggfchen Syfiem.

1) log (93 X 3514) = 55142847

2) log (1225 X 387) == 5675847 .

" 3) log (628 X 493) = 5/4908066

4 log (3748 X 1752 X 4965) = 10,4265942

5) log £ = o,096g100

6) log 3 = 0,7459666

7) log 3¢ = 0,6690068

8) log 153 = 1,1972806

9 dog 78 = 0,8657805‘ ' f
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10)

11)

13)
14)

16)
17)
18)
19)
20)

21)
22)
z3)
24)
25)
26)
27)
28)
29)
30)
51)

32)

33) - lo

34 lo

log 367% = 2,5654050

log 1874 = 22757376
log 2 = 08259087 — *
log § = ;7958800 — 3

log & = 0,2009495 — 1

log 5157 = 0,1524950 — 2
355 = 0/7106854 |

log 5355 == 0,2650402 — 4

%s == 09372770 — §

542 = 0,6480628 — 1

log 3,5 == 0,5440680

log 12,65 '= 1,1014034

log 15/432 = 1,1884222

log 7548/4 = 58661928

“log 1,3567 = 0,1324838

log 0,7 = 0,8450980 — 1 .
log 0,036 == 05563025 — 2 :
log 0,0065 = 0,8120154 — 3
log 0,0039955 = o,6015494 — %
log 0,0005637 == 0,7510480 — 4

X 765 '
log 55’758—7— = 52475730

213 X 7655
B 5ias X 716 R0 4

515347 X_2,685

B 35765 % Boas — 09 = 8
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47 X 0,655 X 123 =

85) log - 0/8601095 — ¢

3576 X 1520 : T
0,765 X 06,0018
36) lox hdalis i, )
7 31457 X 507+

o 1 0/018594 X 76515 ok 686643 — 6
37) lo b e~ 0,5686643

38), log 5'% = 7,1568183 ¥)

39) log 527 == 18,8721901

40) log 162° = 24,0825997"

41) log (%)'* = 51516750

42) log (43)'* == 0,9943665

, 45) log (%#)°2 = 1211667597

44) log (3)*° = 0,2518579 e

45) log (%% )™ = o/7607024 — 8

46) log (#%)°?° = 07359055 — 144

47) log [(14/418)° X (571)°] = 158463806
48) log [€00554)° X (%55)'°] = 54544061

0 6 20 X
49) log & ’5??,/376 )2358 = 257977525

50) Jlog 15 = 0,3494850
51) log /73567 = 2,4355415 : g
52) log ]3/155 = 0,7101112

= 0,88&5!46 —_ 11

~

*) m die Logavithmen von etwad Gopen Potenmsen fitv fichen
Decimarfenen genay 3u befommen, muf man bey dev Rechnung Lor
vithmen mit mehy alf ficben Decimalftelien braudien, widvigenfalis

Yoerden die fepten Rifern der Nefultate nidt gany mit den angegebes
Anen dibeveinfimmen, :

N
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&5)

61)

62)

&)
65)

- 67) .

68)
69) 1

70)

: 71)

leg ]./‘5275 = 0,5250012

log -15/55107 = 0,90g0787

log Vx5 = o,0111504

log ]7/ 1% = 0,0820045

log"ls/i = 0,9295655 — 1.

log Vf’a’:"ﬁ"; = 0,9525632 — 1

log V588%s = 09412075 — 1

log V (054)1% = 21052106

log 1/ ()% = o,5058482

log J(547)%07 = o,2027210 — § -

- log i/‘(i‘)'” = o,6270232 — 7

log i}(ﬁlz’i)”‘ = 07828746 — 58
log 1/0,00854 = 00715045 — 1
log 5'[f/ao,ooow = 0,0925057 — 1
log ¥ Co54576)" = 07500519 — 1
log V (356,27)FF = o871741

65 X
og 2N = 2
L)
log ¥ Vv 85)51/3
15V 0/2
0471/ 0,0073

lo 2m——"= == 0,0280126
€ V 126]/-‘3

= 05632505 = 3

= 0,5967819
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3) Gebrauch der Proporvetionaltheile bey den

fogarithmen

a) Deftimmung der Logarithmen folher Jablen, welde

1)
2)
3)
4)
5)
6)
7
8
2))
10)
11)
12)
1 5)
14)

die Grengen der Tofeln iberTchreiten,

log 13519.75 = 6,2674705 '
log 14450809 = 7,1601626

log 10134761 = 7,0058155

log 7095157 = 6,8509608

log 506860900 = 8,7048888

log 3,614699 = 0,5580721

log 84827567 = 19285370 S

log 211447,59 == 53252023 2%
log 6,0015514153' = 0,1507882 — 3 :
log 0,0003599547 = ©0/5562478 — 4

log 75907% = 4,8802825

log 321163 == 45067320

log 25288111 == 6,4020164

log 52207655 = 57177559

b) Deftimmung der Jahien, dle gu foldhen Logarithmen
. gehdven, weldye fich nicht genan in den Tafeln finden. ‘

1)
)
3)
4
6

num, log 1,0742664 = 11,8646 :-
num. log 55047835 = 5935/538+
mum, log o,78153427 = 6,044254-*
num, log 2,0037683 = 100,8714+***
num. log 40005675 = 10015,07"+*
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6) num. log 56165854 = 413602/7"*:

7) num. log 57694480 = 5880/956+" -
8) num. log o,2307611 = 1/701222:: "
9) num. log 42925065 = 19602,27 -
10) num. log 6,1785400 = 1508481+ -+

§) Wickliche Berechnung einiger Jahlens
AuddriicEe mit Hilfe der Logarithmen.

1) ]7/8 = 1,345900" %+

2) V5596 = 1570179+
%) V 567348 = 5,016589 -+

§) V53578 = 2485532+ -+

5) Vi = 0050522

6) 17/'-;-';’-5—' = 1,190747....

7) 1\3/}7705% = 26,06356++++ :

8) V13607 = 2,227645: -+

9 Vig2§ = 1/904150 ++++
10) {}3'53‘6458 = 1146055+ .-+

1) (3)*" = 11,865322-.¢.
12) (2§)° = 1176736+
13) .(%%%)'“ = 5168104+ -+
14) (5173)%¢ = 5171402+
15) (47)%%° &= 1445779+



25)

. 2 5)
- 27)
28)

29)

79
(;)0,0537 — 0/982695....

(991,767 % 12,34
iy v A o — B Y1 SN
(20,358 X 10,1575 )° 544369

(52072)15 X V/ (9,000754)° __ goro Bsheess

(255608)°
42666 12 65 ro= P i
( 1147) X (1'9452 2750,88

1;'(%]4/6) = 1/295605:+++
13/(0/26"1/%) = '0,506544 -+

'IS/M = 28/94659__“

0,00034
253]3/]]-1/6—;5- - 2016,'914‘. i,

4132 X (7,356)° & i
’1/—-—————1/7(5/25), = 144,5972

]7/.(466871 )X ]9/ (5576)ls
996003 |/ 0,0071

8 ~ 3

V(21 4 19) = 1,476875....‘

f/(5/03 +]>0/2) = 1,792020+ +* .
];(9/921 ,_“ 3V 502) = 1,261866-:--

= 1788845',....

3
i/‘iz‘—'-'%‘f’—w = 1,'264843....

Solgende Teidht gu eroeifende Sdfse perdiettent noch bes

mertt gu werpen. ’ . :
1) €8 mbgen 4, B, jwey Logavithmen - Sufleme bejeiche

~

mett, weldhen die Bafen a, &, sugehdren; s mbgen



8o \
fertier z, v, die Logarithmen eifiet und derfelben Jahl
% qus diefen beiden Syfemen feps fo it immer:y: =
= log a : log &, bie beiden leptern Logarithmen aus
irgend cinem belicbigen dritfen Gyjieme C gettommetr.

2) € witd daber der Logarithme einer Jabl # in vem
Gyifteme B gefunbden, wenn man den Logarithmen vorn
kit dem Svfteme 4 durch den Logavithmen von & in
vemfelben Syfleme dividivt.

z) Die Logavithmen devfelben Jahlen in jwey verfdyies

penent Syfientent fiehen babcr immer in demfelben Bers
haltniffe.
4) Kennt man daber Pent ﬁogartfbmm citer und derfels
bet 2ahl aus zwen verfchiedenen Syftemen , fo I4ft
fich immet eine 3abl angeben , womit man fdmmtlicye
Qogarithmen ded einen Syffems multipliciven muf, um
Die Logavithmen deg anderen Syftems, ju finden. Sie
mag der Modul beifen. (Jm engern und gewbdhn=
lidhen Sinne Dbegeichnet Dbiefes Wort nur diejenige
Qabl, womit die Logavithmen des byperbolifchen oder
natielichen Syftems, deven Bafis 2,718281828459---,
multiviiciet werden miflen, wum die fiv cin andeves
Syitem ju evhalten:)

s b ety i
\I' v
. ﬁ)ermut‘atibnen, Gombinationen und
BVariationen.
I8¢ Beift Permutiven? Was Combiniten? Wag Bari-
iten2 1D worin unterfdeiden fich diefe drey Artem, die

Dinge in ihrer Bevbinpung und Gtellung ju betvadhren ? —
; Rady
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Nach welchert Regelnn wird bey dent Verfehutigen und WVey-
binbungen verfahrens und woranf grinden fiich b(efe Re=
geln? —

Die Combinationslehre, ald felbﬁﬁanbfge SBtﬁ‘enfd)aft
betrac{)tet, it nicht blof auf dic Drey eben aenmmfen Vep=
vichtungen, audy nicht einmal auf die (S)rbﬁeltfeb.rev affein
befchvdnft; fie umfafit vielmebr alles, vobey s auf eine
Anordnung nady befiimmeen Gefepen anfommt. Fu diefem
““ﬁﬂﬁbeb"““ Sinne gebbrt fie aber md)t hierher.

%ollﬁanbtge Qerfe Gber” Die @'ombmattons[cbre finds:
Gtahls Grundrif der Combinationslebre, nebf
Unwendung derfelben quf die Analyfis, Leivsig
1800, und Weingdrtners Lehrbuch der Fombina=
tovifdhen Analyfis, nach der Theoriedes Hervn
Prof Hindenburg, Leipsig 1801.

\

1) Permutationen

a) Wirklide Darftellung der Permutationen gegebener
- Dinge oder Elemente,

32

1) Perm. (abc) = 2) Pernﬁ, (aabd) =

abe: aabbd
ach abab
bac abba
“éca : baab
cab " Zaba
:e'b\“ : bhaa

{61 :
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‘

3) Perm. (abcd) ==
=" | R

o

abed
abdc
acbd
acdb
adbc
adcbd
dacd
badc
bcad
bcda
bdac
bdca

cabd
cadbd
cbad
cbda
cdab
cdba
dabe
dach
dbac
dbca
dcab
dcba

?

5) Perm. (aabbc) =
A\

{

aabbce
aabch
aacbbd
ababc
abach
abbac
abbca
abecad
abcba
acabb
acbab
acbba
baabe
baacd
babac

babca
bacab
bacba
bbaac
bbaca
bbecaa
bcaab

" bcaba

bcbaa
caabbd
cabab
cabba
cbaab
cbaba
" ¢bbaa

2

4) Perm. (abbc) =

abbe
abecd
acbd
dabe
bach
. dbac
bbca
becad
bcba
cabb
cbab
‘cbba

6) Perm. (aaaabd) =

aaaabb
aaabab
aaabbag
aabaab
aababa
aabbaa
abaaabd
abaaba
ababaa
abbaaa
baaaab
bagata
baabaa
babaaa
bbaaaa



7) Perm. (aabed) = -
: N

83

aabed acabd baacd caabd daabc
aabdce acadb  baade caadd  daack
aacbd acbad bacad cabad’ dabac
aacdb acbda bacda cabda dabeca
aadbc acdab badac cadab dacqb
aadcd acdba badca cadba dacba
abacd adabe bcaad cbaad dbaac
abadc adacd bca‘da cbada dbaca
abcad adbac bedaa cbdaa dbcaa
abcda adbca bdaac cdaab dcaab
abdac adcabd bdaca cdaba dcaba
abdca adcbag bddcaa cdbaa dcbaa
8) Perm. (alz_bbcc) =
T e - s
aabbce acabbe bacabe becbaac cbaabe
aabcbe jaeabed bacacd bcbaca cbaacd
aabccd acacbhd bacbac bebcaa cbabac
aacbbe acbabe bacbhbca bccaabd cbabca
aacbebd acbach baccab beecaba cbacabd
aaccbb ‘acbbac baccba becbaa cbacba
ababece acbbca bbaacc caabbce cbbaac
abacbc acbcecabd bbacac caabceb cbbaca
abacch acbcba bbacca caacbbd cbbcaa
abbacc accabbd bbcaac cahabe cbcaab
abbcac  accbab = bbcaca cabach cbcaba
abbcca accbba bbccaa cabbac * cbcbaa
abcabe baabcc  bcaabc  cabbca ccaabb
abcach baacbe bcaach cabcab ccabab
abdcbac  baaceb bcabac cabcba  ccabba
abebea  pabace ~ bcabea cacabb  ccbaab
abcead pabcac beacab cacbab  ecbaba
abecba ' pascea  bewiss  cacbba ecbbaa



b) Anzahlder VBerfebungen, *)
Gormelm

I Die Angabl der BVerfebungen vou N verfchiedenen
Clementen ift = 1-2:5-4-5"" -+ (N=1)N

I Befinden fich unter den gegebetren Elementen meh-
vere gleithe, fo ift, went I+ m + n 4 p 4 1. =N, die
Bap der smrfeiwnsm der Somplegion o’ o™ c”d?..

Q. 5 4 ............. (N-h‘l)N
125 dX 102,53 M X1°2:5.4.77 X 1:2:5F+p X +or
U+ U4 UH5) e (N—0)N
125 m X 12 3¢ R X 1:2:3.-p X cun
<m+1> (m42) (mt5) - - (N—=1)N

c2:Fee X 1°2:3 1 X 1,23« p X -on

___(n+1)(n+2)(71+3) ....... (N—=1)N

_1.2_5...[ Xode2oFeesdl X Ae2:Fors P X voe
: u. fow.

100 Der Produfte 15257, 1-2-5---m; 1:2.5..+n,
“1.2-5---p, 20, fo viele find, als ¢§ verfchicdene Buch-
fiaben in der Completion giebt.

Beifpiele
1) .. (a) =1 : ‘
3) m P (ad)=2
3 m P. (abc) =6
) n,'p. (abcﬁd)i: 24 :

* ©ie hier yovEommenden Grponenten miiffens al8 blofe Tiehers
Golung8 +Gryonenten angefehen. werden, weldie angeigen, . wie oft._die
Budytaben, bey. denen fie fich. heﬁnbwf Joiederholt werden  follen.
n. P. feift numerns permutationum (Bgrfebungssani »

.
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5) n. P. (abcde)"-._—-'mo
"6) n. P. (abedefy = 720
7) m P, (a2bc) = 12
8) n. P, (a2b2) = 6
9) n. P, (a%sc?) = 2520
10) n. P."(a2b4cd) = 840
11)n, P. (a2b3c?) = 90
12) n, P, (a3b7c¢d) ,= 1801800
13) n. P, (a2b3c?d*). = 50630600
14) n, Po.(a2b'ocd?e?) = 73513440
15) n. P. (asbsctd? ) 5= 50270240 h O
16) n. P. (a‘3b255d3e=-5 = 864913896000 = >
17) n. P (abrerdresfs) = 593676898214400 -
18) ‘0. P: L’(a"‘) =iy e
1) ne PO (a™ by ="m

20): D Dek 0k 52 ) = r_f%n_z:_;_)'
21) n P. (a7 %) = m_L___(”f_z’-’_____(m?)‘z)>

m(m—1) (m—2)(m—3)

1 AR g

7 mm—1) (m—2) (m=5) (M=4)
T A - akiig Aot g mess
u. f. . )

22) npBy iCa " Fo Yy o=

25) n. P. (@™~ %55)

'2) Combinationem
) Combinationen it Wiedetholungen.

1) Comb. (a, 5, ¢, d) gur pociten Clafie.
Gay abyac, ad, bby bc, bd, ¢cy cdy dd
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2) Comb. (a, &, ¢, d, e) gut gweitent Clafe.
aa, ab, ac, ad, ae, bb, bcy bdy b€y €Cy cdy ce, ddy de, ee,

3) Comb. (a, b, c) 4) Comb. (a, &, ¢, d)
(Dritte Claffe.) (Dritte Claffe.)
o,
aaa aaa bbd
aabd - aab bbe
aac aac bbd
abb - aad bce
abe abb bed
ace abc bdd
555 : abd cece
bbe acc : ced
bce ; acd cdd
c¢q add ddd
5) Comb. (a, b, ¢, d, ¢) 6) Comb. (a, b, ¢)
(Dritte Claffe.) (Bierte Clafe.)
¢ 3 /- el aaaa
aaa add bee ]
aabd ade cce e
aac aee ccd Zabh
aad bbb cce sabé
aae  bbc cdd S
abd  bbd  cde i
abc bbe ceg 555
.abd bece ddd. SN
abe bed dde.l i
acc bce dee BELE
, acd bdd eee 3 Ehbe
Riedodd tde dbce
: beccce

ccee



7). Comb. (a5 b, ¢, d)

(Bierte Clafie.)
A —mn

bobad

aaaa abbd bbed
@eaab abcg bédd
aaac abed bece
aaad abdd beed
aabb accce bedd
aabce accd bddd
aabd acdd ccece
aacc addd cced
aacd 5555 ‘ccdd
aadd bbbe cddd
abbb bbbd ~ dddd
abbe bbeg '
8) Comb. (a, b, c, dye)
(Bierte Claffe.)
e
- — e : o "
aaaa abbe bdbe bdee
aaab abce bbbd bece
Gaac abcd bbbe ¢ccce
aaad abce bbcc cced
aaae abdd bbecd ccce
aabb abde bbce cedd
aabe abce bbodd ccde
aabd acce bbde ccee
aabe acgd bbee cddd
aacc acce beece cdde
aacd acdd beed cdee
aace acde becee ceee
aadd acee bedd dddd
aade addd bede =~ ddde
Qace adde bobeien ddee
abdy adee “dddd dece
abbe acce bdde ecee
abbd ;

87



\9) Comb. (a, b, ¢)
¢ Gtinfte Glafie.)
N

€ b2 |
aaaaa abbbe

‘ aaaab abbee *
aaaac abcce
aaabb acccc
aaabe bbbb5
aaacc bbbbe
aabbd bbbcc
aabbe bbcce
~aabce beecee

‘aacce cecge s

abbbb
10) Comb. (a, 5, c, d)
(Fhanfte Clafie.)

” <\ oy ]
‘aaaaa aabed abcdd bbced
aaa_zzbl 3 aabdd : abddd bbedd
aaaac > aaccce acccce bbddd
aaaad aaccd acced beccce
aaabb aacdd .accdd beeed -
adabe aaddd acddd becdd
aaabd abbbd adddd beddd
aaacc abbbe bbbbb bdddd
aaacd abbbd bbbbc cccce
aaadd abbece bbbbd ceced
aabbd abbed bbbec ccedd
aabbe abbdd bbbed _ ccdda
aabbd =~ abege bbddd . . cdddd
aabece abecod bbcae ddddd

D N

>
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Die Angahl pov Combinationen mit Wicderholungen
fiee 7 Clemente iffs

- fite die affe Clafe=n
= = 2fe Glafje =£(£_t.l2

— — e @raﬁen”‘"+ Rt

et ___n(n+1)(n+2)(”+5)
4te@laﬂ’e...1.2 4

~ —‘nzte,@laﬁehn(n+1\(n+2) (n+m—j)

9 . Gt m

= b) @o.mbinat‘(onen‘pi\ne &&Setfﬁluugen.

1) Comb. (a, b\, e 4 B BV L)
(3weite Claffe.)
A
y ; £
ab ah bg cg dh fs
ac ail bh ch di Ik
ad be bi ci ef ¥
ae bd cd de eg gh
af be Ce T pab el gi

‘

ag ~ bf cf dg et hi

“2) Comb. (a, b, cy, d, ¢, f)
( Dritte Claffe.)
¢ A
abe acd adf bef cde
abd ace aef bdé toacdf
abe acf \' Bed. v bdf - caf
“f  ade beor . vef - . def




go

3) Comb. (a, 5, ¢, d5 ¢, f, g, &)
(Dritte Clafie.)

= i
€ x S
abc - adf bof bfh . cgh
abd  adg  bcg  bgh  def
abe adh bch ede deg
abf aef bde cdf deh
abg aeg sdf cdg dfe
abh aeh bdg cdh df/l
acd afg bdA cef dgh
ace afh bef = ceg efg
acf agh beg ceh efh
acg bed beh cfg . egh
ach bce bfg cfh J&k
ade
4) Comb. (a, 5, ¢, d, erfr )
(Bierte Claffe.)
* Ve S

abcd abfg adfg bdeg
abce acde aefg bdfg
abef acdf bcde befg
abcg acdg bedf cdef
abde acef bedg cdeg
abdf aceg beef cdfs
abdg acfg beég cefg
abef adef befg defg
abeg adeg ddef
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5) Comb. (a, b, €5 d, e5 f, &, &)
(Finfte Clafie.)
R, 8

abede
abedf
abedg
abedh
abeef

abeceg -

abceh
abefg

abefh

abecgh
abdef
abdeg
abdeh

abqﬁg

abdfﬁ
abdgh
abefg
abefh
abegh
abfsh
acdef
acdeg
acdeh

acdfg

acdfh -

acdgh

‘acefg

acefh

acegh
acfgh
adefg
adefh
adegh
adfgh
aefgh
bedef
beodeg
bedeh

bedfy
bedfh

bedgh

bcéﬁg

beefh *
bcegh
befgh
bdefg
~bdefh
bdegh
bdfgh
befgh
cdefg
cdefh
cdegh
cdfgh
cefgh
defgh

Die Angahl der Combinationen obne Wiederholungern
flie » Glemente ift:
flie die 1fte Claffe = n

o

vo—

- ste Claffe =

- 4te Clafle =

" v s

— mte Clofle =

b B

— ofe Glaffe= -"f—":-‘_)

n(n—1)(n—2)

LS

n(n—1){(n—2) (n—s)

- 2 . 5 4
n(ne—1)(7n=—2)---- (n=—m+41)
1.2 . 3 0 m



3) Wariationen
a) Variationen mit Wieverholungen,

1) Var, (@, 0. ¢, d, e, f)
(3weite Clafie.)

A
[ ¥ o
aa ba ca da ea fa
8B 57 0bs ANh  dbiviab -k
ac bc cc de ec ife
ad i bl siedi alg o sed . fH
cae be heé de ee fe

af = Bf iuvef df\nuief it

2) Var.. (s 5,46, d)
(Dritte Clafle.)

A
L g2 e |
‘aaa ‘add bec cbd dba
aab adc bed cca® T dbd

adc .. ' add bda ‘cch ' dbe
aad baa :0db. . ' eec dbd
aba bab bdc ccd dca
abb bac bdd cda . dcbk
abc bad caa cdb dcc
abd‘ bba cab cdc dcd
aca . bbb cac cdd dda
ach bbe cad’ daa ddb
acc bod cda dab ddc
acd bca chd dac ddd
ada bch | ebe dad

y



3)" Var. (a, &, ¢)

(Bierte Claffe.)

- A
aaaa abec baca bebbd chac
aaab acaa bach behe chba
aaac acab bacc beca cbhb
aaba acac b‘baa‘ : heeh chbbe
aabb acba bbab becece checa
aabc acbhb bbac ¢ Goa, cbch
‘aaca achc bbba caab chec
aach acca bbb5 _caac ccaa
aacc’ cacch b55bc - ‘ca.é-a ccab

abaa accc bbca c‘abﬁ ceac

- abab baaa bbebh cab;:\ ccha
abag baab bbge caca cchbd”
abba baac beaa cach cche
abbb baba becab cace ccea
abbe §a66 beac gbaa c;‘cb
abga babg b¢ba cbab ceee

abecd .

95 -

Die Angabl der Vaviationen mit Wiederholungen von

# Clementen, fir bie mte Cloffe,- iff = 2™
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b) BVariationen ohne Wiederholungen,

Var. (a, b,cyd,e)
(Bierte Claffe.)
A

(abcd aech bdea cdabd dbca gadb-)
abce aecd bdec cdae dbce eade
abdc aedb beac cdba dbea ebac
abde aedc bead cdbe dbec ebad
abec bacd beca cdea dcabd ebca
abed bace becd  cdeb dcae ebed
acbd badc beda ceab dcba ebda
acbe bade bedc cead dcbe ebdc
acdb baee cabd cedba dcea ecab
gacde baed cabe cebd dcebd ecad
aceb becad caddb ceda deab echa
aced bcae cade cedd deac echbd
. adbc bcda caeb dabc deba ecda
adbe  bcde caed dabe, debc ecdb
adcd bcea cbad dacbh deca edab
adce beed cbae dace decbd edac
adeb ddac cbda daed eabc edba
adec bdae cbde daec eabd edbc
acbe bdca cbea ' dbac eacd edca
aebd bdce cbed dbae eacd edcd

Die Angabl der Vaviationen ohne Wiederholungen fir
72 Clemente iff:
flir die 1fte Glaffe == »
- — 2oteClaffe = n(n=21)
- - 3fe @[aﬂt:n(n—-x)(n—n) :
— — 4teGlafie = n(n—1)(n—2)(n—3)

e v ——————r
.
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X. ®Der binomifdhe und polpnomifde
Sas fur gange pofitive Crponenten.

1) Der binomifhe Sas.

Formeln

n(n—1) w2,

I (a+8)” = a” 4 Zigr=igt
e 5o R

+ "l(n;l).(n—z)a..—;b, e n n—l>.(n—2) (n-3%) o
2 3 1 -2 (R
Piz= 1) B3) (n—B) (=) oy~
il.g e Jactes: el a"=%5 4
RO (2 Sl D18 Lot S il B 1
by 6 TR Ta B ottt x o et n

L

Bon den ==, weldhe hier vorfommen, gebdrt das + ju
Ca+38)", und Das — ju (e —35)”  Das lepte Glied if
tmmer = 5” und befommt flir ¢in gerades » das eichen
4, far ein ungevades das Ieichen —.

I Die Angabl der Glieder der Reibe it =n + 1.
Das Gefes der Eeponenten von a und & iff fichtbar. Die
Coefficienten fieigen bis sut Mitte, und nehmen bicvauf in
Der ndmlichen Ordnung und Grife wieder ab, fo daf die
Goefficienten foldyer Glieder, weldhe gleich weit vom ers
fler und leten Glicde abfichen, einander gleich find. Fie
ein gevades n gieht e ein Mittelalied, und diefes iff fiie
(a4 5)” ‘

‘l;n(n--:)(n_z) ........(..'i.g-x) » 2

1.2.5 ........ —_—

Bilv (a—8) erhdlt bicjes Glied das Seichen — , wenn n
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von Dee Form 4m 4 2, fonf aber +.  Fir ein ungerades
n bingegen gicht es gwey émtttergheber, und diefe find fite
(a+58)”

n(n..l)...-ﬂ-.é ndt m—1 n(n—l)--.-’%’; R
+_...__—_—2.—a Biapog +___.-—_fa 2 5 2
L) ...-n-.‘l - 12+ 9 oo I‘I+1
o 2 : s
n(rz—l).---n‘:5 e Rt 3 #—1 ndT
= n—1(+a262+a362)
\ b 2 ceme 2 g &

Flit (a—5)” hat dag evite Glied das Ieichesr + und dag
sweite —, wenn 7 von der Form 4w+ 1, und umge-
fehut, wenn 2 von der Form 4m + 3 ift.

11, Das unbeflimmte (m+1)te Glied der Reibe if

‘+n(\n—1\(n_—2) ------ (n—m-{-x)a,,__mbm
s Rl B eererecesseens m.
Vot den Borjeichen =+ gilt das obere fiie alle Glicder vou
Ca+6)" und fiix die ungeraben Glieder vou (a—5)",
Das untere aber blof fitr die gevoden Glieder von (a—5,7,

1V. Die Gumme-aller Coeficienten in der Reibe fiw
(a45)", vderr + = +”<" ‘)+zc it = (1) "=2",
und die Summe aller Goeﬁtctemn it der Reibe fie
(a—15)", mit Beachtung ihrer Bovgeichen, oder 1 —7%4.

n(n—1)

R 2 Fes iﬁ=‘(l—.1)"=°°

V. Wird —b- = Q gefest, und. ‘bas-grfiel Blied der
Seihe durdy A, das poeite durcdh B, bas dritte durdhy C,
. f . beseichnet, fo iff auch

2 3 Cart 6)°
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3

n—5

“—2co+

~ _4E {
15 Qe

mﬂd}e Formel febe bequem ift, um Die fﬁfgenben @licoer
s den vorhergihenden ju berechmen.

2)
3)
)
5)
"6)

7)
)

9

10),

11)

12)

13)

(ak0)t =
(akd) =
(azFé) =
& el B oy ——
(ax by =
(at'd)s =

%eifpte[e.

B B :

a/2 4 2ad 4 82

a’ + 3a2b 4 z3ab? k= b3

a* 4030 4 6a2b2 - 4ab? 4 b*

as = 5atb 4+ 10a362 -I- 10@?b3 4 5ab* b8
as “=6a%s + :5a‘bﬂ = 20a30% 15a¢b4

+ 6ats 4 s

(a-tb8)7 =

a? = gash 4 21a%b2 =i~ 550453 4 35a3b* :

12210205  7ab8 += b7

(axb)t=

a® = 8a7 + 2§atd® + 56a51,3 + 70854

X 560305 + 28426 -t §abd? + b8

Cash.b) =

a® + ga®h + 36a7b? - 8;a6b3+126a5b"

=k 126a%6% 4 84a3b8 - 364207 - gab® i b

(ax b)re = a1° &= 10a% 4 45a86% 4= 1204703 4
210a%0* * 252a56% 4- 210a%0% -k 12043 4 45a25%
+ 10ab® 4 p1o

(1Etz)'=1 + ux+55x= + 1652 4 350 2% F
4622° * 350 27 4 1652° E 55.7:9 + 11210

462x° +

It

(1 X z)2 =1 + 127 o 6622 + 200z° + 49524

t 7922

S 4 go4z¢ + 79227 + 4957° 1t 22020

+V66.z‘° + o1 +¢xz

(6=4z)i =

62520002 + 240022 — 128023 4256 24
£ 71

.
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e \
14) (3 —222)8 = 720 — 201622 + 486024 — 432076 +
.. 216028 — 576210 4 64212
15) (37 4 2y)7 = glg 2 + HZV T H %2 + Py
7023y% 4 16822y% + 22429° + 12837
16) (a® + 5ab)®=as7 4 274%% + 5244232 + 2268a2153
+ 10206af9* + 3 506184765 4 6125641506 4=
787321387 = 590494 '8% + 196854560
17) (gac—2bd)*=243a°c* —81oatcthd 4 1080a’c3b2d?
( — 720afc3b3d - '240ackids — zopsds
18) (5a2c’¢f — 4abd?)* = 625a%cBq+ — 2060,1‘750345 ok
. 2400“652‘04035 — 1‘280'a’b3c=d7 + 256a+b4d®

19)1 i ’bc’d) 64a‘c‘b"" fivg 48,‘567«1,—9

15a458(12b 6 + 5a3u>dab—-3 }ia’c”d‘ +
gigabiciids 4 o 06c12dS .
20) ('[/a > Vb =gt 6ab+ 42 (4a+4b,)]/ab
)5 Cpe s ]/b)"-.::(zﬂ + 21020 + 35ab% 4 7b3)Va
; +(7a’+55a=b+zzab=+ba;yb N B :
22) (a+8)" + (a—15)" ——2( +"M)a,._zbz+y
P=3) (D) (1=5) gy Pereen G
1_2.5.4a‘b4+1 ...... 6 ‘o

EFR
"= (am Byt 4 A=) (2 s
3) (a8~ (a=ty mg(Ga~tt 4 IO = Dgrovss

7neern

—4a”"5bs P ot ”_Gan—.q‘,v._'_

Sl § R e

7

*) Die Reihen 22, 23, 24/, 25, 26, werden fo weit fovtaefest, ]
big fiz -abbrechen, d, 0, Gig dic Coeficienten fimmilidh = o werden.
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n{n— 1)

24) (a == bV—;)”:a”—s;—T_z__ a®—2p2 4

bl el B BT FURETY _,_( i 77(71-1)(71-—2) =35

Bevovies 4 > 2
4 TS S "')V_ :

1ieneen 5

%) (atsy—1)"+ (a— Y —1)" =

26)

27)
28)
29)
30)
51)
32)
33)
34)
35)

)

g[a"——’i(.l:—l—)a"‘sz +fl______§ ”"‘4174 —-3c] ¥y

(a+ V=) = (a—by=1)"_
V-1

-1 ..'_1_'?:.1_2._2 =38 ____"'_4 a3y ] ]
R o R P B e ‘-

“Reftimmung cimsefmer Gficter.

Das ste Glicd von (aif- Y% iff = 10541352 ©.
ca o gte —. — (a4 b)) it =1820ar25%,

— 6te e (a — b)%° jfi=— 1425964255!.
— 4fe — = (@ — 5)° it =— 161700a°70%
— ste —  — (a?—02)!2 iﬂ=49'5aft61)8

-~ ot¢ —  — (2ab—cd)'* iff = 192192a%6°c?d®
Das mittelfie Glied von (a—2)' ¢ it = 12870 a0t

’

e = — (a—0b)'e jff = — 48A20a%b®

Die beiden mitteliten Glieder You (a — &)1 find
245310a°08 — 24310a809

i ke v L g SR L o e il

=—92378a1%° + y2578 a®b1°

"

als

) @8 ift daher forwost ’(a’+b],/..’.1)~ (a=bl/—1)",

[(a+by-—1)" — (a—b]/-—x)"] V =1 gine veelie

Srifge.
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8) Der polpnomifhe Sagp.
Formelt
L Die nte Poteny des Polynoms a +5 +c-d...:
Se oz befieher aus der Summe aller Combittationen mit
Wieherholungen der Grdfen a) b, ¢y dy oo .. z gur ntew
Glafie, febe mit ibver Berfepungssabl verfehen.
11, Befiehet dater das Polynom a 45 + ¢ fd4ve-e
o' 4 2 aus mGliedern, fo wird die Poteny .
m(m+x)(m+2) --------- (m4+n—1) .

4 Fam D . 5 .............. 7
Glicver enthalten.  Die @tmme ‘der Eryonenten won a,
byo,dy >t -2y in jedem Glieve witd ==, und die

Sumime aller Goefficientest = m” feynt
111, ird, dev Ritrze wegen ) b4-c+ d+ etz
gefebt, fo iff auchs
<a+b+c+d+ ----- +x)"_(a+p)’
a® + P+2(n_12?"—=1,c+ ...... +P”
mtd)e 8ormet in yielen 8allen mit Nubett angewendes
werbeu fann. W .

BT Beifpiele
1) (a+b+e)P=a® 2ab 4 2ac b2 f25c 2
2) (a+0+4 ¢) =a*+ 5a% + za*c +3ab? +,6ab¢
S +5ac"’+53 "b"c+5bc2+c-" o
%) (a+b+c)4~—-a4+4aab+4a3c+6a’b’+12a=bc
+ 6a2c? + 4ab? + 12ab‘c+ 12abc= + 4ac= I b4
F Y03 F 622 ¥ Y 406% F et
4 (a+b+c) =a° +5atbtgatc + 10a37 4 asassd
+ 10a%2 + 100283 + 50a20%¢ 4 30a2bc? - 104263
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4 5abd4 4 20 abic+ 30ab?c? f-20adc? 4 gact 4 b5
4 50%c 10432 4 106%2¢® + 5bc% o 5

B (atboboys = as+ 6ath + 60k 15avts § goarse
: + 153a%c2 4 20a%0% 4 Goabic + 60atbe? 4 06 q3c3
+ 154204 + Goa®d3c + goarb?c? 4 6oa?hcs 4 ypa2en
+ 6ads + goabtc 4+ 6aabc® 4 Goab?c® 4 Zoabcs
4 6ac® 4 b° 4+ 655¢ + 15b%¢2 b 208%¢3 4 15b2¢+
4 65c® 4 ¢
6) (a+b+c>7—~,a7-+7asb+7asc+axa*b2'+42a=bc
+21 asc"‘lfi- 35a%b3 + 105a%*b%c + 105a4bc? + 35a%c?
+ 35a%0% 4+ 140a%bic + 210a%b%c® + 140a3bcd
, + 3gasct + 214205 4 105a%btc 4 210a@3b3c? +
210a2b%c® 1o5a’bc4 +. 21a%°% + 7465 + 42abc
= 105ab4c2 4 14_0ab3c3 + 105ab’C* ‘4 4eabcs
: + gace + o7 + 7% + 21b5¢2 + 350%7 + 555304
“+ 21 b’c!‘ 4 70¢¢ -7
7) (a+b-|-c-[-a7)2 =‘'a® 4 2ab - 2ac 4+ 2ad |52
+ 2bc 4 2bd 4 ¢? 4 2¢d 4. d®
8) (@454 c4d)d=a®+ 5a2b + Fa2c + Fa2d + 5ab2
4 6abc 4 6abd + Fac? + 6acd + 5ad? + 5%+
4% 4 5b2d + 5602 4 6bcd 4 5bd? 4 ¢ 4 5ord
+ 5cd? + d? : ;
9) (a4b+4ct+d)=at+ 4(1‘6 + 4a¥c +4a3d‘+,‘6a2b_.ﬂf
+ 12a2b¢c + 12a2bd + 6az2c? 4+ 12afcd & 6a?d? +°
. 4ab® +12abc + 12ab?d + 12abc 4 24abed +
" 1oabd? 4 fac* 4 12ac?d 4 12acd? + fad® + 4
403 4+ 403d 4 682c? - 100%cd + 682d% + 4bc3
+ 126c2d + 22bcd? - 45d3 4 ¢t + 40311'-{- 6c3d?
+ 4ods 4 ds '
10) (e+24c4 d)s = a% + 5a*b 4= 5a%c -+ 5atd +
10a%2 + 20a3b¢ +"2‘og=5d+ 10aic? 4 20aicd +

f

\
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‘a1

1;)

135)

10a%d? 4 100253 4 goabic + 30a2b2d 4 B0achod
+ 6oa2bcd + 50a2bd? 4 10a%c® 4 30a2c2d - z0a2cd?
+ 10a2d® + 5ab* 4 20ab’c + 20ab3d 4. z0abc?
+ 6oabicd + z0ab2d? —l: 20abc® 4 6oabc2d +
6oabcd? 4+ 20abd® + 53¢ + 20ac’d 4 Foac2d?
+ 20acd® 4= 5adh4 0% + 5bic 4 5bid + 10832
4 20b3cd 4 1063d2 + 100%c? 4 z0b2c2d + 3F0b2cd?
1062d3 4 5bc* + 206¢d 4+ 30bc2d2 4 20bcd?
+ 50d* 45+ 50tdH10¢3d? + 1002d3 4 H5edt 4 dS

(a+2b—c)} = a3+ 6a%b— 3a2c 4 12ab% — 12abc
“+ 5ac 4§63 — xzb’c + 66¢2 — ¢3

(5a.-5b_—-) =81 a*— 540a2b-=72a%c 4 1550 a2b2
“-360a2bc + 2 ,n’c2—15ouab3—~ﬁooabzc-—8oabcz
_32403_*_62\))4_}_looobac_*_?onbi'cz : rscbcs I8ce

- (702 —3ab +452)% = 543a° — 4410 + 7774%0°

— G51a30d + 4440208 — 144abs + 6468

253 s
(” c +7a36,-_—.§) ""“iil‘“wm””c!' + 5§’°a"“b”c“

a*

] ¥
— 3047 6h120% - 332047051 Tc — 00T T0b0c3

§9a"'_”"b9c3» + l;zzoa"abscz o qaoa"4bacz = 4

'-l- 245b5c — 3547 %%c 4 ;;a —4g3g -+ 168074“’/6‘

— 128034804 4 715 06h3 — 255002 4 33a2h — Iy

: (?_ﬁé — 5a%c’™ — Fab® 4 2_)3 s Sa,b;‘c—sm. =7 ?
7y

6oasb?c™ —56a3b%¢T 3™ L 6abicT?” 4 150@7 4e™
+4180asb3c®™ —350a2b2¢>" + 5haibscT P—18abte™ ™
+%a—!bac"m~125a9c’m-f225afb’csm+ pashct™
— 135a58%¢>™ 45a363¢>™ — 13 ab?¢’ ™ 27 a3b6
5 2;7abs e %a""b‘ -+ -ga":’b?,‘d g

o
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XL Progreffionen,

V) Urithmetifche Progreffionen.

L Bejeicynet « dag erfte, 2 Dos lebte Glied, n die
BaBl der Glievet, d dem Hnterfchied, und s die Summe ej=
fier avithmetifcheit Progrefiton: o iff

1) ¢t =a - (lz_..l)d
8 si—= (q+8)% = [2a+ (n—- 1)(1]121—
Bevmittelft dicfer beiden Fovneln Tafien ﬁ'd) die Werthe vott

z und s beffimmen, wenn die Wevthe von a, d und n ge=
geber. find. 2 ‘

» ¥
cBeifpicele

% ~@egebene Werthe, Gefudite Werthe,
1laz=1, ae= o= LI 14, | s=2-108
o de=-gy nemry ke 50, | weR 442
zlass 75 =Ly n=16 |t= 103, $= 142
4la= 28, d=1, n=100 | r= 355, s= }go‘o
aliesse d=1%, b LR i B
6la= %, .. d==15, ~n=i3 L=, s 1308
7|la=—7, d=3, nE=g-htegiag; | el
8la=—6," d=3, Pe=50 |ir=115%,; == 140
gla= L, d=—g, .~ n==2o |i=~1}, $=—153;
10| a= 3L, dc=—2%, n=uj t‘::-S_G;",_ SE= =24l
la=—q, d==% rs11 Titay s== 27L
12l a==——10, d=—2, n=6 {===—20y S=—Q0
1jlas=m—2, Jd=—3, nmo5 (=213, s=-281
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L. ettt pon dett fiinf Gedfien @/ d, n, 2, s, drey
gegebent find, fo laffen fich tmmer Dic beiden fibyigen be-
flimmien, oy die folgende Tafel dienen fanm.

Formeltafel fiir die arithmetifhen Progrefiionen,

/ Gz
.| Gegeben. | Sormern,
14a', d,n t=a+4 (n—1)d
2 a‘,“d,s t=—-%dﬁ’[/[2ds+(a._%d)z-]
s t a8 :
ol @y Ny $ t:;—a
5. n—a)d
41 dy ny s t:—;_}-(—z_.—)_
sla, d, n : s:&n[zq-}-(n—l)d]'
. atr  (c4a)(t—a)
6ja; dsi |, = s -+ =
s
gia, n,t s={fn(a-1¢)
8l dyin, ¢ s={n[et—(n—1)d]
I —a
¢ e —
9 F2TN d—n—x
25— oan
10la, n, s de= —e——
PR > Y(l(ﬂ’—l)
L (e (rta)
U 6 e gl ar o
Jd ant —2s
Ty ) £ R e
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Ger RPN
N c
N.} Geaeden, fudt.| Sovrmetn,
t=a
13l a, d, ¢ ne= 14 7 =
d—za 2a——d
14} a, dy o8 N = [ (
2d
n X
. SO
15l a, £y § ﬂ-—a+
2r 4 d\2 25
RS B R T AR
wid, n, t| a:t—(n—l)d
2 N
s (n—a)d
s i e :
a :
Gkt gt a=§d EY[(¢+ §d)? —2ds]
ool 7y £, S A= —— ==

Was Heifit eine oavithmetifdye NMeihe von DHey ' evfen,
gtoeitent, dritten, u- f. w. vanm}g? Hnd wie werden die
folgendenr Ovdnungen aus der Reile der erflen Ordnung
@, a4 d, a+2d, a+ 3d, 1., abgeleitet? A

Wag find figurivte Sahlen? Hnd wie werden fie aus
Dot Reibe 1, 1+ d, 1 4 2d, 1., abgeleitet? — TWag find
insbhefondere Polygonalzabhlen und Pyramidalzablenz ¥

")‘ Die Nidhtigleit de§ aligemcinen Glicded it den nachfiefenden
Reihen Whe fich ey cine Glofie Subtvaktion, oder auch umgerefut
dnveh die ddition fefy feicht eviveifen; Demn MAR DA mur Vo b
slfgemeinen @Jucbe einer feden eihe bas ibm unmitteflar vorferr
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Stetl)en dev erfien Dednung mit dem Anfangs-

: : . gliebe 1.
o SHPIR Sa Ry W L i ih
Y2 57 By T 0 p Tl e S 3 B0 Ay
1, 4/ 7, 10, 13, 15‘ ......... Fn—2
Y8y Ir RGeS T 4n—173
3y 14d, 12 +2d,1+5d. ----- dn—d+1
Polygonalzahlen
- 1,3/ 6,. 1Q; .15, 21 - - <. - e Ill(r.r,.:._l_z
1,4, 9716/(25,56 - -0 St
3, 5/22,22) 56/ 5L e fi(j'";-i)
1,6,15) 28,45/ 66 22000 n(2n—1)
dn—d
:12+d/ 5434, 4+6d w
ﬂ)t)ram:ba[z,ar)ten
n(n ndo
1/4/1°J2°/55/56---...._I(_T"‘_z)_s ;'/)
Y/ 5/ 347 3065/ Q. F i T "__(1”‘.’“2) (.?f’;'l)

B .
gehende absichent, {0 h’fﬂz mat dq8 alfgemzine Gfied der Neife ey
Patten, aud tweldher fie buvy die Gummirung _entfprungen it So
3. B, crhilt man aud dem aflgemcinen @Xzebe der imngu!nmr,un
g’_(l'_‘t_‘_), 248 algemeine Gfied dev natitetichen ahlen Loy
oy Vo L |
(n-_—- 1 )n A
G B i
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1, 6,18, 40, 75, 196 « ~ v v v e .
WE S 32, .50, 95/ 261 + v oo ’i("+1)(4"';1)
\
dn—.
1) 54d, 64+4d, 10410d <+ ¢+ "("+1)(_n__/-;-__)_

Reihen, weldhe aug den natdriichen Iahlen
purd) die Summirung entfpringen.

1,2, 5, 4y 51 6 ceens n

1,5 610,15, 81 ;- nl("';'_ll

V) 4) 10, 20, 555 56 nvrecn E;QT’_'L:_I_.Q;FQ)

%e 50 157 557 707 126 s v es 1 "f'_’:l)_(";ré? (n-:Q
ufw :

S e) Geometrifdye Progreffionen.

I. DBegeichnet a dag evfte Glicd, e den (S_Egponenten,‘z
bag lepte Olicd, n die Angabl der Glicder, und s die
Summe einet geometrifchen Progrefion; fo ifi:

1) t==ae? Tk

2) et-—a a(e”;;)

8-—1 g.__l

Bermittelft diefes heiven Goemeln laffen i) die Werthe von
£ und s beflimmen, wenn a, e, 7, gegeben find.



' ic&_s

az.l Gegebene Wevthe Gefudite Werthe

Hae=1, e=3, n=1y |t=F04, s=ugy

a==§, = er=3, n=10 t==78732, s==1180g6
3las=5, 6::4, ==9- t:—54-’7680, t::456905
4‘:1—_—..9, e=%,, N==7 r=2583331, s=5017%"
5la=6f, e=d, 78 |r=10033}, ' s=goysid
'6la=6 e—=3, n=6 |r=1313, s=19373
7la=8, e=§, n=15|1=3gzy, se=15893%
8la=3%, e=%, n=8 |r=:"%%%, s=83153%
ola=3%, =%, n=11[r=5%3{87, s==olegaoz
10{a=3, e=%, n=25{:=0042,59""+) SE=53741,50++ -
1la=r,  e==3%, n==31 r=%60964/11+++y ~ s=23512585--
12la=65, e=13z, ne=58|r=21238550,19:++y s=7777637,01--
13la=p5560, e=5%, n=40171=2,219300:--+, $5=50570,01510+ «»
WYla=305%, ¢==3%, nT=17,[=0,0003246241 .-+, 5==67/4,2854824- -
15la=1, e=t, n=& [t=0, e i
16la=40, e=3}, n=¢& |t==0, : §5=70
174:9,\ Tee=2, n=® lis=05 se=27

St den Beifvielenr 10, 11, 12, 15, 14, werden die
Werthe vou ¢ am bequemfien durdh Logarithmen bevedhnet,
worang fich alsdann die Werthe von s Teicht finden laffen.

© % e 4 s 0 e v oa e 0% 0 o0

o Wag iff die Summe der geomettifhen Progreffion von
\ .12 B3. b* bn—-I \ :
n@licbern: a,by, 0;/ Py Gey —;—_—,? Und was die
Summe derfelben, wenn die Ynzabl dev G}lteber unbegt&nat
ober unendlich ift2
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Untw.  Die @umme Det enblid)en Progeefion it
b* — q” —— B”

E-~] =
s (b—a)a”=2 (a—b)

—; die Gumme Dot unendlis

a2
dhen = by s

Wag ift die Summe t»er unbegl‘aﬂsfm geomemfd)en
Stetbea—b+—2——— + —zcz

Antr. ;‘%b
- SBie 1aft fich der periodifche Decimalbruch o,868686- -+
= 86 (0,01 -4-.0,0001 - 0,000001 ~+ +::s:- ) durch einen ge-

wihnlichen Brudy ausdriden?
. Yntw. Durd) -

MWie ferner der periodifche Decimalbrich 0}57‘5575575' “es
Untw. Duvch 335 = 12

Wie dev Decimalbeuch 0149857 -+ <+, deffen Peviode
149857 ift?
Untw. Duwcdh 133383 = 1.

€s I8t fich alfo jeder unbegr&mte periodifche @ectmalbmcf)
durch einen enbl;d)en Brudy davfelesn. S

I enn von den Gedfien a, e, n, £, s, d¥ey gege-
ben find, fo faffen fich anch immer die beiden ubrigen bes
3“‘"‘"“; wosn die folgende Tafel dient. - :
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Sormeltafel fﬁr dle geometrifchen Progreffionen.

®ee
%N. sactent. Y Lo e
.| Gegeten (et
il
b S A0y ) faaae”
.
: 2 a4 (e—1)s
2la, e, s + P
3la, ny $ t(s=2)"F—a(s=a)""l=q
(e_l>se7ﬂ-I
4l ey Ny s =
ity
a(e” —1)
§ = —
5las e, n i
; et —a
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s \
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d t»—l_a»f—t
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gla, ny t oy e
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e
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U Dok P e =
~ " WP
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#i$ e” — e et = O
M3k R +s—[
x e :
Tog 7 ~iiloga
w00 L o084
i o log e Y
]ogf/a+(e—1)s]—loga
X 5 n= : loge .
s logt-—-loga
Tt log(s—a)—log(:—z)+'1
‘ ! ]oat—]o" [et —(e—1)s]
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XIL. Continuitliche oder Kettenbride.

Foem:

1) S‘C'ettenbr.ﬁd)e im Allgemeinen.

> I

: S

at

b+

c+1

1
+e -+ #¢.

Cin Kettenbrudy ift ein Brud) von nadyiehender
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Deffeft Bebeutusg fich aus der Aet) wie e gefthrichen wivd;
cvgicht. €8 wird dabey afgenommen, daf die Grdfen a,
3, ¢, d, e, 1t., weldye man die Quotienfen ju- nennen
pflegt,  {Gmmtlich gange 3ablen und md)t fleiner als bdie

(%mbett fepei. .’me .Brud)e ——/ :

7 3y

b4 —

Beifient die Ndherungsbrhiche deffelben, weil fie in der That

bem gegebenen Drudye immer pdber fommen, e weiter
 man fie fortjent- : !

IL. QBerwandelt man diefe Naherungsbriiche in gewdhns

licye Britche, fo erhalt man nachitchende Nahernngsiverthe:

1
1)-;

b
2 ab 41
be 41
3) (ab+1)c+a

(bec4+1)d 4 b
4 Cabc+ c+a)d 4 ab 41

(bcd+d +b)etbe4 1
5) (abcd+ cd 4 ad 4 ab+1)e 4 abcfc+ a ‘
; i o Wt s
III :Dzefe Snaberungswertbe f%nnen wie folgt vor ein=
anbef abge[ettet werden.  €s' fey £ det (n—1)te unb 7
Der (n—2)te TWerth; es fey femerq Per nfe von den “unt=

ienter a, b, ¢y dy wfow., foifi der nte NVaherungs=
" : .
wetﬂ) (== b _-:_- vV 54
IV. Gin fo gefundener Naherungswerth grfd)eilgt ime
mer in feiter einfachffen Geftalt; Dder Idbler und Nenner
beﬁerben paberr niemal cit-gemeinfdaftliches svtaag

. Die
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- Die ﬁ‘abemngémertbe find abwedhfelnd grdfier und
flemer al§ Der YWerth deg ganien fontinuivlichen Brudyes,
oder als die Grife, weldher cv gleich itk

VI Der Uinteridyicd proifchen poey ndchiien ‘J}&berunge’,
werthen iff abwedyfelnd pofitiy und negativ; er it immer
eit Bruch , deffen 38hler = 1, und deffen Nenter ein Pro-
dutft aus den Nennern jener beiden Wecthe iff. ‘

VII. Werden alle Duotienfen jur Vefiimnmung des
Ndbherungsrwerthes gebrandht, fo echdlt man den Sierth Des
aangen fontinuivlichen Brudyes.

VIIL, . tim ivgend cine Grbfie X, won mwelcher Form
Diefelbe auch feyn mag, in einen funtmutrt;d,m ﬁtud) s
vermanbeln, gebe mat berfelbeu ‘Die &nrm a + Mo a
dic grbfite in X enthaltene gange 3ahl begeidyttet, unb Pa=
per qucdh = o fevn fann, in dem Falle, wo X <1 fct)n

follte. Eben {o gebe matt dem Nenner = die Form a’ + —3
Dem Nenner 2/ die Form a’/ + ;;; dem Renttey =/ \te

Sorm a/v/ + = fo .3 ;n{sem man aly at’ality e
Die grbfiten in x, 2/, x/, 1., euthaltenen Gangen feyn
Iaft; alsbana wird man haben:

X—.a-}-

a’+

a/l + 7 R F e
a6t fich mun Sie Gedfe X wirklicy durch_ cintet gewdhnli=
Bruch daviellen, fo wird auch der fommmr[tdae Brud
endens im entgegengefelten Fall mttb er ins Unendlidye
fortlaufen. :

IX. Der Unter{chied awifd)en ber Grife X und trgenb
g 2
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eintert ibrer Ndherungomwerthe it immer Hleince als ;;—2, wenn
g den Fennier. diefes Maherungswerthes begeichnet. Man
bat alfo bievin ein fiheves Mittel, um pu evfabren, wie
nabe man_jedesmal der Grdfie X gefommen iff.

2) Werwandliang der gewdhnlichen %rud)e
in Kettenbriche.

e ma&)ﬂebenbeé ®d)ema verfinnlicht das gu beobachtende
%erfabren mit Hinficht auf 908 allgemeine Pringip in VIIL

55t _ ;e el 87_1
965 263" 351 88" 263 87/ 88 1
i TR g/ .
+551 263 +88 1+87
1
Qab“ iﬂ 65
g 2_|_
1-]- G
242
/ 1 .
+87
Beifpicele
190 | Segeb. B, Suotienten, Naherungsmwerthe.
351 ; A
1 55; 2"1: 2,1, 87 PR 3’ T
251 ' 1 22 23 114
Gl 22, 1 Tom Pt il ) S
v ST g LR PR B T
198! AR R e e
3| Baay [0 7 2B Bn o 357 g
: 14M 523 623
16377 1950
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9.|®egeb, Vel  Quotiented, Naherungoeivde.
907 e <k gt T
4 18564 20, 2, 7, 55 2 20" 71” 5072 15762 5—_;59,
1,3 246
5035
1917 1 1 St T o
5 5—5‘5—6 kY, 152, 1, 1, 15 3 —1-, -;, 'g", 77') 18° 19,
2y 14 1
Tt :_2s5 40 91 151 232 78
69° 157 226 383 992
6 sor TRE | it 0 R
2945 35 35 45 2, 3, 1, - AR TR TR |
1,9
¥i 329 2229
427’ 758
5065 e L o A BLiBS
2,192, 1 Pk Sl e St i Ay P xge"
7 13891 St i e 9% 5 2.8l gedinat
 Giad 4
e 66 101 268 359
181° 277’ 755’ 1012
5743 1 30 SRk g A4S
8] === bssacireyeirge it 20, 21 97 A3
80937 4530585 2,345, 147 141? 1557 451° 606§
3533 e 526 e
2269” '7413° 2508
13957 155 5 g SS RE
O 1 1 ) e o SR = ST
59476 4’3! ,4)6 259 =¥ 4 ] ‘3’ 17, g1 ’ 98’ 277!
13, 2
g 38 1035 2154
375° 4402’ 9179
3215763 1 g 7 10 87
10, B S
m 29, 5’62’ 1, 8, 1,51 38’ 205° 203° 2549’
1, 0, 1 o7 184

——28’}2, 5391’ 1¢.
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2 Der Sydevalmonat, vder die Jeit, in yweldyer der
Mmond feintett Wmlanf am geflicnten Himmel wirklich vols
Tenbet,— bat, —im- SRittel von punbert Jabren - gevechitet,
27,521661 Tage. - Gr wiirde alfo nach diefer Angabe 1000000 .
thuldufe in 27321661 Tagenr machen.  Wie I3t fich nun
diefes, ourd) ju grofie Sablen ausgedrudte, Berhditnif
'bilt‘d) Heineve 3ahlen davfelen?

Onw.  Die Nabevunigsroerthe yon: 27321661 find

97 82 765 5907
Fadride iy 1. Tebhmen wir ven briften, fo mache
ber Mond 28 tmldufe i 765 Tagen, weldes vom der

: smabrbew ur etwas fiber 00001 Tage abweicht.

+

Nach aplace, tirem der grifiten ictat Iebmbcn Mathes
matiter, ift die Syderal - Umlaufsseit des Merfurs 87,069255,
und die der BVenus 224700817 Tage: wie laffen fich diefe
: unﬂuufsse;rax durd Fleinere Sab!en barﬁcucn? '
Q(ntm Die ‘bes i!)terft!zts durdhy 2L 87 818, 22;5, 163 b;g ;
224 225 624 1575 2247 46290

XY g7 Lo aclE Eps
26._9
geben fie {chyon mmltd) gmau

bet %Behué burd) e

@fe Briige -2 28' 3 b

Die Spet'ivbei'i'e' e'i’nc; @Arc"i;feé _beffiéit ft'cf) 3t Durdy
meffer Deffelbenr Wwie 51415926555 - - gu 12 wie [t fich
diejes BVerhaltnif durch Heinere 3ablen davfielen?

Autw.  Durd) 3 : 1, 22 ¢ 7; 335+ 106, 355 1155
105995 : 331025 - M- f . i
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3) %cf\banblung Der '%urs‘c[grbﬁe V4 in
cinen fontinuirlichen _%zu,c().

€5 wird angenommen, Daf 4 eine gange Iapl fep.
Rachtehendes Schema jeigt alsdaun  das Berfabren mit
Hinficht auf 2 allgemeine Princiy in VUL ' :

X =y =4+L2= (=)
L V19+4__2+V19—2(_._)

- 1/19 4 2
ey 3 V’9+2_ '[/1()—5 -
R y19—2" 5 st (
gL B e AP D V!9 5(_
o V19— 5 = 2 + ("_' ur
£ g 2 V19+5_ Vlg—z __-_
x V’Q 5 5 x + (
v 5 . V192 V19—4
e
Vi, M N ) e '[/19 4 __‘__
Vig—4 1 8+ (
27 = SR Ty A 7
VA0 =4 et +‘°
Die Quotienten find alfo bicy 4y 27 1, 5, 1,8, 8/ 2, 2
\ Bei foiele
x. @clg.i‘stm- Quotienten.' ‘ m&r,cwnggmgru,g,
: LS. 16 BTIAE asert |
V28 5) 3. ;5,10, i T —5—,_7,, 5% e

; . ) RN S et B 206 657
2l Ve 55151, 55 5 57';’_;’\-;’ 7’ “8

i : B O 10,,”-' 863 1520 16063
1557 273" 438

s L
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N.|Geg. Wrsa.f  Huotienten, Nifherungswerthe.
9 0n T N8 L9055~ 73
31 V44 6,1, 1, l)tiP 1’1’ TR e % .8/ 11
P .
315 25 126 199 2514
Y80 0 570
6,1, 2,2, 2,1,/ 7 20 47 114
4 Vs Easaunitt o0 v TRt e 32 7 2
, 12, 1. e
\ 16 2046
Pl
5l V52 (7545152, 1,4’1, 32, 5_§’ :2:’ ﬁ’
14, 16 L) 4 $ 14 19
6i0 go3s
90 1275, 1¢c.
6 ! L i | e 28 .5.1 208
.,V55 7)1452zc s 15 3, T e M BT,
= 2599
357 2 3¢
‘ v 8 23 169 361
75 V9 |72 520 B &5 T, Ta >0 3[-,
14, 1 w9
8§50 7781 16
69 1015’ i
; 8 41 TS 1§ Caaagt 1 31
8 V67 85 6532539 .1, 7;T, —!5-, %;, _1_6-’ 2_7’
1102, 5,16,
1678 1899 3577 90353
. 205 >232 1 457 ? 1106’
48842 700525 2
5967 > 96578 >
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Bey aufmerfiamey Betrachtung dev Duotienten fliv die
- Wurselgrdfe 174, wird man nachfichende Gigenfchaften
waheehmern.

1) Die Quottenten Lilden Pevioden, und es durfte da-
ber in den obigen DBeifpielent nuv die criie gegeben
werden.  Sie fingt mit dom gweiten Duotienten an,
und endet mit cinem Quotienten, ber doppelt fo grof
iff als Der erfe.

2) ' fdafit man den leften Duotienten der Periode anfier
Acht, fo beobachten die {ibrigen folgende Ordnung:
x,ﬁ,y,?’,s,..ﬁ....1,3,7,,3,»
fo dafi Folge und Grbfie ungedndert bleibt, wenn ma

fie in umgefel)rtw Ordnung fdhreibt.

5) Es begeichne im ngcmemen = Dent %aberungsmrtb,
welcher su dem Quotientenn gehbrt, bder bem Iegten
Duotientenr ivgentd eimer der Pevinden vorhergeht; fo
it immers .

pi—Agr =t 1
Die obigen BVeifpiele exldutern diefes, wenigiens fur
die erfte Peviode; denn s ifis 1272 — 28 - 242 =+ 3,
15202 — 5i-2752 =41, 109® — 44 - 30° = + 1, ;
1612 — 45 24* = 41, 649® — 5290 =+ 1,

. 1822 — 53+ 252 =—1, 5502 = 59 69’—+ 1,
488422 — 67 - 59672 = + 1,

4) €s iff ndmlich p2 — Ag? =+ 1, durdhgdngig fii alle
Pevioden, wenn die Peviode, weldhe sur 3abl 4 ge=
bdrt, aug einer geraden Sahl vonw Suotienten befiehet;
ilt bingegen diefe Iahl ungerade, . fo iff p2 — A¢? qb-
wedfelnd = —1 und + 3.
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5) Bey dett BVermantdlnnaen ; weldhe sur Beffimmutrtg der
Duotienten ndthig find, wird man es immer nue. mit
gangen ablen, nie mit Brichen gu thun haben.

...........

Die Kettenbriiche haben, - aufier den oben angefiihe-
tert, nod mebrere fehr merfwlitdige Eigetichaften. Huch
Baben fie einen bedeutenden wraftijchen Werth. Mit Hilfe
derfelben ifi man 3 B. im Stande, die Verbdltnifie, welche
in feb? grofient 3aplen angegeben find, mit der griften Ge=
naiigfeit durech Fleinere Jahlen davsuiielien, wie vben fhon

an einigen Beifpielen geseiot worden. €8 (8t fich ndmlich

fireng beweifen, befi wenn man die Gliever des BVerhdlt-
iffes in Form eines Vruched unter cinander febt, und die
Ridberungswerthe diefes Bruches fucht, man durchaus feine

finden finne, welche mit fleineven 3ablen gejchricben wer=

dent, und boch gugleich vem gegebenen Bruche ndbher fom=
men foliten, wie die, welihe die Kettenbriiche gebem

Gin fleines, siemlich 'bollﬁ&n_bigeé und febr deutliches
erkchen tiber die Fontinuiviidhen Briiche it Nachfichendes:
Die Lehre vou den Tontinuirlidhen Vriden,

nebft ibrenm vorstiglichiten Anwendungen auf .

Avithmetif und Algebva vollfdndig abgehan-
peft vou G F. Kausler Stuttgart 1803. Vollftandig,
jevoch nur in Hinficht auf die 3ablenlehre, findet man die=
. fent (Sjcgcnﬁaﬂb i der Théorie des nombres Yont Legendre
abgebanbelt, WO Man audy die Belveife ju ber Teten von
ben obigen ©dfen antrift. ‘
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Smweite Abtheilung,
enthaltend

‘bieka"lgeBraifd)cu Gleidyungen.

X111 Strenge Auflofung ;ber algebrais '
fhen ©leidungen, nebft einigen vors -
laufigen Bemerfungen. :

1) Die Sleidhungen im Qllt‘g'emein‘e'n.

I @‘ine Gleidhung im Wgemeitten, ohne ndhere Ve=
flimmung, i nidyts anders als cine Gleichfebung gweier
Nusdriicke; und diefe werden die Theile devfelben ge-
nannt., Cine Gleichung, wofern fie nicht gar identifch
ift, ift entweder analytifdy oder algebeaifch.

M. Gine analytifdhe Gleichung ift eine foldhe, in wel-
cher die Gleichheit dev heiden Theile eingig und alein aus
Der Crildvung der Seichen und dev begeichneten Vegriffe,
entweder unmittelbar, oder durch eine Folge vou Sclffer
dargethan werden fanm.  Es mbfen daher alle Wmfor-
mungen, weldhe nbthig find, um dem einen dev beiden
Kheile die Form des andern ju gebert, fich bHIof aus dey
€rildeung deb Beichen und dev Legeichnetess Begriffe Her- .
Teiten Yafen. Bon diefer Avt mbchten wobl faft alfe iy
der vovigen Abtheilung vorgefommette Gleichungen ey,
€ind davi Buchfaben enthaltens 10 iF o8 gleichaiileig,
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woelche Werthe mas denfelben beilegent mag; immer weys
Pent die beiden Theile einanber gleich bleiben.

III. €ine algebraifthe Gleidhung hingegen if einefol-
e, weldye nur daduvch wahy werden fann, Daf man den
davin entholtenen, duvch Budiaben begeichneten Grifen,
entweder gewiffe, nicht willEibrliche, Jablenwerthe beilegt,
ober wenigfiens einigen derfelben ju den fbrigen ein fols
hes Berhaltnif aicbt, daf fie ju einer analytifchen wird,
. b. gu eimet’ folhen, Derenm Wabrheit von den Werthen
per wbvigen unabbangig if. Vo' diefer At mbchten
wobl beinale alle in diefer Abtheilung vorfommenden
@leichungen fepn.

IV.. Die Algebra nun if die Wifenfchaft von der Hets
Yeitung bes Gefuchten aus dem Gegebenen vevmittelft per
Beichen und der Gleichungen. Sie hat e Yaber mit der
Auflbfung der Aufgaben su thum Die ufgabe wivd ger-
glicdert; es werden Berhdltniffe swifdhen dem Gefudhten
und dem Gegebenen aufaefunden, und diefe Verhdltnife
werden mit Hitlfe der Jeichen in Gleichungen davgeftelt,
obne ivgend cinen andern Waterfdhied jwifchen dem Ge-
gebenen und dem Gefuchten ju macheir, als den der Bes
seichnung. Die lepten Budhfaben des Alyhabets dienen
i der Regel sur Begeichnung des Gefudyten. :

V. Die Analyfis der RNeuern bhat es blof mit ey

Cfimwandlung der Formen, und daber blof mit analyti-
fchen Gleichumggn gu thuw.  Die Unalyfis der Neuern
ift alfo von dev Algebra wefentlich verfchicden, obgleich
beide in ibren bhbbeven Theilen vereint fortgeben, und
threr gegenfeitigen HUlfe nidyt entbehren fonmen. Das,
was man gewdhnlich unter dem Namen der Buchftaben-
vechnung su begreifen pflegt, enthalt mur die Elemente
dicfes vielumfafenden 3weiges der Gudfenlehre.
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VI. Die Analyfig der ALten hingegen iff von uitferer
Algebra im Wefentlichen nidyt verfchieden; die leptere
bat blof Den fehy bebeutenden ?Bomfbei! eintey yiffen=
fhaftlichen Begeichnung vovaus. Beide haben e Hhvi-
aens mit der Hevleitung des Gefuchten aus dem Gegebe-
e dursly Auffuchung ihrer gegenfeitigen Verhdltnife, *
und durch Burhcfihrung derfeloen auf einfachere, wenis
ger vevwidelte, su thun.

VIL 9gie die Gleichungen behandelt und aufgeldit were
det, wird in den Lehrbiichern geseigt.  Machfichendes
verdient jedoch wobl bemevft su werden, weil Anfdnger,
bey der Auflbfung der Yufgaben, an diefer Klippe leidyt
s fcheitern pflegen. . Bur vhlligen Befimmung dev ges
fudhten Grbfen aus den gegebenen gehdren eben fo viele
Gleichungen, als es der gefuchten Gvifen giebt. Von
diefen Gleichungen davf aber feine analytifch feyn; auch

© darf feine derfelben fo befchaffen feyn, daf fie eine noth-
wendige Folge dev Ubrigen iff, und fich aug diefen aba
Teiten [dft.  Gleichungen, welche diefen beiden Crforder-
niffers nicht ‘entfprechen, miffen als unbeauchbar jur Aufe
Ibfung der Yufgabe verworfen werden.’

) Gleichungen vom erﬂenl@ra‘be.

a) Mit einer unbefannten Srdbe.
D@ ar T oEzc ¥)

Fob
U 2=l
a

M) G Vecidnet Gleichiung und A, Aufidfung,

.
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g‘.‘ x=zg-’-+-5a+5cd
4§ G.8z—5= 13— 7%
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5) (GR 15{;:—— -;: 41_8%
Yoz =9
6) ©. 2x+7+z-""—-6-1‘—25
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8) ®. — 65z + 1535 — 10z/=— -———+ 194 32
¥z =13"% b /
96 8+ -4 B0, s+§l—_.‘-é._"
¥ = — 75%%
e 7E 252 - Jw
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Bz = B
31) &. 5§—$;22£+8=—17—%+%x-
¥ x = 438 ,
\
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o x = 116142
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A r = 5%% -



1) 6.

15) G. 32

16) .

. X ==2)010424 0.

17) G.

18) @

20) ©.

21) .

22) .

23) ©.

.z = 519/6756'7
19) &.

. T=

SR A —
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— Yo=—jot itz =ac)
1‘:——80
S5 + 1763 v= 2 = 1957 7545".‘2“7-;JE
z = 57633

325 = 5,007 ~ z = 02 == 0/‘541-‘

15/2+ L == ?lf- 4 'j,6955 = -::;- -+ 7834/ ’
= 658/92283. b

7/55.Z‘+ 100 ,__‘__ +5/86_'—‘

ax+c'=bx+d FEUESE o
d —ct ‘
a-—-b
T e
f+cx ‘. ¢+ (atc)x
(a2 —cfice :
(f‘——-ch-—-acg)fv

.z‘—'a-l- +cf.r

__(ad+ be)e
T de—-cf

ex c ax

7 +E+ T —e=h
(ﬁ+g)bdf
b(dc-l- cf) +adf
%ab-}-%ac-—_-g-cx...%ac-l-:ﬁﬂlb— L2

e G700 = gc)’a‘
320¢ .




_ 126

24) @. %—1—ﬁi—r+5ab=9 e
& e ac(y —3ab)

e gd: >

2
j‘%‘. _g.a_'i'__b.)_.{—bz=ae—5b.v

25) ©.

ate(c —d)
A, 1'-—-( 2+b2)d

a+5.z' 7“"5$+

i o i g B i
26) @ 3 4 o ah +66
9ab-—14a9 :

% x=2yab—-gb+ 12

%) G. 5atcz + actz—5abe*—5a%e) = satbox 4 peox
— 3a2bc’ — 5a2e?
ga2c? — 5ac /

5a2 4+ ¢ '
28) @. 2a2b2c + ad?zx — 2ab’c — cbc?d =~ Fair =
(83 — 3a2b)xr —b2c2d
sabic — berd

3a® —

oo

U=

, ab 1
g ab—1
4 T bc-d

L 6
30) &. —5= =

51) ©. b__‘tc-l-dc: bz — ag
c(a4d)(b—c)
h(h—c)—@a?

o S
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m(d—zx)
za+4 T
o 7= G(m—50 +30)

c—a+m

32) G. c=a-

R R Gt D JRRRPR -
A .t:i :

c
&% e L
WO it

; _cd—af af—cd
el bf —ce T ce—of

» nhr 4t » % nt2
%) G. 1= o Bzt 4 2 - gz 6z

S x 41 k% g Z2 — 1
A x=—1F
R

d(f—2a)—2a(a—c)

o, (a_c)(dz—'l)-—5d

[+

) 6 = + o +jx_,___=

o = 24t befh 4 bden +bdfg
iR bdfhk

58 G 5abcl+ a?b2 (2a+4b)b2x

bx
‘atb ' (atb)r a(atb)e ——?cz S
. ab . ; .
9‘. x = -a-:*—_—b :
39 G Soxr - (3bc+ ad)x sab (3bc—ad)x

‘od—a 2ab(a+b) 5c—d 2ab(a—b_) ‘
5a(2b—a)
5% QA2 b2
Y == 5,.‘2(26'—“)
F6=—=d e
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40) @ (a+2) (bt ) —a(bt )= e

9. &
b

\

4) G. ';::a
U z=a"
40 @ Y(am+ )=V (éx + d)

e x=d—b'
e a—c¢

i) . 1Y/ (ax—b) =4/ (cx + dz —f)
S =7
« BT (e + d) B
W 6. Y@ +ay=r
d(l +2)
1

. T =R = g
ey, dy/(a® +¢) .

4) 8.V (a+2) =V (x* + 502+ 8)

L 2
i SR

3a

46) 6. c + 0V (z+dy=f
% _I=.(f:c)m""’; ( eslue
C+b / >~

0. e+ 4L e

PART 2¢2 — a?d? o (be+ ad)(b'c — ad)
- aabcf 2abCf

Logas



Sogavithmifche Gleihungen

48) . a* =15
P, log &
" T loga
49)-@.. a2 i e
Q[ skt ' ]nu-c e logc
] '—mloga+nl(wb loo-a”b"

50) ©. a”*Hprrte — cpxtigartk

_hlogec +élogd—f)oga—glogb¥=

( o8 be) ( g cl’df)

51) ®. 3" = 177147

N, x = 11 -y

[ 52) ©. 2% = 769 . -
-9‘. 1;—__—_9,586859..--.

% 6 (3) =5

¥ z=— 15,701172 .

5) 6. (gf;) = 54785

o x = 9272299+ -+ F

/ » . 7_:_
@6 (2)(®)=
¥ x ==0509988% -» v
B e (35" L (

% z= 11,040270 ¢ 2 18

L 91

mlowa--l-nlogb-—-plovc—glu‘r

a9y
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57) @5. 52: % 5(7:—7 — gx;-z»_ 7
U z = 0750965+~

T2

b) Mit meheeven unbefannten Gedfen.

D G ".z'-|-y:a}

,r—y:’)
a+b __a—b
2

e VT

. (32 2y =18
2) 6. z 4 5y=101

R o (R 2 (A
. 7z + §y=4u§ }
8) O Vg — 14y = — 95575
.= 17), sy a5 .
g fs.r—8%=7y‘-44}
DO \ez=y+3
A z=4%, ¥y =285
53y — nz= 4y + 17}
D O\ Bat 195 =2y }'
A. ZF=9, y== 1235
e ETr s r—3y 3
6) ©. {19.7: =6oy + 621%f
N z=88% y=173
137 + 79 — 541 = 7fy +4582Y
'7)»6'{21‘—!—%}':1’ ‘ . 1}-
Yor=—12, ye=go
o 15hz — 2759 = 10y + 5888
8)'(5'{ 9y — 37 = \gx=—43%0
Yo x==56, y=23



: g1
16813 — 197 + ¥y =12} + 1084
2 @'{ $2 — 149} = 5195 — ¥ } ,
U 2= — 273, y=1565 |
x 4+ y = 18,75

ok {‘f’/\’)ﬁz < ‘5/42‘ 763"’4

Y. z=—=398121-.., '_58’5421,' 9
: (z+5)0+7)=(z+1)(3—9)+ 1uz
1) @ {2x-|- m::’jyzlz 1 :

91 =3, y=5

ar=—>b
12)(55 {T_'_y__cy}
Y == be e G

a4 0’ y*a-rb

ax 4 by=c

18) @ \fz 4 g3=4
_.cg —bh _ah—cf
Y- b y_a',g——bf

o S
14) @.<o+y 3zat+ax
ar 4 2by=d

g pm2P=betd  ga—titd

3a 30
bexr = cy — 2}
15) @. {bzy % ‘ic.}'&__li) et _%3_ 3 c’x}
9. .z=gaz,v y:atzb
: _(sb—zf)bf -
A §5z+5y = }
62:——f—f+(b+c+f")f7——f’¢+(b+#)lf
¥ > ai 8 =

o A Y A
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’

Z 4 ya=o10):-
17)@. bR oy “'
y 4 2= 23 ¥
U =3, y=75 #
x4y + F=20%
18) B, = 4y — 2z =184
z —y 4 Z =15
oz =16, 9 =7k =5

ety ti=a
19) ©. { my S
i : Pz st

= 1

gz
amp 3 anp
g —_— ——— e
U E=mp Frp + g Y w1 mg
amg

= np 4 np + mg

; 751‘ + 5y = 161
20) . {73: -+ 2z = 209
28y + 2= 8

U z =17, y =22,

Lo

T, o

z = 45

{ Dl G S S
21)@. T %Z"—:‘QO%
L]
y4+ 52 =354 ).

A z =18,

S~ R s

g ar 4 by = ¢
wodito =il
8y + hz =1

o r=ce—bf _af=cd

5 P a(e l—fg) -d(b I—Cg)
ac=bd’ "“ae~bd’ "7 h(ae—od)
E e b —HaE=getseg
25) ©. Fe-H TR }
: 59 =4z ‘

Uz

:=64, y = 80, % =100
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{“-—%yags—-ér—iy.
24) G. 7$—5z=y+x—.86}
Er+ iy +42=60 .

% T =48, y=54, z = 64

' 52—100:5)}-}-560

25) @. {2§.z‘ + 200 = 165z — 610
- 2Y U5 = 58

Uz = 3b0, y= 124, =z = 100.

ol o - i 1‘59 =0
26) &.< 3tz =Lz — 55 :
2z 4549z =408

W z=— 135, y=—15, z=60

2% + 5y — gz == =288} -7
27) . <57 — y 4 zz =927 -
e N s e
A z=13, y =24, z =% 60~

Bt 3+ z=30
28) ®.5 8z + 4y + 22 =50
272 + 9y + 32 = 64

¥ r=2%, y==—17, z==36%

(18T — 7y — BE = 11
'{#y—%r-{- 2 = 108 4-}] Yo
35z + 2y + 3z= 8o B 2 4
.z 212, ) =08, 2 k=6

az + by +.cz =4 ;
.7 80) @-.{a’ff + oy + c/z =h/}, >
' /

/
29) ©.

allz + by Je cliz == ! :
! g o Rl Sl WS AL htbt e Bitbell = BHbG! —hitbic
2 ablct — ablic! = atbltc —nlbe!! = allbe! —allbic
__ ahlct! — ahlic/4 alllc —allict! = alllic! — allhlc
T ablei — abllel alb//cm// +allbc! —allblc
o g AW — BN 4 alblh _fa/blz// + allbl/ — a/ﬂ@
" ablcll o= ablich 4 alblic — a'bc!! 4= allbe! — allble
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1 1
‘;-i-;:a
5 1 1
31 G. =3
b § 1 >
7-{-?:0
2 2 2
D/t x.._.é—_{:ba—-_c, =TT z=b————-+c_a
2 5 .
'; ?,—y+z—5a§
T 2 2
5 T
T —y—+§r=123lg
=26, ¥y =79, s}

i

2z 43y "
Ey
'55)@, i."'_z.-__-_g,

L fr— 2z =‘219' : o
U ze=16, y=4, z==4;u. a m. (Unbefiimme)

ar + by =1
cr 4 du—=m
&y thz=p J,
bhn 4 (gl—bp)f
be/z+ afg .
_z_afp-}- (el—an)k
Y= ""beh ¥ afg
pe bep-+ (an—el)g
.. . behtafg '
bh(em-—cn) + gf(am —cl) 4 befp
d(beh +afg)

i

u==




r'd

.r—-gy.l.gz—xou..-—_:.m
2z 4 v ki O ik
55) ©. 7% Ao
5z 4 goft B IO EEE
4z — 6y — 22 — gu = 516

9%, =100, y=60, z=—13, L=—050
FH oy ek 1
16z + By 4+ 4z 4+ 2u= 9
6) &. §
) O 1 gz + 279+ gat su= 355
256 + 64y 4+ 162 4 4u == 100

— I —_— I — T U —
Y z2=3%, y=1%; 2=%, u=o0

zn ke

=+t +Z =

: §2 i Tk = = 6
57)@._ '4+6'+5 7
' oS R it i =

C+E =)

y +z + # =48

Y z =212, y= 30, o= 2085 U=

Fo i, =
ay + G
WO e T

2
ez + Jx i e
Imn(bde + acf) °
g i o cfmn —bfin + bdlm
: Imn(bde 4+ acf)
? = 2fin + demn — adim
: Imn(bde + acf)

& —

T %eln — cemn + aclm

135
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rt+y42zt+ttuza
; 'T+y,+Z+U+W;b
r 'y iz 4w =2
59) ©. .z'-|-y+u+t+W:d
x4+ zt+ut+t+w_e
y+z+e4+c+ =S

;) s § &
T e - —_———g, Z S — =g
5-1_5 SHrr=73 » 3 =
s
u:%—c, t:!’-ﬁ——b, wW—— —a

(a+btct+d+e+f=s gefetit.)

3) Gleihungen vom jweiten Grade.

a) Miteiner unbetannten Grife.

“Formel
G3. .1’-|-.P.r;,Q
SRR P P2
% ==—— V(T +9)

Beifpiele

1)@ ezt =5
%e=F Vo, ==V

2) @ 22 + 6z =27
A =53 T=-—29

T —

3) G 22 —gz + 5% =0
Nox= 0k, =%

)G —gr =18
X =8, r=—2%
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5 . 322 — 2z =065"
Y. 2 em 5y i T 4{
6) . 62202 — 1522 4 6384
A r = 208, = =18
7) G. 20748 — 16162 4 2122 = @
Y. x — 603, z =163
L 8) 6. 9tz — 213F = =*
U == 5iF, = = 3%
9) 6. 13z — 552 = — fif
e . = — 28y = = 5%
10) &. 9Lx? — gofz + 105 = o
9[..2‘~:6=},x:5{’ :
) B 18x & 18%’7582' +4728 =0
Bow e TS

12) @ 22 — 8z = 14
A x"4+VoO: 1—4—1/50
ober z == 94772+ F = 2477244

13) G572 2. =2 ; ;
et L PR X Sl
6

9‘*‘1‘: 6 s X =

pher z = 1/5699---, X = = 17032

34) ©. 118z — 24x* = 2
& 118 4+ 2/15724’ o= 118 — ;/157%

"

odey 2 = 47,0208+, z = °/‘7°"."

15) (CH 6$—50:5x2
9. 221 4 V=0, z=1—Y =9

! : \
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16) @.
oq x

17) .

A,

18) ©.

9.

19) G-
D/

20) G.

91‘

21) @

A

22) .

23) ©.

A.

24) 6. ——

,M.

25) @.

87t — 7r + 3 =o
L AR el e ¥
T e 59 v 16 =
4:2—§z=5z’—255i"8x s
zr = 15§, z.—_—lq
801+§%:+££T£ZZ§‘2-1&59§—5I'

z = — 46, Z =243

ST
x+6o 32 =5

= 14, Z = — 10

4 T=15

x -5 x

257 +180 4oz

=
1ox—81 51‘—8 5

. x = 14%, T = o4z

}
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B+» " ‘20r+9 =65 :
26) ©. 6(5-——.::)_,‘19 -7% 4(5—,:-; :

U == 78, z=2

27) . adr — acz? = bex — bd
w6 S s S

3a’r _ 6a? - adb —2b2 B2
29) &. adzx? + — = g

c2 c

s T =

2a—5b | za 425
*w ot T
2 E 3
30) ©. %;—"-]-%-c—(a—b)(zc—[-ad)% =(a+b)€‘-'l£
s (a*-—bﬂ)xﬂ

. 2c4ad n ¢
o=y TS5 @b

3) G. 5242 % 4 gam 3" T (acd —2)r = a7c"t2 2

- -
= am—e
A rix=m Fal?, .1:=—-8 =5

32) 6. cz +:%—f—b— = (a+4b)x?

o, =St V(e Hdac) _ c—V(c244ac)
Y T W S e T

33) . ga*t*z? — 6adb2zr — 2520 :

g At V(a4 82) A L
; i 3abe i §9°¢¢
) B abz2 —22(at b)Y ab=(a—0)
% » = @t bEVY(2a 4 20%)
! i Vab
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55) @ az® + 1 4 "‘G’+25°+2(5-—C)3Va

be—c 4 a b=+ Cc—a
e i
86) . c2? — 2cay/ dimdz® —cd
& ]/cd Vecd

SVexya TTVe=yd
57) @, (402 — gcd?)z* + (4a%c2 4 fabd?)z -+
- (ag? 4 baz)r =0

ac? ¢ bd? oo, ac? -.{-‘bd’
2a 4 34V’ T 2a—gdye

g8 ©. adz? 4 (2 + c)dec + 06’.1'3 =
C[b¥dY e I (abd + ¢) (1 i c)];—

N = -
\

T bdy/e i %
WA e
ga+ 10g62 , (5V(e+b) , (1+282)cdye
3 ©- gb9—5a3’22' ( 303 o 35— a2 )

+ Eyatoe=o 3
g G SR ) L gkredye
g8 - ab(a-+222) > "~ - i5a
4o)f@. ar=10b6+ Y cx
ek 2ab+c+'[/(4abc+c) .
2/12
§) ©. 51/(112""8-2’) =19 +'l/(5z+ 7)
Y. 2 =6 v 5

*). e diefey- eine SBerth des .z~' darf fier gebvaucht worden; der
anbeve gilt fite die, Gleidung ax = b — 1/ cx; denit diefe und die
gegebene fithren 3u bn namlichen Gavgleidhung a?zx? — ( 2ab+4 )z
o+ 02 == 0. - Af eine donfidhe: vt werfilt e& fich mit den Gleidhuns

gt 41, 42, 43,44
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42) cs v<2x+7)+V(or—18)~V(7x+1) '

e

43) ©. 57/ (62 + 5x)-—~'§]/(95§—'5$) =4
Uz =6

) 8.7V G =5 =V (5 + 45) =3V (107 +86) =0

VoY R0,

49 © az®fba"=me
DAL e A e AL IIR

A A A T

46) ©. 2 — 7427 =='— 1225
9. z==:=x56 =17

&) G 52° + fo=° = 55m
mz—s,x=—1/4lv <

b) it mehreven unbefannten @Stﬁﬁen;

A ST =ay
1) ©' {1‘2 = yz =v b}
Q —b

a+b 2
e

’>®{x:y}’:a} J'

a+ '[/(.:z2 ——46)

: o e
e .V(: 45)

et o a—l((:=-—4b>, y= SRS =40y
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r 4y =a} k
a@{ﬁ+w_ % ‘
a+V(26—-a°) S e L 20 = a*)
; 2

'ober'x-—__-———-———-V(zb"“’) ym a V(b —ar)

2
0e.s . y,ﬁb}
N -F et V6+V(bz—4a’)
s : y:'_;-l-]/ V(b! "’4“’)
oberx:-_t]/lf____-‘i(_ii_:;:é_':z
i b+ V(82— 4a?) -
y=tV ke
=y =a)
2% e
B e BT R V2 Lo
B—a’ pr
nbera:-—-—]/4___a_, y=_g_+v4bl2aa

2z, + 3y = ng
6
e {51‘2 — 7¥% == 4333)

z =535, y =16
nber r == 2204, Y == 192

ax +by = h}
adh = b}/ (adé—cdh® 4-b2ck)
- a?d 4 b2c

. beh + a)/(a?di—odh? 4 b2ck)
e ad + b%¢
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@ {1‘ —y’—/l
O O Uty +ayp+(z—r+ary=y
U/ x=—aiV(2h+k—a2)
2 ’
%k-—hial/(z/z,-}-é-—dﬂ)
2

18z __ 8
9 6. { z }
5ry+2x+y~485

% x=10, y=15 ‘
oder x = = 10%, y = — 16% ¥)

ar by, .
10) . T g }
c.zy 4+ dx + ey =7
 —(eYatdy 8 £V L @Y atdy/B) + feh/ab]

”) e 2cl)fa
) oty EV (Y atdye)2 e hy/as]
2c)/b :
PSSR VO AN G i i 4c/z1/ab]§

2¢
"”'{ 4 (am dy D VLY am YD = ek ab]
2¢Yb

i

*) Diefe Gleichungen Iaffen noch stvey Aufidfungen s, ndimlich
Lﬁf_:'_sﬂg y=—"1_v_54941‘9, iy

T= B g feo
b 1= V' =359 _-—1+1/ 34919
e e

weldhe aver, wic man fieGt, imagindy find,

**) Diefe Gleidungen geben Mm vier ‘Mu' aufammen gebivige
sBevthe von = uph 7. :
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zty4attp=a
11)@.{1;:’,_‘_12_%:&}‘
8 p = iV aa kD)
___-—1;*:]/(2(1-—-25“'2

e 2
1 o ' b ’
L ey it e TR )

—-111/(2:1—21)-]-1) %
¥ = 2 ;

: X z 4y =2xy :
lx z+y+z=+y,==,a}

. x_i:_l—v(4a+l3+V[4“""6'4_:6“/(4“+‘)]-
Y z= 4 :

y__1:!_-1/(4a+1)-1/[4a-6?r—51/(4n+ﬂ]
s 4

ar — by =g
T S e e ¢

oz = é(1+V/z+ abg), e b( V}z+ abg

)

h—3zabg —3abg
—y)(r"‘—))-a} :
,‘4)@{<I+y)<x=+y)__b ki
o Vi(ad —a) Xz 'V(zb —a)F Ve
21/ (26 —a) 2/ (2b—a)
15) @.

¥  Oiefe Gleidungen geben alfo ebenfalis vier Paar zufammtens
gehbrige Fevthe von z HUD y.

**) £D:e %wtbe o x und y Eonnen aucdh mit emaubev veys
tanfeht wetbcn.

’
-
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I’+}-2+zz=a
15) &g 2 =22z 4 0
AR L

d L2 ) ]/[zacd+ b(ca+d2
9. z—._lé_(f.a_l, y = e )]
LoPa—b)
c+d

(2 +2) =a
16) . gy (z +2) =8
z(z+y)=c
. gy ke=ebyasbtc)
z=LV 2(c—a+0b)
o (a—cH4b)(c—a+b)
EER Y. 2(a—b+4c¢)
A b e )
z?ivcc. :(a—c+b)

1

KB
N+lN
—“s
il
|

I

17) G.

g

8]
‘e
N

<l

18
i
&

<

I

I+
N uNE

2ab‘é(ab —ac 4 bc) ¢
(ab + ac— bc) (bc 4 ac—ab)

2abc(bc 4 ac —ab)
(ab+4 ac—bc)(ab—ac+ be)

gabo(ab 4 ac—be)
(ab— ac + bc) (bc +ac—a6)

Chind , e
1) @'{(b—y)zr—z" » :
(a—2z) (c=2) =2 p# )

'

e
&
I

Il
K-

[ 20 ]



o4 2= —ALVIA = 4p(P—be) (ph—ac)]

sfpreebe]
y=—fi FY 42 — 4p(pl=bc) (Pl —ac)]
, . 2(p't.— ac)
e FYIB2— 4P/ (p—ab) (p/—ac)]
e 2(p =—ab)

(cp=—ap! = bpl! 4-abc =4, C[’—-ap’-l—bp”—-abc:ﬂ

gefebt.)

(2 PR =k
19) B. { ax + aly + alls ' =-o
bz + bly 4 bllz='o
Y. z = (@bl —albl)4, y=(altb —abity4,
z == (abl—a'b)4
- vk
:".\/-(ab/_alb)z + (afb!l —allb! )z +(a//b—ab//)a=‘q aefekt.

o
o
o

9( Die Climinirung von y und =, fihrt auf die Blei-
“chung Des pveiten Grades:

alyz 4 by + cl/z + d/-

. azy + br dcy +d°
20) &
allzx + bz 4+ ¢z dif

Il ll\

(a//x + /) [(68 — ad)x 4 b/d = cd'] +
(c”x + d)[(acl—=alb)x 4 cc/ —ald] = o

St hievaus = beftimme, {0 hat man quch y und =

' (Die Teften beident Uvten von Gleihungen finbet man
S. 150 grsﬁetet Ylgemeinbeit evhoben. )



147

4) Uufldfung der Gleichungen von hoheren
Graden,
a) Die @arbantfd)e %orme[
6. 23 =Pz + Q - Px -
4P
Lo+ v(e—42 ,g—v(o:——~
v (2 Loty 2

2

. TE=

BVeifpiele
)G 2 —Fr—2=0
sadfiag e g ;

1 2) @. 23 + 120  65=10

¥ z==73
5).(55“‘2"—21-7”“4544:0'

A z=—28

4§ 6. 13—61—40—0

2= (20 + V398) + V(30 — Vaga) =

V(2 +12) 4+ V(2a—Ve) =4

5)@\5'-”34'51‘—14::0

2"“':13/(7*'1/50)-}-]3/(7_.]/50):

; f/(l'l"l/ﬁ)s +.1}(1-——]/2)?;2
6) @ 23 — Yz sgop==o

xz=i—%pwamu+ﬁ—£hyﬂmu

= (V) 4 YT =

D6 2 02 4 grr —gp=o0
R R R T
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_ 8 ©.

9) &,
SR .

10) .

1) G
; x=4+‘|3/—-9+1/—175 P S

b)

1) 6,
2) @ =3
98,
5 .
,QB.

4 6.

8.

LT =54V

33;12.2‘—28'-_;0 :
@ =1 (441 130) + V(=Y 52) =4 z0m5 -
r’+6x3+2o:;'+15=0

o e S + -13/81 +V'12705 i V81~—;]8/12~ot;

& 3
o PO ey
23w ag 7R 12— g7
864 +V7465o4 ¥ _’3/ 864 — V746504

9
'=5+‘V(9 +5V69)‘ S e (9—‘—_;/69) =1

Z? w1222 4 362 —7=0

2

=4+§5+Z—q{+¢@—5—3;”

Durd) das Anffuden ihrer rattonaten
Wurgeln, *)

2% — 1?2 4 262 — 24 == o

2, 35 4

—8x2 - 5xr + 14 =%

-1 .24 9

23 - 491‘v—- 120/= O

r—2 =453 8

z3 -—-18r2 -{-873.-—110 =0

seiiie) 91

%) "6, beseicouet Weieln o Gleidhung,

X) x’sr +%‘+’-‘-’—~;‘,"2 1/‘9 ng’;“’}
o (21-\’{«14-_1‘-'}) V‘g(,—ﬂ!ﬂf“"’



5 6.
it

6) 6. z*

8.

14) G.
’ ®.

15 .

. 4

) 6.

.

1) G.

o 149
T4 == 3028 553-"—501'-{-24-.:0
1 2, 3, 4

— 4572 — 4oz + 84 -,_:'o

1 =2, —6, y

7 ©. 2% 4 2927 4 ofyz* + 1477 + 1560;,—_,-.,
B. =5, —5 —8, —13
§ 6 2+ Wa? =B 4 ¥ =0
93- ET) %: —6
9 ©. 2* — §22% 4 3z — =0
B 5 5 %
10) ©. “""“r‘z"+71’-—&?z0« )
Pits 1, '§)' b ey Vi
11) @. $,+%I'+§%3x"i‘36=0
B 5y =i =
12) @ 22— P2 PYr—F=o0
B § 4 3
) 6. 22 — Wt + PWatfE=o0
i QB“'%» b R

z3 +%%x’-—lﬁ.x—-x§s=9
~% %, —9

1 .
w— Rt g Yot i=o
s % 15 5 .
R LA ’—‘s’r’—*ff“+§~==°
s %s ¥ 2 J :

T~ 1fa® — 52 4 0= 0

4, + V85, =V
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1) ©. z% — 1320 + 49r —45=20
W5 4+V7 4—V7 '
*39) 6. z* — 1322 4 387 +16=0
B8, $+iV33 $—EV3
20) G. z* — 622 + 197 — 44 = o
.4, 14+ Y —10, 1 —V—10
21) B. z* 4 z22 4+ Pr + HF =o
B —3, t4+LV =25 §—iV —25
22) (3.7 2% -|-.r’——94r’+451‘-—21 =0
S ®o1, 3 —§HEVE —i—iV5S
23) G. 2% — 32* — 87° + 2422 —gr + 2y =o
B. 3, 35 — 3> + V=1 =Y =2
24) G. z5 = 32* — 623 4 g2* — 137 + 19§ =0
W. 3y ’+V(5+V22): —V(i3+V22)
: + V(i3 =V22), —V(E—=V22)

5) Cin Paar aligemeine Falle, o fich die @Ieicbun;
gen mit mehreren unbefannten Grofen leich
auflofer laffen.

T. @8 mbgen 2/, 200, 2/ ) - - on. z*", n unbefannte
Grbfen begeidhnen. ©Hat man nun-cine Gleichung von der
Form : : : -

alx™ 4 a”r”"' Y atlighli™ Jo qUUglti™ 4 o oL | .

] B (e ,

und find nod) fiberdies n—1 @leichungen voi nammmm

orm geaebert, worvin die unbefannten Grdfien den evften
Gead nicht Gberfreigens
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blal 4 bl 4 bl gt blthipthtt 4 ...... 3+ ploless

clz! _'L el . ctligtil 4 il 4 . ..is + & o

diz! S dilzit + ditizhil 4 dtlzplitl 4 ... vt d” 2" = o
M. {1,

fo wird man, duech die Yufibfung diefer lebtern Gleichun=
gett, alfe unbefannte Grdfen duvch eine derfelben ausdrif-
fen Ednnen, und gwar wie folgt 1 x// = At/z/, ”’”:A””"
_.r////-Am/It, ciere 2™ o gl o AV, AN A, 25
-« 4™ Befannte @rﬁﬁcn feyn werden. Diefe Wevthe in der
etﬂen Gleichung fubftituivt, geben'

” ' K =
s - . v
St al 4 @l AN A gt QU o qUUIANI™ . - a" (A"')"‘
woraus fich ferner die MWevthe von 24, xl/.---z™ evgebent.
Die Sache [6fit fich noch weit allgemeiner machen; wird
pem cigenen Nachdenter des Lefers tberlafer.

IL Gs fenen nachitebende » i fich Jelbft wicderkeh=
tende Gleidyungen 5mzfcben dent - n unbefannten @rbﬁen

xly 2ty o2, gegeben:
alz! il o+ bt Ll of-'dl =6
all xll zlll + ol zl o+ etlpllt d =0
alll x///_,///l _|_ b xtit A clizhill o diil =0
% SRR L R SR e Sl pig s At
(u 0 (- 1) +b(n-1)’ (7~ I)’+C(n 0 8 _I_d(u 0 =0
a¥’z¥zl . %z Feral L 4 dr o

Man befilnme aus dev erffen den Weeth von = durch =/,
fubflituire diefen Werth yon 2/ in ber giveiten, und bhes
fimme 200 chenfalls duvch =/, w. {. .5 fo wird man am

€nbde 2%’ pypeh 2/ nusgebwdt erhalten, und jwar in nad=
tiehetider Form: »* = %i//-:l_""—g 9Rird Diefer Werth in
der Iefiten @letd)ung fubfeituict, fo erhdlt man eine Glei-

-
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dhuing des sweiten Grades fir =% Diefe gicht den Werth
por 24, und fomit auch den IWerth ber nbt:gen unbefann-
tent Grdfen.

Cind die Wurgeln einer @’Ietd)uﬂg gegeben, fo Idft
fich die Gleidyung felbit finden: ouf weldye Weife? Was flie
eine Gleichung hat 3 B. die Wurgeln 1, 3, — 1, — 42
Wag fire eine die Wuvgeln 6, 24 3/ —1;, 2 =3}/ — 12
— Die Gocfficienten eines Gleichung feben alfo mit den
Surjeln devielben i efiter gewiffen BVevbindung:  in wel=
der? —  IWenn die brey Gleidhungen I. z 4y +r=a
M. ry 4 2z +yz=0b, Mk 2yz=3c, ober die viet Glei
hungen L x-[—y-*—z—{-w:al, I rytzatzw fyzigw
-4 zﬁ/:b, L xyz4cyw 4 zzw + yzw=c, IVy xy'z",
= d gegebent find, fo [Gfit fich im cviien Falle einte Glei=
chuttg vom brittern, im pweiten Falle eine Gleichung vom
pierten @rade finden, weldhe die fammtlichen unbefannter .
‘@rifen sugleich giebt: ‘wie wird bdiefe Gleichung gebildet?
— Sind fhon m Wirseln ciner’ Gleichung des nten Gra-
'Des befannt, fo erfordert die Beffimmung der fbrigen nur
fioch Die Auflbfung einer Gleichung des (7 —m)ten Gia-
Des: wie wird biefe Gleichung gefunden? — IWenn der
Grad einer Gleichung durch einre xmgembc 3ahl angegeben
witd, fo bat fie nothwendig, memgﬁe,ns einte veelle Wur-
sels warum? — Wenn 2 4 4 )/ — 1 irgend cine imagindre -
Wursel einer Gleichung ift, fo muff auch 2 — 41 — 1 cine
LWugel erjelben fesn: ie Iafit fich diefes erweifens —
Bogausgefest, wie fich fireng erweifen Yaft, v0F alle ima=
gindeen Orifeu fidy auf die Fovm 2 + A1/ —1 bringen
Taffen:  wie viele mmgmarc, und wie viele veelle Wavgeln
fann eine Gleidhung vom ntenn Grade bnben, ttachdem n
citie gevade oder cine ungevade 3abl ifiz — Wenn, die Car-

\
'
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panifche Formel cin imagindre Roubtat gicht: bat als-
dann dic Gleichung wirlich Teine rveelle Wurgel2 Oder foll
dies bier blof angeigen, Daf dic Fovm, ‘weldje man dev
- Wurgel aufouingen wolite, nnmbglich 2 —

]

XIv. %{uflofung ber @Ietd)tmgen burc{)
S?aberung i

1) Gleidhungen mit ciner unbefannten ©rdfie

Erfie Methode
Cié féty X =0 ugenﬁ eitte @de)ung flie b;e unbe’»
fannte Grifie =. s fey fevner w ein durd %em’ucf)e ge=
funbener Werth des v, weldher von dem wabren Werthe'
o Deffelben wm weniger als die Einfeit abweidht.” Seht man
Daher w2 e = in jener Gleidung, o mu§ nothet=
Dig, bey gemauer Beftimmung, 2< 1 werden.  Behdlt man
Daber bey der Cntwidiung nur die evite Potens von 2, gnd
Ldfit vovert die Hdbheven Potengenn deffelben aly weitiger Ge=
Deutend aufier Acht, fo verwandelt fih die Gleihung X =o
in eine andere von ber Form A+ Bh=o, worin 4, By
. gegebene Grbfen find. Hievaus ehdle man nuw 2, #nd
mithin, auth z=w + 2, wenigfiens ndherungsweife. Mit .
s Diefem neuen imertbe 26 z fatn man nun wieder eben fo
“verfabren , wie borhin mit w, und durch %B;cbuboltmq Die=
fer Weveichtung dem wabren %evtbe pes = tmmer ndber
und ndher Fommen.
_Durdy’ die Anrdendung diefes Sprtftswfv’ ouf die aliges
meine @Ietd)ung

m+a$’”—x+6;m—2 +(.xm"-3+ ..... +{lr’+é$+[~—7_°

'
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erhdlt man nad)ﬁef}enbcn sxusbrud flte - Den jedesmaligen
Sraherungsrerth:
S (m=1)w"(m—2) aw” _‘-|-(m- )6W’”—’+ ct1hiw2 =1
mw "'\+(m-—1)aw”"‘2,+(m-ﬂ)bW"'_5+ ohwtk
Far die Gleichung vom dritten Grade z° + ax® 4
b2 +c=o iﬁ Daber

r .2- -~} e e .
L
Fhe die Gleidhung vom vierten Geade 2+ +az? b2
+ cx + d=0 ift
EWS L saws 4 bw? o g
4w? 4 3aw? 4 26w + ¢
o die Gleihung vom finften Grade z° + azs 4
423 4 cz? 4+ dz + ¢ = o iff
4ws 4 gaw* 4 2bwd 4 cw? — ¢
5wt 4+ 4aw’ + 56w2 4 2cw + d
TR ey T o

Tr =

xr =

Boetif vt e
1) @ =2
w1, wi=%, wi=3, wi ?%%—i—‘éﬁ:u foro. )
2) @. 22 =30

w=35, wi==28, wi/=4§31%%, u.f. .

3 @ 2 —1222 £ gyz —ogf=o0 -
Cowmjg, WEP, wi=gis, ufow.

Y w,wl w1, Beacidhnen die jutcefiven RNGGerungawerthe
bed 'z,  G8 wird hiew nur immer eine uvsel bevechnet, i die
anvern Wuvieln, wenn fie moglidh find, [Gft fich Va8 ndmfiche Vew
fahren amwendep. -
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4_) ®. 2 — 1522 + 72.-: — 109 = o W 2,”/} "f’g; é};

w=5, w=1s, w/=3F, ufn.

5) @zt — 1322 + 581- 4+ 17 =0
w8, wi= 123, wi= rsass o n. .
- =7,993%
6) ©. 2z 4 oz2 -’]—9'2'1/--523—-20

w=5, wi=§2, wi= L35S, u{ .

7) & z3 — 122z — 132 =0
Wz, w==6,0 W= 47, wihe= 785F, W f. 10

= §,87
8) . z* —42* +18'=0

e 0, WS TS Sl

= 'Z/ =
9) G 2% 4+ 822 + 16z
W= 4, Whe= Y7, wie= §82810327L, u. {1y,

i weiter ju vechien’ ift e rathfum, den fiir w/ ge-
fundenen Bruch etwa bis auf drey Decimalftellen ju ent-
wicdteln, weil es fich wobl nuv felten eveignen mbchte, daf
fdhon die dritte Anndhevuny die Wurgel genauer giebt.

]
Y
® &
ng
Q

foll
Ery
O w~
P
- i
e

Iweite Methode

€8 fey X=o bdic gegehene Gleichung in z: man foll
_ivgend eine ibrer Wurgeln mit Hilfe der Rettenbriche ents
wideln. Nady dem allgemeinen Prinely in VUL &. 115
verfahre man alsdann wie folgt.

Man febe @ + — fiw-z, und es verionndele fidh da-
durch die Gleichung X = o in eine X' =oflr 27. €8
feven ax und af + 1 die beiden gangen 3ablen, gifdjen
weldyeR  eine WRuvel diefer Gleichung falt; man fepe

) \
al + — fliv- z; und verwandele dadurd) die Gleichung
X'=0, it ¢ing gndeve X e=o flir 7. Wenn alsdant

s S . 1 2 Ve 2 %,

< -

’
» -

w= "l} wl= q’lé
aﬂ?_,,/

62

L5 St - ¥a 5
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citte SBursel dicfer Ieptern Gleichung soifden arr und a4
falt, fo wetde wieder o 4 J_-;,—,, fliv 210 gefest, und auf

diefe Weife mit der Nechnung weiter fortgefahren. Man
erhdlt alédann die Wlvgel = det gegebenen Gleichung durch,
“eitten Qettenbruch ansgedriydt, ndmiich )

! . g 1
zz=a+ —=at—7r =a+ =
{ at+‘_l—1' al+.'_._.—.
! a’ + 16

IBird pievauf Diefer R&tenbrud), in® feine 91&6erung(= :
" prdde nfoeld/ fo evhalt man die Ndberungsmerthe devs
jerfigen , Turgel dev gegebenen Gleichung, welde gefucht

wird. :
Deifpicte

. 1) 23 —2=0

< [ ore e
: f B 2.2 O =1
X mxte=2 Vs e % ‘_—l.b.z:r
XT =zt — 3212 —FZT — 120 OREE o g
‘ ‘ 5+
er ;10111.3,_61'112_6;1-11_,_1:0 211 =,+1__.
it

X"I—"-'-'SIH”'—- 12 2112 e QA ZIT = 10 == 0 | XI5 + i
< ‘ AL

an :55111'3 —8r V2 — 352 ez =o0 |zIV =1+l—r
. : x

X% =—=boxV? 4 50TV = Jha¥ — =0 | IV =~..1+_ln
z
W fow.

Naperunggwerthe : 1, &, 5, 22, 32, 43, 1.
Sapre Wuvgel 1 1/25002- -« e :

: atax —p=mo : 4
2. NPT SV L N [ R e NS 3 { S ) Sy L
dﬂ%)%;/u’%zf‘{u/w/zﬁfﬁ)ﬁf

j..‘ ;a,p)y.,,z,f”b,fl 1/17.
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X a3 — 1g22 + 650 — 50 ==0 &gt Y
%5
X' =13 e 56272 4 1227 — 1520 zT .":55.}.1'_1_[
X

o 3 , Nz = e
X™ =806 2113 — 1167 2712 — 69 x1F —1 = 0 12 o 1

Tk e 1
X111=43131113 —157 1112 w1251 21T ~8ob=0 | xTI =1 +

xir
u. f- w.
Raberungswerthe : 1, 1§, 33, 3,
Wahre Wurgel :'1,02805 -« -+

5) % — 1877 ¥ 45x — g5 =0

’

¢ o
3 =) ;
X =23 —1222 4 f52 — 550 x =’5+.ch
X’ 3218 em G2l 1 =0 xr -—1—{--1——
y by o xIL
5 1y v : : " : 1
XY =8 2112 — gaTli— 5 =2 0 ZIT =7+}_1Tx

117, ¥ ‘ e !
X e 19 213 e R ATII2 e 1 52T ey 20 | 2T 2= 5-]—;7;
v

1w ; 1‘ <o R
X : == 93273 —120 22 . Q¥ =17 == O} ¥ =24 57

y
XV =aiav3 A v e g | +l__
= i f] 31827 —737=0}2” =3T 53
. 1
VI : e
X == 7032713 = 5792712 = 702271~ 111 = O ¥l =14 sy
. 1. w.

Rdberungswerthe : 5, 6, 87, B, s T, W w0
© ' Tabre Wurgel 1 5879585+ ++1+

Ve
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X =2t —a222 4 57E— 94 =0 = =3+
X' =41 — 12212 $ 52T —1=0 e =i
xIr
X =g} — 39211% + 24.:‘11,_;4=o I =4+1_
I
KT — 9o 1113 =6 21112 — Fy a1l G == | 2711 = 5+L_
; ziv
X =1951f’3—485t”’—2o4x"-5—20=o ol gl s
\ SR L5t : v
{1, X
Riperungswerthe : 3, 95 33, B 5 §34, 1
IBahre Wurgel ; 536216+
5) z3 =127 -= 2§ = o0
X =ax3—10x—28=0 » B £ _=4+'—;
< y z
X' = 12203 36212 — 122 — 120 2T =342
zir

ir - :
X =o7‘z-113_—961;"2_72111_.12=0 Il — +L
v T3  zim

Y11 0 3 ‘ »
— 113 2 — x ¢
X . 90‘1‘- 55“2:511 =237 ‘2111—57 =of zr _'_4+ LI’

XV e 64977 141.9'.2","'2,'-765,7511'—-93:0 7 =gt
: —
U fo W00
- Saherungswerthe 3 4, W, 13, W, i35 0
Wahre Wursel : 450215+

©¢ laffen fid) bey diefer Maberungsmethode mancherley
sB_ortbeiIc und YbESrsuntgen anbringen, weldye aber nicht
Pievher ‘gehbren. Yuch laft fie fich mit der evjien Methode
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bortheilhaft verbindern, menn ‘mau der Wurgel fdhon etrwas
nabe gefommen if.

) @Iexd)ungen mit mehreren unbefanntm
Grofen.

€s migen X=o, X, =0, ey Gleichungen fir die.
unbefannten @Geifen x, y, beeichnen. 1E¢ wird antgenoms=
men, vaf man tie Werthe von 2, v, fhon ungefdhy fenne;
und ¢s wird verlangt, ticfelben genauer angugebem.

L €5 wmbgen w==a, y=>5_biefe Werthe feyn. Ran
febe a - 2 fliie =, &4 % fliv y, in dep beiden gegebenm
Gleichungen X==o0, X, = o, und behalte ben der Entwifs
felung der Ausdride X, X,, nuv dicienigen Glicder, wop=
in blof 72 und % in dev eviten Potens, nicht aber die Pro-
dufte und hiheven Potengen devfelben vorFommen, indem
man diefe als unbedentend vernmachlafigt.  Hierdurch wee-
ben fich die Gleichungen X=10, X, =0, in fwey andere
von nad)ﬁebenm Govin verwandelfr:

A4 Bh 4 Ch =0 iy

A 4 Bh 4 Clhk = o /
wovit 4, B, C, 4/, B/, ¢/, befannte Sahlen feyn werden.
Beftimme man hievaus 2, 4, fo hat man die Correftionen
der Werthe a, 5, und fomit auch die NAberungsmwerthe
W =, 5, namlid) z=a + 4, y = b + £, weldje nun den

}Mi)tm Werthen fchon ndher fommctt erden, als Die voe
rtgm a, b,

T e diefenn TWevthen verfahre maw nun cben fo,
wie vorhin mit o 529 ‘ fo erf)alt man port neuem die nbthis
gen Govrebtionen, ynd fomit ein Paor neue m&berungs—

/
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werthe vo1.z, y, weldye der wabren Werthen diefer Grdf=
fen noch ndber fommen werden, als Die vorigen. o2
"L fuf diefe Teife wird man fo lange fortfahrenm,
bis man den FWerthen voit x, ¥, Mabe genug gefommen ju
feon glaubt. Bey den hievyu nbebigen Technungen fonuen
iibrigens die Logarithmen mit Nuben gebraudyt weeden.

45§'e ifriel
Die gegebemn Gleichungent mbgen feyn:
—_ 5x2y% 4 1506 =0
yf — Zz% == 103 = 0
Dyie Werthe z=2, y==3, thun dicfen @Ietd)ungen uu-
gefdbr eint Gentige

Grfte Covvebtion.

14— n72h — 21604 = o
: --4-— 288’!*!'- 3574 = o
ﬁfefﬂﬂé: © h = — 0,0035, 4=+ 0,008
Dabers  x = 1,9965, ¥ = 53,0034
¢ 3weite Covreftion.
— 0/486 — ;189,17'()}: — 2170,576k =t o,
0,026 — 287,293/ + 561,8904 = o
.ﬁ;er‘xus: - h ==—0,000113, 4= '— 0,000161
Daber: z = 1996387, y=35/008259
Die lesten Niherungswerthe von =y, find fhon big jup
fechiten Decimalfielle vichtig, und daper feite Corveftion
mebr nbthig, wofern man fie nicht etwoa noch genam ba=
ben wollte.

RE S SN SRR ]

€s
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€ 186t fidy nun diefe Methode in aligemeinen Mus-
driicten, wie folgt, bdaviielen. €8 feven » Gleichungen
X=0, Xy =0, Xyr==0/ 16, $Wifthent Den = unpefannten
Grdfen z, 5, z, 15., gegeben. €8 feven fernera, 2, ¢, s¢.
bie Wevthe von 2, y, z, 1., weldye ihnen fdon jiemiicy
nabe fommen, fo Dof die Ubweichung Yor dew wabren
Werthen < 1 angenommen werden fann.  Maon fubfituive
alsdantt a+ 4, b+ 4, c+ 7, 10., fix x, 5, 2/ 16, it fes
nen Gleichungen, und entwidele fie auf die Yrt, daf man
nur die erften Potengen von &, 4, 7, 1c., nicht aber ihre
Produfte und hbheven Potengen, beibehdlt; fo wird man
7 @leichungen , swifchen den » Gibfen /z,,ﬁ, 2, 30, Yon
Der Form ;
A+Bh+Ck+D1+zc.=o <3
" exbalten. FWerden hievaus die Covveftionest 2, £, 7, 1¢., Fe=
vechnet, o hat man auch die evfien Ndherungswerthe von
Z,y, 2%, nimlidhy z==a+ 4, y=b+44, z2=c 47,
3. it diefen Werthen verfahre man num cben fo, wie
vorhin mit a, &, c, 1. Die Corveftinnen werden fo lange
fovtgefet, bis man den Werthen von =, y, z, 1., nabe
genug gefommen iff.

. Das IBefen diefer Methode, ndmlidy die fubceffive Cors-
veftion, ift die Grundlage der meifien Naherungsmethoden.
Sie verdient, ibves grofien Nupens und ihrer Cinfachheit
eger, in alle Eebtbucbet der Algebra aufgenommen su
werden, s obgleidy fie in ibvem gangen Umfange, und mit
Den amgubringenden Vevfhrsungen evf in der Ynalyfis ge-
geben werden Fanm

fu )
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,’:Dntte AGtheilung,
gnt[}a[teﬂb

%lufgabeu jur Ynwendung wnd Uebung des
%orbetge[)mben.

M

xVv. Aufgaben fir die Gleidungen b“v“ﬂm
®rades mit einer unbefannten GSrfe.

1) gme» Gapitalifien bevechnen ihy BVermdgens. €8 ergiebt
ﬁd),_"’ba,ﬁ der eine doppelt fo veid) alg der andere iff) und
" paf fie sufommen 38700 THir. befiben. MWie reid. i nun
ieber?

Antro. Der einie. :2900 ; Der andere 25300 &',I)Ir

2) Eine Summe vor 2500 THiv. foll unter swey Briks
ver fo. getheilt werden, dafi der eine fo oft vier THIL. er=
palte, als der andere eittew Thaler.. Weie viel erhdlt jeder?

Untw. Der eine 500, der andere 2000 THIr.

5) Jemand Yot 2640 THir., und darunter 45 mal fo
piel Minge als Couvant. Wie viel Hat er von jeder Ming-

forte?
 Untw. 480 THiv. Coutant, 2160 THIr. Minge.

4 Die 3abl 257 it gwey foldye Theile ju jerlegen,
daf der eine in dem andern 1§ mal entbalten fey. Diefe
Theile find?

/
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Yntw. 2051 und 13123 ;
IBas baben diefe vier Aufgabett mit einanpey gemein ?

5) 3wmey Jablen von foldyer Befhafenpeit #it findett,
baf die eine 2 mal fo groff alé die andere, und pag ihre
Summe = a fey. Diefe Fahlen find?

a ma
Antr. m+1“"bm+1

6) Eine Gumme von 1200 THIE. foll unter ey s,))gg:
fonen. A und B fo getheilt werden, daf ficy der Untheil
Des 4 gum Antheile deg B wie 2 gu 7 verbalte. Wie viel
ethdlt jeber?

Yntw. 4 2663, B 955; THlr.

Wie laft fich wobl diefe Aufgabe. augemeiner Days
frellen?

oD Eine 3abl @ i gwey foldhe Qbede z,u theiler, daf
fich der erffe Theil gum andern wie 2 ju 2 verhalte. Welche
Theile fi find ed?

Antr. ;nf_—l_-;l BIY: e +n, odet auch o gefcyrichens

N

n ot
w -+ 7% m —I- Ps
Was Dat bdiefe Aufgabe mit der sten gemein ? aub
‘wie LGt fich die eime auf die andeve bringen?

8) Wie viel Geld habe ich in der Tafche, wenn der
vierte und fiinfte Theil deffelben sufammen genommen
2 Thiv. ‘f L@r. betvdgte

Untw. 5 Thiv.

9) - 3wey Freunde begegtren eimem Perdehdndler, der
eint fdbnes Qfecd fithree, unmd entfchloffen fich es geméine
fdhaftlich s faufen. Uls. fie wegen des Preifes eimig e
vew; fand fidy, dafi. der eime. nuviden flnften, der andere
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nue dert fichentent Theil ju besahlen im Stande fey; fo viel
fdyofien fie denn auch wivflich sufammen, und begahlten
damit dem Bevidufer abichldglich 48 Thir. Wie hoch fam
Das Pferd zu flehen 2
Antw. 140 THiv.
Diefe und die vorige Aufgabe find eiander gany
- gbnlich. — Iie I4Ft fich wobl dag ﬁebnltd)e durch alls
gemeine Yusdrizce darfiellen?

10) Gime 3ahl von folcher Befchafenbeit ju findenm,
daf, wenn fie durch 7 und ~ dividitt wird, und hierauf vie
Duotienten addivt werden, die Summe = a {ey. Weldhe
3abl ift e8?

mnra

Antr. mEa

11) Man foll 46 in swen ungleidhe Theile theilen, und
gwat fo, daf, wenn der cime durch 7, der andere aber
durch 5 dividirt wird, die Quotienten sufammen 10 auss
machen. Diefe Theile find2

Yntw. 28 und 18.

12) Eine 3ahl a in gwoen folche Theile su gerlegen, daf
die Summe der Quotienten, weldye erhalten werben, wenn
dev eine Theil durd) m, der andere durdy ~ dividivt wird,
per Bahl & gleich fen. FWelche Theile find es2

Untv. nkobms) Mmd =97

T 0y M — 1

13) S einer Oejellfdhaft von 266 Perfosen, beffehend
aus Officieren, Kauflenten und Studenten, 3dblt man viermal
fo viel Raufleute und dovpelt fo viel Officiere als Studenten.
Wie viele von jedem Stande befinden fich davunter?

Yntw.. 38 Studenten, 152 Kauflente und 76 Oficiere,

L
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14). Eine Fefiung hat eite Garnifort von 2600 Mann;
davunter find g mal fo viel Infanterifferr und 5 mal fo
viel Artillevifien als Cavalleriften. Wie viel Leute yon jer
dem Corpg befinden fich nun davin? :

Antw. 200 Cavallerifien, 6Goo Yrtillerifien und 1goo
JInfanterifien. <

15). Alle meine Neifenr jufommen genommen, exsdplt
cin Reifender, belaufen fich auf 5040 Meilen; davon machte
iy 55 mal fo viel 3u Wafler als ju Pferde, und 2¢ mal fo
viel su Fufe als su Waffer. Wie vicle Meilen veiffe diefer
Mann auf jede von den drey erwdbnten Arten?

Antr. 240 Meilen su Pferde, 840 smeum s Waffery

s und 1960 Meilen ju Fufe..
Was haben die ufgaben 13, 14, 15, Gemeinfhaft-"
Fiches 2

©16) Gite 3abTa in drey foldhe Theile su setlegen, dag
ber weite m mal und dee dritte » mal fo grof fen als der
erfie. Welche Theile find eg2

a ma na
%Il‘lfw- i4mtnt i t¥mtEn s mtn

17) ey multiplicivte eine gewiffe 3abl mit 4, und di=
vidivke das Produft durdh 3, da erbiclt idy 24. Welche
bl iff es?

Untw. 18 :

18) @in Feld von 864 Duadratruthen foll unter drey
DBauern A, B, C, fo vertheilt werdes , Do fich, dev Antheil
bed A jum Yntheile des B wie 5 ju 11 verbalte, und daf
€ {0 viel hefomme alg A und B Mammen Sl'm piel ev=
Balt jeder?

antw. - A 2135, B 297, € 452 Quabdvatruthen.

]
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19) 1170 THL folle unter drev Petfonen A, B, C,
sad Verbdltnif ihres Alters vertbeilt werden. Nun if B
um den dritten Theil dlter, C aber Doppelt fo alt als A.
Wie viel evhilt feder?

Yntw. A 270, B 560, C 540 Thir.

20) 3 cinem bevorfehenden Kriege follen drey Stadte
A, B, C, i Gontingent vor 504 Mann ffellen; die BVer-
theilung - foll nad) Berhditnif ihrer Volfsmenge gefchehen.
Senn nun die Volfsmenge von A fich su der von B wie
5 gu 5, die Voligmenge von B aber fich su der von C wie
8 su 7 verhdlt: wie viel Mann wird alsdann jeve Stadt '
fiellenn méiffen?

Untiy. A 144, B 240, C 210 Manmn.

21) Eine' Schuldmafle vorr 21000 THIY. foll unter vier
Gldubiger A, B, C, D, nadhy Verhaltnif ihrer Forderun-
gent vertheilt werden. Nun verhdlt fich die Forderung des
A ju ber des B wie 2 gu 5, die Forderung des B ju dey
e C wie 4 s 5, und die Forderuitg des C ju der deg D
wic 6 su 7. Wie viel erhdlt deminach jeder G}I&'ubiget?

UBtw. A 5200, B 4800, C 6000, D 7ooo Thir.

22) Eitre 3ahl a in drey folche Theile gu eclegen, daf
der erfie Theil fich jum gweiten wie m ju 2, und der
gwocite Theil gum dritten wie p ju ¢ verhalte, Diefe Theile
find? -

mpa Lnpa nga

. ¥ np+ng’ mpFepEng mpFnping’

23) Den dritten Theil meimriibtli;!)c;t Cintlinfte, fagt
jemand , verwende idh auf Kot und Micthe, den achten
Theil auf KRleidung uwd Wafde, dett ehnten Theil aunf
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Rebenancgaber, und erfoare dabey idhekich woch 518 zbir;
8ie hodh belaufen fich feine idhrlichen Ginfinter
Antw. Auf 720 THIv

24) Gin Raufmann findet, dafi ev durdh cimen glhd-
fidyen Handel mit feinem angelegten Gapitale 15 Procent
gewonmens hat, und daf dafelbe daduvh auf 25571 Thir.
angewadyfen iff.  IBas war fein angelegtes Gapital 2

antw 15540 Thv.

25) Ein Gapital it gu 4% Procent jdhulicher Jinfen auf
ein Jahr aucgelichen wordent; nach BVerlauf diefes Jabres
abiclt man an Capital und Binfen 13167 Thie. jurlucl.
Wie viel betrug das Capital?2’

Anitvw. 126v0 THIw

26) Der Ertrag eines Gutes it, tegent Yerbefferter
Defonomic, in diefem Jabre um 8 Procent grbfer als im
vorigen. Der diesidhrige Grirag ift 18go Thiv.: wie viel
war der voriahrige?

Untw: 1950 THW

27) Das ibfnnb citter gewiffen QBaare wivd fiir- 13 @ts
werfauft; bievaus erwdchit fliv den Verfdufer ein Gewinm
von 12§ Procent. Wie viel hat der Centmer diefer Waare
gclofet? : ‘

Antw.  75r Thin

28) Wag fir ein Capital it es, das mit den flnfidp-
tigen Sinfen, die 1durhd)en Rinfen gu 4 Procent geredymet,
8208 Thle. betrdat?

Untw. 6840 THiL

29) €in Spieler veelor in dem evien Spicle den fech-
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flert. Theil, uttd in dem grocitent Spicle benr gehntent Theil
feitter mitgebrachten Bavfchaft, geant aber in dem drite
ten Gpiele den dritten Theil derfelben wicder. Gr yablte
feint Geld, und fand, daf er 3 THIv. gewonnen Habe. Wie
viel haite er mitgebracht?

Antw. 45 THIx. -

50) s gicbt swen 3ablent, detent Summe o6, und de-
ven cine um 16 gebfier iff alS die andere. Teldhe Saflen
find es?

Antw. 4o und 6.

51) Mach eittem, vor goey Kauflenten gladlicy been-
digten Handelsgefchafte, foll der auf 1200 THIE. fich belau=
feube Gewinn unter fie fo getheilt werden, daf der eine,
als Theilnehmer, nur Halb fo viel wie der andere erhalte,
aufierdem aber noch 50 Thiv. fiir feine ubernommenc Miihe,
Tie viel wird jeder befommen?

Antw. Der eine 7662, der andere 4355 ThHie.

52) 1520 THIe. follen unfer drey Perfonen A, B, C,
fo getbeilt werdent, daf B 100 ThHiv. mehr als A, C aber
270 ThIr. mehy als B erhalte. Wie viel 1itd jeder befom-
men 2,

Untw. A 350, Byz0, C 720 Thle.

55) Gite Wittwe foll, nach dem Teflamente ibres vers
flotbenen Ghemannes, mit ihren gwey Shhmen und drey
Thehtern cine Summe von 7500 THIr. theilert, und jwar

_ foll jeder Sobn doppelt fo viel befommen wic jede Todhter,
fie felbft aber gevabe fo viel wie ibre Kindber jufammen ge=
ndmmen, und noch Gberdies s00 ThLr. Tie wiel wird die
Wittwe und icded ihrer Kinder befommen?
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Antr. Die Wittwe 4000, uber Sohtt 1000, unb jede
Todyter 500 Thly.

34) Gine Gefellfchaft von 9o Perfoner befichet aus
Mannernr, Weibern und Kindern; der MAnner find 4 mepi
als der Theiber, der Kinbder 10 mehr als der Erwachfener.
Wie viel Manner, Weiber und Kinder befindert fich nun
Davunter?

Q;ntm- 22 Mantter, 18 Weiber und 50 Rinber.

35) Eitte Holsung von ooo Duadvatfuf foll unter drey
SBauerhdfe A, B, €, fo vertheilt werben, daf B 276 Quad=
tatfufi weniger alg A, € aber 1112 Duadvatfuf mtbt‘ als
B erhalte. IBie viel wird jeder beFommen?

Antw. A 2480, B 2204, C 5516 Quadeatfuf.

56)' Cin Vater {dyentt feinen finf Shhnen sufammen
3000 THIE. , weldhe fie nac) der Stufenfolge ihres Alters
unter fich theilen folen, und gwar fo, daf jeder dltere
20 Thlr. mehr befomme als dey 3un&d)ﬁ fngeve. Wie viel
wird der itingfte crbalten?

ﬂmtm.; 260 Thlw. £ ) 54

57) Eine gewifie Summe {oll unter drey Perfotten A,
B, C, wie folgt, getheilt wevben: A foll 3000 Thiv. wetri=
ger als die Halfte, B 1000 THIL. weniger alg den Ddritters
Theil, C aber 8oo Thlr. diber dew vievten Theil Diefer
Summe erhaltenr. Wie grof iff Die ju vertheilende @umme 2;/? } ;\
Und wie viel befommet feder? :
Antw. Dic gange Summe ift 38400 THt.; A befommt
15200, B 11800; C 10400 THIv.

38) @in Cterbender befiimmt it feinem Tefiamente
feiner Tvan die Hilfte feines hinterlafenen Bermbgens,
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febem vor feinten Beiden Shhnen dent fehften Theil, feinem
treuen Bedienten den gwblften Theil, rnd die noch Gbri=
gét 6oo THiv. den Yvmen. Wie 4vof war fein hinterlafe
fennes BVermbdgen 2

Yntw. 7200 Thie.

30) @ine Wiefe von 2850 Quadeatfuf foll unter drey
Gutsberrn A, B, C, vertheilt werden; der Antheil des A
foll fich sum Untheile des B wie 6 ju 11 verbalten, umd
C foll 300 uadratfufi mebt haben alg A und B gufommen.
TRie viel wird jeder erhalten? :

antw. « A 450, B 825, C 1575 Quadtatfuf.

40) Ein Bater hinterldfit vier Sthne A, B, €, D,
and ein BVermbgenr vou 2520 THir., weldhes fie, wie folgt,
unter fidy theilen follen: C foll 560 Thir. haben, B fo viel
als C und D gufammen, A aber doppelt {o viel als B wes
niger 1000 Thir. Wie viel wird A, B und D befommen 2

Antw. A 760, B 880, D 520 ThHiv.

4v) Funf Crben follen einre Crb{dhaft von 5600 Thiw,
unter fich theilen; B foll doppelt fo viel als A und nody
e6o ThHIv. Habens C dreimal fo viel als A weniger 4oo Thir.;
D bie Hilfte vor. dem, was B und € jufammen befome
went und noch 150 Thivi; E aber den vierten Theil von
Dem, waé feine bier BVorgdnger crbalten Haben und nody
475 THiv. Tie viel wird jeder befommen?
‘ Yntw. A 500, B 1200, C 1100, D 1500, E 1500 Thiw

42) Ginf Gpieler haben gufammen 4o Thiv 15 Ge.
vetloten, und swav betvdgt der Berluit des B § Thiv mehr
als dag Dreifache von dem Verlufte Des A, der Verluft
e8 C 2 Thiv. weniger als das Doppelte yon dem BVerfufle
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des B; D verlor 1 Thir. weniger als A und B jufammen
_genommett, und E gweimal fo.viel als B mmger 3 Gr.
Wie viel hat jeber verloven?

Untw. A 2, B 61, C 12, D 8i) E 127 Thir.

4%) Von einer Waare, die 4o Centner Wog, wurde ein
gewiffer Theil verfauft, und man behiclt 3 Centner mehe
fibvig als vevfauft wurden. Wie viel Centney wurbm vers
Fauft?

Antw. 16.

49) Jcb batte cinmal 42 Thir. bey mir; biervon gab
idh ein Gewifies aus, und behielt doch nody dreimal fo viel
ibrig als ich ausgegeben hatre. IRie viel Hatte idh ausge=
geben? ¢ . j

Antw. 10§ THIY.

45)  3wei Hevrven A und B fpiclten Billard. A hatte
pot Dem Gpiele 42, und B 24 THIv. bey fidh- Rach eini=
aett, theils gewonnenen, theild verlotnen Pavtien, fieht {ich
A im Befibe von finfmal fo viel Geld als dem B noch
tibrig bleibt. Wie viel hatte A gewonten?

Autw. 13 THIv.

46) Die Garnifon einer gewiffen Stadt befiehet aus
1250 Mann, theils Snfanterie, theils Cavallevie. Feder
Gavallerift  befommt monatlich 5, und jeder JInfantevift
5 Thle. Wenn nun det monatliche Soldp der Garnifon
4150 Thly. betrdgt: wie viele Cavallevifien und wie viele
Jufantevifien befinden fich davuntere

© Wntw. o0 Cavallerifien und 1050 Infantevifien.

47)  Gin Maurer, 12 Gelellen und vier Handlanger
batten flv cine gewiffe it jufammen 61 Thlr. 12 Gr. Yrs
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beitslobn erhaltenn; der Mauver erbielt tdglich 12, jeder
Gefelle 10, und feder Handlanger 8 Br. Wie viele Tage
mufitent fie fiv diefes Geld gearbeitet haben?

Antw. 9 Tage.

48) Eint Gapitalift sichet vont feinest auf Rinfen fFehens
denr Gapitalien 2940 THIr. jabrlicher Rentens vier Finftel
Derfelben trdgt 4, und ein Flhnfel trigt 5 Procent. Wie
viel Geld hat er aussufichen?

Yntw. 7oooo Thlv

49) Ih habe cine gewiffe 3abl im Sinse, foridt A
st B, verfuche ¢s fie gu ervatben. . Fh multiplicive meine
Babl mit 7, febe sum Sprobuf'te 3 binju, dividire hierauf
durch 2, jiehe von dem Quotienten 4 b, und ich erbalte
15: weldie 3abl it e8 nun?

ntyy. 5.

50) €¢ follent drei ablen ot folcher BefchafFenbeif
gefunden werben, daf die pweite durch die erfie dividivt, 2
sum Quotienten und 1 fiiv den RNef, hingegen die dritte
durd) die gweite dividitt, 5 jum Quotienten und 3 fie de
Meft gebe; die Summe diefer drey Iahlen foll 70 feyr.
FBeldye 3ablen find eg?

Q'Itttw. 7 15,48.'

51) Liie viel Geld haft du bey dir, fragte jemand feis
stent Freund? Jch Habe fo viele Grofdhent bey mir, antrwops
tete Diefer, dafl, wenn ich ihre Anzabl mit 5 multiplicive,
von dem Produfte 3 absiche, dem RNeft wieder mit 4 mul-
tiplicive, und jum Produfte 2 addire, alédinn won der
3ahl, welde hevatsfomme, bdie Rull jur Rediten weglaffe,
i 23 erhalte. Wie viele Srofchen hatte ev ey fich?

Untw, 12. :
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52) €in Rechenmeifier verlangt von feinen Schlilern,

daf fie eine 3apl, welche ev im Sinne habe, aus folgen=

ten Angaben bevechmen follen. Ienm by diefe 3ahl, fagt

er, mit 5 multiplicivt, von Dem Produtte o4 absiehet, popp

Meit dugch 6 viviviet, und jum Duotienten 13 addivt, fy

erbaltet ibr dieje Sabl felbft: welche 3abl it es nun?
Antw. 54

53) Eittem Bothett, der {hon vor 20 Tagetr von eittem
gewiffen Orte abgegangen, way, wird aus demfelbens Drte,
und auf demfelbent Wege, ein anderer Bothe nachgefchidt,
um jenen eingubolen. Wenn nun dev eviie Bothe taglich
4, ber andre taglidh g Meilen juriidlegt: wie viele Tage
Wird der sweite brauchen, um dem eviten cimgubolenz

Untw. 8 Tage. : :

54) Bor n Tagen ging ein Botbe von hiev ab, Dep
taglid) a Meilent macht; ihm wird einn andever nad)g‘efd)itft,
der tdglich & Meilen macht: wie viele Tage wWivd der jweite
brauchen , um den erften eingubholen?

Antm. b %age.

55) Jn weldher Seit wird aber Der sweite Bothe e
erften einholen, wentt blof gefagt witd, der jweite gebe 12
Tage fpdter ab als Der evite, und feine Gefdhwindigfeit
Yerhalte fich sur Gefchwindigeit des etﬁen wie 8 u 32
O Ynty. In 74 Tagen.

56) Swey Kbrper Gewegen fich in geraber RNichtung vosn
demfelben Orte aus binter einamder bers ber gweite fimgt
2 Gecunden fpiter an fich u bewegen, und feine Ge=
~ fohwindigheit yerhaie fich sur @efdhmwindigheit des evften
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wie ¢ 3u po Nadh welcher Reit mtheu diefe Kbrper aufem—
ander flofen?
Atttry. q—_—_—; @ecunbm tach dert Abgange Des gweiten.

57) Uus cinem gewiffen Orte wird ein Courier nbgefchidtt,
der alle 5 Stunden 7 Meilen madht. § Stunden nady fei-
fter Abreife wird ihm ein andever nachaefchictt, umd diefer
mufi, um jenen einguholen, alle 3 Stunden 5 Meilen madhen.
Wann werden fie fich begegnen?

Antw. 42 @tunben nnd) der' Ybreife Des mettcu Goue
rievs.

58) Renn ,aIIe's wie i der vovigen Aufgabe bleibt, nyup
2af dev erite Gourier, aufier dem BVortheile der friiberen
9breife, auch noch diefen hatte, daf er vom einem um §
Meilen mehr vovwdres gelegenen Orte abreiffe: nach wie
piclen Stunden wurden fie in Ddiefem 8nlle jufammen-
tteffea? :

. Antw. 72 Gtunden nad et atbmfe Des meztm Gous
tievs.

59) €8 fey, um ber vovigen Aufgabe die crforderliche
_UNgemeinheit ju geben, der Ort, von weldyem Dder erfie
@Gouvier: auégeht, um a Meilen meby vorwivts gelegen;
es fey fevmer die Angahl der Stunden, um welhe er feiie
ber abeeifte, == b5 bie Gejchmwindigheit des erflen Couriers
fen fo grofi, ¥ofi er in d Stunden c Meilen guricklegt,
und die Sefchwindigteit des gmeiten Couriers fo gvof, dag
ev in' f Stunden e Meilen juriicilegt. Su wie vielen Stuns
den nachy Der Abreife Des gweiten Couviers werden fie juo

fammen treffen?

b, .
Wntw.  Jn %‘1‘%{ Stunden.
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i

60) It wie vielen Stunden aber werden fie fich begegs
nen, wentt der evfte Courier, anfiatt vor einem um a Mei=
Ten vorwdrts gelegenen Orte, VOW einem um eben fo viel
elidndrts gelegeneu Orte abreifie?

(bc— ad)f
de—cf

Was muf man thun, um die Auflbfung- dev bortgen
Hufgabe diefem Falle ansupaffen?

61) Yus dem Orte A marfchivt ein Regiment gerqs
Des Weges nach dem Orfe B, und madyt tdglich 55 Meis
Tent. Yus dem Orte B marfchivt 8 Tage nachher cin ande=
ves Regiment gerade quf A los, und madht taglich 53 Mei=
Tett. Wenn nun beide Oerter Go Meilen vou. eitander ent=
fernt find: an weldem Tage nach bdem Ausmarfche des
erfien werden diefe Megimenter sufammen treﬁem

Untw.  Am vievgehnten Tage.

Welche Werthe muf man. den Grifien a, &, c, d;

&, f> der softenn Aufgake beilegen, um die ba{elbﬁ‘ geges

bene Uuflbfung dem gegenwdrtigen eingelnen Falle anzus=

poffen, wenn man nicht etwn diefe Yufgabe wieder von
fieuem auflbfen. wollte?

62) 3tvey Kbrper bewegen fich nach gerade entgegenges
feptenr Richtungen; der eime quft in jicder Sefunde ¢ Fuf,
der andeve C Fuf. Die beidben Derter, von weldhen fie ju
gleicher Beit ausgeben, fiud d Fuf von cinander enifernt.
Bann werden fle jufammenfiofen ? : T e

d
Untw.  Nach P Sefunden.
63) Nach weldher eit werden aber diefe bejden Kbrper

anfammen trefen, wenn der, welder G Fuf-in jeder Se-
funde macht, hinter den andern hevlduft?
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ﬂntm Skad) c @ecunbext

it bie ﬁ(ufgabe, fo wie fie biet vorgetvagen, immer
miglich? Und was wird erforbert, wenn fie miglich feyn

- foll2 — 9Bas will der stus’bwcf = fagen, wenn C=c
iff2 Wie if er su Deuten, wenn C<c if?

64) Cin feinbﬁd)eé Corps tﬁ Yot $mey (zagen YoR s
nem gewiffen Orte aufgebrocien, und madht taglich 45
Meilen. Man will ihm von dem ndmlichen Orte aus nach=
febenr, und gwar o fchnell, daf man s in fechs Tagen
" erveicht habe. Wie viele Meilen mifen ju dem Enve tige
Tich gemacht werden?

Untry. 6 Meilen.

65) 3wen Kbrper berwegen fich hinteveinander ftach devs
felben Ridytung; dey evfie hat einen BVorfprung von d Lin=
geneinbeitent (3 B. Fufie) und von ¢ Jeiteinbeiten (3 B
Sefunden); dev evfte durchlduft in jeder Seiteinbeit c, dey
gweite € Langeneinbeiten. Tdie viele Jeiteinbeiten werden
erfordert, wenn Dev gweite mit dem erflen gufammen trefe
fen foll? \

d p
gntw. T Beiteinpeiter.

66) Wie viele Jeiteinbeiterr hingegen werden erforders,
* wenn fie, anfiatt hinter einander, gegen einander laufen,
und alles ﬁbrige unge&nbert bleibt 2
X iz
C+c
Wie ldﬁt fich bfefet Ausdrud aus dem in per mi-
gen Yufgabe gefandenen Herleiten?
/ 67) Hm

3ettembe;ten

Untw.
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67) Him 3whife fehen beide Seiger einer Whr fber citte
auder: tanm und wie oft werdent diefe Jeiger' in den
nachften yw5If Stunden wieder fber einander ftehen?

Antw. 11 mal werden die Seiger jufammen trefen,
und goar 5.5 Minuten nach eing, 1053 Minuten nach ey,
1674 Minuten nach drey, u. f ., namlich in jeder fol=
genden Stunde wm 55 Minuten fpdter.

68) 3wey Kbrper bewegen fich hinter cinauder auf dey
Peripherie eines Kreifes, weldhe p Fuf mift. Unfinglich
fiehen fie um einen Bogen von < Fuf von cinander ab;
Der erfre macht ¢ Fuf, dev gweite € Fuf in jeder Sefunde.
Wann wetden diefe beidenw Kbrper sum evfenmal, jweitest=
mal; w. f. . gufammentreffern, vorausgefest, daf fie F b
in ihrer Bewegung gegmfetttg nicht fidrenz

p+d 2p+d 3p+d
- Untw.  Rach C__c. C—2?® C(—2’ =z Wimw
Sefunden. . ;

69) Wann werden fie aber sufammen trefert, wennr dey
etfte um ¢ Sefunden fruf)er als dee sweite fich ju bewegen
anfcmgta »

antn. o 412, Bhdber, wphdver gpyiter

. —_c C—c
u. {. 1. Sefunden.

»

7o) Bann aber, wenn dev erfie fich um z Sefundesn
fodter gl ev jiveite ju bHewegen anfangt?

G b d-—ct

© Untw. Stacf)d of, pdzer aphers

— 2 A @y L -G
@efunben. :

1) Wann aber, wenn der evfle, anfiatt dem pweiten
vovgugelen, gegent ibn lduft, und fish um 2 Secunden f".“
ber 1 bmcsm anfangt?

s o,

[ 12 ]
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g’ Che s btz YPEW

Unto. Nach ——
@efundern.

72) Wann aber, wenn der evile HVAr wieder gegen den
aweiten [duft, aber fich um ¢ Sefunden fpdter ju bewegen
anfingt? .

Antw. Nad C"_"_? ch;il-?c-t, ffcij_—t—”, e f. 1

@efunbeir.

© gBober die Vevdnderung dev Borgeichen in dem Auj-
I5fungen biefer fiinf, einander fo dhnlichen Aufgaben, da
poch fonft die Ausdrincde in alem fich aleich find? —
Kbnnte man fie aud) wohl durch die Beadytung des Enge
gegengefettent von einander ableiten? — I8as wollen diefe
Ausordce i der 63, 69 und 7oftent Aufgabe fagenr, wenn
C=¢ wird2 Wie find fle g deuten, wenn € < ¢ ifiz

Was tﬂ eint gufammengefehtes Vevhaltnifz 1Ind wo

finden fidh) Beifpiele davon? — Das Vevhdltnif sweier
@rbfen Taun aug gwey, drey, und mebr einfachen Vey-
palenifien juiammengefept fepn.  Sie find in der Gubgen-
mm und ihrer Amwendung von der griften Wichtigleit.

.................

73) Uus zwey Qeﬁaun‘gm eiftes %eb&[tcrs, VoI vere
fehievencr Grde, firdmt das Waffer mit ciner ungleichen
Gefdywindigfeit Deraus. Man weif, daf die Oefrungen
fidh mie 5 gu 13/ die Gefdhwindigfeiten der Wafferfirdme
aber wie 8 ju 7 verbalten; man weif ferner, daf aug per
cinen Oefintung, it einem gewiffen Jeitvaume, 561 Cubife
fuf Waffer mehe flof als aus der andern.  Wie pief Waf-
fer gab nun fede Deffnung in biefem Jeitraumer

Untw. Die cine 440, die andeve 1001 Cubiffuf
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74) €in Hund verfolat eiten Hafen. Ehe der Hund
s laufett anfingt, bhat Der Hafe fdhon s0 Spriinge ge-
madht, und dies ift ibre anfangliche Entfernung. Wenn
nun der Hafe in eben dev Jeit 6 Syriinge madht, in weldhe
det Hund 5 Spriinge thut, und g Hafenfordnge, in Ynfe-
bung ihrer Grdfe, 7 Hundefpringen gleich gevedynet wep-
Den: wie viele Sprlinge wird dev Hafe nod)y machen Fine
tren , ehe der Hund ibn einpolt?

Antw. oo Springe.

75) Broey BVombardiete werfen aus einer Batterie yete
fihicvene Bomben. Der evfte hatte fchon 36 Wiirfe gemacht,
ehe der pweite ju werfen anfangt, und macht in eben der
Beit § Wiirfe, worin Der jweite deven 7 madyt; bingegen
braucht der jweite su 5 Wivfen fo viel Pulver als der erfte
4. Tsie viel Wiivfe wird der jweite machen mibffen, bis '
er fo viel Pulver verbraucht hat alg der erfiez

Yntw. 189 Wiirfe.

76) Wie gebet o8 31, fragte eint Syabierganger eitten
andernt, daf du mir um Fooo Fuf vorgeeilt bijt, ungeach-
tet ich doppelt fo grofe Schritte machte wie duz — Dag
gebe ich gm, evmwiederte ihm jener, abet idh machte hinge=
. gent funfmal fo viele Schritte wie du.  Wenn nun dies
alles feine Nidytigheit hat: wie viel Fuf mufite jcder guriics
gelegt haben ?

Untw. Det etﬁe 2000, Dot snmte 5000 Fuf-

77) ¢ fen, um die vorige Hufgabe allgemeiner ju
machen, die Ynzabl der Fufe, wum welde der pweite
©pabieradnger dem evfien vorgeeilt iff, =a; das’ Berhdlts
nif ibrer @dyritte in Hinfidyt auf Grdec =& : ¢, wnd in



180

HInfidE anf b1 = o 3 e. Welhe Wusdricte geben ibre
guriidgelegten Wege?

“abd ace
Antyy. v s i 7

n8) Stoei Grogen, deven Diffeteny = o, fiehenn, wegen
ivgend einer Urfache, in dDem Berhdltniffe » @ n ju cinans
der; wegen irgend einer andern Urfache aber, vom weldyer
anigenommen irdy dag fie die Wirfung jemer evfren nicht
fisre, in dem Bevhdltniffe m/cns. IBie werden diefe Grifen
auggedrudit? "

Antw.

nn'

mmld nntd

b) %
mm/ ? obet‘ LNt

——
nnl —mm!

nnl —mm!’ nnl— <d,

e o find bie Ausdriide fiw diefe Grdfen Die
Einbeit ift flir jeden eingelnen Fall die, wodnurd) o anges
geben 1wird.

Welche %ertbe wuf man dew Budyfiaben m, m!,

n, n', d, beilegen, wenn die Aufgaben 75, 74, 75, 76,
77, unter diefer begriffen feyn follen2

79) Bwey Grbien, deven Diffevens =d, fehen dreier
Uefnchen wegest, von weldhen angenoummen wird, daf fie
wedyfelfeitig auf ibte WirFungen feinen Sinfluf Haben, in
dent Berhdltniffen me : n, m/ 3 o/, mt 3 ntt. Wie werden
diefe beiden Grdfen ausgebrudt?

mondmtt nninl!
Antry.

nn!nt? — pimimit g, it — st d, find
die gefuchten Ausdritte; bie Einbeit die n&mlid)c al§ fe d.

8o) Wenn fun aber anﬁatt bes unterfd)tebes d, die
Summe s diefet @t&ﬁw gegeben iff: ‘wie werden fie als=,
danm dusgedeudts
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2 m mim!! an/nll,
Ll Delaser cvy i s T I ntl
nninit + mm'm nn'n + mmiml

algbant die gefucyten Ausdrice,

sy find

81). &8 gicht jemand eit Cavital von--s500 Thiv. g1
4 Procent anf Binfen, und 45 Jabt nachher ein andeves
Gapital von 8ooo THIr. gu 5 mrucent Wenn er nun diefe
ey Gapifalien fortwahrend auf Sinfen fieben 1dft: in wie
vielert Sahven wish exyon beiben gleich viel an Binfen gejo«
qeit haben? ;

Untwy. I 10 Jabren, von- der eit an gevechnet, W0
"¢y Dag erffe Cavpital auslieh.

82) E§ Gefit jemand einen Wagen, bder die éigme
mechanifche Einvichtung hat, dofi man auf. ciner NReife dey
finterfchicd der Bmidufe der Nader su Leffimmen im Stande
it omam weif, baf jedes, von den beiden Bordervddern
5L, und jedes von ven beiden Sintervddern 75 Fuf im =
fange Dat, FWenn nun bey einer Reife das Bovderrad
2000 Wmldufe mehr ol dag Hinterrad gemacht hat: wie
arofi iff dev SReg, dett man gurdclegte? ‘

Utw. 39900 Fuf,. oder ungefdhr 12 Meilen,

85y entt dag Vordervad des in der vorigen ufgabe
erwdbnten FWagens @ Fuff, und tag Hinterrad o Fuf im
umfangc bitte, wie grof wiirde dev juriutgelegte Meg fen,
wentn dag Bordevrad » Wmidufe mehr als Das_ @Wﬂ“‘ﬂb
gemacht hat2 4

aln
ntw. —

84) - Gin Weinbandler bat goeievlei Weine; von dem
cinett foffet das Ouart 36 Gr. vor dem andern 20 Gr.
v will sum beive FBeinte in foldhen Duantititen mit ein-



182

ander pevmifdient ; daf er 50 Quart habe, und jedes Duart,
obne Nuben odey Schaden, fiir 30 Br. verfaufen Finne.
SBie viel muf er von jeder Sorte ju diefer Mifchung nehmen?

Antw. 2l Duart von der beffern, und 183 Quart
von der fdylechternt Sorte:

85)  Dep Preig des beffern MWeites in der vorigen Huf-
gabe fep =a, der Preis ded fhlechtern =&, die Unjahl
der Quarte, welde durdh die Smfd)uug hervorgebracht roer-
Den follen, = n, und der Preig diefer Mifchung = ¢ : wie
viel mufi von jeder Sorte genommen werdent 2

Ant. (a ) Quart von ber fdlechtern, und

¢ a_b)" pon det beffern Sorte.

4

86) Ein Goldarbeiter hat sweierley Silber, ndmlich
pievzehnlbthiges (d. . folches, von weldhem die Marf 14
Loth reines Silber und 2 Loth Sufay entbdlt) und achtld-
thiges. ©r Fanm es aber webder fo gut als das erffe, nody
1o fchlecht als das sroeite brauchert, denn cv will cinte Schiif-
fel verfertigenr, die 20 Mark fhwer und im Gehalte wblf=
~ Ibthig fevn foll. TWic viel Marf muf ev von jedem Silber
fiehmen, um. durdhy das Sufammenichmelgers foreohl das
perlangte Gewidht, alg den verlangten; Gehalt hervorsu-
briugen?

Antw. 135 Marf vor dem beffersr, und 6; Matf von
dem fchlechtern Silber.

87) Ein Weinhdndler hat 40 Duart Weitt) von weldhem
et fedes Quart fir + THr. 8 Gr. verfauft. Da ihm aber
Diefer Preis flie feine Kunden gu boch deucht, fo will er,
um, wie e¢ meint, vechtlich ju verfabhren, folviel Waffer hingu
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giefenr, Dafi er dag Quart des gemiichten MWeines fir 20 Gt.
verfaufen fonne. ie viel Waffer muf ev gugiefen?
Antw. 24 Quart.

88) - Semand bhat 55 Marf funfrehnibthiges. ﬁtlbw, uud
will fo wiel Rapfer gufesen, daf die Mavf nyr 12 Loth an
teinem Silber entbalte. Isie viel Kupfer muf et guiepen?

Antw. 83 Mk,

89) ie viel achtlbthiges Silber muf man §u 75 Mart
dreigehnlbthiges fdhmelgen, wenn dev Gebalt auf 9 Loth
gebracht werden foll 2 :

ntw. 30 Marf.

9o) Jemand. vevlanat 17. - Geldithde, ndmlid QBict= und
Sechggrofdhenftficte fir 3 ‘Thir. 18 Gr.: wie viele Stide
pon jeber Sorte Fanm man ihm Dafir gebm? :

Yntw. 6 Biew - und 11 Sechsgrofchentiiide.

a8 hat dieje Aufgabe mit dev B4fien und 86ften goe
mein?. b wie LGt fich diefes Gemeinfchaftlidye durdy
Worte daritellenz »)

91) Es mwerden gy Sablen. gefucht, Derenr Sumnte
g=a, und weldye fo befchaffen find, daf, wenn die evfte
mit m bdie andere mit » multipliciet wied, die Summe. der
Produbte = 5 fey. Welche Qluf"rud'c gebett diefe Bablen?

be—na ma—>

ﬂﬂﬂ'-. “”'1":__1;". ;n—__—’;- 4

a8 wollen diefe Ausdrirce fagen, wenn m == 1Witd2
MWag, wenn ju gleidyer Jeit 8 =nae=ma witd?

92). Einer meiner Befannten ift jebt 4o, fein Sobn g
Jabe alt: nach wie vielew Sahren witd diefer Mann, der

*) Diefe Clafe von Aufaaben Fommt ivgendive noch einmal vor.
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’

jebt fber bietmal {o alt alg feitt Sobs iff, tue doypelt fo
alt feyun?
Antw. Rady 22 Sabm«

93) GCitier meiner Befantent iff iebt 50, fein dlterer
Bruder 2o Fahr alf, und folglich 3 : 2 das VWerhdltnif
feines Alters gu dem feines Bruders: nady wie piclen Jakh=
ven wivd das Werhaltnif nut 5: 4 feyn 2

Untw.. RVady 20 Jahrew.

g Dor mie vielen J“DW bingegett war er 6mal fo
olt als feinm Bruder?
Q(mm Bor 18 Jal)rm

ga) (:r hat aber-aufier dem emabnten Bruder nody ei-
fett, Der febt nur 6 Fahr alt ifi. Want wwerdew feime
beiden Briver gufammen {o alt alg ev felbfi feyn2
. Antw. - Nach 4 Sabren.

g6) Sein BVater it feht 4o Sabr alt, und folakich find
jeist die drey Briider sufanmen 7 Jahr dlter ‘ald {hr BVg-
tersies gnb aber eine Jcit, wo der Vater geman o alt
war als feine brey @ch sufammen.  Wje lange ift dies
Per?

Antw. 55 Jabre.

g7) ‘Cinft fagte ihm fein BVater, (det jx’méfie Sobit war
damals nod) nicht geboren,) daf et um den pievtent Theil
dlter wdre als. feitte beiden Shhne 3ufammeu- Wie lange
iff Dieg herz

Antw. 9 Fahre.

98) alpeter nnd Schivefel find s eitter IMaffe von
8o Pfund vermifcht, nnd grar in einem foldhen Berhdlt-

/
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niffe, daf auf 7 Theile Salpeter 5 Theile Schmwefel Foms
men.  Wie viel Salpeter muf dev Mafie odh sugefepst wer=
dent, wenn das BVeehdltnif Ddicfer beiden Stoffe yom dep
Urt feon foll, daf auf 11 Theile c::alpetet 421)::& Sdhyryes
fel Fommen2

Untw. 10 Pfund.

99) Wi viel Schwefel muf hingegen der Mafe ente
gogen weeden , wenn das verlangte Verhaltnif 115 4 hers
vorgebracht werden foll2

Yntw. 375 Vfund.

100) Wennr nun aber ehenw fo. viel @atvcte; sugefest
werden foll, als dem Sdywefel entsogen wird, damit das
Geroicht dev gangen: Maffe unvevindert bleibe: wie piel
Salpeter muf der Maffe augefﬂit’ und tbr bafm: an Sichwe-
fef entsogen werbenz

s;nm 22 Pfund.

101) S eimer gahlveichen Gjefellfd)aft befanden ficdh. ans
fatgs dreimal {o viele Herrn als Damen; fodter aber, alg
8 Mdnner mit ibren Feauen weggingen, wurde dag Bers
baltnif der Anwefenden von beiden Sefdhlechtern nody un-
gleicher, es blichen ndmlich gar noch finfmal fo. viel Herrn
als Damen. Aug wie vielen Perjonen von jedem Gefchlechs
befland diefe Gefelljchaft anfangs?

Untw. Aus 43 Hewvn und 16 Damen.

102). TWelche bl mu§ su dew beiden gegebenten 3ah- -
fert @ und & gddivt werden, wenn die Summen dHas Ver«
DAUNIF 7 2 » haben follen? Obder, welches dag Nimlidye
fagt: gu welcher Sabl mifen a und 5 abditt werden, wenn
diec Summen das gegebene Berhaltnif m 2 n haven folleny

A, mg 2 it tie gefuchte 3abl
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103) Weldse Iabl muf g ‘= addict und vonr & fub-
trabitt werden, wenn die Gumme sur Difereng das Bere
_ palnif m ;2 Paben foll 2
mb— na
mn

‘

Antw.

104) Weldhe Sahl muf Vo « und 5 fubtrabivt werdbes,
wenn die Diferenzen D8 Verbdltnif 7 : » haben follen?
na - mb
Untey, el .

 Sn diefen dren Iehtern Aufgaben find die Mufgaber
92, 95 9%, 98,99/ 100, als cingelfie Fille enthalten.
FWeldye Werthe muf man den. Grdfen a, &, m, n, beiles
gen, um dic Formeln jenen Fallen anzupafien?

105) U cintem  vollen Weinfaffe befinden fich drey
Spundivcher; durch das erite Fonnte der Wein in 2, durdy
bas gweite in 3, und durch das dritte in 4 Stynden abge=
gopft weedert. . Weldhe Jeit wird zur Absapfung evfordert,
toens alle drey Spundideher sugleidy gebfnet werden?

Cuntw. 55 Minuten.

106) it Wafferbehdlter fanst durdy dvey Rbbren ge=
flillt werdenrs duveh die erfle Rbhre fann folches in 1%,
purdy die Jweite in 3L, und durch die dritte in 5 Stunden
gefcdhebett. I welcher 3eit wird Diefer Wafferbehalter ges
fillt werbent, went man alle drey Rdhren jugleidy dfnet?

Antw. Fu 48 Minuten,

1

107) @6 fen, um die vovige Mufgabe elgemeiner ju -
madyent, die Beit, welde die erfie Rbbre jur Fhllung des
DBephdlters braudyt = a, die eit, weldhe die jweite dagu
braudht = &, und die Beit, weldje die dritte pagu braucht
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e= o Weldher Yusdrud glebt die Beit, worin die Fillung
duvch alle drey Rbhren ugleich gefchiehet? :

abe
$into. ab 4 ac + b¢’

108) Weldher Ausdruck gicbt die Jeit, worin vier Nyp=
tett den Behdlter fillen , wenn fie ihn eingeln in den Rei=
ten a, b, <, d fﬁuen?

Antw ey

abe+ abd + acd + bed’

100) Drey Maurer follen cine Matter anffihren. Det
erfie fann 8 Gubiffufi in- 5 Tagen, der sweite 9 Cubiffuf
it 4 Tagen, und der dritte 10 Cubiffufi in 6 Tagen Hr
Stande bringen. Iie viel Seit werben diefe bm) Mau=
ver brauchen, wenn fie gemeinfchaftlich arbeiten, um 756
Gubiffuf von diefer Mauer aufsufibren?

Antw. 157 5 Tage.

110)  Ein Honbdwerfer Fann  eine getviffe durdy 2 ausges
bructe  vbeit, in einet durch & ausgebructten Seit ver-
fertigen; ein andever Hanbdwerfer die Arbeit ¢ in der Seit
d, und ein drifter die Arbeit ¢ in dev eit £ Fn welcher
Beit werdet diefe dren HandwerFer gememfd)afthd) Die Yu=
beit g ju Stande bringen >

Antw. S der Seit m%%-f_'_mﬂ Die Einbeit

der Beit ift in diefem usdrucke diejemige, woranf fich die
Grifien 5, d, f begeheit. .

1) Ejn Wafferbehalter von 755% Cubiffuf foll durch
dren Mbhren gefiillt werden. Die evfie giebt 12 Cubiffuf
in 31 Togen, die sweite 155 Cubiffuf in 25 Tagen, und
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die dritte 17 Gubiffuf in 3 zagen- In m{d)et Beit wird
der Behalter gefirlit werden?, /
Untw. S 483 Tagen.
112) Dvey Befachers bringen eingeln ir den Seiten ¢, 7/,
, bic Wirfungen ¢, e/, e/, heroor. Tie viel Ieit wivd
erfnrbert,\ wenn afle drey Wrfaden jugleich wirfen, um die
Toicfung £ Pervor gu bringen, vorausgefest, Daf fie auf

cinander Feinen Ginfluf paben?
Beplrll .,
Yntro. Die Bett et/t”-l-e/tﬂ/-{-e 7Y i ~ Die (%m[;eit Der

3eit bie uamlid)e alg bte, wovin die 3eiten ¢, ¢/, ¢y geges
ben find.
S diefer Ieptern find die Aufgaben 105,106, 107
108, 109, 110, 111, enthaltesn. MWier2—

. 1z) Jemand bat drey Studé Metalf von. gleicher
-@rbfe. BVon dem erfient wiegen 5 (Subtfgoll 693 Loth, von
Dem. gociten 35 Cubifioll 41 Loth, und voir dem dritten 43
Bubif;ol gr Loth. Wenn num diefe drey Stilicde jufammen
9402 Loth miegen, wie grof it jebes vou diefen Stiden?
Untw. 20 @ubtfgoll
114)  Ein %letbqtet wollte i ciner- jablreichen Ges
felifchaft fie cinen Numen einiges Geld fammeln. Yl$ je- -
oo vor dev Gefellichaft fich su einem Beittage von 16 Gr.
evhot, hielt der Sammler es fiie gu viel, indem ex algdany
10 ThIr. mebr pufommen bringen wirde, alg ev fir diefent
Sfemen benbthigt wdve. Ee madyte daher den BVorfchlag,
Dag fever iy 10 G geben folltes da fand fich aber bey
ber Beredhnung, D0f 8 ju wenig fey, indem alsdann
32 @hlv. 12 Gr. an Der verlangten Summe fehlen wiitde.
Mud woie vielen Perfornen befiand nuw die Cefellichafts Wie
viel braudhte der Hrme? Und wie viel mifte jeder beitvn-
- gem, e Diefes Geld sufammen fritgen? )
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Antw. Die Gefellichaft befiand aus go Pevfonen; bie
Summe, weldye' gefammelt werden follte, war 50 Thlr.;
und der Beitvag eines jeden 15 G. 4 PF.

115)  Ein Kaufmann ift gendibigt, um eine dringende
Schuld u begahlen, cine gemiffe Waare auf den Einfanfg-
Peeis Herabgufepen. Wegen fcylechter Buchfiihrung fennt er
aber weder Das Gewicht noch den Einfaufspreis der Waave.
Ge evimuert fich nur fo viel, Daf ev, wenn ev das Pfund
flir 30 ©v. verfauft batte, 5 THiv. davan gewonnen, und
wenn et o8 fiiv 22 Gr. verfauft Hitte, 15 THIr. Davan vers
Toven Haben wiivbe. Wie grof wor nach diefen Angaben
bas Gewicht der Waave und der Sinfaufopreis?

Yntw. Dag Gewicht war Go Pfund, und der Ein=
faufopieis 28 Ge. . ; "

116) Jemand will eine golbene Ubhr ousfpielen, und
macht g dem Ende eine gewiffe Anzahl Loofe. Sicht er
Dos Loos flir 1 Thiv. 6 Gr., fo verliert e 20 Thiv., weil
ibm die 11 mehr gefoftet hat, als in Diefem Fale cinfoms
men whirhe; gieht er abet das Loos fiir 1 ThHiv. 16 Gr.,
o gewinnt er 13 Thiv. 8 Gr. Wie viel hat ibm demnach
Die Wb gefoftet, und wie viele Loofe hat er ausgey’wew 4

Yntws 120 Thiv. und o Loofe.

~117)  Gin Mauermeifier hat sur Auffihrung eines (35¢=
Baudes eine Angahl Maurer angenommen. Gy findet nach
angeflelliter Rechntung, daf wenn er jebem Mauver tiglich
m Grofchent geben wollte, ev tdglich o Grofchen weniger
branchen wiivde, ols nach dem Bouanfchlag dagu befimmt
WAL, und daf ihin 6 Grofchen feblen wirden, wenn ev jes
dem 2 Grofcyen gebet wollte: i viele Mauter hat er
angenommenz Und wie grof war der beﬁimmte tagliche
Arheislohn Aller?
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Antw. Die Anjabl der Mauver mar 2 +”b1 , und der

tagliche Srbeitslopn 2t @rofden.

118) Wird eime gewiffe 3abl mit m unb m/ multiplicivt,
fo erhdlt man jwen Produfte, welde eine gewifle andeve
Babl um a und o dbestreffen. Weldhe Jabl ift jene eve
fleve? 1ind weldhe jene mbeu?

— /
gntr. Die erfle m, die andere "—'-i'—-i”—“—

—m!

Weldye Werthe muf man den ébud)ﬁabm m, m, a,
af, beilegen, wenn die Yufgaben 134, 135, 116, 117,
unter diefer begrifern fenn follen.

ug) €8 foll eitte 3abl gefunden werdent, weldhe die
Eigenfchaft bat, daf fie, mit 5 multiplicict, ein Produft
gtedt, weldyes ebemt fo viel uber 20, als die 3abl felbf un-
ter 20 ift. TWelche 3ahl iff es?

Yntw. 63 ‘

120) Him alle meine Ausgaben befiveiten ju Fnner , fagt
jemand , mitfte ich ein jahrliches Einfommen von 540 Thie.
paben; bieran feblt aber modh ein Betvdchtliches. Wdven
meine Cinfinfte 55 mal o grofi als fie witflich find, fo\
wiitde idy nicht allein alle meine Ausgaben beftveiten fin=
ften, fonbern idy wiwde fogar nody fdbelich fo viel ftbrig
bebaltenr, o6 miv jest feplt. Wie boch belaufen fidy die
© jabelichen Gintunfte diefes Mannes?

Yntw. Auf 240 Thir

121) Ein Gopift wurde gefragt, wic viele Bogen er
whdentlich fohreibe. Ev antroortete: »3dy avbeite tuy viet
Gtunbden tdglich, und fann daher nicht 70 Bogen liefern,
wie id) wanfde Went ich aber tiglidh 10 Stunbden ave
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beiten thnnte, fo wiwde ich vbentlich gerave fo viel fber
70 Bogen fdyreiben, alg ih jebt weniger fdhreipe.” Wie
viele Bogen {chrieh or whchentlich?

Antw. 4o.

125) Man feagte epnen Feldmeffer, Wwie weit bie beidven
Pidble von einander wdren, deren Entfernung er o eben
gemeffen Habe. v antmovtete: ,,Jhie Entfernung betrdgt
nody lange feine 1000 Fuf; deny wemn idy diefer Entfers
nung ihren drittew Theil sufeie, das wag herausfomme wmn
176 nermebre, unb bievanf mit 22 smultiplicive, fo fommt
evit fo viel fber 10co, als feht nody dDavan feblf. ie weit
waren bie beiden Pfahle von emnbu‘ entfeent ?

Untw. 560 Fuf.

124) € wollte jemand ein Haus Faufen, und um dvag
dagn erforderliche Capital aufsubringen , jedem feiner Scdhuld=
wer eine gleiche Summe auffindigen. Er verfuchte su dem
Ende, ob es hinlanglich wdve, wenn ev jedem 250 THv.
auffiindigte; fand aber, daf et alsdans 2000 Thv. su wenig
erhalten wiirde. * ©r verfuchte es daber mit 340 Thiv.; dies
bradyte ibm aber 880 Thir. mebr als er brauchte. Wie
viel Schuldner hatte er? Wie grof war das herbey ju fdyaf=
fende Gapital? Und wie viel muf er fedem feinmer Sehyuld=
ner aufflindigen ? %

Untw. Die 3abl feiner Schuldner if 32, das Cavifal
10000 ThHiv., und DHas was er jebem aufjuiindigen bat,
2% Thlv.

195) Gin Raufmans foll in drey Tecminen folgende
3ablungen leifen: 2852 Thir. nadh 3, 2560 THir. nady g,
wnd 1460 THiv. nach 16 Monaten. Der Gldubiger winfohe
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die gampe Summe vor 6842 Thie. auf eininal ju ethalten.
Wanit mug bie’ 3ablung gefcjehen
: Yntv. - Nach 8 Monatent.

126) Semand foll in vier Terminent folgende Jahlungen
Leiften: cine Summe a nadh ¢ ¢itte Suimime & nach m, eine
- Gumme c nady 7, und cine Summe d nach p Monaten.
Wenn cr nun feine ganse Sduld =a + o4 c + 4 auf
cinmal entrichten will: wWANK muf diefes gefchehen?

I+ om 4+ d
antw. ad) aa++ T Zn_:'dp Monates.

“a27)" Gin Gapitaliff madht fich verbindlich, einem Kaufe |
manne 16000 THiv. auf 15 Monat su leihen. Da er aber
diefe Summe auf einmal wicht herbey ju fdhaffen vermag,
fo vercinigen fidy beide Theile dahin, daf der Capitalif
yoveeft 5000 Thiv. hevgeben folle, tach BVewlauf vou 6 Mo- -
natett aber noch Zooo Thir., und dant wicder nach Vev-
Tauf von 8 Monaten die lehten Gooo Thir. Wie lange fansn
nun der Raufmann dag {dmmtlicte Capital von 16000 THiv.
noch ferner bebalten, wenn feinem vou beiden Theilen 1in-
vecht gefchehert follz : .

Yntw. of émonat b

128) Ein @uwbcrr baﬁe mzt feitem Nachbar einen
Gontraft gefdhloffenr, in welchem er fich verpflichtete, 4oo
Odyfenn feines Tachbars 16 Monat lang auf feiner Weide
gehen ju Taflen. Der Nachbar fhidte aber, mit Bewillis
gung des Gutsherrn, anfangs nur 200 Stidk, nach 7 Mo
natent 50 mehr, und 8 Monat davauf wieder 150 mehe..
SBie lange mnd dev Gutshere diefe fimmtlidien 6oo Ochfen
fiody feener fikttern, wenn ev feine cingegangene %avﬁid;-
~tung’ cefullen will2- - ,

Yntw. 2% Mondf.

: 337) Jee
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129) Jemand erhandelt vine gewiffe msam‘ﬁf{w 4400
Thle, weldye ov aber evft nach: einem Fobre g beyahlen
braudht. Gr wivd mit dem Berfdufer ems, ihm 1500 Thlr.
baar su begablen, und die Gbrigen 3000 THIE. in wier gfeis
den Cerminen; jedesmal mit 750 Thiv: absutragen: Weldhe
Lermine miffen angefebt werden, wenn Feiner von bemcu,
Theilen davunter Schaden feiden ol
Anttv. “.:etmmc von 75 SMonat.

130) Eine gcwtﬁe Summe iff wie folgt ﬁesablem
376 THie. nad) 5 Monaten, 5 Monat fpdter 2560 THir.,
und der Neft wicder, 5 Monat fodter. Sollte die ganze
Sumine auf einmal entrichtet Werden, fo miifite o8 nach
10 Monaten gefdhebens  Wie biel war dberbaupt pu bee
jablen g ;

mb 7935":5%

:51) Jcmanb foIl 7000 zbtx‘ begablett, ttam!u‘f)’ 2000
®hle. nadh 35, 5500 THEE. nady 4, und 1500 Thie. nach
14 Monaten. Sein Gldubiger macht thm en BVorjchlag,
Diefe Summe in jwey Terminetr, fedesmal die HAlfte;,
begablen, und poat fo, daf der yweite Tetmin um einen
SMonat linger fey als det erife. TWenn nun det Sehuldner
Damit Mﬂebm ift, nady mrdm Beit muf der erffe Ters
min angefebt erdeit.

Yntw:  Nach 32 m»naten

i59) 3u eirem Garten, der wffauft wetbm foﬁ 7 me[-
dett fich groey Rauflufige. Deteine bietet 7705 Thir.), ndms
lidy ¢ 3365 Thle. bant, und 4540 THIE. mpch 8 Jabren, odet,
went dey Wevkiufer s verlangt, bie leptere Summe duch
bant, Wit 5 Procents einfathen Rabatt . Der gweite Diufer
bietet ¢ine andeve Summe; welche) von jeht an gevechnet,
W dvey Tevminen, jeven womw swen Jabren, in gleichen

{ 3]
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@peilen abgettagen werden foll ; hdnilich: das evite Drittel
fiach 2, Das peite Dvittel nach 4, und das lepte Drittel
nadyGJabren, pbet; wenn ey BVerfdufer es verlangt, mit
5 Pioscent ‘einfachen Rabatt, foaleidh baar. Der Verfdufer
halt bezbe @elme ffw gIesd) 2Bie iel bﬁt der jweite ges
Bofen® J

Antr. 7722 THw -

-~ ag5) Drey Rauﬂw“/ A, B, C, beveinigen fich su ei-
em Spanbelégefd)ﬁf“ A Tegt 1200, B 8oound € 6oo ThHIt. ;
A mgt feit Geld 5, B w/ und 'C 14 Monate in der Hands=
Tuntg fichert- Sie gewnmen 500"@5&' Tie viel erdet je:
der vom Gewinne?

7 Sntw. A erhalt 1848 Bassiy, Clabigy %Ir

154) € fey in der vovigen Aufgabe das Capital e A=aq,
pas Capital des B =10, baé’@amta[ bes C=c; A laffe fein
@eli) lsmnnat, B m Monaf unb 'C n Monat in dev Hand-
Tung. Dgr @emmu iex) gIei&) ==g. SlB‘eIcl')e’n ant!ml b«t
jeder. amm. Gewinnez

S g, Der ﬁnt{mt bc@A;ﬁ:al+bm o e bes

bmg . g cng
B=rmim o uttd ch“‘_‘__z.;.bm-;.an

.

135) Drey Rauf[epte untersahuen gemcinﬂnmwy i
nen Sandel. Der cinte gab Dagl 17000, Her andere 13000,
dev dritte 10000 THIE. Yer. - Da fie jemand haben mugten,
“ber bie dabey vorfallenden: Gefthdfte beforgt, fo-erbot fich
per, weldher das IWenigfie hevgegeben attes alle Jevridys
tunigen 3it Wbernehmen ; jedody mit Dev: Bedingung., daf- er
bon demt Gewinne 3 Procent mehr befomme, als ihm. fonf -
nady Beehdltnify feinet Gitlage puden Einlagew dew beiden
andern gufommen winde. - @8 finbets fich. ieihy. Dofi-fie an
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Dem Unternehmen 352623 Thi gmonmn._xm;,m. wie viel
aeblhet nun fedem? :

Autw. - dem; erfien. 14875/ bem Bwoeiten 115% s dem
brittet gor12Z Thly.

156) . 3u - einer Berlaffenfdhaft, . weldye lmtf} %mgrgez,
vidytlicher Rofien: fich auf 3159 Thiv. belduft,» melden ficy
drey Gldubiger, der eine mit. ciner Forderung vor 2000,
ber anbere vor 2500, ynd der dritte von 3500 THIY. . Da
nun die Berlaffenfchaft mcf)t binveicht, diefe drey (Sjlaum\.~
ger gang u befriedigen, “und ihre mem'udae audh. uﬁerbu& '
nicht gleich rerbtsfrafttg find, fo folI, nadh einem. gericht=
Lichen Ausfpruche, die Maffe unter die @I&ubtger tiach Dem

‘Berbﬁltmﬁe ihrer %nrberung,eu vertbetft mevgenj,mgd,
foll, qus dem angefiibrten @;unb.u Der sweite. 10 o, und. der
britte 25 Procent hber feinen ‘.Jmtl;ett ert)alten gg;e viel
tbn'b démmach jeder befommen? st Lop

%ntw Der erfte 688, ‘bet meite 946, ttt‘ Wf '*1505
Thly. :

157) Die Verlaffenfhaft in der vovigen Qtufgabe fez)
- by ‘bte %orbetungen Det Drey @Iaubtgerf, &7 hi et
sweife folf 7 und det bcitte wrocent meby etbaltm als
Dot etffe élme viel mwb jeder erhalten?

100a
St D Wl <o |
(1004 m)ayg S et

wo(f+ e+ h) F gmv+/m’”

o Gaogid n)ak s
Der dritte oo (/s + ) +5m+,m ,%"

T ﬂme miiffen Diefe Fovimeln abge&nbert wetdett, wenn
ctwa der sweite, anflatt m Eprocent mebr, m ﬂ!rocent We-
niget eﬂ)alfen follte? ,'

138) Drey snetfomw, A, B, £,( Iegm w: mnm fganc

¢ 15

Dev jeite
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velggefdhafte eimte gewifie Summe sufammeit; B Tegt die

Hilfte mehy alg A, und C 300 THIE. mehr als A und B

gufommen  gemommen. “Nach eifriger. Jeit wird der auf

5020 ®pIv. ficy belaufende Gewinn getheilt, und C whilt

fite feinem Theil 2570 Thlv. Lie viel Yat jeder geleate
Yntio.~ A 2450, B 5675, C 6425 Thiv

: 139) Drey Kaufleute, 4, B, T, etriditett eine Come
pagnichandlung. C _giebt Dajlr 5600 THIE. Het, A aber 320
ThHIE. ‘teniger als B. A Iift fein Geld 4, B 14 und C 12
© gponat inder Handlung. Der Gewinn von 24os; THIE
witd din unter die Theilnehner fach Verhaltnig der Cine
Tage und der Seit bertbeilt, ba erbdlt B i feinen Theil
879 Thly. 16 Gr. Mie viel hat A und B gelegt?

Untw. A 3450, B 3770 TH.

140y Jemand firt, nud interldft view Shhue und
cint. Weembgen von 1100 %Ir Rach. 10 Monaten wurde
dag Teflament krfi erbfnet, und in diefer Reit batten die
Rinder ibr _ganges ererbtes Bermbgen famme den infen
”eﬂ,eau&t Bey aleichers Husdaben und gleichem Sinsfuf
I}aften eiimal drey Kinder ein Capital bon 1200 Thie. in
15 Monaten anfaeehrt. IWie hody wurden die Iinfent bey
biefen beiden Cavitalien gevechnet? Und wie lange werden
unter gleichen umﬁdttbm- fechs Rinder mit 1650 THir qugs
fommen ?

Yntw. Die ,8mfcn betvugen monatlidy 2 Procent, und

10 Monat werdent die fedys Rinder austommen.

141) Fif Brider haben in einem 3eitraum von g Mos
ziutm em Gapital von 4800 Chle. fammt Dden 3tnf¢n flir
diefe gange Seit duvchgebtacht. Bey gleichen Auggaben hate
tenr einmal 3wey andeve Leute ein Capital von 3320 THiv.
fammt en Sinfen it 16 Monaten durdhgebtacht. - Dew Binge



197
fuf way beidemal derfelbe. . MWie. Qtd Batte um monatlich
Yevgehrt?

Unty. 1102 Thle.

142)  Ein Bebienter erhiclt von ftmtm Seren ﬁmw,
4o Tply. und cine Livree pum gobne. MNachdem er fitng
Monat gebient ‘Batte, forderte o feinen Hbichied, und er-
bielt fite diefe'3eit bie RUvree und noch 6 THIK 4 Gr an
@cld. Wie body wourde vie Livvee gerecf)nct°

ﬁntw 3u 18 Thiv,

143) Ein BVauer hat swey Tageldhner, welche fir glel=
et obn bey ibm avbeiten. Dem cinen gab. er einmal
fiiv 56 Tage, 4 Schefel NRoggen und 14 THIv. an. Geld;
bem anbern fir 84 Tage, 7% @Sd)eﬁel Noggen und 17 Thir.
- 6 G an Geld.. %ie bodh wurde beg Sdefiel RNoggen gex
yechnets

Antw.  3u 2 THIY 12 Br.

144)  Ein Bedienter- evhielt von feinem Heven einmal
g Fedor. und 16 THiv. 22 Gy. Minge fir-7 Monat Dienfi=
seit, und ¢in andermal 5 Fudor. und 44 THE 2. Gr. Mimge
fiic 9 Monat, ohne daf fein Soby fich, gedndeut hdtte. Wi
boch wurde der Frd'ov. gevechnet?

Antw. 3u 5 THIv. 14 Gr. Mimze..

145)  Gin Meifter nimme einen Gefellett am, und ver=
foricht ihm 8 Gr. fiv jeden Tag, ven ev fiu ihn avheitetes
avbeitet ev aber anderswo, fo muf der- Gefelle ihm 5 Gv.
Y die Roft besablen.  Rachdem s0-Tage verflofiew waren,
Yalten fie Aprechnung, und dev Gefelle empfdnge 9. Thie.

2 Bv. Wie yicle Tage I;at 12 bemnad) fuv feirten metﬂec-
geavbeitet, :

Antw. 326,



C146Y Ein Baner beingt' einenr Kot mit Cietn ju Mart-
te, und bietet dag Ey fir 7 Pfennige aus.  Ein BVordbers
gebender fibt jufdllig mit dem Fufe davan, und gerbricyt
Abm dedurd) 5.v0n feinen Gletn. AlS er Criah exhalten,
Jfiedt, pr bag empfangene, Geld edn und befchlieft, die. ihm
tod) dlibrigen. fir § Pf. Das Stid ju verfaufen, yoeil e¢

olsdann chen fo viek Davaus Idfen whrde, als ev vorber

aus feiner yollen Anzabl geldft hdtte, und dag eingefiedte
Geld noch tiberdies profitiven witde. Wie viel Eiet brachte
per Bauer ju Marfte? , 2 :

; ﬂntm- 40. o8

o3 :47) Ein Kody, der (Sttrouen trug, wurde gcftagt, tie
mel Stit es wdven. Da er cin gufer Redhner war, fo
anfwortete cr auf folgende ratbfelbaft flingende Art: ,Das
Dupend von diefen Citvonen Foftet ‘mir 18 Gr.; batte id
aber die 5 nody evhalten, die idy als Sugabe verlangte, fo

wiitde mir das Dubend 2k ‘O¢. weniger gefoﬁet babcn /"

MWie viel Stid trug er alfv2

Antw. 3t Stid. ¢ :

“148) @izémufmann 185t fich ein St Tuch Fommen,
und besablt flie die Clle 2f ThHiv. Beim Nachmefen findet
ev nun, dafi folches pwar 5 Ellen wmebt balte, ol es ihm
angerechitet worden, aber jugleich von fo fehlechter Befhaf-
fenbeit fey, bof, aus Mangel an Gelegenbeit, ¢8 wicder
guehd gu fdbicken, ee fidy genbthiat fieht,  die Clle fiu
2 Thle: gu yerfaufen. Er bevechnet, daf er-dies nur mit
cinem Berlufie von 135 Procent thun fhume. Wie viele
Gllen balt alfo das Stid?

Yntw. Nach der Angabe 6o, it der That aber 65

"149) :”yeét, fagt femand, verwende iy Dehr fiebenten
Theil meines Gehaltes auf das Theater, und dag Webrige
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auf meine ordentlichen Yusgaben; Ehunte ich aber cime Ge-
haltssulage von 100 THir. erhalten, fo wiirde idy ben finfz
ten Theil meites Gebalts davauf wendew, und vods nody
40 THIv. meliy als vovher pur Befivcitung meiner ordents
Vichen Musgaben wibrig behalfen. %‘w’es Othaie I)atte e
Antw. 700 Thiv. : R

150) Ein Berehrer dev Wiffenfchafter, dev bis jebt den
picvten Theil feines idhtlichen Gehaltes auf den Antauf
von Biichernr vertvendete, ‘entfchlicht fich, cinet evhalteuer
Bulage weget, von num an denr dritten Theil feines Eins
Fomiens davauf su wenden, weil o Gerechirety Daf e die=
fer Wettmehrung ungeachfet, boch moch eben’ fo ‘viel al§
vorher jur Befiveifung feiner: andertt Ansgaben. fibrig bes

Dalten tperbe. Wie grof war demtadh Ddie er\ﬁd’bnte‘sus :

Inge im BVerhdltnif mit feimem vovigen Gehalte?
Yntw.  Sie betvag den achten Theil davot

151) g einer gewiffen Stadvt mufite chedem jeder Hrugs
cigenthlimer den flebentenn THeil feines erhaltenen Mieth=
finfes als insfeuer Fontribuiven; nachhet wurde: diefe'dMfz
Tage erbdhet, und er. mufte vt féchfien Theil abgebem!
Hm wie viel mufite v feitre) MiethsTente feigein’ froeim eﬁ
ebett fo. wiel als vorher fbiig Hehaltch “wollte?

Yntw.  Him_ Dden z5ftenr Theil des vorigen smieﬂnmfcs:

. 152) Jdb batte einmal cime Gumme unges&!}!té&'@ef=
Des vor miv Yiegew. BVon diefer Summre nahm ich guerit

den dritten Theil weq, und legte dafie 50 THIC gu. Eix

fige Seit nachher nalhm ich bon der fo veymehrien Summe
ben dierten Theil weg, und. legte Dafhe wieder 70 Thie:
-3 gaptte - hierauf nmn @db mtb fant 120 if)Iv.
Wie viel war e anfangs?

Antw. 25 Thlv.

'

3
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‘153) . Bot einet Summnte Gelded wurde juerft 50 THv,
mebt a8 die Halfte weggenommen, Yon dem Refte 30 THix,
meht als: dey flinfte Theil deffelbent, und vonr dem aberma=
ligent Refie wiedev 20 Thiv. mebr als dev vievte Theil defs
felben. 9fm  Enbe Dblichen nur 10 THI. dbrig. Wie grof
wor die Summe anfongs?

Yntw. 275 THiv.

154) - Ein eicher Mannt Beflimme o fefnem "‘:cftameute
titte gewiffe Summe, Die unter drey you feinen Hausleus
tent wie. folgt vertheilt werden {oll. Der Kammerdiener
foll 200 THIx. und danw nodh die HAlfte vom Nefie neh=
men; vor dem Hebrigen foll dev Kody den flinften Theil
und ‘noch 400 zblr baben ; ben éﬁeﬁ, der 520 Thly. betrdgt,

thm 2500 Zblr.

155) Gin Wauer perfanft von feinen nacd) dev Stadt
gebtachten Gicrn, guerft die Halfte und nodh 4; hievauf ge=
Bet ev weiter , und verfanft wiedey die HAlfte yon den ubris
gen unbd nodh 2 paviiber. Aus RNochlidfigfeit werden ihm
nun 6 Gier mebr als die Halite geffoblen; und trauvig fbey
Diefen Berluft, gehet er mit feinen poch Wbrigen 2 Eiern
im Kovbe nach feinemn Dorfe gurhed, Wie viel Gice hatte
der Bauer nach der. Stadt gebracht?

ntm. 8o,

o 356) @it Kaufmany vermert fein BVermbges jdhrkich

um e drittest Theil, nimmt aber am Enbde- eines jeden

Sabres, gur Defiveitung feiney Ausgabesn, 3000 Thir. das

pou. Am Ende des driftten Jahves. fiebt ev fich, nach Abs

jug der Lehten 1000 ThHIY » iy Befie cines doppelt fo grofien

Bermbgens als onfanad. Wie viek befaf ev im Anfange?
Anfw, 11100 THiY.
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187) - Gin Raufmantt vermebet fein Vevmbgen jabelich
wm 20 Procent, nimmt aber alle Jabr gu feinem und feis
net Familic Unterhalt 1000 THIn Ddavon wes. Rachvem
et auf diefe Yut feine Gefhifte dDrey Jabre betrieben hat-
te, findet et,” nach Absug der gewdbnlicherr soo0 Tprr.,
D0f fein ‘Termbges fich um 200 THIv. diber drey Finfter
feittes angelegten @’nmtals yepmehet abe. Iie grof wae
Diefes Gapital2 ;

ﬂnm 30000 Thiy.

158) €in Bater bringt, um feigen Kindern eitte %rcube
u mad)en , eine Angabl Aepfel nach Haufe, und vertheilg
re wie folgt. Dem ctﬁen nnd dlteften feiner Kinder gieht
ev die Halfte des gangen motmtbs, tgenigzr 8 UAepfel; Dem
gweiten die Hdlfte des Reftes weniger 85 eben fo macht ew
es mit Dem Ddritten und vievten. Dem fiinften giebt et
picvauf die nod) Nbrigen 20 Aepfel. BWie. viele Aepfel hatte
per BVater nach Haufe gebrachtz

Antw.  §o.

150) b nehme cite gewiffe Jab¥ an, multiphicive fié
mit 33, giche vom Produfte 6o ab, multiplicive den Reff
mit 2§, und giehe hievauf o ab, da bleibt miv nidyts brig.
Weldpe 3ahl Habe ich mtgmommen’

Yntw. 21, { 7

160) Cin Berfdwender gab fein febr betrdchtliches
Bermbgen s 4 Procent auf Jinfen. Radydem ev folches
2 Jabre Dbatte fiehen Inffess, nabm ev den vierten Theif
Davon  weg, und ief das Alcbrige 7 Monat feben. RNadh
Berlouf, diefor eit nahm ev vou dem RNefle abermals den

vierten, ©pheil, und lie das fo vermindevte Sapital wiehey
33 Jonat fighert, wovauf ev fein. gauses noch Lbriges Bevmss
gett st forverte. Gr Batte in biefem Beivayme vo 44
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onatert Mt weniger alé 6ogz2 THI ant Sinfen gezogen.
Wie grofi wav fein anfangliches ‘Bermbgen?
Yntw. - 5oooo Thh. ’

&

161)  Ein %atmbint_err&ﬁt eim Ungnbl Kinder und ein:
gewifics Vermbgen, weldyes fie wie folgt unter fich theilen
follenr.  Dag erfre foll wp,gblr.. betonumen, und dann noch
dert gebnten Theil des Mefted; bievanf dag sweite 200 THiv:
und noch den gebuten. Theil des RMefiess bicrauf wieder
bgé britte zoo TLIt. wnd den jebnten Theil des Nefies,
ttd, fxbcrbaunt 1ebe§ folgenbe tmmer 100 ,u)u- mebe alg
tas unmitelbat bnrbergcbcnbe, und noch den jebnten Theil
ponr dem, was dini nocd) dbrig Vb_fc:bt Am Enbde findet
fich, bafi alle Rinder gleich viel befommen baben.  Iie
Grofi war Das hinterlafine ‘Eetmogen’ Hud wie viele Kine
Der waten vorhanden? _

" gmtw. Das Bermbaen Guoo, THIE. und o Kinber.

- 162) Bie grof mifite aber dag binterlaffene Vermbgern.
ynd, bie Angabl - der: Rinder feiny - wemn - das eviie Kind
%0 zblr\ und :md) et meunten Theile Deg Refies, das pweite
60 Thiv. nebf dem: tteunten. Theile des RNefies, und tibere
baupt jedes folgende Rind-zo. Ehle. mehr als bdas unmits
telbar vovhergehende, nebft dem neunten Theile des Refes
pabers, und doch alle -gleich viel befommen foliten?

Ynt. 1920 %blt unb 8. .@mbet SN 5

A

1165) Wie grof miifte fct‘lm das  BVermbgen und die
Yngahl der Kinder fevn, wenn im Allgemeinent Dag erfte -
" gind a THiv. nebfi dem nten Theile Des S)teﬁes ; iebes ol
genbe Kind aber a THIr. ek nebit dem nten” ‘Thelle ded
dtefies haben follte, mid e ficy am Ende fanbe, wg ﬁ
alle gleith vicl befommen Haben?
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Untw. Das Vermbgen = (7'—=1)2a; ‘die Ynyahl der
Rindet =n — 1, y

164) Ein Gemeral wollte fein Regiment in cin Da=
deat flellen. @ verfuchte ¢ auf jwen Artew. Das erfte
‘mal blichen ihm 30 Mann Gorig; das poeitemal, da er die
Seite des Quabdrats um cimen Mann vergrbferte, fehlten

Cibm o Mamm, um dag ‘Duadrat voll gu madyen. Wie
‘fiart war das Negiment?
Antw. 1975 Manit. /

165) Femand Hat cine gewiffe Ungahl Thaler, Ddieer
fach der Foum eines Quadrats ordmen wolite. Bey dem
evftert. Verfuche blicbenr dhm azo-Thiv. dbrigs als ey aber
bie Seite des Quadrats um 5 THIr. vergrdfierte, blichew
dhm nur 33 Thiv. dbvig. Wie vicle Thaler hatte ev 2.

Antw.  355. »

)

166) E¢ wird eine 0B vonr foldyer BefchaFenheit ge=
fucht , dafi, wenn ju derfelben die Geiden Iahlen a und &
addivt werden, der tinterfdhied der Quadrnte btefet @mx-
men = d fey- Teldye 3abl ift es2

id — a? 4 bR b

ofntw. = +'j"' Sk el

Sind -die beiden yorfergehenden Yufgaben in diefer
begmﬁcnz

, 167) Mant {oll die Grdfe dreier Weinfaffer aus detr fol-

genben Yngaben beflimmen.  Wenn man das erfe Leere
‘GoB aug dem jweiten vollen Faffe fle) fo bleibt im pwei-
fen nur 2 deg Feines guvieck; falt man das gweite Teeve
Fafl aus dem pritten vollen Foffe, fo bleibt im dritten nur
% ded Weing juriict; wollte man aber das dritte leere Fag
aug- dem etfien wollen Taffe fllfen, o winden 50 Quavt
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feplen, $Bie viel Quart halt nus jedes von Ddiefen (brey
Faffern?

Untro. Dag evfte 70, Dag gweite go, bag dritte 120
Dyavt.

168) Jemand hat vier Weinfdffer vou verfdhiedener
Grbfie. Gt er pag sweite leere Faf aus dem erflen vols
Yerr, fo bleibt im evffen nur 7 des Weines suchd; it ew
Das britte leeve Faf aus dem jweiten vollen, fo bleibt im
gweiten nup § des Weittes juvid; fillt e das vierte leere
Fafi ous dem Dritten vollen, fo wird nur 2 des vierten ges
fiilit; wolte en aber Das britte und vievte leere Faf aus
tem erfien vollent fiallen, fo wivben nidht allein diefe ge=
filit, fondern e§ bleiben ibm nody 15 Quart Hbrig. mu
piel Duart halt jebes von diefen vier Fafern?

Yntw. Das evife 140, das gweite 6o, das ritte 45,
und das yierte o Quart.

xvr Yufgaben fir bie @(cicbungm bes erftep
®raves mit mebreren unbefannten Grdfien.

1) €3 werden gwey Iablen gefucht, deven Summe 7o,
wnd deren Diffeveny 26 ift. LWeldye Jahlen find es?

Yntw. 43 ok 27.

2) Es werden groen Jablen gefud}t, Imen Sumnte = ¢
wib deven Diffevens == b iff.  Wie werden diefe Jahlem
msgebwqtt? ’

= atb a—5
gntw. Die eine it --—-/ die andere =——.

%) Fwen Gelvbeutel enthalten fammen zoo BBz,
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Sirimt thatt aus dem eviteh 50 THIE Berans, und leat fie
in Den gweiten, o iff in beiden gleidh viel. Wie viel ente
halt jeder?

Untw, Der erffe 180) der me;te 120 EhIr.

4) A fagt i B: gxeb mir 100 let/ fo babe WB
fo viel als du. ein fagt Bin A, gleb mir fieber' 100
2plr.; fo babe td) 8ar boppe[t fo mel aIs bm Wie viel
bat feder?
" Yntw. A Ao, B 700 Thit.

5)  Jemand hat jmwey Tabatieter. Qegt et 8 THIv. in
Die evite; fo ift fie erit balb fo_viel weeth alg die andeves
Mimmt e aber diefe .8, Fhlr. aus det eviten hevaus und
feqt fie in bie amfte, fo ift diefe btemm[ fo viel werth uw
jene. %te viel ift jede werth?

Antiv.  Die evfte 24, die gweite 65 TH

6) A und B befigen  sufammen ein BVermbdgen. vor
g7o Thiv. Ware dos Bermbdgen des A dreimal, und das
Bermbgen des B fhnfmal fo grof als jedes wivklich iff, fo
foiivden fie gufammm 2350 hle. ber per. . Wi viel ok
feber? :

Ant. A 250, B %20 EHiv.

7) € werden gwey Sablent von folgender BVefcyafens.
Peit gefucht: - Wentt man die eine mit 2; die andre wit 5
multiplicivt, und beide Produfte addivt, foll die Sumine
B fein; multipliciee man bingegen die evfie mit 7, bie
eite mit 4, und abddirt beide Produfte yufammen, 0 folk
man 68 pefomment. Telche Bahlen find es?

Antw. Die erfte ift 8, Hie pwoeite 3.

8) Wird die eine pweiet Jablen mit a, bie andeve wig
& maltivkicive, fo i dic Summe dev Produfte m4; wish
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albiey die erfle mit a’y die Foeite mit & multiplicitt, fo. it
dierSumme der Produfte = 4. Wie werden, diefe Iahlein
ausgedrudt ?

TR R W o, o
Antw. ;Durcb ﬁ,m o

9) 3iwey. sablen fmb ?urd) folgmbe s)terf'male gegeben,
azexmsgert mq.ndbxe etfie Ut 4, o wird fie 52 mal fo grof
als die jeites vergrﬁﬁetf wman aber die gweite um 8, fo
wird fie erit halb fo grof als die erfte, SDtefc 3ablen find2

Yntw. 48 und 16.
a0y Senn' wan die “etfte von joeiens3ablen um a ver-
gvﬁﬁert, o iff fie 7 mal fo gvof als Die goeite; vergrifiert
mant aber die sweite um 5, o wird diefe 2’ mat fo grof
als die erfle.  SRie werden biefe Sablén ausgebrud'tv :

Hntw. Die etﬁe;ift::a + =

, die &mettez

n07an)" OBfe alkl find wiv? Feagteoferant o feien BVater.

WVor 6 Fahren, antwortere diefer, war! idy um dag Drita

£l wiehy als dteimal foralt wie Dy nady Bren Fabren hinz

gegetv, weede i ol alt feyir, daf iy deit:Alter mit 23

multipliciven mufite, wensn e dem meinigen g[e;d) werdess

folite. Wie alt ift jeder? 023 A i
ntw.. Der. Vater. 36, dev- @ohn 15, ,;nbre- =

o 12) A und B Gefipen jufammen zm.i'ser.mbgcn v
g8oo THIv. A giebt i eimeny Handelsgeidydfte den: fechifemn,
und B den fiinfterr THeib feines Bevmbgens. Her, und dochy
Bebalten beide: gleich: vieh dbrig. LWie veidhyuifi jeder '

Yntw. A 4800, B 5000 Thir.

15) A ift 1200, B 2550 THlr. fejuldig, befipen aber
Beibe widhp focviel, unt ihre Schulden g Gegahlen. « Lelhe
wmiv, fagt-A g By den adsten: Theil deines: Vermbgens /o
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febe-idh midy im Stande meine Schukden gu- begahlen. B
evviederte: Meine Schulden fhunten evfh getilgt werdeny
wenn du mir den fechiien Theil Des beinigen leipen, mu;
tefl.  TWie grof. ift das BVermbgen eines jedenz.

Untw. Das Betmbgen des A zﬁ 990, und g 93;;‘
mbgen des B 2400 ThHit. A :

14) Ein Capitalifi wimmt Sooo THix. nnter Wt‘tbeﬁbaté
ten Dedingungen auf, weil ex Gelegenheit hat, 23000 Thir.
u bbbevem: Procenten unter ju, bringen, und ev hat eines
Heberfdhuf von :gos Thlr. an jdhelichen Sinfew. Unfer dew
namlidhen Bedingungen nimmt ey einevfeitsogoo THiv. aufy
und verleihet anderfeits 17500 Thiv.; dies bringt ihm)eis
nen WUeberfchufi von 5395 THlY. en idbrlichen infen: 3u
weldyen Progenten bat o Geld aufsqwmmm und_ausges
Helenna - - IR e

"y

~ YAntw. Su 45 nnb 5 ﬂ)tocenf o s e

15)  Semand bat ywey grofie Stidde: (ﬁtfen, berm Gm
widht gefucht wird. - Man weif, daf 2 des eriten Stiides
96 Pfund. weniger als 3 des andern Stides, und § deg
andern Stides gevade fo viel ol 3 0e§ eviien wiegem
Wie viel wiegt iedes vou diefen beiben Stiicken 2

Antw. Das evfle-wiégt 720, dag jweite 512 Pfund..

116)  Ein Safferbebalter bon sio Cimer fanm durdy joey
Oefinungen gefillt térden. Man hat dirch einent Betfudy,
bey welchem Die erfre 4, und die jweite 5 Stunden -offen
wat, go Gimer Waffer. erhalten. Dureh: einen andern Vey«
fudh, ey welhem die erfie Oefinung 7, nud: die andre 55

- Stunden offen wary exhielt man 126 Gimer. Wie viel Eis
mer giebt jeve Oeffnung in cier Stunde? Uud in weldyey
Beit Wird der Bepilter voll werden, Wentk dag Waffer butc&
beive Defitungen gugleidy emﬂ;eﬁt? :
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Yntw. - Die erfie Oefnung giedt 35, und die jroeitt
6 Einter; 10 Stunden werden gut 8ﬁuung Des éBcbaItetc
erforberts

17) Gin Wieher hat 500 Std Sichjehner und Sich-
frer; iby erth betvdgt 112 Gl 4o Rt‘ Wie yviele 6tude
bot cv von jeder vt

ity 5260 Siebyebmet, 174 Giebirer.

" ag) Semiand Bat gweterley MWanvenw. § Pruand von der
eften und - ag PHNd VO Der jroeiten Foffen jufammen
58 THIr. 5 Ge.§ fernier foften 20 Pfund von ver evfien und
26 Pfund vom Dev jhveitert sufamimen 25 THiv. 20 Gr. Wie
viel Foftet Das Pfund éiner jeden Waarez -

L htw. 19 G und 15 G : :

19) 15 Gdlefifdie und 35 Leivsiger Eleir machert ju-
fammen {o viel als 308 Brabanter Ellen; ferner 24 Sihlefic
fdhe und 55 Seivgiger Elenr jufamimen 7o biel ald 65 Brabat=
ter Gllen: Wie verbdlt fich nach diefen Angaben dic Schlee
fifhe und die Leipjiger Elle jur Brabomters Wie verhilt
fich feviner die Sehlefifche sur Leipsiger ENez Und wie viel
Procent difevivenn diefé beiden lebteren?

Untry. Die Schlefifche Elle verhdlt fich jur Brabanter
wie 5 6, die Qeipsiger zur Btabanter wie g su 11, die
Slefifhe sur Leipsiger wie 55 31 54, nnd 123 Procent iﬁ
die ©dlefifihe Elle Linger als die Leipgiger.

'20) 173 Dangiger und 19 Berlinet Fuf machen sufmnc
ment fo viel als 342 Rheinldndidye Fufis fermer; 5 Dangiger
and of Bérliner Fuf 1o viel als 1513 Rbeinlindihe. Wie
werhdlt fich nacy diefert Angaben der Danjiger und der Ve
tiner Fuf sum Rbeinlindfhenz Wie ded Dangiger sum
Bevliner Fufz Wnd wie viel Procent diffeviven diefe beio
der lepterne e

: Untw.
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Untw. Dev Dangiger Fuf verhdlt fidy jum Fpeinlind-
fien wie 52 gu 55, der Berliner gum Rbeinldndfchen wie
75 34 76, der Dangiger sum Berliner wie 2432 ju 2625
und dev BVerliner ift um 7353, oder ungefahr um o4z ﬂm’
cent linger als der Dangiget. ‘

21) 4o frangdiifche Meilen betragen, went fie auf geo=
grapbifche oder deutiche Meilen reducivt wevdent, 12§ folcher
Dreilen mebr als 55 englifdhe. 10 fransdfifdhe nnd 26§
englifthe Meilen machen jufammen fo viel als 113 deut=

fdhe  Meilen.  Wie verbdlt fich mach diefen Angaben die
feangdfifche und englifche Meile sur beutfd)en? 1nd wie
. Die frangbfifche gur englufcben?

Antw. Die frangdfifche Meile verbdlt fich sur deuts
fchen wie 3 3u 5, die englifche gur deutichen wie 235 su 106,
und die frangbfijche sur englijhen wie 518 ju 115.
 29) Jemand verwedhfelte 250 Friedrichsd or gegen Du=
fatenn, und evhielt dafiiv 439 Dufaten und noch 14 Gr.
3u den ndamlichen Courfert verwechfelte et noch 160 Fried=
tichsd’or, und erhielt dafiir 281 Dufatenr und 6 Gv. her=
aus.  Wie hod) wurde jede Goldmilinze gerechnet?

AUntw.  Der Friedvichsdor su 5 THIL. 10 Gr., und dey
Dufaten ju 3 THiv. 2 Gr.

25) €in Reifender fagtes , ey bin duech Dent{chland,
Frantreich und England geveift, und Habe in diefen drey
Landern eine Summe von 8325 THIr. versehre; ndmlicy: in
- Deutfchland 1520 Thaler, in Franfeeich 7540 'Franfen,
und in England 8eo Piund Sterling.” Ul man ihn
bievanf nach pem diefer Rechnung jum Grunde liegenden
Werth der fremben Geldfortent fragte, gab er sur Antwort,
b0f 5 Piund Sterling 5 Thir. mebr als 108 Franfen bes
tragen.. Bie hoch hat er jede Mimsforte gevechyet2

[ 24 ]

]
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ntw. Das Piund Stecling 1 6 THIv. und den Fran- -
fenn su 6 G, '

24)  Semantd hat ey ﬂ)ferbe, und dazu swey Sattel,
oot yelchent Dev eine so, und der andeve = Thiv. Fofiet.
Qegt er den beffern auf das erfie, und den fehlechtern auf
dag gweite Pferd, fo ift diefes 8 THIv. wenmiger werth alg
jenes. Segt er aber dem fcblechtern Sattel auf das evite,
und deit beffern auf das sweite Pferd, fo ift diejes 53 mal
fo viel werth als jemes. Tie theuer iff jedes Pferd2

Yntw. Dag erite 30/ a5 jweite 70 THIr.

25) €8 g:ebt eimet Bruch, der fo befdyagen it bag,
wertn gunt 3dhler 1 addivt wird, der Weeth deffelben = £,
und wenr jum enter 1 addivt wivd, der Werth deffelven
= % iff. * Weldyer %rud) iff es?

Antw. 5=

26) Es wird ein Brudy gefucht, der fo befthafen iff,
Paf b fich, wenn vomr Jahler und Renner 3 fubtrabivt
wird; i £, und weni pum - Jabler und Newner 5 addivt
wird , in & verwandelt. %eldm Brudh ifF es2 -

Antros 5% =

s7)" B hat 12600 Thlr. mebr als A ausgelieher, und
fein Geld um ein Procent hhher untergebracdyt, weshalb er
aud e idbrlichen Iinfew. 730 Lhle. mehe jichet. C bat
5000 Thit. meht ausgelichen Al A) und auch ju 2 Procent
piberen Binfen, sichet dafii audh idbrlich 580 EHlr. mepe
an 3infen als A. Iic viel bat jeder ausgelichen? Und ju
"yoelchett %rqcenten?
~ Yutw. A bat 10000, B 9.2600, €. 15000 Thlr. augges
lichen; A gu 4, B ju 5 und C gu ‘6 Procent.

28)  Eine Gefellfchaft vergehrte in einem Gofihaufe eine
‘gewific Swume, und swar eiger fo viel alg der andere.
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MWaverr 5 Perfonen mebt gewefert, umd bitte jeder 3 Gr.
mebr versebrt, fo hatte die Seche 6 Thir. 15 Gy bt bes
tragen; waven aber 3 Perfonen weniger gewefen, und pitte
jeder 2 Gr. weniger versehrt, fo bitte fie 3 THIE 10 Gr.
weniger betvagen. Wie farf wav die Gefelfchaft, und wie
viel versebrte jeber?

Antw. Die Gefellfchaft befiand aug 14 Svex'fonen, und
jebet veryehrte 20 Gt ,

29) Ein Werf foll fo gedrndt weeden, Daf aif jede
Geite eine beftimmie Angahl Beilen, und in jede Ieile eine
betimmte Anjahl Buchfaben fommen. Wollte man auf die
Seite drep Jeilen mebi’, und in die Beile vier Budyfaben
mebr bringen, fo wiwde fie 224 Buchitaben mebe enthalten
als vorber; wollte man abet auf die Seite pvey Seilen we=
niger, und in die eile dren Buchfiaben weniger bringen,
fo wirden auf die Seite 145 Buchftaben weniger Fommen..
Wie viele Jeilen foliten nun auf die Seite, und wie piele
Budyftaben in jede 3eile gebvacht werben?

Untw. 29 eilen und 32 Buchifiabet.

50) Gs follen swey 3ablenr gefunden werden, weldhe fo
befchaffens find, daf, wenn die cine um a, die andere um &
permebet wird, das Produft diefer bLeiden Summen das
Produft der beiden Bablen felbf wm ¢ Vbertrefe, wenn
ingegen die eifte um a/, die andete um 5 vermehet wird,
das Produft diefer Summen das Produft der Snblen felbf
um-c/ dbertreffe. Wie werden diefe Jahlen ausgedrudiz

) al‘c — ac/+aa/(b/-—la)
Untw. Sie find . apart
bl —=blc 4 bV (a— a/)
alb w= al’

Sind die drey vorhergehenden ufaaben in biefer be-
griffen? Und weldhe Werthe mifien den Budiaben a, o,

-
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c; aly by ¢y Beigelegt werden , wenn dadurdh jene Anuf-
gaben_aufgelbft werden follen?

31) €8 iff nicht lange her, fagt iemand , wo det Schef-
feol FWeigen 2 ThHix. und der Scheffel Roggen 21 Gy, wolhl=
feiler wae o8 jeht; Ddamals verhielt fich der Preis ves
Weigens gum Preife des Rogaens wie 10 ju 75 feht {it vie-
fes Berhaltnif wie 4 su 3 IWie fhener iff der Schefel von
jeder Getreideart? :

Yntw. . Dev Scheffel Weigen fofiet 3 %Iv 12 Br., der
Sdyefiel Roggen 2 ThHiv- 15 Gr.

z2) Jemand hat swey Fafer, und in fedem eine gewiffe

Duantitdt Wein. Um in beiden gleich viel ju HeFommen,
gicfit cv aus dem evffenn Faffe fo viel in das jweite als
fpor davim ift; gicht Bievauf wiedet aug dem gweiten in
Dag erfte fo viel als nuw davin iff, und endlich iedet a|16
Dem erften in dag pveite fo viel als noch datin Gbvig iff.
A Ende Pat ev in jedem Faffe 26 Qunvt ﬁBem ~Wie viel
Duart waven anfangs davin?

Antyo. S Dem erifen 22, in dem gweiten 10 Duart.

35) MWenn in dev vorigen Aufgabe in jedem Faffe jus
Lept @ Quart feyn follen: wie viel Quavt miiffen anfangs
Davin gewefen fein?

Yntw. Jn demt evfien TFa, i dem gweiten Fa Quart.

54) Gin Weinhandler hat sweierley Wein. Bermifche
e Drey Ouart bes beflern mif 5 Quart des fehlechtern, fo

_ fann et dag Duatt fir 20 @r. 6 Pf. verfaufen. Bermifdyt
ot aber 33 Quart des beffern mit 75 Quart des fehlechtern,
fo fann e Dag Quart geade fiir 20 Gr. verfaufen. IWas
foftet das Quatrt einer ieden Sovte?

ntw. Das Quart des beffern Weines 28 Gy., das
Duart des fehlechters 16 Gt
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35) €8 'gebe im Uligemeinen a Duart deg erfien Wei=
nes mit & Quart des sweiten vermifcht cimen SMittelpreis
voir ¢ Grofchen; fevner f Quavt des erffen mit ¢ Quart
Des gveiten wermiftht einen Mittelpreis von 4 @St‘ofd)en
Tas foftet Das Quavt eimter jedben @ovte ® :

Antw. Der Preis des erflen if & +b):§:(£+g g

- Do Peis Des proeiten (e &)y Cff a(f"’g)“h Grofden.
g b

36). 37 Pfund Jinn verlieven iny Waffer 5 Pfund, *
und 25 Pfund Bley verlieven im Waffer = Pfund; eine
Compofition von 3inn und Bley, 120 Pfund wiegend, verw
fert im, Waffer, 14 Plund. »‘1}3_63 viel 3inn und %Ie;fh't in
Diefer Compofition s

Antw. 74 Pfund Jinw und 46 Pfund Bley..

57) 2t Pfund Silber verlieven im Waffer 2, Pfund, und
§ Vfund ' jepanifhes Kupfer verlicten im Wafler 2 Pfund:
Senn nun eine Compofition von Silber ynd Kupfer, 148
Pfund wiegend, 142 Pfund im Waffer vevliert: mwie viel
Silber und Kupfer befindet fichy darin?
untw. 112 Pfund Silber und 36 Pfund Kupfer.

38). Cin gegehenes Stid Metall, dag p Pfund, wiegt,
vevliert im Wafler @ Bfund.  Dicfes Stk ift aber aus
gwey andern Metallen, die A und B Heifen mbgen, sufom=
mengefepst, von denen Lefannt iff, daf p Pfund von A im
Waffev-o Pfund, und p Pfund von B im Waffer ¢ Pfund
verfieven. Bie viel von jedem Metalle befindet fich. in dem
$egehency Stiuer E :

¥) ie Grftivung von dem, ag. dies beifit, iff Teidht ju. gebun,
und Wird dem Lehrer fibeviafers
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sitw.  EP grunp pon A, und SLLIP gifuny
vont B. "

39) Nach Vitruy's Crydblung var die Krone deg Kb
1igs Hiero von Syrafus 20 Pfund fcher, und verloe im
Waffer nabe an 1 Pfund. Mebmen wiv nun an, daf fie
blof aus Gold und Silber beftand, und daf 19,64 Pfund
®old im Wafer 1 Pfund , utd 10,5 Pfund Silber im Waf-

- fer ebenfalls 1 Pfund verlievt: wie viel Gold und wie viel
Gilber mufte diefe Krone enthalten? :

Antry.  An Gold 14,77-+-, und an Silber 522--.
Pfund. ‘

St diefe Yufgabe it dev vorigen begrifen? 1nd was
muf-bier fiiv p, a, 6, c, angettommert werden ?

40) Das Bley ift 11,5324 mal fchwever ald Waffer; das
Rorfholy wiegt nur 0,24 mal fo viel als Waffer; das Tan:
nenbols bingegen wiegt o485 mal fo viel alg MWaffer. Man

will nun cin Sthd Bley mit cinem Stide Korfholy fo
perbinden, daf dadurch ein Kdvper entfiehe, der 8o Pfund
twicgt, und gevade fo fehwer iff als ein St Tannenhol;
o gleidher Grdfe. (Alfo {hwimmen Finne.) MWie viel Bley
und Korfholy muff.mit einander verbunden werden? s
Untw. 3824+ Pfund Bley mit 41,85--- Pfund Kork-
ol :

_41) Bwey verfchiedenartige Stoffe, von welchen det eine
pmal und dey andeve p/ mal fo fchwer alg Waffer ift, fol-
Tert {o wit einander verbunden werbent, dafi der daraus
entfianbene Kbrper im Durchichnitt genommen p mal fo
fihwer als Waffet' feyy, und ¢ Pfund wiege. Wie piel Pfund
muf dagu von jcdem Stoffe genommen werden?
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ntw. %P ; pott dem erfien, unb%’/’%(fj_”_:_:%
von bem gtveiten Stoffe.

Bwifdyen welchen Grensen muf alfo p/ Tiegen, wensn
die Yufgmbe, fo wie fie hier vorgetragen worden, mbg-
Lich feon foll 2

42). €¢ werden gwey ahlen gefucht, deven Diffevens,
Summe und Produft fich gegen cinander wie die Sahlen
2/ 37 57 verbalten, d. h. deven Diffeveny fich su ihree

~Gumme wic 2 3u 3, und deren Summe fich gu ihrem Pro=
dufte wie 3 0 5 verbdlt. Welche Saplen find ¢s2

Untw. 2 und 0. ;

45) @8 follen swey Sablem gefundenr yerdent, bdeven
Summe mmal, und deven Produtt »mal fo grofi als ihre
Diffeveny iff-  Welche Jahlen find 2 ¢

2 an an
Antre. —— i 2

44) Die Summe gweiet. ahlen foll 15, ‘und der HUn=
tevfchied ibrer Quadeate 39 fepn. Welche Jahlen find es2

Antw. 5 und 8.

45) Die Summe weier Iablen foll =a, die Diffevers
ibrer Quadvate =05 feyn. Weldhe Jablenr find ¢g2

a2 b a® —b

Antr. 5 By :

46) Die Summe gweier Sahlen foll =a, der Qotient,
weldyer entfiehet, wenn die eitte dutch die andeve Pividive
Witd, =5 feyn. Welche Jablem find ¢s2

g e
i

47) €8 wurde jemand nach feinem und feines Baters
und Grofuntérs olter gefragt. Ev antwovtete: , Mein
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uitd meites BVaters Alter Hetvdgt sufamnen 56 Falhre, mei=
ftes BVaters und Grofoaters jufammen 100, mein und mei=
nes Grofivaters Wlter sufammen 8o Fabve.# Wie alt iff
nun feder?

Antw. Er {elbit 18, fein Bater 38 uud fein Grofvatet
62 Jabre.

- 48) Die Summen dreiet 3ahlen paame;fe genommen.
{ollen a, b, c, feyn. Weldhe find eg?

a4b—Cc @4+ c—5p } i
e, SIS BT b bt

49) A, B, C, find jufammen 2190 Thlr. fehuldig; fei-
fer fann diefe Sumime allein begablen. Wenn fie fich aber
pereinigen, fo fann es etwa auf nachdehende Art gefche-
Ben: wenn B 2 feines BVermbgens jum gangenn Vermigen
. Des A legt, oder, wennt C § feines BVermbgens su dem des
B Tegt, oder, wenn A 2 fe(nes Bermbgens su dem des C
Yegt. TWie viel befipt bcmnad) jeder?

ntw. A 1530, B 1540, und C 1170 THix.
© 50) A und B befien gufanimen wur 2 von dem Wor-
migen eines dritten C; B und C haben sufammen 6 mal
1o nigI als. A; wdve B um 680 ThHiv. reicher als er wirflich
ift) dann wirde e fo teich als A und C gufammen feyn.
MWie veicy ift jeder?
AUniw. A Pat 200, B 560'/ und C 840 zf)lf-

51) S habe drey Geldbentel vor miy flebert, in deven
jedem fidh eine. gewifie Summe Geldes befindet. Nehme
i) aus dem erien Beutel 20 THIr., und lege fie dem juyei-
ten ju, fo ift in diefem viermal fo viel Geld als in jenem
stoch fibrig iff. Nehme idh aus dem gweiten Beutel 6o Thiy.,
und lege fie Dem briften su, fo iff in diefem 13mal fo wiel
alg in jenem toch Gbrig Dleibt. - Mehme ich hingegen aug
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Demt Dritten 4o THir. und lege fie Dem eviten gu, fo Lleibt
im drittent doch woch 25mal fo viel als fm evften pach dev
3ulage feyn wird. Wie viel befindet fich in jebem Beutel?

Untw. Sm erfien 120, im gweiten 360 und im dritten
500 THIt. ’

52) A, B, C, vergleichen iy Bevmbgen. A fagt ju
B: Gieh mir 700 THIr. von deinem Gelde, o Habe ich
_pweimal fo viel als du behdlth. B fogt su C: Gieb mip
1400 THIv., o babe ich bdreimal fo viel alg du behaltik.
C fagt su A: Gieb mir 420 THir., fo habe ich flinfmal fo
" wiel alg du behdltit. IWie viel hat jeder?

Yntw. A g8o, B 1540, C 2580 THir. ' 3

53) E6 werden drey Sables von dev folgenden Befdhafs
fenbeit gefucht. TWenn man vou det eviien 4 abyieht, und
eben fo viel Der gweiten sufekt, fo bevb&lt fich Der Reft sue
Gumme wie 1 g1 2. Jieht man vou der pweitenn 10 qb,
und fept ver drittenn eben fo viel su, fo verhalt fich dev
Reft jur Summe wie 5 s 10. 3iehet man abet vou dey
evflen 5 ab, und fept diefe Ddev driften su, fo verhdlt fich
Der Meft sur Summe wie 3°3u 11, Weldhe Iahlen find cs?

Untw. 2a, 28, 5o. . vy

&) Ay B, C Dabenr gufommen 1820 Thly. Giebt B

Pem A 200 THIv. vot feinem Gelde, fo hat A 160 THiv.
mebhr afs B; erhdlt aber B von C yo THir., fo haben beide
gleich viel. TWie viel hat jederz -

Yutw. A goo, B 640, C 780 THIr.

55) Drey Perfonen haben sufammen eine gewiffe Sumine
©versehrt ;- feitter aber iff im Gtande fie allein ju begablen.
A fagt vaber ju B: Gieb miv dem vievten Theil deines
@eldes, fo fann ich fie alleln begablen. B fagt ju C: Gieh
miv dei adyten Theil deines Geldes, fo fann i) fie chens



218

falls Hegablen. Davauf fagt C sy A Mnich ich Fann fie be=
sablenr, wenn ich von div die HAlfte deines Geldes erhal=
te, qb ich gleich nur 4 TOlr. Defie.  Wie viel haben fie
versebrt?  Uad wie viel hat A und B2

Antw. Bergehrt wurde 65 THI:5 A Hat 5 und B 6 THiv. .

56) Semand bat drey Sthide Silber von ungleichem
®eholte, ndmlidy 15, 10 und glbthiges. Schmelst man
Dag 15 und aolbthige gufnmimen, fo  entfieht davaus ein
Gilber, deflen Gepalt 113 Loth if. BVon dem ndmlichen
Gehalte wird auch das Silber feynt, welches entfteht, wenn
man das 15 und olbthige jufammenfymelst.  Alle drey

. ©tiide wiegen gufammen 34 Marf. Wie viel wiegt jedes
Gtid befonders?

Untw. Das 1506thige wiegt 8, das 1olthige 16, und
248 glbthige 10 Mark.

C57) Semand besablt eie Summe von 67 THiv. 6 Gr.
mit 5 Dufaten, 7 Frd’or. und 2 Cavolin; ¢ine Summe
yor 215 ThHiv. 14 Gr. mit 4 Dufaten, 9 Fed’or. und 8 Ca=
rolins. ferner cinte Gumme von 96 THIY. mit 12 Dufaten,

6 Frdor. und 4 Cavolin.  Wie Hoch wurden diefe Gold-
" fituke gevechnet, weng fie bey allen Bablungett denfelben
Gours hatten?

Autw.  Der. Dufaten m 3 Thir. 2 Br., der Fedor.

g 5 THiY. 14 Gr., und der Garolin ju 6 THir. g Gr.

58) - Semand hat drey Magasine, deven jedes dreferley
Getreive enthdlt, ndmlich Weizen, RNoggen und Gerfe.
Das erite Magazin enthalt 3 Wifpel Weisenr, 3 Wifpel
Woggen und 5 Wifpel Gerite; das pweite 5 Wifvel Weigen,
10 Bifpel Roggen und 7 Wifpel Gerfie; das dritte 6 IWif=
pel Weigen, 9 Wifvel Roggen und 15 Wifpel Gerfe. Dev
Werth Des erfien Magasing ift 734 THIr., Dder Werth des
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jweiten 812 hlr., und der Werth Ddeg dritten 1150 THIr.
Wie hody wurde der Wifvel von jeder Getreideart geredys
net?

Mntw. Der MWifpel Weigenr g1 56, der Wifpel Rog-
gen it 42, und der Wifpel Gerfie ju 52 Thlv.

50) A, B, C, faufen Kaffec, Sucter und Thee ju den-
felben. Preifen. A begablt 11 ghly, 15 Gr. flir 75 Pfund
RKaffee, 3 Pfund Juder und of Pfund Thee; B besahlt
16 Ehlv. 6 Gr. flir 9 Pfund Kafiee, 7 Pfund Sucer und
5 Pfund Thee; C begablt 12 Thir. 6 Gr. fiir 2 Pfund Kaffee,
&k Pfund Suder und 4 Pfund Thee. Was Foffet das Pfund’
vor jedem? :

ntw. Vom Kaffee 18 Gv., vom Suder 12 Gy, unb :
vom Thee 2 THIL. ; -

60) Drey Maurer, A, B, C, follent eine Mauer auf-
fihren. A und B wivden gemeinfchaftlich diefe Mauer in
12 Tagen vollenden; B und C wiwden erft in 20 Tagen
damit fertig werden; aber A und C werden in 15 Sagen
fevtig. Wie viel Jeit wird jeder ecimpeln daguw hrauchen 2
und in welcher Seit werden fie damit yu Stande Ffommen,
went fie alle drey gemeinfdhaftlich avbeiten ?

Antw. A broucht 20, B 30, und C 6o Fage; alle duen
sufammen braudben 10 Sage.

61) Bu eimer gewiffenn Arbeit verden dyey Wrbeiter ans
_genomment. A und B ywivden diefe Avbeit gemeinfdhaftlicy
in @ Zagenr yollenden; A und C.brauchen & Tage, B und
C aber. ¢ Tage. MWie viel Seit wird jeder eingeln daju
brauchen, yorausgefest, daf unter allen Umitdnden jeder
gleich viel avpeitez Wnd in weldyer Seit werder fie damit
ju Gtande fommen, wenn fie alle dren gemeinfhaftlich
avbeiten ?
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vabc

gntw. A bauct — e b Tnge, B braucyt

2abc 2abe
 ETRP B = Tage, und C braucht ab+ac

Gememfd)aftltd) brandhen fie 377 av + 1 + oo Tage.

o Tage

62) Ein Waferbehalter fann durch drey Rbbren A, B,
€, gefilit werden. Durch die Ribren A und B fhunte es
it 7o Minuten, duech dic Rdbren A und C in 84 Minuten,
und durch die Whhren B und Clin 140 Minuten gefchehen.

“Bie viel 3eit braucht jede Mdhre flw fich vaguz umd iw
weldher Beit wird der Bebdlter voll werden, ' weun dag -
Waffer durdh alle drey Nbhren jugleidy einfliefts
Msitys. A braudht 105, B 210, € 420. Minuten; alle
pren Robren sufammen erfordern eine Stunde. :
St diefe Yufgabe audh unter der 61fien begriffen? Und
-wie mufite gu dem Ende in der leptern, wenp fie gang
paffen foll, dev %ortrag abgedndert werden?

63) Semand bat drey Sthicke Metall, deven jedes aug
Gold, Sitber und Kuypfer befteht.  Das werfte Stk enthdlt
5 Qoth Gold, 15 Loth Gilber und 5o Loth Kupfer; bdas
gweite enthdlt 20 Loth Gold, 28 Loth Silber und 48 Loth
Kupfer; das dritte enthdlt 12 Loth Goid, 59 Loth Silber
und 24 Loth Kupfer.  Run will er vou jedem etwas hin=
weg nehmen, and alles ju ciner Mafe {hmelgen, um da=

duwch eine Compofition von 10 Loth Gold, 23 Loth Silber
und 26 Qoth Kuvfer hervorsubringen. - MWie viel muf ey
von jesem Stiide dagl nehmen ? ;
© Yutw. BVon dem etifen 10, you dem sweiten 24, und
vou Dem Dritten 25 Loth. .

€4) Drey Soldaterr, A, B, C, evbeutefen bey cittem

Gefechte jufammen 96 THIv., weldhe fie, wegen des gleichen
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Yntheils o Her Gefahr, auch gleich untfer fich theilen wol=
Terr. Su bem Enbe giebt A, Dem Das Meifte in' die Hande
gefallen war, fo viel an B uud C alg jeder fhon pat; auf
die ndmliche Yt theilt hievauf B mit A und C, unp pep-
nacdh Cmit A und B.  SBenn nuti auf diefe Avt die beaph-
fichtigte Theilung wirflich ~bewerfielligt worden iff:  yyje
viel mufte jeber Soldat evbeutet Haben? .

Auntw. A 52, B 28, C 16 ThHir.

65) Jn den dren Fdcdyern meines Sdtantes beﬁnbet
fich insgefammt eine Summe von 162 Thiv., die fehr un=
gleich vertheilt iff. Wm in alle Facher eine gleiche Summe
3 bringen, nehme idh aus dem erfien Fache o viel als
nbthig ift, und lege in jedes dev beiden andern die Hilfte
pon dent, was fie fchon enthalten. $Hievauf nehme iy aus
Dem pweiten und hernach aus dem Ddritten Fache, und lege
icbesmal dem beiden andern Fdchern die Hdilfte vom dem
31, was fie fchon entbalten. Wenn ich nun hierdburdh wivf=
Tich meinen Btwed erveidht hatte: wie viel mug anfangs it
jebem Fache gewefen feyn?

Antw. Jm erfien 70, im pweiten 52, und im drittern
40 Thlr. :

66) A, B, C fpiclenn Phato. Fm erften Spicle hat A
die Banf; B und C feben den dritten Theil ihres Geldes:
und gewinten.  JIm gweiten Spiele hilt B die Vanf; A
und C fepen den dritten Theil ihres Geldes und gewinmeir
ehenfalls.  MRun dbernimmt C die Banf; A und B jefen
den dritten Theil ihres Geldes, und aud hier verlievt der
Banquicr. ach dem dritten Spiele sablen fie ihr Geld,
und finden, daf fie alle gleich viel haben, ndmlich jeder
64 Dufaten. Wie viel mufiten fic vor dem Spicle gehabt
Haben 2 :

ntwv. A 75, B 65, C 54 Dufaten.
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67) A; B, C, D, E fpieclen mit eittander, untet der
SBedingung, daf derienige, der veylievt, allen Gbrigen fo
viel geben muf, als fie fchon baben.  Buerit verliert A,
dantt B, dann C, dann D, und endlich auch E. e per-
lievett ttach Det Reibe, und doch baben fie am Ende des
fiinften Spiels alle gleich ‘viel, ndmlich jeder 32 Tple.
Wie viel mufite jeder vor-dem Spiele gehabt haben 2

Mntw. A8, B4, C21, D1, E6 Thie

68) tnter drey Negimenter follen, sur Belohnung ih-
ver Tapferfeit, 2652 ThIr. fo vertheilt werden, bdaf von
pem Tegimente, weldhes fich am meifien ausseichnete, jedpr
grannt eimen Thaler evhaltenn, und Der Neft unter die
Mannfhaft det jwey ubrigen Negimenter gleich getheilt
yoerdetr foll.  Wird wun diefer Thaler dem erften Regimente
‘uerkannt, fo erhdlt jeber Mann Dder jwep fbrigen Regi-
eiter § Thaler; giebt man diefen Thaler dem jweiten
SRegimente, fo erbdlt jeber Mann von den jwey Abrigen
Megimentern 3 hlv.; falt endlich diefer Thaler dem drit-
tent Regimente g, fo erhdlt jeder Mann von den dbrigen
Regimenters ‘gat nur L Thiv.  Wie ffarf iff jedes diefer
drey Negimettter?

dntws  Das evfie 780, das gweite 1716, dag dritte
2028 INan. ; -

65) ©s follett drey Bablen aus folgenden Angaben be-
fimmt werden. Wentt die evite sum mfachen der dbrigen
avbict wird, fo ift die Gumme =a; wird die gweite jum
m! fachen Dey ﬁbrtgen addirt, fo iff die Summe =a/, witd
aber bie britte ‘gum ' fachen der ﬁbﬂgcn addiet, fo if die
Gumme = a’/. Welthe Sahlen find es?
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m o m! T e a
AUntw. S + PTG : 5 ,,,//__1=A/ m—1+
al 7 ;
— + mﬂ“_ - = B gefest)  find die drey Rabhllesr

m/B a/‘ ;) m”B :
e it ——— s
m—1 A—1 ) m/—-n 4-1 )’ mil— 3\ 43— /)l

und ihre Summe ift =Af

.
“70) SWentt, um die vorige Aufgabe noch allgemeiner ju
machenr, anflatt drey, ivgend eine andre Menge von Jahlen’

angenonmen witd: duvdy weldhe Formeln werden alsdansn
diefe 3ahlenr beffimmt?’

dntw. G5 foy —— +

: mf— 1

L SAvE R

+

miamy  itia—1
o e ) allt

+ 1. =4, m-‘:- = +vm’—1 +m”—l e Il g e 16
= B, f{o werden die gefuchtent Sahlen burd) folgende Gior-

mB m'B !
meln gegeben: ——(——— — ) = 1(71_i““')/
i m//[’ 1 mil'B
B e A VA= o )’ mitt'y A—i_am)’ Wy wnd

71) @s giebt bm) ablen, betelt Surmie 85 ift; wiird
von dev erfien und gweiten 7 abgesogen, fo verbaltes fich
die Refte wie 5 §u 55 wird bingegen vom der pweiten und
* dritten 3 abaegogert, fo verhalten fich die Reffe wie 11 ju
9. Welde Jahlent find eg? :

- Untw. 37, 25, 21 ¢

72) ©s werdent drey Sablen gefucht, weldhe folgende
Cigenfchaften befien. Addirt man 6 jur erften und jwei-
tett) {0 verbalten fich die Summien wie 231 5;- additt may
5 guv evfie und pudtten, fo verbalten fich die Summen wie
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7 s 115 jubtrabivt man aber 56 von der gweiten und drif-
ten, o verhalten fcl) die Nefie wie 6 10 7. Weldye Sahlen
find ¢5?
g AUntw. 30, 48, 50

73)  Gine gewiffe 3kl wird mit drey Jifern gefchrics
ben, die in avithmetifcher Provortion fehen.  TWird diefe
~ Rahl mit der Summe ihrer Jifern an fich (d. §. obne auf
Den Werth su feherr, weldhen fie dpurch ihve Stellen erhal-
ten,) dividiet, fo it Der Quotient 48; sieht man aber von
\ diefer 3abl 198 ab, 0 ethdlt man veine ahl, welde die
némlichen Siffern als die gefuchte, aber in umgetebtter
Orbnung enthdlt. Weldye abl ift es?

Antw. 432

s

L

XVIL. Aufgaben far die Sleidhungen des jweiten
Grades mit einer und mit mehreren unbefannten
@rbﬁen.

1) Weldhe Sabl ift es, deven HAlfte mit ibrem Dritten
Eheile muIthtcu‘t 864 giebt?
slntm 72.

" 5) eldhe 3abl it ¢8) deven fiebenter umd: od)fer Theil
mit cinander multipliciet, uubd das Produft durch 5 divis
Divt, jum Quotienten 298% giebt?

Antw. 224

3) €s wird eine SaYﬂ bon Der Befehafenbeit gefucht,
Daf, wenn man diefelbe evft ju g4 addive, bernadh von o4
. fubteabivt, und hievauf diefen Reft mit jener Summe uls
tiplicivt, das Produft 8512 fey. Weldhe 3abl iff es?

 Yntw. 18 '
4) s
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4) Was fiie gwey Jahletr find e, n&e!d)e niit emaubev
multiplicivt, Das Produft 750, und durdy eivanper bwtbwt,
e Quotienten 3L geben?

Antw. 50 und 15.

5) Das Produft sweier Jahlent foll =a, iht Quotient
=5 fepn. Duvch welche Formeln werden fie gegebenz -

omtw.  Dureh V/ab und Vs

6) Weldhe swey Jablen find es, deven £ uabmfc, wentt
fic addirt werden, die Summe 13001, weny fie aber Yo
einander fubtrahivt wevden, den EReﬂ 1449 geben?

Antw. 85 und 76.

7) Die Summe Ver Quabme sweiey 3ahlen foll = q,
pie Diffeven; diefer Quadvate =5 feyn. Weldhe %orme[n.
gebett Diefe 3ahlen?

Yntry. 1/——"'—é

3 8 Weldje Jahlen fichen in dem Verhaltnifle vou 3 ju
4y und geben fliv die Summe ihrer Quadrate die Jahl 5249002
Antw. 342, 456.

9) qsercbe 3ablen haben das Q?etr)artmﬁ m gy, und
geben fliv die Summe ihrer Quadrate die Sahl 62
m]/b P VA :
M D S T
10) Weldye 3ablen Haben das Verhalinif 7 gu 7, und
geben fiiy die Diffevens ihrer Quabrate die Zahl 62
my/b ny'b :
i s [ )
11)  Ein gewifies Gapital fiehet s 4 Procent auf Jin-
fen; multwlicm man die Angabl der Thaler des Capitals
L 5]
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mit det ﬁﬁsabl der Thaler in den fanfmonatlichen infen,
fo evbalt man 1170412, Was fiie ein Capital iff es2
Antry. 2650 THiv. ‘

12) Semand Lat dreierfen Waaven, weldhe sufammen
2%0 THiv. 5 Gr. fofien. Das Pfund einet jeden Sorte fo-
fiet fo viele Grofdhen als Pfunde et davon vorvdthig hat.
Gt hat aber von dev gweitert Sovte um den dritten Theil
meby alg vom der evfiem, und von der dritfen zimal fo
viel alg vom dev gweitent. Bie viel Pfund hat er vou je-
der Sovtez ; - e

nt. BVon Der evften 15, vou der mettcn 20, und
pou Der dritten 7o Pfund.

13)  Semand bat vou einer gewiffen Waave einen nicht
febr betvdchtlichen Bovrath. Yuf meine Frage, wie viek
Pfunde 8 wdven, gad er mir gur Antwoit; ,, Wenn ich
Pas Pfund su 23 mal fo viele Grofden verFaufe als es
Pfunde find, fo Ibfe ich davaus gerade fo viel tber 6 Thiv.
_ 11 G alg idy weniger tie diefe Summe Ibfen  witde,
wenn- idh das Pfund zu balb fo viele Grofchen verfau=
fer wolite als s Piunde find. Wie viel Pfund find es
nun?

Untw. 10 Pfund. :

' 14) 3 Have eine gewifie Sabl im Sinne; diefe mul-
tiplicive iy mit 2, febe sum Produfte 7 hingw, multipli-
cive Dag, was hevaustommt, mit dem Ychtfachen meiner
3ahl, dividire alsdarin duvch a4, und jiche vom Quotien-
ten das Wierfache meiner 3ahl ab; da erhalte ich) 2350.
Welhe Jabl ift es?

Untw. 4e.

15) ©s follent Drey Sablen gefunden werben, welde die
v Eigenfdhaft befiben, Dof das Produft der cvflen und sweis

v
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ten ==a, das Produft det eriten und dritten =&, uny die
. Gumme der Duadvate Der Fweitenr und dritten = c fey.
Welche 3ahlen find es?

a2 4 52 Tl c’
¢ lévaa_*_bg/ bVaa-’-ba'v

Antw. Y

16) SRelche Drey 3ablen find s, Die paariveife mit ein-.
anber multipliciet, nnd fedes Produft durdy Die Dritte di-
vidivt, die Quotientten a, &, ¢ geben?

Antw. Vad, Y ac, Y

17) Weldye drey Iahlen befiben die Cigenfchaft, daf
bag Produft ded evflen mit Dev gweiten, der gweiten mit
Der britten, und der dritten mit dev evfien, nach der Folge
die 3ablen @, &, ¢, giebt? -

‘ L ab ]

Antro. 'l/fgc'/ V%‘/ V';c--

18)  Welchz funf Iahlen befiben die (%igeitfd)aft, 0f,
ettt cinte jede, voir Der evften an, mit der it folgenden, ;
die lepte aber wicder mit der evfien multiplicivt witd, die
Produfte a, &, ¢, d, e, erhalten werden?

Yoz e abd . bce acd bde

V=V Td !V cel Liad/ Vi Vs

19) Wenn aber, anfiatt fiinf, fichen Sahlen gefordert’
wetben/ und die %h‘l)bufte a, b/ c,d, B/f/ 8y fet)n foI=
Yen; welche 3ahlen werden ¢s alsdann feyn?

aceg abdf beeg _,acdf .. bdeg
S‘mtm- V bdf’ Vv ceg I.V adf’ Vbeg /V——acf’
acef ' bdfsg .
Vgt vIE. ; .
Uehnliche Ausdriiche Taffent ficy fiie jede ungerade An-
r 3Bl Der geforderten Sahlen fndent, aber nur unter ge=

wiffens Bedingungen flv cine gerade nzabl. Wavum 2 -
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find weldher  Bedingung mifen die ablen a, &, ¢,
d, 1. unterworfen feyn, wenn e8 alsdann doch mbglich
feyn foll, die Forderung su erfiillen?

20) €8 giebt Hwey gawety, Deven citte um § grbfier als
Die andere, und. devem Prodult 2o iff. " Weldhe aphlen
fiud e6?

Yntw. 12 und 2o

21) Die Gumme jveier Jahlen foll = a, ihr Produtt
=5 fepn. TWeldhe 3ablen find es?

e BVAE T A0) e Vi i)

2

20) € foll eine 3abl gefunden werden, devew Quadrat
diefe 3ahl um 306 ubertuﬁt Welche 3ahl iff es2
AUntw. 18

23) €8 foll eine Jahl gerunben wetdett, welche die Ci-
genfdhaft befibt, Daf, wenn man den Dritten THeil derfel-
ben mit tbrem piertert Theile multiplivivt, und sum Pro=
pufte das Fomfiache der gefudhten 3ahl addirt, Das wag
Herausfomuit, die bl 200 um-eben fo viel dhertrefe, alg
vie gefuchte Babl felbft unter 2Go ifl. - Wekdhe 3abl ik es2

Yutww. 46. .

o) Semand, ey uad) feinemnt ﬂum gefragt wurde, gab
foldhes wie folgt anz ,, Meine Mutter hat mich am Ende
ihres coften 3abres geboten; ibr Ylter in Jabren ausges
drudt, mit pem meinigen multiplicict, dbevtvifit unfer pei-
per Wlter jufammen um 25004 Toie alf war er nun?

Yntw. 42 Jaht. -
25y @it Ranfman Yat gweierleh Thee von verfhiede-
stem @ewicht und Preife. Das Gewicht der- eriten Sovte
verhalt fichy- jum Gewicht dev gweiten wic 4 g 3 Das



229

Ffund der evften Foffet Halb fo viele Grofchen; als fie an

Prunven wiegt; Has Pfund der sweiten Fofiet 6 Gr. weni=

ger als das Pfund der evffen. Der Vetrag des Thees dber

Daupt.ift 213 THiv. 8§ Gr. LWie viel wiegt jede Sovte?
Jntw. Die erfie Go, die: gweite 6o Pfund.

26) Ein Qaufmant hat prey Stitde Tudy, yon weldhett
dag gweite 5, und dag dritte 5 Elen mehy als bas erﬁc_
pialt. Die Elle des erfien Foftet gerade fo viele Grofchen -
als es Gllen halt; von dem gwweiten Fofiet die Elle 10, und
vont Dem Ddritten 20 Gr. mebr als von Dem crfien. Dev
fammtliche Betrag diefes Tudhes iff 307 Thiv. 2 Gr. BWie
piel Cllen Halt vasg cu’te gtud? : :

ntw. 5o, : ?

. 27) Man. {oll das BVermbdgen brefer ‘perfvnen A, B,
€, aug folgenden Angaben befrimmen. So oft A 5 THIv.
befit, Dot B g, und C 10 Thiy:  Wenn man ferner vag
Beld des A (in ThHater mxsgebrud‘t, und alé bofe abhl
betrachtet, ) mit dem Gelde des B, und bas Geld des B
mit dem Des C multiplicive, und beide Produfte ju dem
fammtlichen ‘Xsermo gett aller drey abbttt, fo. fommt 8802
Heraug, Tie viel Imt nun jeder2 :

Intw. A 4o, B72, C 8o Thle:

28) Sremand Fauft einige Thchey su gleichen. Preifew
fitr: 60 Ty, Waven der Thcher fiy chenr dag Geld 5 mebr
gewefent, fo wire ihm das Sthd um cinen Thaler wohl=
feiler gefommen. Wi viele Theber bat ev gefouft?

Untw. 2.

29) Ein Wohlthdater beﬁtmmt eitre Susume vou 36 Thiv
juv gleichen Vevtheilung unter bie Nvmen einer Fleinen
Stadt.  Da aber fechs von. demen, weldjen diefe Woblthat
sugedacht wav, dev Hirlfe micht mehy bendthiat find, fo fant
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Dadurch fedem Der librigen Yvmen fur feitterr ThHeil 2 Gv.

mebr s, als fonft gefchehen wave. TWie viele Yrmen waven
anfanglich vorhandenz

Antw. 54

30) Semand flivht und hintetlift Kinder und ein BVevs
mbgen o1 46800 THiv., weldhes ach dem Teffamente un=
ter fie gleich getheilt werdent foll. g ereignet fich aber,
baf, augenbliclich nadh dem Hinfdyeiven des Vaters, audy
ey feiner ‘Qinder flevben.  Wenn nun Bievdurdy jedem
Rinve 1950 Thiv. meht sufdllt, als fonft gefdhehen wdve:
Wie viele Kinder mufite diefer imamt haben 2

Yntw. 8 Kinder.

31> €8 foll eine 3abE von einer folchen Befchafenteit
gefuttdest werberr, daf, wenn eine gegebene 3ahl ¢ fowohl
durdy fene, alg duvch eine um a grbfere dividivt wird, ber
Unterfdyied beiber Quotienten = o fey. Welche IabL ift eg2

a a? ac
\ Anfw. — = V(? =)-
Cmb b;e bret) bvtbevgcbenben sxufgaben in diefer
Begtiffens

32) 20 Perfonterr, Manter und Weiber, bergebtcn in
cinem Gafibofe sufommen 48 THIx.; namlich, die Manner
24 THIv. und die Weibel cben fo viel. Run fFndet fich
aber bey der Durchficht der MNechnung, ddf ein Mann ¢i=
nen Shaler nrehr begahlen mufite als eine Fraue ﬂBie viele
Manner warew demnadh Darunter?

Yntw. 8.

33)  Semand fauft eitt Pferd, unb begablt dafiie eine
gewiffe Summe, verfauft e hernach wieder it 144 TphIv.,
aund gewinnt daran geman eben fo viele Procente, alg ihm
s Pferd gefoftet hatte. Tie viel hat ¢s gefofiet?

Antw. 8o THIv. :
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56 Gin Kaufmantt [@FE fidy ein’ Stk Seug Fommen,
und besablt dafi an Ot und Stelle eine gewiffe Summe,
anfierdem qber moch vier Procent an Transportfofien. Gr
verfauft. s wieder fiir 390 THiv., und gewinnt an piefem
Hanvel fo viele Procente als Dev smo[fte Theil des Gin-
faufspreifes betriet. Wie boch bat e ¢s an'o emgefauft?

Yntw. Far z00 THir.

. 35)  Bwey Bauerinmenr bringen sufammert 140 Eier ju
imarfte/ bie eine mebr alg die andere, und Ibfen Doch beide .
gleich viel Geld. ,, Hatte ich deine Gier achabt, ¥ {agt Die
eite 3ut andevtt, ,und hitte fie su meinem Preife verfauft,
fo Batteich daraus 1 THiv. 6 Gy, geldff.”  ,Das mag wohl
feyn ,# erwiederte die andere, ,patte id) aber Deine Eiet
gebabt, und fie ju meinem Preife vevfauft, fo hatte ich gav
2 Thlr. 5 Gr. 4 PF- davaus geldf.” Wie viele Gier brad)te
nun jede v Madkte?

nt.  Die cinte 80, bie andere 6o..

56) " Swey Kauflente febien von eittem Seuge jeber ein
Bewiffes ab, der eitte jedoch drew EUen weniger afs det
andere, wund Ibfen sufamnien dovaus 35 ThHiv. ,, Aug dei=
nem Seuge, . fagt dev- evife gum andevn, , hatte ich bey
nieinem, Preife 24 THiv. Iifenw Ennen. /., Aus deinem
Jenge, ¢ antwortete ihm. jener, , muf ich geffehen, phdtte
ich Dbey meinem nicdrigen Preife nicht meby als 122 Thie:
s Ubfent vermocht.”/  Wie viel Elen Bat jeder gehakt?

Yntw.  Dev cine 15, dev. andeve 185 odey auch der eime
57 dey anbere 8

57) 3wey Reifennde A und. B rctfm 18 QICtd)ﬂ' Beit,
voR fibeien Oertern C und D ab, A von C mad D, uny
B vort D onach C. Untermeges begegnen fie fich und evzdph-
Ien cinander von den Wegen,, weldhe fie fhon juridgelegt
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und nodh s machest habew. Da findet e6 fich i, daf A
fahom 50 Meilenr meht als B guriicgelegt hat, und dof
- nach dem Verhdltnif der Schnelligheit, womit fie reifen,
A davanf vedhnen Fanw in 4 Tagen dew Ovt D, und B
erft in steun Tagen den Ott C g Tmtd)m Wie weit iff
C yon D2

gntw. (150 Meilets.

38) €8 fey in der vorigen Aufgabe o der Weg, weldyen
A mehy gemacht ot ol8 B; a bie eit, weldhe A braucht,
um feinen noch fibrigen MWeg g machen, und & die 3eit,
welche B braudit, wm feinen nodhy fibrigen Weg su madhen.
SBelcher Husdruet giebt die Entfernung der beiden Oerter
C, D2

d(1/b a

Ysithy. (1]//b _'_"1]//‘1 ) . A

59 3wey RKlcinhaudler legten eittmal 5oo THIL. 3u ei=
nem Hawdelsgefchdafe jufamnten, wopn jeder ein Genwifies
bergab; dev cinte Lief fein Geld fiinf, der andeve mur sen
Monat fieherr, und jeder erhiclt nach beendigtent Gefdydfte
an Gapital und Gewing 450 THiv. 3m’ucf Wie viel hat
i jeder hevgegeben?
ntw. Der eitte 200, bev pidese 500 Thi.

s 40) 3wey Leute legten gufammen 2000 %6&. i eine.
Hoandlutg. Der eine Hie feinr Geld 17 Monat fehen, und
erbielt an Ginlage und Gewing 1710 Thiv. guritc: dey
andere lieh feip Geld 12 Monat fehen, und crhiclt an Cins
Toge und Gewinn 1040 Thiv. Wie viel hat jeder gelegt?

Untw. Der eine 1200, ey andere Goo Thlr. ;

41) Weldye 3ablen baben die Summe 41, und die
Ruedeatfmnre gor p

Antw. 15 und 26,
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42) §ir weldye 3ahlen i die <5umme =a, und die
nuabratfumme =042 %) iy D
At V(b o)y o VGt mar)
Wantt weeden diefe Yusbelicde imagindez

Antw.  Far

45) Telche smwey ablen haben die Diffevens 8 und die
Duadrat{umme 5442
Antry. 12 und 2o.

44) Beldhe svey Bablen geben das é})tobuft 255 unb
Die Quadratfunume 5142
Nutw. 15 und ag.

_45) ie wuf mamn 16 theilen, af das Produft der
beiden Sheile ju :bmt :D.uabmtm adbivt die Sumne 208
gebe?

Untw. ,Jn 4 und 12.

46) e toied 59 in gmey Theile jerleat, dak die @umme
der Guben diefer Theile die Jabl 17199 gebe?
Antw. . S 15 und 24

47) Jemand wurde mach feinem Gehalte gefragt. v
antortete mafotgt: 277 Mein Gehalt ift o gvof, daf, wenn
vich daffelbe um 1578 ThIv. vermehre und auch um 142 Thiv.
bevminbere, und aug den Jablen, weldye ich dadurch ers
Palte, die Gubtfmurge[n siehe, diefe Wurgeln um 10 unter=
fehieden find.// Weldhes Gehalt hat ev alfoz

Antw. 150 Thiv

—
A

*) Altgemeine Aufaaben vor diefer Avt werde id) ficr nuy Yoeniae
qebert, Wil fig fich immer Ieicht in' {olche Gleichungen Lringen lafen,
wic fie b (hon in pinldnalicher Menge &, 141 — 146 finden,
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48) Beldye Jahl gieht gu ibtet Quadvatwuryel addivt,

die Summe 13522
thm 1296..

49) Weldye ah¥ Gbertrifit ihre Quabramurge[ m 4&9

Antrw. 563;. ‘
: 50) €4 rmb soen 3aiﬂén a uitd b»gcgel\m; matt foll
nut jede derfelben in gwey foldhe Theile jerlegen, daf dev
cine Theil vom a fidh su e einen Theile von & wie m ju
a yerfalte, und dafi bie beident andern Theile bas Produit
P geben. Sgie muf man fie theilen?/.

s ast ot
e Gy T VI b

fo 1t der cine Sheil vot a==mA, und der ecine Theil vorr

b=ni.

51) ‘€8 feyen toieder wie i der vovigen Hufgabe die
Yeiden Bahlen a, &, fo ju theilen, baf die erfien Theile
vas BVerhaltniff 7 gu » Haben, die Duadtatfumme der beiz
den andern Theile aber =+ fey. LWie muf man fie als=
van theilen? s

ntw. €8 werde ' }

wam. st bn A Y L(m2 4 r2) s = (an — bm)*T .

: m? 4+ n2
gqef}t, fo ift dev. crfie Sheil vou @ = m4, und der etﬁc
Lheil von b==nd. Lt

52) (ss werden jtwey Sahlen gefud)t, bevett :thimm

mit der Differens ihrer- Duadrate sufommen 150, und de-

ret Cumme mit der GSumme ihrer Quabdvate jufammen

530 macht.  Weldye Sablen find ¢s2
Ynutw. 9 und 15 5
55) Weldye gwey 3ablen find ¢6, deren Summe, Pro-
putt und Differens tev Duadrate eimander gleich find e+
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: + e
Antw. _v____5i21/5/, 1E Vs

2

54) €6 giebt drey Sahlen it fdtiger Proportion; addive
mian fie, fo iff dic Summe 126, multivlicitt man ffe qper
mit einander, o ift das Produft 13824: weldye find e

Untw. 6, 24/ 66

55) ©6 witd eitte 3abl gefucht, die mit drey Jifferp
gefchricbenr wixd , und fo befhaffen iff, daff dic Summe der
Duadvate der eingeluen ifern, ohne quf ihren Rong
_ febenr, =104, dag Duadvat der mitlern. iffer aber um 4
grifier fey als dag doppelte Produft der beiden andern; daf
ferner, wenn 594, bon Der gefuchten aphl abgesugen wird,
die drey Biffern in umgefebttet Ordnung sum BVorfchein
fommen.  Ieelche Sabl ift ¢ nun?

Untw. §b2.

..............

RNicht ;mmer muﬁ man die Brbfen, nady weldhen ge-
fragt wird , unmittelbar als die unbefannten in die Rech-
wtung einflibren; man wirde fonfi nicht felten auf hobhere
Gleichungen fofient, als sur Aufldfung der Aufgabe nb=
thig find, und bdiefe muf man doch o fehr als mialich sue
vevmeident fuchetr.  Oft iff e8 beffer ir'gcnb eine Combina=
tion Devfelben, wie etwa die Summe, die Differens, das
Produft, die Summe der Quadvate, die Diffevens dew
-Duadrate, w. f. w., vorldufig ju fuchen, und bievaus
erft Die Grbfen felbft ju befimmen.  Da dies ein fehr
widytiger, nicht gemtug 3u beachtender , Punft der Algebra
ift, fo laffe idh Dier cinne giemliche Anzabl foldyer Aufaa=
ben folgen; weiterhin werden noch mebreve vorfommen
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56) €8 terdent swey ahlerr geficht, deven Differens
mit dev Diffeveny ihrer. Quadvate multiplicivt, die 3ahl
a6o, und deven Swmme mit der Summe ihrer Duadrate
annltiplicivt, die 3apl 580 giebt. . Welde 3aplen find es2

dfttw.  Die Summe der beiden Jablen i} 10, und ihr
Produft 21, alfo die Jaklen felbff 5 und 7.

57) Map verlonat swey Jablen, die fo beichafen find,
Daf Summe und Produft diefer Iahlen guiammen 34 be=
frage, und daf die Swnme der Quadvate die Summe der
“Bablen felbft um 42 Gbertrefe. Weldhe Sablen find es?

i, Die Summe beider 3ablen if 10, ihy Produft
243 die Zablen {elbft find alfo 4 und 6.

58) TWenm, um die vorige Aufgnbe aﬂgemcmcr su ma—
hew, a anflatt 34 und & onflatt 42 gefebt wird: durch
weldie Fovmeln werden alsdann Ddie gcfurhren 3ablen ge=
geben?

Yntw. €3 fet) —rE Y (f+8atr) =24, 2042

e V(/.,b 4 8a+1) =238, f{ofind bie beidenr gefuchtesn
4 P RAES GBS A P CAR SR B
3abtznA+y(2 4 }, 'V(Q 3 )‘

50)- Weldye ey Sablen find ¢d, deven Summe =a,

uitd Summe der Viquadrate =062 =2
: Yntro. Die Differens der beiven gefud>fen Zablen beiﬁe
d, foiftd= V[— ga® o= V(8a4 485)1; die 3ablen
Q-
2 .

60) Die Summe zweier Jahlen iff =a, die Summe
ihrer flinften Potengen =063 welhe Sahlen find eg2

Yntw. Das Produft p dev beiden Iablen iff

v & A Fe
=ife 2 vEEE] o i die 3aplen feloi

ila+ V(e =4p)], ila— V(8 —4p)]
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61) Die Sumuie stoeier Sablew ift =a, das Produdt
“Derfelbett mit ihrey D,uabmtfumme multipliciet = 5. Weldye
Bablen find es?
Antw. Dag Produft beider 3ablen =p gefest, if
p=i[a? + 1/ (a* —8b)], alfo find die Jahlen ferfi
ile + V(a2 —4p)ly sla— V(2 —4P)) |

62) Die Summe jweier Iahlen mr Summe iHrev
Duadrate addivt iff = a;  die mfache Summe der Quad=
vate sum 7 fadjen Peodufte dex Imbcn Raplen addivt, == é:
welche 3ahlen find es?

Yntw. Die Sumsiie s und das fvrobuft p et beiden
Bablen find durch die Gleichungen ns2 4+ (n — 2m)s
= 2b 4 (n—2m)a, 2p= s2 s —a, gegebeit. Hat
man hievaus s und p beflimmt, fo werben die beiden Zaph=
Yent felbft duvch die Aufldfung der Gleidhung 22 —sz + p=o
 gefunden.  Sebe devfelben Hut alfo vier Werthe,

63) S eimer geometrifchen Proportion iff die Gumme
Der beiden mittlern Glicder = a, bie Summe dev beiber
aufiern =5, und die Summne ver Duadeate aller vier Glie=
- Der = c: weldhe ift e52 ‘

Untw.  Dag Produft dey Dbeiden mittlern, 'aIfo auch

det beiden duferst iff = 2 ; —°, dafer die gefucte
Proportion: : o '
10—V (c—a?)]: §la—P(c—=02)]1=

Ala+ V(e—b2)1: g6+ V(e—a)]

64) Die Differeny der bLeiven mittlernt Glieder eimer
8e0m. Proyortion ift = a, die Difieveny der beiden dufern
=0, und die Summe der Quadvate aller vier Glicher
== c: weldhe iff eg2
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Yntw. Dag Produft der beiden dufern odey mittlern
C{jtie’ber ift'= 2 _“;:'—1—’:; alfo die Provortion felbit:
=0 +V(c—a)]:dl—a+ V(e=s2)]=
ilta+t V(e—02)1:3l+0+V(c—a?)]
65) Sn einer geomete. Proportion iff dag Produft der
Beiden dufietn odet mittlertt @Shebet =a, bdie Summe al=

Ter pier Glicder = &, und die Summe ;bm Duadtate =cz

welche ift es2 |
Antrv. S!Bwb, Der Kiirse Wegen, + V(ga +20—b2)=4

A
gefeit, fo lift die Summe bev beiden mittlern, und

é ': die Gumme dev beiden dufern Glieder; alfo die ge-

- fuchte Proportion:
164+ A~/ (2c=8at2b4)] : f[b—4~V/(2c=B8a=2b4)]
="F.U’" A+Y/(2c=-8a~-204)]: L[b+ 4+)/ (2c=~8at2b4)]., ‘

' 66) Das Produft dev dufernt ober mittlern Glieder ei-
et geom. Proportion iff = a, die Differens swifchen doy
Sumime det auﬁcrn und ver Summe der mittlern Glicher
=25, und die Summe der Quadrate aller vier Glieer
= c3 weldye iff es?

Antw. €8 fey wieder = 1/ (§a+2c—582)=4, {y ift
:b bie Summe der mittlern, -A;:——b pie Gumme der

dufern ®lieder, und daber die gefuchte Proportion:
1[(A+b=1/(2c~8a+204)] : §[A-b-1/(2c-Ba=254)]

=i[(4-bt V(2c—8a—2b4)] : §[A+03V/ (2c ~8at254)].
.%ﬁt a=18, b=2, c=13 iff2:3=6 ; 9
Fiir a=270, b=20,b=15922 it 5:9=30: 54

A

67) Sn eimer géom. Propovtion i Das Produft der
beiden dufern oder mittlern Glieder =a, die' Summe al=
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ler Glieder = 5, und die Diffevens gvifthen Heyr Duadrat
fumme dev dufern und der Quabdratfumme der mittlern
Glieder = c; weldhe ift ¢5?

Untw. die Summe dex beiden mitlern Glieder ift
§1 i : b2
"E—c, alfo ‘die Gumme der beiden dufern ——;:—C, und
' Dabler die gefuchte Proportion :
&2tc- V[(b°+F)*-160b’] b2 -1/ [(82-c)2-16ab2 ]

40 40
b’-c-ﬂ/[(b?..c)z_lﬁa[,a] b2 #c+ /(6% +c)? -16ab%]
46 46 :

68) €8 werden drep Jablen in fidtiger Proportion ges
fucht, deven Summe = a, und @umme ber Quadtate =063
weldhe sahlen rnb 82

smm Das mittlere Glied bet gefud)tm éproport;on

ift < , Die beiden dufiern Glieber find dabher:

a’+b-V(5b a’)('sa’—b) a® + 541/ (3b —a?) (5a2—0b)
fa 4a
Bwifchen welchen Grenzent muf der Werth von & fal-
Ten, wenn die Yufgabe mbgliche Refultate geben foll2

69) S einter fidtigen é}:r’opm;tion ift die Gumme aller
drey Glicker =a, und der Neff, weldhen man erhdlt,
wenn von der Summe der Duadvate der dufern Glicder
dag Quadrat des mittlern Glicdes abgesogen witd, = b:
was far eine i es?

© Untw. Das mittlere Glied Heife g, o iff
—axV(5a —25),
A= z,
Ineraus ethilt man die dufiern Glieder,
§la-8* 11 (a2-2ag-542)], s[a-8 F V/ (a®-20ag- 53’)]

70) I einer geometrifchen Progreflion von vier Glies
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Pern ift die Summe aller Glicder ==a, und die Summe
iprer Duadrate = &: weldye Progreffion ift eg2-

GIntw. G5 bejeichne s die halbe Summe und d die
Palbe Difeveny der beiden mittlerns Glieder, fo tfi
L S
bievaus ergeben fich ferner die beiden mitlern Glicder s—d,
(S =k d) (s + d)2

s+d Reas d-

s 4d, and b;e peiben aufiern

71) f;n eiger geom- %rngggﬁion vor wier Gliedern iff
geachen: Die Diffeveng gwifdien der Summe der beiben
- Gufern und dev Summie dev beiden mittlern Glicder = a,

“yie auch die Differeny pwifchen der Quadratfimme der bei-
dent dufern @Glicder und der Juadvatfumme der beiden
mittlern = &: weldye. Progreffion iff eg?

Untw.  Es fey s die halbe Summe dev beiden mittlerst

*@licder, o die balbe Differeny derfelben, fo if s == o ;a“z,
b — a2
4 PEYTeS ), bieraus erl)ait man bie s.mttetglubet

(s=4d)? (s+d)"

‘s,—a',s-l-d,\lmb die dufern P oy

72)- Jn einer geom. Progrefiion von vier Glicdern iff
gegeben: die Diffevens gwifdhen der Summe des gweiten und
vievten Gliedes und der Summe des erfien und dritten
Glieves = a, wic auch die Duadratfumme alfer vier Glie=
Dot =0 : weldje Progrefiion iff es2?

Untw. € fey die halbe Differens der mittlern Glie-
der =, ibre Dalbe Summe = s, {0 it d =

b4+ Yrhe +2a2 (a’—b)] s——-d]/a+2d. SHievaus

4a
exgebert fich wie bey Dest beiben vovigen Aufgabes die mitt;
Tetn und dufiern Glicden 3

73) I%
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73) Gt eitter geom. Progrefiion von vier Glicdern iff
gegeben: Summe aller Glicder = a, Diffeveny gwifchen der
Huadratfumme der dpfecnt und der Duadratiumme der mitt-
Terr Gilicver = &: welche Progrefiion iff es?

Antw.  Halbe Summe ber mittlern Glieder s =22 4_;6/

balbe Dtﬁetmgd:-l—q/a + 7/ woraus das 1brige, wie

in den Drey vorigett Aufgaben.

74)  Jn einer geom. a)rogreﬁion von vier Glicdern ifi
gegeben: die Summe der beiven dufern Glicdet =a, die
Gumme der beiden mutlem =b: weldhe mtogreﬁion ift
e ?

Untw. Der Epvonent dev Sprogreﬁ”ioxt Beifie e, fo ift

b=+ o —b) 4 :
= Apb S Mo 200455 uny vds’ evfie Glich

g i b
e e Lt

75) Sn ciner Geom. Proportion iff gegeben: Summe
der Mittelglicder = a, Summe Der dufern =5, @ummé
Der Guben aller vier Glieder = c: weldhe iff e5?

" Untry.  Dag Produft der mirtlern oder &uﬁem @jlteber

+ &
heife p, 0 ;ﬁp_w, unb die gefucbte ﬂh‘ﬁf

portion:
30—V (62=4p)] : la—V/ (a*—4p)]
e=glat+ V(@@ —4p)]: $Lb+ 1/ (82 —4P) ]

96) Sn citter geom. Proportion iff gegeben: @umme
aller Gliever == a, Summe ihrer Quabrate =6, @Summe
ibrer Giben = c: welche it es2

Antw. Das Produft dér mittlern oder dev fufern Glie-

ver it p =320 R 2Caje Diffevent ysiichen der Shumme
L 46 <



240

Der beidett dnfern und der Summe der beiden mittlern it

ey B 6";1’ + 8¢, foI'g‘IicI) bie Summe dev beiden duf:
: R
fern = “1’ , i L

bievaus ferner die ﬂ)rovormn # 1o
1[atd- VI(atd)2-16p1] [a—d-V[(a-d)’-IGP]]
=4[a=d4 Y/ [(a-d)?=16P]] ¢ §[atd+ Y[ (atd)?=16p]]

77)  Gu eimer geom. Provortion iff gegeben: die Difes
Peny swifchen der. @umme Dev dufiern und der Summe deb
mittlern Glieder = a, bic Differens pwifdhen der Quadrat
fumme dev aufern und der Quadvatfumme der mittleriy
®licher = b, ferner die Differens swifchen dev Cubenfumme
Dev dufierit und der Cubenfumme der ‘mittlern Glieder = c;
weldhe Proportion ift es?

Intw. Die Summe oaller Glieder iff = %' hieraus

’

- b 9 5 : b4 a2 .
Pie Summe der aufert Glieder « = 25/ Die Summe

— a2

: ; b
per wittlern s/ =

Das Produft der dufern vhep
mittIein} Glieder ift p= -+ ::’;F__‘ffﬁ St s, s/ und p
gefunden, fo ift die gefuthte Provortion: :
30s — V(2 —4p)" 2 4L/ = Y (s2—4p)]
=gl R V(=401 405 F YV (s® —4p))

.78) . n einer geom. Provortion iff gegeben: dag Pro-
; b'uft...vlget' beiden  dufiern oder: mittlern Glieder =a, die
Summe aller Glieder =26, und die Summe ibrer Cuben
= c: weldye Proportion ik es?

 Yntw. €5 werde, der Riivse wegen, - et "5 ‘;b gro
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=4 aefest; o ;ﬂ b4 o @umme ber 6u§ern Gslieder,

alfo ———f die Gumme ber mittlern; bievaus erhart man
die gefud)te Proportion :

$[o+4-VI(ora)?-16a)] : 3 0-4 -1/ [(6-4)?-16a1]
=1[6=A+Y[(6-4)*-16a]]: ;;[1)+A+'l/[(b+d)‘-16a]]‘

79) 3u einet geom. Proportion ift gegeben: die Summe
der Deiden dufern Glieder =a, die Summe der beiden
miftleen =6, und die Summe det Cuben aller vier Glies
ber ==ci weldhe Proportion iff w52

Antw. ©s fey, der Kirse wegen

fc—a’—4b34-3a2b fo—gad —b3 J-5ab? ;
1% =4,V B,
5(a+b) 5(a+t5)
P = b4 B A
fo it = A : _,zB t a+ bie gefuchte Pro=
vortism.

8o) Wie werdbett nachftebende beide Gleichungen, worin
x/, 2/, dHie gefuchten Grifen find, aufgeldit?

(2! + 2i) (1 + zlzll G 22zl 4 zizli2 o I/ar//z)

+ O g3
xlxl (x! + xil) Cx! + z/l + zlxll) Cx! + zll 4 xlzl!
12200 - Zlxl?) = b, _

Yntw. Maiht man in diefen Gleihungen nach einan-
det die Subflitutionen: 2/ + z/ =y, alall =yl; ¥+
ezl iyl = 2ily 2l e 2l = w/l ) 2zl == it {0 findet
man am Ende v + wH=a, wwi/=0> Die gefudhten
 Ovbfen 2/, x//, find daber bdurdy nacf)ftebenbe vier ©leis
shunigen deg pweiten Grades gegeben:

w2 — aw 4 &6 =20
22 wm Wz 4 W= 0
ya i z/y -+ zll = 0
%9 - ylx Gy =0
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Die evite giebt w/, wi; die peite 2/ /5 die britte v/, y//;
und endlidy bie vierte 2/, x/.  IMan ehdlt fo nacy und
noch:

w/=-.a_j_'_.uf:t4_b_).,. W”='aﬁ:»]/(a= — 45)
2 2 -

) WV — )y WE V(W —gwit
>z~ i 2 Y, ,. Z

PRRIELE 3 A e 00 U AR 0 A i
: 2% 2

RV o % o e RO 6 D 51 b, L
= e r -

und daper fowodhl fir -T"/ alg far 2/, fechzehn vevichiedene
‘Werthe.

Hatte man bte nbtgen Gleichutigen auf dem gewdhn-
lithen MWege aufpulbfen verfucht, fo wivde man, nady einem
befchwerlichen Eliminivent, auf eine (Blctdnmg Des fechzehn=
ten Gvaves gefommen feyu.

xviiL.  Yufgaben fir die Gleidungen bon
Poheren Graden,

1) SReldhe Babl iff e, deven dritter Theil, mit ihrein
Duadrate multiplicict; die 3abl 1944 hervorbringt?
Yntw. 18 F = 1944 :
3 Melche Babl it 8, Deven Hilfte, Drittel und BViets
fel wit einander multiplicivt, und das Produft um 32 yei=
mebrt,; 4640 giebr?
Antw. 48
%) G witd cine Rabl von einer foldher BefchafFenbeit
gefucht, Daf, wenn man die vierte Potens durdy den adyten
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Theil der- Sabl vividivt, wnd vom Suotienten. 167 abjichk,
dev- Reft 12000 fey. Welche Bahl ik e s’ (25 L juece
Antw: 22l

14

4) Semand fauft Gifvomen, die in einer gewiffen Yne
300l Sdhachteln gepacdt find, Ddeven jede dreimal fo viele
Giteonen enthalt als dev Schachteln fitd; bezablt i jede
Gitrone doppelt fo viele Pfennige als ¢§ Schachteln find,
und fir alle insgefammt 57 Szblr 4 G Wie vicle Citvos
wen bat ev gefaufte ., o oy, 1WGuhu P

Aniw. 588 ;

5) Einige Raufleute verbinden fich su eimem Handelss
acfchdfte; jeber gicht dagu taufendmal fo viele Thaler her
als. ibrer find. Sie gewinmen an bdiefem Gefchdfte 2560
Thiv., und es findet fich, noch angefiellter Nechnung, vaf
fie gerabe balb fo wviele Procente gewonnen, haben als tbm
find. 9% viele Kaufleute find es2. . o o ¢ G

Mntw. 8. g

6) Ein' Capitalift giebt 10000 THIY. auf Rinfar, und
fehldgt die infen idbrlidy sum Capitale. Um Cnde Deg
dritten Sabres findet er fein Capital auf 115765 ThHiv. an=
gemachfen. Wie viel Procent trug es idhrlich 2

. Yntw. & '

7 € werden Ditey 3abten non fotgenber Befdhafen=
beit gefucht: multivlicivt man das Quabdrat dev evfien mit
ter gweiten, fo erhdlt man 112; multiplicivt man dag
Quadrat Der gweiten: 3ahl mit der dritten, fo erbdlf man
5885 multiplicivt ;man aber dag Quadrat dev dritfen Iahl
mit dev-erftenn, fo befommt man 576. Weldhe ahlen find ¢g?

Mtw. 4, 7, 120

8 & werben bm) Sal)-len gefucht, die fo bejchafen
find, Daf das'Quavrat der evifes mit der grociten multipli=
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civt == a, dag Quabdrat dev gweiten mit dew dritten = b,
- und 248 Quadrat der dritten mit dev eviten = c fey. QBeId)e
Bablewr find es2
9 b4a  9,G%b

s‘mm\ ,‘9/L‘C/ Vc_al ‘;?-.
9) Wenn aber vier 3ablen gefucht werden, und ey
langt. wird, daf nach der Reibe die Produfte a, &, ¢, d,
~ bevausfommen: follen, wenn das Quadrat eimer feden mit
ber b folgenden, und das Quadrat dee lehten wicder mit
et eritenr muliplicivt witd: welde Bablen. werden ed alse

bann feyn 2 £
. s(utw Vaucz _erMdz _i/z(aaa Isgspa
’

cta b atc” -

(AUehnliche Fovmeln Iaffen fich auch fioe finf, fcd)t
und mehe 3ahlen finden, audh, laft fich die Aufgabe
fiody aligemeiner davitellen, weldhes alled dem ei=

. genert Stachdenfen deg Lefers Gberlaffen vird.)

. 10) Jemand ganft von einem volfen Weinfafie, weldhes
81 Quart IBein enthdlt, cine aewifie _Quantitdt ab. Rach=
bem cr e§ bicrauf wieder mit Raffer geftillt bat, sopft ce
pont dicfer Mifchung wicder chen fo. viel alg vorber abs
biefes thut er viermal hintereinander, bis nicht meby alg
16. Quart refner Wein im Faffe, dag Hebrige aber Waffee
iff. Wie viele Quavt hat v jedesmal abaesapft?
Antiv. 27

1) (B¢ giebt gwén Bablen , die-um viee unterichicden,
und Gbrigens fo befchafen find, daf ihe Produtt mit iprer
Summe multiplicict 1586 giebt: weldhe 3ahlen fub 6 ?

Antw. 7 und 11.

12) Jemanb fauft eint filbernes Gefdff,. m{dm getrade
{0 viele Mot wiegt als jede Mark Lothe veines Gilber ent=
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bilt. €t begablt firy diefes @efaﬁ 120 zm v nam[;d,, fiie:
iedes Qoth. deg bdavin enthaltenen veinen @umg 8 G
niehr, als Dag Gefdf Foften wiirbe, wenn e jede Mark fei-
nes Gewichtes mit einemy Grofchen. begablen wollite. SBie.
viel wiegt e¢ nun2.

Antw. 12 Mark.

13)  Einige Officiere Yiegen smit cittem Detafchement,,
theils Jufantevie, theils Gavallevie, su Felde. JFeder Offi=
ciev bat unter feinem Befehl: dreimal fo viele Caballeri=
flen, und. fichetmal fo viele Jufanterifien, al§ Oficiere
find. Jever Gavallerift hat 2, uny jeder Jufanterift 22 Pa=
tronen. mebr als Oficiere find; inggefammt Haben fie
15560 Patronen. Wie viele Dfficicre find es?

Untw. 8 o

S 14) Jemand wurde. gefragt, wie viel et heute ausgeges
ben. habe: — ;Heute, /4 gab.er sue Antwort, ,, 4 THIv. meby,
“und. geffern dopvelt fo viel alg vorgefiern; wenn idy die

Gummen, welcdhe ih an dieferr drey Tagen ausgegeber -
~ babe, nady Thalern gerechnet, mit einander multiplicive,
und gum Produft 756 addive, fo erbalte idy gerade 134
mal fo,viel , alg i) heute ausgegeben habe. /. — Wie viel -
ift es Demnach?

Antw. 6 oder o THIr.

15) Einige Kanfleute legen-einte. gewife Summe jufam=.
wen , und Far feder aomal fo viel Thaler als ibrer find;
bonveln damit, und gewinnen eine Mngabl Procente, veldye
um 8 gebfier iff, alg die Angahl der Raufleute. Der Ge-

winn betvdgt aber 283 zlﬂr L wie mele aren ihrer nun?
Antry. 10,

16)° Ginige Kauflente bringen ein Gavztat yon B24o
hiv. sufammen.  Hiergu  Tegt nun jeder nodh 4omal fo
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piele THIL. a1 ibrer find, MMit diefer gqantgert Summe gex
winnen fie {o viele Procente als der Perionen {fnd. Hier
auf theilen fie den Gewinn, und jeder nimmt r10mal fo
* viele Thaler als dey Perjonen finds s bleiben aber als=
bann nod) 224 Thiv. dibrig. Wie viele Kaufleute find ¢
getefen? -
Antw. Entweder 7, 002X §, oder 10.

17) Bier Perfonen, A; B, C, D, pabent jeder eine ge=
wiffe Uugahl Thaler bey fich, und gwar B cinen Thaler
mebr als A, C einen Thaler mehr als B, und D einent
Thaler mebr alg €. Afenn man die vier Summen mit cins
ander. wultiplicivt, und das Produtt wls Thaker anfieht;
fo erhalt man: 0168 THlv. wmebr, als wenn man dic Summe
ves D cubivt. Wie viel hat jeder?

i, < A 5, B-6, C 7, D gZhHl.

18)  Semand ot eine’ gewifie Anabl Arbeiter, und
swar dveimal fo viel,  alg jever tdgiich Grofchen erhdlt.
Gie arbeitent gomeinfdhaitlidh gerade 100 Tage weniger, alg
der Tagelobn aller sufariniew “an Grofdhen betrdgt, und
erbalten” fir diefe 3eit insgefammt 2500 Thiv. Wie viele
Yrbeiter fi rnb 87 4int wie viele Tage baben fie gearbcitet?

ntw. 3o Yvbeiter und 2o Tage. «

19) Jdh babe gwey Sablen, deren Summe 65 . Wird
Die grofere durdh die Fleinere dividive, dad, was Heraus-
fommt, mit der gvbfern multipliciet, und jum Produfte
204 abbivt, fo entieit eime Gubicgebl, Devem Wurgel um
eing weniger ifi, als dev fleben.c Theil dev grdficrn Iapl:
weldhe 3ohlen iind 82 3,

Autwy 35 und -8 4

20)  Gin Warhehdlter erhalt feitten Buﬁuﬁ aug vier
Rbhren, und fonn dadurdy in 115 Minuten gefilit wer=
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detr.  Soll abey Der Behalter durch jede-etgelne Kohre ge=
flit werben, fo evfordert die jweite 4, die dritte g, und i
die vierte 12 Stuaden meht als die eviie.  Jn weldyer Jeit
ird er demnach durdh bdie crfie geftilit 2

Yntw. Fn 4 Stunden.

21) Drey Jahlen find buvd) nachfichende Mevfmale ge»
geben s - Die Gumme der evfen und gweiten ii=ua, bdie
Summe bder Duadtate dev gmeiten und dritten =2, und
tie Gumme der Cuben der erffen und dritten = c. . Durdy
weldje Gleichung werden diefe drey Jahlen beftimme? '

Aniw. 5 begeichne = die evfté ber drey gefuchten Sﬂf)=
Ben, foift

[b=(a=—ax)2] = (c—x?)2

?m Gleichung, weldie man aufjuldfen bat. It bievaus =
beftimmt, fo laffen fich die beiden anbern ablen febr feichs
finden.  Gitte Aufgabe Fann abey als aujgeldit angejehens
werdew,’ fobafd man {le wie hier auf die einfachite Gleia
ehung , weldye fie guldft, gebracht bat, obgleich wiv nicht
imnier im Gtande find die Gleidhungen felbf vouuanbcg
aufulbfen.

22) Man: femu bie @ummc jweier Sablenr = a, die
Gamme ibrer fedhiien Potengen == 62 wie werden. diefe Iah=
Ien gefxmi)en'*

L Qintw. Das Produit p der becbm Sablen iff durdh die
Gleichung 2p* — gap? 4+.6a%p — ab 4 & == o gegeben.
(Man evifnere f . bey biefer uud den folgenden. Aufgaben
AR die Bemertung &. 235) }

71 o23) Die Summe goeier Sablen iff =a, die Sumime

hrer: fiehenten Potenjen == b: - wie merben biefe Jablen
gefunden?

Untw. 9“ %robuft pher beiden Sahlen it durd die
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Gleichutg ' 7apd = 14ap? 4+ 7a'p — a? 4 b = o gt=
gebert. y

« leberhaupt fiibren. bie beidben Gleichungen » + y =a;
22" 32" = pgher 227 H 1 4 y2P ¥ =0, immer auf ¢ite
Gleichung ves nten Gradeg flir Py deven Gefeh fidy auch
atgeben [aft.

24) Die mfache Dtﬁ'et‘eﬂk sum. ~fachen Produlfte sweier
®rbfen addive, giebt @; die Diffeveny mit dey Quadrats
fumme bder beiden Gedpen wmultiplicivt, g;ebt by weldhe
f'nb 62 N5

antw.  Die thferem; =y und das. Produft = z Her
peiven Grbfen find durd) die Gleichungen: ny? — omys oo
2ay—nb==0, nz=ma—mv gegeber.  Hat man hicvaus
y und z beftimmt, fo Hhat man audy die Gebfen felbft, duvey
vie Uufldfung einer Gleihung ded jweiten Grades. Die
beiven Grden find eigentlich durch Gleichungen des fechs
et Grades: gegebent,- weldhe gber, wie man fieht, auf
Gle'chungen Ves drittent und mutm @Stabes reducivt wevs
beu fhnnett. i : :

25) Die Summe Dréier Sablen it = a, bdie Summe
threr Produfte s swen und pvey ==, das Produft aller
=oc. Durd weldhe. Gleichung werden diefe Sablen be=
ftimme?

T Antw. Die @Ietd)tmg Z¥ = a2 o b — c.._ogiebt
Purch ihre drey Wurzeln alle drey Jabhlem gugleich.

26) @8 iff gegeben: die Summe dreier Zablen = a,
die Gumme ihrer Produfte gu gwey und swes =5, und
pie Summe dev-fedhs Produfte, weldhe entfiehen, ‘wenn
eitte jede mit dem Quadrate eimer andevtr multiplicivt tm'b,
=c Wie werden diefe 3abhlen gefunden?

. gntw.  Dag Peoduft der drey  gefuchten gmm ia‘
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ab—6 : 4 b — =0 & ‘/
3 s b Gle

- 5 I “n.o ‘ra b axz 5 : t i

chung, duvch welche fi f"e alle drey sugleich gegeben merben

O 27) G ift gegeben: bie Summe dreier Rablen = a,
dle Summe iprer Quadrate =5, die Summe ihrew Cubern.
#=c. Wie werden fie gefunden?

Qtntm ;Dze SGumme. der: Produfte zu anm) und gwey

m= 2cal = 38b

, und dag Produkt aller drey = G

©8 giebt demnach vie Gleichung
a2 — bz_._2°+“""'5ab=:o
2 g 6,

I8 - ax? 4

- alle drey Bahlen gugleich.

28) Die Summe der Quadrate ghveier Jablen ift =a,

* bie Summe ihree Cubent = &: weldye Jahlen find es2
YUntw. €8 begeichne < die Sunume der beiden Jblen,

fo ift s3 — 5a& + 28=no die Gileichung, durch welde fie

befiimmt wird.. Hat man s, fo laffen fich die Sablen felof

Yeicht finden; fie find durch die Gleichung z’—sr-}-sf?-f
=o gegeben. '

29) Die Summe der Produtte drefer Fahlen su jwen
und ey iff = a, die Summe der Quadrate =56, s
Produft aller drey ==c. Tie werden viefe Jajlen gefnnden?
Antw. Die Summe dev drey Jablen iff=+1/ (2a+5);
alfo die Gleichurrg , - duvdh mld)e f ie 3ug{e;d) gegeben wer-
den:
v zi‘;xay(na-{-é)q-,a,xw-c:o\ :

50) Die Gumme der Produfte dreier Jablen su ey
M ey iff =a, bdie Gumme der Quadrate = b, die
@umme der Guben = c. Wie werden diefe Jahlen gefundenz

Antw. Die Summe der deen Jablen if =LV (2a+6),



252

!

dag Produft aller deey = Ifc = (e—8) Y/ (2a423)]
Die folgende Gleichung gieot daler alie drey Iabhlen gu=
gleidy:

| ZF a2 )/(2a4b] +ar—i[ck (a—B) V(2 +b)]=o.

51) Die Summe der Produffe Dreier ablen gu meq'
und gwey i =a, bie Gumme der Quadrate =6, Pie
Gumime der fehs Wroduite, weldhe entftehen, yoenn ecinte
febe mit bem Duadtafe einet anbern’ xnum»ltcwt wird = q.
Wie werden fie gefunven?

Yutw. Die Summe bev drey Jablen iff=+1/ (2a+5),
und dbag Produftaller = 0 a)/(2a +5) —cl;-fie werden
daber burch “die folgende Gleicdhung gegeben: :
.z 22 Y (2a+0)+ ar—i[ta (2a 4 b)—c]zo

. 32) €8 werben drey Rablen in fidtiger Proportion ge=

fusht, Deven Summe =a, uny Summe dev Cuben =&
iff: wic werben diefe Buhlen gefunden?
o Yt Begeid)net Y bag IRittelglied der Proportion,
fo ift 333 — 3a% -+ a® — b=o bie Gleichung, wodurdy
Daffelbe beftimmt twird. €6 fey w eine Wurjel Diefer Gleia
dung , 1o, it

22 (G W) T — 5(: . -+ (’a-;w)’ =0
m ®leichung, Deven QBumIn bte beiden. dufiern Ghieder
gebest.”

Fie a = 21, b =195, iff ¥ — 4415 + 2450 =0,
Die drey Wurgeln diefer Gleichung find 6, — 3 + V414,
— 53— V414, Witd w =6 angenommerr, fo it 22 — 152
+ 56 = o bie Gleihung, deren Wurgeln 5 und 12 die bei=
den dufiern Glicder geben.  Die fidtige Provottion if D=
- her3:6: 12 e

o bl

35 3n eimer Progrefiion von: vier Slicdern Fennt



taan die Differeniy deb betdenr Gufiern Gliedet == a, und die
Gumme der beiven mittlern = 2: weldhe Progrefiion iff ¢§2 -

Atitry. Den, Exponenten der Proguefiion durdy y hegeich=
Net, ift by — ayr — ay — b = o die Gleidhing, duvch
welche Derfelbe beftimme wird:  Hat man diefen gefunden,

fo ift dag erfe Glied = =

Iy i

74) Welche Progrefiion wivd ¢5 aber feyn, wenn die
e dev beiden mittlern Glicder = a, und die Quadtat=
fumme det beiden dufern = & ifi?

Antw. Die Diffeverty der beidew mittlern Glicder = dy
und d2 ==y gefefit, iff y2 4 (15¢% —20) 32 + (15a* +4a2b)y.
+.a% (a? = 2b) =0 bie Gleichung, wodurh y gegebett

wird. St bicaus y, alfo audy @ gefunden, fo erhdle maw

den @g»onmten Dev Progrefiion = + ey und dag evfie Glich
(a —d)2
=&(_a:§-l{—)

MWeif wman fdhon im Voraus, es fey aus der Natue
Der Aufgabe, weldhe anf eine gegebene Gleichung fichrt,
over ivgend afibers wober, etmns pon den %erbalmtﬂ'cu bet
Wurgeln diefer Gleichung, fo tfi man, wenige Falle aus=
genommen, immer im Srande, die gegebene Gileichung auf
niedrigere ju reducive.  Nachfichende Anfaabe wird diefes
ifr efwas erldutern. ‘

.....................

35 Gs fem 2m @rifien durch die Gleidhung =" 4
ar"""+b1”’"’2+cz""'3+ ..... - /}r+/-—oqeq¢-
ben. Man weif fdhon im Voraus, daf die Summe von je
awen und §Wey dicfer Grbfien dietelbe ift. Aie lafit fich num
Diefe Gleichung durch andere vor nichrigern Gvaden aufldfenz
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Yntw. Die Summe von je ey und jwey Whatjeln
diefer Gleichung iff = -__;.‘z-. Man ordre diefelbe nach

Potengen yon z? + EZ, und febe hicvauf y fir diefen Ang=

prud, fo erhdlt man eme (Sjletd)ung des mten Grades fiiw
3. Qann man hievaus y finden, fo hat man auch = qug

der Gleidung 22 + = =7. Der Beweis hieron beruhet

auf tie Rerlegung der Gleichungen in einfache Faftoren,
und it davaus Leicht Hevsuleiten.  IWivd dem Nachdenfen
Des Qefers ubetlm‘i’m :

2u mefer Glaffe genbrt 5 B. die @Ieid)ung AL R0 rd
J 1872 4 552 — 12=0. Man fehe 2> — 52 =y, unh’
gebe der Gleichung die Form (22— 57)2 —7(2? —52)
—12=o0. Die beiden Gleichungen y* — 7y — 12 =0,
22 — fr—y =0 geben alsdann die gefuciten vier Werthe
von =, namlich:

5k V(39+21/97) 5% V(59-—2V97')

2

angmommen , man wiifte im Boraus, daf die @Iet,
thung 26— 1275+ 4274 —162° — 7922 — 687 — 183 =,
brey Paare Wurseln von gleidhen Summen habe; fo febe
man 22 — 4z =y, und gebe jencr Gletchung die Form
(22 — 4x) — 6(2® — §x)2 4 17(22 — 42) —18=0.
Ylsbann geben Die beiden Gleichungen y* — 652 + 17y
—183=0), ¥ —4x=y, bic fechs gefuchten Wurseln.
Die drey Werthe von y find 2, 2+ Y =5, 2—V —5;
daber bat' = nachitehende fechs Werthe:

2+ Y6, 2 V(6+V—5), 2 V(6—V~5).

Mit Hilfe der unbeftimmeen Coefficienten witd ef fibris
gend immet febr Leicht fepn, der Gleichung bie verlangte
»govm su geben.

Zie

z =
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XIX. Unbeftimmte obet diophantifche Aufgaben.

Rannt ‘man aus ten Bedingungen einer Aufgabe nidyt
To viele Gleichungen erhalten, . als ber gefuchten Grofen
vorhanden find, fo gehber fie 3u Den unbejimmten. Eg
fevent m Gleichungen von der Form ax + ala/ 4 alizll 4
@zttt § ye. =k, jwifchen den M unbefannten Grofen
z, @, 2y T, 0, gegeben, und o8 fey M > my {0 wird
man durch die Eliminivung von 7 — 1 diefer unberannten
Brifien cine Gleidhung von dev namlichen Form erhalten;
in weldyer aber nut nody M —m 4 1 Diefer unbefanntett
Grdfien ‘vorhanden feyn weiden.  thm alsdant eine foldhe
Gleichung aufsulbfen, braucht man nue eine diefer nnbes
Yannten Grbfien duvch alle fbrige ausjudrucen, und pier-
auf diefen Iepteven Wwillfibrliche Sablenmwerthe beiguleget.
Hitte man' 3. B. die Gleichung 3z + 52/ — 721 = 17,

5z 4 577 —17

10 fdnde man 2/ = . Man Fann nun 2
I

wnd =/ willfhelich annehmen, und daraus =/ beflimimen.

'‘Gewbbnlich werden aber noch gewiffe andere Bedin=
gungen, welche fich nicht fo recht duvch Gleichungen dars
ftellen laffen, bingugefligt, wodurch die Sache um vieles
fdhwieriger wird. Wie 5 B. wenn - gefordert wird, daf
) x/y &y 10, lauter gange ablen fepn folien, und wensn
och tberdies verlangt wird, daf fie alle pofitiv feyn fol=
en, u. f. w. Man Fann in diefert Fale immer antichmen,
vaf die Goefficienten 4, a, a/, av’; @'/, 1., lauter gange
Bablen fepen; Ddenn im entgegengefepten Falle fann man
Die Briche durch die Multiplifation mit einem Faftor weg=
febaffen.

Die Gleichung axr + a’z/ =1 fant, wenn ¢§ jur Ve«
bingung gemachr wird, daf = und =/ gamge Jahlen fenn
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follen, entwedet anf die in bem meiffenr Cebrbicherss
porgetragene Yeife, ober auch mit Hilfe dev Fontinuilis
chen Briche aufgeldft werden. Das lehitere Verfabhren bee
rubet auf die Sdpe VI VIL &. 115, und ift um vieles
Leichrer als jenes. Hat man auf irgend cine Weife = =p,

‘@l=q gefunben, fo daf ap + a’¢ =1, fo fann man im

Algemeitien z =p + a/ny x/=g—an fehenr, und hicre
auf fitr 7 jede beliebige gange, pofitive oder negative Jabl
annchmen. : : ;
 Dic Gleidbung ax 4 a/z/ = i gicht algbann = = ip
4 an, x/ =kg— an Diec Gleidyung az 4 a’z! + allzlt
4 attlrit 4 10 = k giebt daber z = (4 — aliz/ — alilzliy
—18.)p+ an, T/ =h— /gl — gl — 30,y g = an,
wo nun i n, 24, x4, 2, s, alle miglidhe gange
yofitive odet negative Fablen angenommen werben fhunem.
 Die obigen m Gleichungen mit M unbefannten Grbfer
find vaher auf die Gleichung az + alz/ =1 juriidgefilhet,
und diefe it immer mbglich, wofern nidht a und o/ ¢in ges
meinfchaftliches Manf haber.. Unter dent Coeficienten «, o/,
all, attt, e, mifen fid), wenn die Gleidung ax + alx’
4 atlztt 4 qe= A mbglid) i, wenigitens goey ﬁ'ﬁbem
weldye fein gemeinfdhaftliches Maaf haben.

.....................

1) Weldhe 3ahlen Taffen durch 3 dividivt 1, und duvch

"5 dividirt 2 Tibrig?

Untw.' 7, 22/ 57,52, 67, 82/ W fo ., (dberbaupt
alle 3ablen von der Form 157 + 7.

2) elche Fablen laflen duvch 8 Dividict 5, und durch
11 dividivt 4 dbrig? ;

Antw. 57, 125, 213, 301, 389, ¥- - W., dberbaupt
alle 3ablen vop der Fovm 887 + 57
‘ ; 3) Welle

.
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5) Weldye Jablen gebenr durdy 9 auf, unb Laffett duvch
14 dividivt 8 sum Reife? '
Yntw. 36, 162, 288, 414, 540, M. {. ., TGberhaupt
alle 3ahlen von der Form 1267 4 36.

4 Gine Biuerin bringt Cier s Marfte, mehr als
bundert, aber weniger als 200. Sie iff unfdlifiig, ob fie
folche nach Mandeln oder Dupendet verfaufen foll, denp
im erfien Fall bleiben iby 4, im jweiten gar 10 Ciev fbrig.
. MWie viele Eier hat fiec demnach?

Untw.  154.

5) Gin. Knabe fpielt mit Ndiffenn, deven Jabl swifdyen
ein und viethundert fallt, und will darvaus einige Hauf=
chen machen. Legt er 135 in jedes HAufchen, fo bleiben ihm
9 1ibrig ; fegt er aber it jedeg 17, fo bIeiben ihm 14 fbrig.
e viele Niiffe find es?

Untr. 269.

Gehbren die beiden Teptern Yufgaben {o vecht eigent-
Tich su den unbeffimmten ? '

6) Welche Rablen laffenr, durch 3, 7 und 10 bmtbtrt,
nach der RNeibe die Nefte 2, 3 und 92

Untw. 59, 269, 479, 689, 899, u. f. w., uberf)aupt
alfe 3ablen von der Fovm 21072 + 59.

7). Welche 3ablen Iaffen durcdh 6, 12 und 15 bmbttt,
nach der RNeihe die Rejfe 1, 1, 102 :

Antw. 25, 85, 145, 205, 265, . f. 1., ubet‘bauvt alle
BGbIen von der Form 6on 4 25. : .

8) Welche Jahlen laflen duvdy 5, 6, 7/ Bbwtbtrt, finch
bet Reibe die Reffe 5, 1, 0/ 52

untw. 155, 975, 1813, 2655, 595, W. {. w., dber-
baupt alle 3ahlen von dev Form 8fon 4 135.

gl
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'g)  eldhe Rahlen affen durh 4, 6,9, 15 dividirt, fiie
pie eviten drey ablen den Reft 3, und fhu die vierte den
NReft 12. - 3 k'

Untw. 147, 327, 507, 687, 867, #. {- w., Gberhaupt
alle Fahlen von der Form 2807 + 147.

10) Ein Gencval wurde gefragt, wie fiarf fein RNegi-
ment fey. Gr antwortete: ,,Mein Regiment, dag, beildufig
gefagt, feine 2000 Mann fiarf ift, fann idy sar 5, 6 und
7 Mann boch fellent, obne daf miv eciner dbvig bleibt; |
wollte jchy ¢8 aber 11 und 15 MPWann hodh flellen, fo wirrde
iy im ceften Folle Mann gu viel, und im gweiten 8 Mann
st wenig baben.# Wie frart war nun das Regiment?

ntw. 18go Mant.

11) . Ein Hauptmantt.wollte feine Compagnie, die jwi-
fchen 200 und 200 Mann halt, aufmarfchiven laffen. L4ft.
er fiegu 2, 4, 8 und 10 Mann aufmarfchiven, fo bleibt
ihm jedesmal ecimer 1ubrig. Ldft er fie aber ju 6 oder 12
Mann  aufmarichiven, fo bleiben ibm jedesmal 5 dbrig.
Wie fiavt ift feine Compagnie?

Ynutio. 161 Mann.

12)  Gin glidlicher ©pieler 3dblte feine gewonmenen
Ducaten goeimal bintereinander, das evitemal nad) Wir='
fen von brey Stlicken, wo ihm 2 fbrig blicben, dag zwei-
temal nach Wirfen von finf Stiiden, wo ihm einer Abrig
blieb. Et fepte fich Hievauf von newem jum Spiele, verlpe
fechs Ducaten, und sibite bierauf die fbrigen nach 7 und
11, Da blicben ibm jedesmal 3 fibrig. Wie viele Ducater
Patte er im evflen &piele gewonnen?

Anty. ' 66, oder 1241, oder 2596, u. . w.

15) €8 merden gwey Rablen von folder Befchafenbeit
gefucht, daf, wenn man die erfie mit 17 und dié gweite
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mit 26 multivlicivt, dag evfte Produft um 7 gvifer foy als
bas gweite.  Welche Bahlen find es?

Antw. 5 und 3, oder 31 uub 20, odet 57 und 37,
C e fow.

14) S einem Gicfihanfe vourden gweierleny Kanonen=
thhren gegofien. Bon det evten vt wiegt jede 16 und von
Der gweiten vt 25 Cuntner; und docdy hat man juv gwei-
ten Art einen Centner Metall weniger ‘gebraucht -al8 ur
evfien. Wie viele Nbbren von jeber Art waren 8% Bx =25y

Aniy. Von Der erfien 12 und von der gweiten 7, oder
von Der evfien vt 36 und von Der gweiten 23, n. {- .

15) Sn Wien vertanfchte Jemand Sicbner gegen Siehs
sebiter, und erbiclt moch jweny Gulben ober 120 Kreuper
Peraus. LWie viele @tebner und Siebgehner wurben gegm
¢cinanbet vertau‘cbﬁ 7K =Ty 4 e

Antw. 22 gegeu 2, nbet 30 gegent 9, oder 56 gegen
16, u. {. .

16) €8 follen drey Bahlen von einer foldhent Befdhafz
fenbeit gefunden werden, daf, wenn man die erfe mit 7,
bie gweite mit 9, nnd die dritte mit 11 multiplicivt, Das
erfie Produft um 2 fleiner ols das gweite, und um 2 grbﬁeé
al§ Das dritte fen. Welche Jablen find es?

Antwo.. 5, 4, 33 ober 104 81/ 66; oder 203, 158/
129, u. f. .

17) Eine Anzahl Mdnner, Weiber und Kinder mnd)en :
gufommen cine Cufivartie.  Gin ann versebrt 19, eine
rau 10 und ein RKind g Gr. Die PMdnner Dhaben ingges
fammt 7 Ge. mebr als die Weiber und 15 Gr. mebhr alg
die Rinder vevgehyt. @ie viele Manmner, Weiber und Kin-
Dev paven eg? - 1§% =10y w7 ¥

PG T ¢ e
19X & +i5
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Antw. 15 imﬁnner, 24 Weiber und 29 Rinder; oder
55 Manner, 100 Weiber nnd 124 Kinder; u. . w.
2 18) an foli 142 in gwey fokhe Theile serlegen, dafi
= ‘bet cine durch g, dev andere durdy 14 theilbar fen. Weldye
Theile find es?
Yntw. 72 upd 7o.
19) Man foll 1591 i ey foldhe Theile jerlegen, daf
Por eine durch 25, dev andere durch 34 theilbar fey. Weldje

Fheile find es?
- Qinfw. 2081 und 510, oder 2g9 und 12gs.

20) S welche gwey Theile muf ‘man die Babl 4890
serlegen , wenn der erfie Theil dnrch 57 dividiet den e
5, und ber pweite durdy 54 dividirt den RNeft 6 Laflen foli2

ntre. S 780 und 4110, oder it 2778 und 2112, pher
it 4776 und 114.

21) Eine Gefelfchaft von Minnern und Weibern ha-

{ pen gufommen 36 Thir. 12 Gr. verjehrt Ein Mann be-
sblt 19 und ¢ine %rau 15 (59: Wie viele Manner und
eiber waren e8?
T gnfw. 3 und 63, oder 16 und 44, oder 29 mud 25,
gher 42 und 6.

o2) Ein Amtmann fauft Pferde und Ochfen, sufammen
far 1770 THI., und begablt fir ein Perd 51 Thir., fiw
cinen Ochfen abet 21 Thle.  Wie viele Pferde und Ochfen
hat er gefauft?

Yintw. g und 71, oder 30 uftd 4o, odet 51 und o,

23) cemanb fauft 124 Stivd BVieh, ndmlich Schweine,
Riegen und Schaafe fiir 4oo THIr. i Schroein foftet 4%,
cine Ricge 35, und ein Schaf 14 Tble. Wie viel Stid
von jeder Gatfung find ed?

Yutw. 17, 99, 85 9ver 4o, 6o, 245 ober 65, 21, 4o
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24) Man foll 30 it Drey Theile gertegen, die fo be-
fdhaffen find, daf,- wemn man bew eviien Theil mit 7
dem pweiten mit 19, und dem Dritten mit 38 multiplicivt,
Rie Gumme diefer bzct) Mrodutte 745 fey. Weldye Theile
find eg?2 & gu4~.n;:: T4

Hutrs' 6, 31,35, ok 44 4 Fnda

25) Taw foll 100 in ey ('fmle pon foldyer Befdhaf=
fenbeit gerlegen, dafi, wenn man den erfien Theil mit 17,
den gweiterr mit 11, den dritten mit 5 multipkicivt, und
bierauf die drey Produbte addirt, die Summe 880 fen-
Weldye Theile find es?

Antw. 2, 69, 29; der 6, 62, 32; vber 10, 65, 353
u. f. w., in allem 10 verfdyiedene Fade.

26) MMan fudyt drey gange Sahlen von folcher Befdyaf-
fenbeit, dafi, wenn die evfle mit 5, die gweite mit 15, und
die britte mit 18 multiplicivt wird, dic Summe dev Pro=
bufte 997 fey; weni aber die evfic mit 11, 'die gweite mit
20, und bdie dritte mit 37 multiplicivt witd, die Summe
‘ dev Produfte 1866 fey. LWeldhe Jahlen find es?

Antw. 16, 29, Fo. :

. 27) Cine Bauerinn hat Gdnfe, Hihner, Enten und
Touben, sufammen 76 Stid vevfauft, eine Gans fir o,
eit Hubn fliv 10f, eine Ente fiir 7, und eine Taube T
4 G, und indgefammt 29 Ehie. 11 Gr. doraus geldf.

BWie viel Stidt bat fic yon jeder Gattung?  TOALE L,

Untw. o Gdnfe, 46 Hithner, 24 Enferr und 4 Tau-
ben; oder 10 Ganfe, z0 Hithner, 16 Enten und 20 Qau,

bents w. f. .

28) Dreifiig Perfonen, émﬁmzet, Weiber und Kindey,
vergehven gufammen 58 THiv; ein Mann begablt 5 Thiv. -
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12 @, eitte Fran 1 THIY. o Gr. uttd cin RKind 6 Gr.
MWie viel Manner, Weiber und Kinder waven es?
Untw. 10 Manner, 16 Weiber und 4 Kinder.

29), €6 werden jwey Iabln gefucht, deven Summe
und Produft gleich iff. Welche Jablen find es2
Untw. Beseichnen z und y die beiden gejuchten Jah=

Ten, fo ift = wilfipeiid) und y= _.f__l

50) E¢ werben swey 3ablen gefucht, deren Summe
fich su ibrem Produfte wie m ju » verbaite. Weldye Iahs
Ten find ¢82

Untw. Bejeidynen = unb; die beiden gefuchten Rabelt,

fo it = willtdbelidy und y = ——

mr—n'

z1) E8 wevden gwey gange Iablen gefucht, deven
Gumme und Produft ufammen genommen 139 betrdgt.
oBelche Jahlen find ed?

Yniw. 1 und 69, 3 und 34, 4 und 27, 6 und 19,

9 und 15. :
 32) ©8 werdett gvey ganse Rablen verlangt, deren Pros
putt ibren doppelten Unter{chied um 100 Gbertvifft. Welche
Sablen find es?
Yutw. 10 und 10, 14 und 8§, 22 und 6, 30 und 5
46 und 4, 94 und 3.

53) Wie gerfegt man den Bruch 430 in gwey andere
Brliche, deren Nentier 7 und 11 find?
Yt Sn $undsd, oder in LF undig, ober it Lund .
34) €6 werdent swey Sablen gefucht, deren Duabdrate,
went fie addirt werden, wiedet cine Quadvatzahl geben.
FWie werden diefe Jahlen gefunden?

-

Untw. Wenn p und ¢ pwey Wilfiheliche Jahlen bes
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seidynen, {0 ift die eine vou Dew gefuchten aplen =p2 —g¢2
und die andere = 2pg; # B 5 und 4, 6 und §, 5 und 12,
u. f- w.

35) €8 mbgen a und ¢ ein Paar Rationaliahlen be-
seichnen: welche Rationalsahlen Fonnen fiir = und v ange-
nothimen werden, wenn die Foomel a?2? 4+ cy? eint yoll=
fommunes Quadrat fein ok 2 L3

UAntw. x =‘cn? — m2, y = 2amn; ety o8 ift
a?(cn® —m?)2 4+ c(2amn Y2 = a?(cn? + m2)2. Fur-ne
utid 7 fonfren nun  willtihiliche Nationalgahlen angenoms
men werdent, wenn @ und c-beftimmt find , und eg werden
fich alsdann Davaus die Ioerthe von = und y ergebett

36) TWelchen IWevth fann mar der unbeftimmten Grife
-z beilegen, wenn die Fovimel a®z2 ¢ ein volifommnes
Duadrat werden foll'2

C 72 w2 cn’__mzjl
R e R
Antw. VT den es ift a( Sk )

(c n? < )
2mn

57) Wenwt a, b, c, drey Rationakaplen beseichnenss,
weldhe Rationalzahlen thnnen fliv = und y angenomimen
werdent , damit die Fovmel a2z? 4 bry 4 eyt ein. voll=
fommnes Quadeat werde? _

Yntw. 2= m? —cn?, y==bn?-— gamn; denit 8
ift a2(m? — cn?)2 + b(m? — cn2) (bn2 — 2amn) +
€(bn® —z2amn)? = (am? —bmn+ acn®)?.

38) TWeldher Werth Fann fit = angenominen werden,
wenn die Formel a2z? 4 br 4 ¢ ein Quadrat werden foll2

m2 —cn? m2—cn? )a
Antr. st ey 3 Dentr eg iff a? m

+ b(bm — en? ) S (am’-—bmn-l-acn’)\z‘

n3—2amn bn? — 3amn
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39) Welcherr Werth Fantr matr Dem = geber, um die
Formel az2 bz 4 c? au ciitem vollffommunen Quadrate
3u machen?

- p— 2
Antw. z-—b—’f——facﬂ'—’, ent jes ift a(L__?C”‘”)

m2 m? — an?

+ b(bnf—zcm )+ — (cm’—bmn«{-acn’) -

an? —an?

40) €8 fey z=w cin Werth des =, firr weldjen die
Formel ar? + br + ¢ eint volifommnes Duadrat wied:
wic hat man es angufangen, um noch mehrere folche Wers
the ju finden?

Antw. Man fubftituive w + py fir > in der gegebe’,
nent Fovmel, o wird fich diefelbe in cine andere vow dey
Sorm fy2 4 gy + 4+ verwandeln. Diefe Formel wird ein

n? — 2hmn
vollfommnes Suadrat, wenn y =& mE — fnZ gefeht

witd, aljo. die gegebente Formel felbF, wenn z=w +
: 2o} .
p(sn _jlz:m) gefeht wird.

41) Borausgefest, dieFormel ax? +b.ry+cy? laffe fich

itr swey vationale Faftoven mx + ny, m'z + n'y geefillen,

Daf olfo &2 — 4ac cin vollfommnes Duadrat fey: welche
Bablen miffent flir =, y angenommen werder, wenn die Fore
mel ar? +bxy 4-cy? ein vollfommunes Quadrat werden joll 2
Yntry. x =np? —nlg?, y=mig> — mp*; denn alg=
Cdann ift mx + ny = (min — mn/Yg? und mlz + nly =
(min—mn!)p?, alfo ax? 4 bxy +-0* = (mz+my) (m'z 4
nly) = (m/n — mn’)*p*q®. ~
 42) Wie wird bi'e Gleihuntg 27— Ay? = 1 gufgee
I8ft, wenn A, aufier einer Duadratzahl, jede andere belie=
bige pofitive 3apl begeichnet, und es gur Bedingung ges
madht wivd, d0f = und y gange 3ahlen feyn follen?



265

Antw. Die Auflbfung diefek widhtigen Aufgabe ift in
den @dpert 3 und 4 Seite 119 enthalten. Die Werthe von
zund y find nidyts anders als der 3dbler und Nenner des
bafelbit angegebesen Rdherungswerthes. 3.9B. fite 4 = 106,
ift x = 4005, y=389; fir 4= 124, it 2 = 4620799,
y == 4149603 fir A==135, ift z == 2588509, »==22446o.
Die bier angegebenen find Gbrigens die Fleinjten Jahlen,
welche fich fimden laffen.  Diefes Berfabren if jueri von
Cagrange gelebrt worden; e flthre immer fidjer sum
Bwede, und iff weit leihter als das von Pell, welches
Guler gicbt.

S
43) Wentn = = n, y==n hefannte Werthe vor = und y
in gangen 3ablen find, weldhe die Gleichung 22— Ay2 =1
auftdfen, worin 4 eine gange 3ab¥ ift: wie Mffen fich daraus
noch andre Werthe vorr = und y in ganjen Sablen .ﬁnben,
welde biefe Gleichung aufidfenz ;
(m 4+ npd)t (m — ny/ A)P
yYityw. z= + V : i
(m + nY A} — (m—ny/ At
2y 4
Die Freationalitdt fale burdy vie Cntwideluny weg.
St p=oitz=1,y=0
T p=1 it z=m, y=n, me[cf)¢§ bte fdhon befanntent
Werthe, find.
CFhep=2 it z=m2 4 An?, y=amn.
Gt p=3 iff z=m® + 54mn2, y =3m?n 4 And.
Fur p=4 it z=m* + 6Am2n? 4 A%n*,y = 4m’n 4
4Amns, :

u. f. .
Wie fann die Aufgabe, die Fovmel f22 4 grythy2
M einem Duadrate su madyen, (wenn fo etwas Aber-
Youpt mbglich iff, ) ouf bie\@lufgabe, die Gleichung
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Z2— Ay3 == 1 it gangen Sablen aufulbfen, juvidgeflivt
merden ?

44) ©s follen drey 3ablen vom einer folhen %efdmf'
fenbeit gefunden werden, daf fowobl die Summe aller,
alg audy dic Sunume pon swen und gy derfelben eine
volifommue Quadrvatzahl few.  Weldhe 3ahlen ‘mbgen bdies
wobhl feyn?

Antw. 41, o, 5205 ODer 22, 42, 68F; und unendlich
piele anbere.

45) Man foll swey Jablen von einer foldhen BVefdhafe
fenbeit finden, bdaf die Differeny diefer 3ablen ber Diffes
veng ihver Cuben gleich fey. as fuv devgicichen Iahlen
faffen fich wobl angeben?

Cntw. S ound 2, & und %5, IS5 und &5, und unend-
Tich vicie andere. 4

46) Weldhe Nefte Fatrn eine Duadvatsabl Gbrig laffem,
wenn fie burd) Die 3ablen 2, 5, 4, 5, 6, u. . w. divivive

; wird ? -
Yntw. fie 2, 3 und 4 die Mefte o, 15 fiir 5 die Weffe

o, 1, 4; fir 6 die Eﬁeﬁe 0, 1, 3, 4; futr 7 die Refte o,
1, 2, 43 fiie 8 die Mefte o, 1, 4; fliv g die Reffe 0, 1, 4,
7; fiir 10 die Refie 0, 1, 4, 5, 6/ 95 u. {. w.

“Qann die Fovmel 5327 4 2 wobl jemals ein volfomm-
fieg Quabvat werden, wenn fiir = ganse 3ablen ange=
nommen werdes? Kann die Formel 1427 4 3 wobl ein
folches werbden? ¢

47) Weldhe Nefte fann eine Subifzahl geben, tenn fie

durch die 3ahlen 7, 8, 9 dividivt witd?

Yntw. T 7 die Nefie o, 3, 6; flir 8 die Refte o, 1,

5,5 7; fir 9 die Refie o, 1, 8
Kbnnen wobl die Formeln 8z +6, 182% + 7 jemald
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vollfommute Guber werdert, wenk fir = gange Jabliem | -
angenommen werden?

48) Wie findet man gwey Jablen, die o befehafis
find, 0af die Summe ihrer Quadvate ein Produft vouy
ey Faftoven fey, Devem jeder wieder eme @umme Yo
gwey Quadraten if? folee .07 0

ntw. Die analytifihe Gleichung

(mm! = nn!)® 4 (mn/ —npmt )2 =(m? 4n?)(m/2+n/2 )
beantwortet dicfe Frage, wovin alfo fliw m, n, m’, n’; alle
mbgliche gange odey gebrochene Sahlen augenommen e
den fhisten.

49) Wie findet man vier Quadvate von foldyer Befchaf=
fenbeit, daf ihre Summe ein Produft sweier Faftorew
fen, beven eimer eine @umme dreier Quabdrate, der andere
eine Gumine gweier Quabdrate if?

Antw. Die- analytifhe Gleichung

(mm! 4 nnty2 4 (mn! — nm/)2 4 (pm/y* + (pni )2 =a
(m2 4 n2? 4 p?) (m/2 4 n/?)
evfiifit die Forverung.

50) Wie findet man vier Quadrate, die fo befchafFen
find, daf ibre Summe in gwey Faftoren jetlegt merbew
fhnne, deren feder citte Gumme breier Duadvate tﬁ?

Antr. Die analytifdhe Gleichung

(mm! nn! 4 ppt)2 (mnl—nm')? 4 (mp/—pm/)’-}-

(np!—pn!)2 = (m? 4-n? 4 p2 ) (m/3 4 n'? +p2)
giebt die Beantwortung diefer Frage.

51) Wie laffen fich vier Quabmte finben, baﬁ ihre
@umme aus gwey Faftoren sufammen gefeht fey, Ddeven
jeder wieder eine Summe von vier Quadraten iff?

Antw.. die analytifhe Gleichung
(mml S nntppl 4 g¢/)* 4 (mn/—nm!t pgl—gpt )

\
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~+ (mpl—pm! 4 gni—=ng!)2 - (np/—pn/+mg! —gmi)*
= (m2 + n? 4 p? 4 ¢2) (m/? +n/2 +P/a + ¢/2)
gilebt Die Veqntwortung.

52) Weldye Werthe fann matt den unbefiimmeen Grj-
§en x, v, beilegen, wenn die Formel =+ 4+ 432 ein Pros
b uft jweier Faftoren von der ndmithen Form werden foll ?

Antw. z=mm/ 4 Ann'; y=mn'—nm’'; denn g ift
(mm/ 4 Ann' )2 4 A Qun! —nmé )2 = (m? 4 An? ) (m/? 4 An'?)

55) G feven a, afy @/, 3¢, die Refte der ablen 4,
A1, A, ., durdy eine 3ahl 4 dividivt, - fo finmen diefe
Baplen durch die Formen 2k + a, n'k 4 al, nllk 4 alt, g, ,
Davgeffellt werden, und der Refl des Produftes A4/4% e, iff
folglich verfelbe, alg Der des Produftes aa’a’/1e. Wie IaF¢
fich nun Hievans in der Kiivse dev Rejt einer hohen Poteng

, angeben, wenn fie duvch eine 3abl dividivt wird?

Antw. Man gerlege  die gegebetre Poteny in niedrigere
und fuche von Ddiefen die Nefie; das Produft diefer NRefie
durdy £ Dividivt, giebt alsdann dem gefuchten Reit. Man
fann fo von der gweiten anfangen und nacdhy und nady gue
pievterr, achterr, u. f. w. Potens fort{chreiten. 3. B. der
SReft von 5453 durch 257 dividivt, oder, velches das Nam=

G5 fey pirgend eine Primgabl und A eine andeve,
pnicht durdy p theilbave Zabl: fo wivd die Poteny
1, AP=T puycy p dividirt, immer 1 jum NReit laffen, #
Wie [8Ht fich diefer in der ablenlehre dufieri widhtige

- Ga evweifen? ‘
54) Wenn p cine Primgabl und m ivgend eime fehe
I grofie 3abl iff, wie Iaft fich alsdann, mit Hilfe diefes
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Sabes, der Reft einer Potens 4™ nody Higger als in Der
vovigen ufgabe finden?

Antw. " G gebe m durdh p—1 dividigt den Reft » , o
it der Neff von A7 derfelbe als der vou A7, und r< pa =1,

55) Sneintem $Hefte der Berlinijchen Monatsfel vift
fand idy eint cinige Yuffige fver die ungeeure Grife dev -
3abl, weldye durch die dopyelte Poteny 99” ==93272°429 “hay=
geftellt with. €6 wurde da fo manches davliber gef ngt;
und ioirflich Gberfteigt diefe Zabl ap Grdfe bet e item
alles, was die fihnfle Phantafie su erveichen vermag; Henn
fie witd, nady meiner Rechnung, mit nicht weniger alg’
369603100 Riffern . gefchrieben, wie fich Ietd)t durdy Lirga=
rithmen finden [afit. as mag denit nun abev wobl §.iefe
ungeheure 3ahl fur RNefre laffert; wenn man fie butd) Die
Primgablen 11, 15, 17, 19, dividive?

Yntw. Fiir 11 den Reft 5, flir 13 den Reft 3, flir 1y
Dent NReft 9, und fﬁt 19 ben Neft 16. :

Pt

56) Weldhen Steﬁ 18t die Potens A > dutdh p divi=

Dirt, wenn p eine Primgabl und A duveh p nicht theikbar ift2
_ Untw. Cntweder + 1 oder — 1, alfo entweder 1 roder
P=-1

57) Wennt p eitte Primsahl iff, und a, 6, ¢) dov-aety

u, gamge pofitive oder negative Jahlen find, wie viele gjange

Werthe Des z pwifchen o und p giebt es hHbchftens, w eldye

die Formel az” 4 bz”~F 4 cx™? 4 dx™7F 4 <ol
4 ¢z 4 u durh p theilbar machen Fhnnen?

Untw. Hichitens 7, wofern nicht etwa alle Coeffiiciens

e a, b, ¢, ....u, gugleich durd) p theilbar find, in wel-

dhem Falle jever Wertly von = ein Gentlige thut. Warume

Bie daffen fich aus den gwifchen o wnd p fall enven
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9 Berthenr des =, welche jene Formel durch p theilbar mas
¢hett, alle andeve Werthe, weldhe ebenfalls diefe Eigens
fehaft befigen, duvch cine begrdnste Unzahl von Formen
dovitellen.

58) Wenn fir =z, y, nur gange Rationalzahlen anges
ftorimen werden diivfen, fann die Formel ax? + bzy 4
cy2,. worin a, b, c, gesebene Jablen find, nicht jede
ganje Rakl ohne unterfchied daviiellen, fondern nur eine
gewi'ffe Glafie von ganjen 3ablen, weldye fid) diefer Form
anfdymiegen. 9Bie laft fidh nun aber eine folde Formel
in eine andere a‘z/® + blxly/ 4 c/y/2 perwandeln, weldhe
die Gigenfchaft befitt, daf fie alle 3ablen darffelt, welche
purch fene dargeftelit wevden fonmenr, und umgefehrt, daf
alle Sablen, weldhe diefe begreift, auch von jener begrifien
werden?

. 9intw.  SMan nehme swey gange ‘Jablenr m,, =z, nach
DBelichen, welhe aber Fein gemeinfchaftliiches IManf haben
oficfens Dbeflimme bictauf ein Paar andere 7/, n/, weldhe
die unbefiimmte Gleidyung mn/ — nm! = £ 1 auflifen,
pergleichen €8, wie man weifi, unendlich viele gicht; fepe
pievauf zm=mz/ + ny/, y=m/z/ 4 n'y/, uynd fubfituive
diefe: Werthe in der Formel az? + bxy + cy2, fo witd
fich Diefe in eine andeve a‘z/2 4 blxly/ 4 c/y/2 yerwandeltr,
welche die verlangte Eigenfchaft befifst.
Merfwirdig it e, daf immer 52 — fao = b2 —
. 4alc! feyn wird. — Warnm? — Man pflegt die Grife
b2 — 4ac die Beftimmende su nennen, weil von ibhe
bie Natur der Formel abbdngt. Sie iff auch jugleich die-
jenige Grdfe, weldye durdy ihr Borgeichen erfennen (dft,
ob Die Formel az? 4 bzy 4 cy? int yoey veelle Faftoven
kz 1y, Mz + Iy m!egbar ift, oder micht.

FeRpgsEpR e L2
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Die diophantifchen Yufgaben gehbrem su demjenigen
fchdnen und inteveffanten Theil der teinen Avithmetif, wo
die 3ablen nicht in Hinficht auf ibre allgemeinen Bejie= '
buttgen, welche ihnen als Grdfen uiommen, fondern in
Hinfiht auf vie befondern EGigenfchaften, woduvch fie fich
bon cintander unterjcheiden, betvachtet werden.  Wer fich
dariiber vollfdndig su belehren winfht, wird die lehten
Gapitel in ulers Algebrg, dic Théorie des nombres
von Legendre, und die Disquisitiones arithme-
~ ticae voi Gauf lefen.

Bey Ddem Lefen der beiden angefithren Werfe vorm
Gauf und. Legendre mache idy Lefonders auf einen Sal -
aufmerffam, der unter dem Namen des Sates der Nes
ciprocitdt befannt iff, von weldbem Gauf aufier dem
Beweife, weldher ficy in feinem Werfe findet, auch foch
einent andern einfachernn gegeben hat, den Legendre in der
gweiren Auflage feines AWevfes ~aufgenomuen bat.  Ob er
fich noch ivgendwo andevs befindet, ift miv nicht beFannt
worden. Er lautet wie folgt: "

Wenn p und ¢ ivgend gwey Primgablen find, fo i dev

L=y : e i

Meftvong = durchp dibidivt derfelbe, als dervortp *
durdy ¢ dividiet, ndmlich beide 4 1, oder beide — 3,
wenn die Primgahlen p, ¢, nicht sugleich von der Form
4n + 3 find. Sind fie bingegen veide von der Form
4n + 3, o find die Nefte einander entgegengefept;
der eine it ndmlich + 1, nmm der andere — 1 iff,
und umgefehre.

Die s8ite Nufgabe ift die @runb!age citter febr audges
Dehnten Theorie der trinomifchen Faktoven, wordber fich
in den beiden obigen Werten fehr '»temi_/ nnd. mitunter
auch fenes fin\be‘t,‘

e 38 T
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XX. Hufgaben, die Progreffionen unbd figurirten
Bablen betreffend.

1) Ein Here micthet einent Bedientert, und verfpricht
ihm an Qobn fliy dag erfie Jahr nur 30 Thir., fiir jedes
folgende Sabr aber immer 45 Thiv. mebr als fir das vor-
Bergebentde. Wie viel wird der Bediente das 17te Jabr
nach dem Antritte feines Dienfles, und wie viel fir alle
17 Sabre Nberhaupt erhalten? :

AUntw. 202 THIY. und 1120 THiy.

© o). Wenn jemand béute 2 Thlr. ausgiebt, und feitte
omsgaben taglich um 45 Gr. vermehre: wie  viel werben
feite Yusgabenr Den 16ten Tag, den heutigen flir den eve
flen gerechiret, betragen? Und wie viel witd e in den 16
‘Tagen tberbaupt audgeben?
Untw. 4 THiv. 19§ Gr., und 54 THr. 12 Gr.

5) Einen Brunsten vont 30 Fuf Tiefe su grabew, sahle
man fiie den eviten Fuf 17 Gr. und fir jeden folgenden
Suf immer 2 Pf. mebr als fiiv denw vovhergehenden. Wie
‘viel 3ablt man fii den lepten? 1ind wie viel fiir den gan=
sen Brunnen ?

Antw. 21 Gr. 10 Pf. und 24 ThHiv. 6 Gr. 6 Pf.

4) Wenn 3500 THIY, gu 4 Procent auf Jinfen gegehen
werden, und jedes Fabhr z00 THIY. sugel gt wird: wie viel
Betragen Die fimmtlichen. Jinfen von 24 Jahrene

 Yntw. 6672 THIL

5) it Reifender, der it 10 Tagew att feittom Befrim=
mungsorte ju feon winicht, befchleunigt feine Reife fo
febr, daf er jeben Tag eime Biertelmeile mehr macht als
den vorbergehenden.  FWenn er nun den fepten Tag 14§

Meilen
L 4
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Meilen gurictlegts yie viele Meilen machte er Dest evften
Tag 2 Und wie viele Meilen betvagt feime gange Reife?
Aniw. 10 Peilen und 2323 Meilen.

6) Wic geof ift die Differeny einer atithmetifchen Pro=
oveflion von 2o Glicdern , deren evfies Glied 1 und Iegtes
Glied 15182

Yntiv. 2.

7) Qlu» mwie melen ®lichernt beftehet citte avithmetifche
Progrefiion, deven Diffeventy 5, evfies @lteb 5, unbd leptes
Glied 302 ijt?

Antw. Yus 100 Gliebern.

8)  Syemand, der nach feingm @ebaw gefeagt murbc,
antwortete; , Jept babe ich s50Thlv.; 3 beim Yntritte meia
nes Hmtes biugegen, hatte id md)t mebr alg 100 Thir.,
abzett aber, meines, Fleifes megm, jedes Saby eite 3u-
Tage von 30 THiv.#/ %ie Tange iff Diefer Mann {chon im
Ymte.

Yntw. 16 Jabre.

7

9) Ein Sduldbmer wird Mmit feinem Bldubiger ei;ﬁg,
feine Schuld vou 12950 Thiv., weldhe auf einmal ju bes
gablen ev fidh aufer Stand fiehet, in monatlichen Termis-
men abjutragenn, und gwar dem evierr Monat 6oo THIE.)
ieden folgenden Monat aber progrefiive 50 Thiv. mebr. In
wie “vielen Monaten wird er feine gange Schuld abgetra=
gewr babenr 2 Lind wie viel hat er den Iesten Monat ju ent=

richten 2
o Antw.  §n 14 Donaten und 1950 Thle.

- am) Die PoniiE Lebet, daf feder Kbrver, der im Iufte
Jeeren Staumg fallit, in der erflen Sefunde feines Fallens
cines Nokm pou- ungefdbr 155 Fuh durchlduft, in jeder

[ 23 ]
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Folgendert Sefunde aber immer ‘515 Fufi mehe als in Dek

gundchit vorbergehenmden.  Swenn nun ein Kdrper 20 Se-

funden gefallen iff: wie viel Fuf wird er in der lebten

Sefunde gurlictlegen? 1Und wie viel in det ganzen Jeit?
“Yntw. Gogd Fuf und 6250 Fuf.

11) Tie lange muf bingegen, bey den in Der vorigen
Rufgabe angegebenen Befiimmungen, ein Kbrper fallen,
um einest Rawm von 4ooo Fuf gurdc ju legen ?

Ynty. 16 Sefunbden. . :

1) Als in einer Gefellichaft von hausTicyer Oefonomie
pie Reve war, fagte jemand: ,, Jch habe in diefem Fahte
78 Thlv. erfpart, auch miv uberhauvt {dhon ein Vermbgen
pon 1550 THiv. gejammelt, und yoar davurch, 0§ ich, feit
Dem Antritte meines Dienfles bis jeht, alle Jabr 2 Thir.
mebr von meinem Gehalte jurtictlegte.” Wie Tange iff b
her , Daf diever Mann feinen Dienfi. etbxc[t? nd wie viel
Patte et das evfie Jabr erfpait?

Antw. 25 Fahre und z0 Thir.

13) Semand wurde von feinenm Nichter fu einer G)elb,
firafe von 8oo Thlr. verartheilt; weldye in Terminen abge:
ttagen werden foll, unb proar den evfien Teemin 20 THIY. ,
inn jedem folgenden Tevmine aber immey enms Hinverdnbder=
Tiches mebr al$ in Dem vorhetrgebenden Termine, iv vaf

in dem lekten Termine o Thiv, ju entrichren find.  n
ie pielen Terminen wird das fanye Strafgeld abgetragen
feynz b wie viel war dag Wnvevdnderliche, daf er in je-
Pem Termine mehr bezablen folite? 3
Antw. - 16 Termine uud 4 Thiv.

14) Semand fiehet in eitem 3eughoufe 15 Reiben K-
sonentugeln tiber einander liegen, und fragt einen mebelt
ihm fiechenven Bombardier: wie viele Kugeln i der unter=
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ften vonr Dicferr Neihen vavenr> , Das Fontten fie Yeicht hes

vechnen, / eryicberte bev BDombardiev: ,, €8 liegen i1 allen

diejen Meihen 'jufammen 4200 Kugeln, und jede Reibe,

vor der cerfien bis sur lepten, enthdlt immer 20 Qugeln

weniger als die, welcdhe unter ibr Tiegt.#/ LWie vicle Ru,

geln liegen demnadh is der unfeviien Reihe? :
Yntw.  420.

15) “Cin Meteorolog findet unter feinen Beobachtun=
gent die mertwiirdige Crjdyeinung angeflihet, daf vom Sten
bis gum 1gten Juny eines gewiffen Jabres, das Therno-
meter tdglich um eitten Halben Grad flieg, und daf das
arithmetifdye Mittel von diefen IwbIf verfchiedenen Ther=
mometeriidnden 183 Grad war. Auf welchem Grade fand
¢§ Den achten ?

“Omtw.  Auf den 16ten Grad. id

16)" Eitte Compagnie wurde fir die gelungette Beftiive
mung einer Feftung fo belohnt, daf derjenige Soldat, wel-
cher dent Wall am evfien evifiegen hatte, cine gewifie Sumnie
Geldes erbielt, der pweite um etwas weniger, dev drifte
. gevade um eben fo viel weniger als der yweite, u. { f. Al
das Geld ausgetheilt wurde, Fonuten jwey diefer Soldaten
wegen Bleffuren nicht jugegen feyn; man gab daber ihren
YAntheil yweien ihren Cameraden. Diefe pwey fledten fo=
wobl ihr eigenes Geld, als audy jencs ihrer jwey Camera-
den, in einen emgtgen Sadf gujammen, und wufifen nad=
ber bey der Theilung nicht mebr, was jedem gebiibre. Dey
eine Batte fir fich und feiten Gameraden g2 ThIr. erhal-
tert, und evinnerte fich nur moch, baf ev der Fweite und
fein bleflivter Gamerad der ficbente gewefen fens der andeve
batte fir fich und feinen Gamevadberr 71 THEv. erbalten, und.
wufite, D0 ev der eilfte, fein Camerab aber der vierte ges |
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wefert fey. [Wie viel gebihet nun feden diefer vier Solr
daten? ¥ :

Antwy. Dem soeiten 543, dem vievtent 473, dem fies
benten 574, und b‘em\eilfren 234

17)  Tan bat adhtzehn Bablen, die i avithmetifcher
Progeefiion fehert.  Yderben die beiden mittelfien addict,
fo fommt 314; wird aber die etfle und lehte mit eimander
multiplicict, jo exhdlt man 855. Wie groff i die evfie Sah{

und die Diffevens diefer Progrefiion 2
© Yntw. 3 uno 15 '

18) Bmwey Perjonen reifen, einer gufammenfunft Bal=
per, su gleicier 3eit und auf derfelben Tout' von jweien
Sertert A und B ab, weldhe 170 Meilen von einander
entfevnt liegen. Der von B abgegangene macht vegelmdfiy
tdglich 4 Meilen; Dber andeve aber den evfien Tag uur 2
Sﬁeilen) jeden foigepbm Tog fedoch unauggefet eine halbe
Mcile meby als an tem vorhergehenden. I8o werden fip
gufammentommen?

: ﬁutm 102 Meilen von A.

19) Semand genicht ein jdteliches Gebalt von 500 hle
wovon et aber nidhts ausaiebt, fwndern Ddaffelbe an dem
Tage, Wo e es jedesmal ausgezablf erhdlt, von dem heu-
tigen Tage an, wo er es jum eritenmal beichet, fogleidh
3u 5 Proeent unterbringt, die 3infen aber ebenfalls unbe-
vibet (Gt Nach wie vielenw Fabven wird nun der Mann
aug  diefed Quelle 6875 Thlr. sufammen baben, 3ins yon
Rinfen iedoch nicht gerechnet? ;

Antw. Nac) 10 Fabrem. :

20) Sn-bden Reughduiern werbent bigweilen die Kugeln
nach dreifeitigen Povamivenw anfoefchidhter, namlich fo, daf
Die oberfie Kugel an Der Spige von Ddrew, Kugehr, diefe
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drey vou 6, diefe 6 ®uaeltt wiches VO 10, . f. 1. getra-

. gen werden; ober mif einewm 8ovte; daf bie Anjabl der

Kugeln in den verjdhicdenen. Schidhten vou der oberffen an
gerecdhniet, purdh die Drevecdjabien 1, 5, 6, 10, 15, 21,
28, 36, u. . w. angegebes werden. IWie vrele Kugeln wer-
der fich nun in dey untewion dreijeitigen Schichte befin-
dent, wenn ie Seite devjelion n Kugeln entbait? 1nd wie
vicle Rugeln wevben fich in ey gangen Pyramide befinden?

Antr. "(” i 1-2 in der unterfien Sdhichte, und

n(n + 1) (€ -|- )
% . 2
éBeufv %ut 7550, Icegen in der unterfien Schichte

5° 5‘ ——465 RKugeln , unb it ber gangen Pytamive

in bev gangen Pyranide

-5-10——%1———— = 4g6o Rugeli.

21) Wenn nun aber die Pyramide i dev vorigen Auf>
gabe unvoliftiandig iff, und auf jedber Seite der, hidhfien
Schichte = Kugeln Yiegen: wie viele Kugeln werben fich
afsdann i dem Haufen-befinden?

nn 1 n 2 m(m 1 nm - 2)

Antro. f‘: _)( "; 2 1(’ ': )'( '; 4

22)  Bigweilen werden aber audy die Rugeln nady vier=
feitigen Povamiden aufgefchichtet, fo daf die Schichten
fammtlich Quadvate bilden, und die Qugeln in den ver=
fdhicvenen Schichten von der obevften an gevechiret, duvcly
die Quadratsahlen 1, 4, 9, 16, 25, 36y 16, ottgegebert
werden.  9Qentnr nun in jeder Seite der unteriien Schichte
n Rugeln, alfo n2 Kugeln unten liegen: wie viele Kugeln
werdert i per vollfidndigen Pyramive aufgehduft feyn2
HUnd wie viele in der unvollidndigen, wenn die Seite dey
oberfien Sehichte e Kugeln enthiltz
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Any. ':(” 1’ ‘)_ (2"5'" 1) i der vollfindigen, und

n(n}:)(2n+1“ m(m41)(2m—+ 1)
1-2 -3 —‘1,-2 R

ﬂdnbzgw

23)  Wentt piele ﬁuqctn aufgufd)td)ten find, fo giebt:
man det Schidhten gewtbulich die Form von Nedrecten.
Sn der oberiien befindet fich calsdann nuv eine'Reibe von
m Kugeln; diefe rubern auf goey Reiben jede von 7 + 1
Kugeln; diefe wieder auf Dren NReiben jede von 7 + 2 Ku=
geln; w. f. w.; ndmlidy i jeder folgenden Sehichte eine
Steibe, und in jeder Steibe eine Kuack mebr.  Bey diefer.
Ynordnung werden aljo die Schichten nach der Ordnnng
folgende Ungahl von RKugeln enthalten: m, 2(m+1),
5(m+42), 4(m+3), 5(m+4), u. .., aljo in dex
nten Schidyte n(m 4+ 7 — 1). Wie viele Kugeln werden
nun in. bew gangen Haufen von » Schichten liegen 2

: n(n V)(en+tz3m— 2)
‘zﬁn‘tw.“ f + 2_‘( _+ ‘7’& b, :

24) -Yus foldyert i RNechteden geformten Schichten
pflegt-mian auch noch eine andere Avt von Kugelhaufen ju
pilden , welche aber su' ihrem Gleichgewichte erfordern, daf
fie an swey Seiten an andere Kugelbaufen angelehnt, oder
auf fonfi eine Avt unteriiipt werden. € Liegen ndmlich
oben »z Kugeltt in einee Reihe s davunter gwen Reiben jede
pon m— 1 Kugelp; o unter dieferr drey Neihen jede von
m—z2 Qugelit; u.f. w-3 {0 daf die Kugeln in den yer=
fhicbenen Schichten duich die folgenden Jablen gegeben '

v

in Der unvoll=

%) Qon dev Nichtigfeit tiefer und dev foldenden Sormet fann man
fich auf die , Geite 105 Unmert. angefifrie, Ave dibevseugen, oder fie
ouch mit Hitfe dev unbegimmien Coeficienten finden,
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find: m, 2(m—n1), 5(m—2), 4(m=—3), 5(m—4),
wo o unb o alfo”in det ntén Sdidte n(m — n 4 1)
Kugeln ju liegen Ffommen. - Bie viele Kugeln werden fich
sun in einem folchen Haufert von 2~ Sdhichten Hefindenzy
n(n-41)(zm—2n +2),
g 3, )

25) Rann ein foldyer Haufen nue von dev eittent Seite.
angelebnt werden, o giebt man gewdhulich jeder folgen=
ven Sdhichte gtoar cine Reibe mebi, [aft aber die Angabl
der Rugeln in ieder Neibe unverdnvert. ¢ wird alédann
Die Anzabl Dex Kuaeln in dew verfchicdenen Schichten nach
der Ordnung duich nacifiehende Bablen gegebens. m 2my
3m, 4m, gmy u, f W, alfo in bev nten Sdhidte nm
Kugeln. Wie mele @ugeln Liegen alsbann i einem {ol=
den Haufen 2 / ,

“a mn{n %

Antry. _i-(- ':' ).

Antry..

26) Weni die Ungmbl der Rugeln. in, ciner yolfdtdis
aett dreifeitigen Pyramive=s gegeben ift; welche Sleichuny
“Bat man aufpuldfen, um darous die Atgabl ver Schichten,
ober “Die Angabl der RKugeln in Do Seite der untetﬂen
Sebichte ju befrimmen 2 :

Untwy.  Die Gleichung n®+ 372 4 2n—6s=o.

27). Welche @Ietd)ung aber fur gine merfeattge Pytas
mide? :
Anity. 273 4 3n2 +n—6.s"—*o

28) Semand fept Gﬁ)f in dic Qotterie, und da er Vag
ertemal nicht gewintie, fo fept et bag pocitemal, 1 G 6 Pf.,
und da e auich diesmal nicht geroinnge, das drittemal 4 G
6 Pf., Ty, bey jedem newen Ginfabe immer dreinal fo
viel ‘al8 bey dem porpergehenden. Wi viel wird e, wenn

/
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et fo fortfabee, das groblftemal fepen? Hub wie viel muf er
alsdanit gewinnen , wenn er alies Geld, was er bis bnbm
gefest bat, tieder evhalten will2

YUntw. 3600 THIv. 15 Gr. 6 Pf. und 5555 Thiv. 20 G,

/2_9) Ein ﬁivnig in-ndient, Namensd Scheran , verlang=-
te, nach dem Bevichte des avabifchen Schriftitellers Afephad,
Dafi Sefin, der Erfinder des Schachipiels, fich felbii eine
Belohnung wdblen folite.  Diefer erbat fich hievauf die
Gumme bder Weizentbrner, die heraustomme, wenn 1 fir
dad erite Feld des Schachbrettes, o flir das jweite, 4 fiie
Das dritte, und fo immer fiir jedes der 64 Felder doppelt .
fo viel Kbrner als fliv das vorbergehende gerechnet wep-
den. Ul gevedhnet wurde, fand man jum Eriiaunen des
Kinigs eine ungeheure Summe. — Welche?

Aniw. 18416744073700551615; eine Summe, weldse
auf der gangen Crve, nady einer mdfigen Vevechnung, evff
i mebe al8 7o Jabre gewonten werden finnte, wenn mat
audy alfes fefie Land sum Anbau von Weizen benupte.

50) Jemand fdete cine Mebe Weisent aus, und benupte
Die gange Crnife gur Ausfoat flr des folgerive Sahe, die
Erndte diefes jweiten Fahres twicder jur Ansfaat fiie das
pritte Jaby, u. fow.  Wenn ev nun im gebnten Fabre
2048576 Meben endter, wm wie vielmal muf fid) dag
@aatforn bey jeder Eendie vermelet haben, vorausgefest,
af dicfe Bermehrung immer diefelbe bljebz

Antw. 93ietmal' ;

5) Sn eimem. rubigen und ftleb[td)m Landehen ver=
- mehrfe fich die Bolfsmenge alle Fabre it einem immer gleis
dhen- BVerhdlniffe, und zwar fo fiarf, dnk die Bevblferung
i einem Jeitvanme yon vier Jahren von 1ooco puf 14641
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Seelen anudys. thn weldperr Theil nahm die Voltsmenge
japrlich que -

Antw. 1im den jebnten Qbezl

32) 3wifdhen 1 und 3 follen 10 licder o ecingefchal=
tet werdernt, daf citte geomefrifche Progreflion vou 12 Glie=
Dern entfiche. TWas wird das jveite Glied Diejer Progref=
ﬁou feine? :

Unim. V5= 1,105 .....

33) Wag fir cinen Grponenten hHat eine aeometnfd)t
Progrefiion von 52 Gliedern, deren erfles Glicd 5, und de=
venr [eBtes Glied 8o ifi2 ﬁiie’gfoﬁ it die Gumme biefer
Progreffionz 1nd wie grof dad swangigie Glied devfelben?

Sintw. “Dev ELpotent if 1/0035¢eusrre; biq Suinme
831/62..... < das gwanzigfte ®lied 27/351... :

54) €8 giebt fieben Iablen, die cine gcomemfd)e Pro=
grefiion bifden, und die {o befhaffen find, daf wenn man
die erffert fechs addivt, die Summe 1575, wenn man abey
Die leBten fechs additt, die Gumme 315 bevsusfommt.
Welihe Iahlen find es?

Uniw. 2%, 5, 10, 20, 4o, 8o, 160,

35 Sn einer geometrifdhen Progrefiion von 5 Glie-
peent Fennt man dic Summe der gevaden Glicver = a, und
bic Summe dev ungeraden @lieder =& welche ‘progremon
ift eg? : s :

Antw. €8 feyen A, B, €, D, E, die finf Glie-
der der gefudyten ~ Progeefiion, fo . it vas Mittelglicd
c=i£_1/(zfifi‘i’.2; pictaus fermer 4=V V(a: ST . st}
19:«_ y(az e L) iy 9 + V(a2 —402:

4 2

. E =[“+wa= —4C2)12
qc
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26) Die Sumnte ber geradest Gliedet sinter geont. Pro=:
greffion von vier Gliecvern ifi = a, die Summe der unges,
rabent Glieder = o6: weldve Progreffion 1 es?
Untw. Der Erponent der Progrefion iff = =, g

etfie Glied = -, owaus fie e finden (4.

57) Die Gumme der geraden Glicder ciner geom. Proz
grefiion pon 2n Glicdern it =a, die Summe der unges
raben Glicper = b1 roelihe ﬂ)t‘ogteﬂ’ion ift es?

Q!tm” :Der @gvonmt iff = b ’ bas eriie Glied

bzn-—l - : ;
: 2m—3, 2n=4& 2 28—=6/4 : znc—zm#
a + a b + a R R + &
b"‘" (a’ e §2)
a qu

L 58 St einer geom. Progrefiion vor fedhs Glicdertt
fennt men die Gumme devy beiden mittiern Glicver = a,
ie Summe der beiven auﬁern (Siueber = b1 wie wird fie
gcfunbmv

Yntw. G fey p Das Produft der feiben %ttelgheber, _

2 -+ b
fo tﬁp-f— 57_ Vs(ja_b-h 57) g P und a et=

balt man die beiden Mittelglieder f[a — Va2, — 4p)1s
jla + V(a2 — 4p)], und hievaus fernmer die gefuchte
Progrefiion.

30) Sn eittet: geom. Progrefiion fennt man die Summe
der Glieder = a, die Gumme ihrer Duadvate =25, uny
pie Gumme ihrer Cuben = c: wie wird fie gefunden?

Untw. Der Eeyonent e der Progrefiion i

a‘+2ac-—5b’+‘ Vma(ac—é’)(ai c)
’ 4 4 362 — qac

Glien =22E e) :’aaz." =2 owe-dem Cryonenten,

, Das erfie
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Doy evften Glicve und der Summe der Glicder (5 fich nus -
Die Anzahi der Glieder und die Progrefiion felbii finden.

40) Jn. eciner geom. Progrefiion iff diec Summe der
Glicder =a, die Summe ibrer Quadrate =106, und die
Cumme ihrer Biquadrate = c» wie Witd fie gefundenz

Antw. Der Erponent e det Pregrefiion i :
_atb =053 * sal/(c— a2 Y63 n3c) -
= T o sy S, 0ag evite Glied.

(BB He)ih I8 (o). Hievaus (35t fich die Anzabl

2a

der Glicder und die’ Progrefiion feloft finden.

41) Die Diffeveny einer avithmetifchen Progrefiion vor
vier Glicdern feb = o5 das Produft aller Glicder derfelber
=a. Rie firdet man das eriie Gliedd e

Antro, Das erfie Glied fey ==, dag Produft det bei-
dett dufiern Glieder =y; fo iff 22 + 54z =y, und die ,
unbefannte Grife y durch die Gleidhung y2 +2d% =a ge=
gebenn.  Hievaus evgeben fich nachftehende vier Werthe von 'z :

r==—3d* Viid® + V(a + d*)],
z == 3d B YLid2 — Y (a+ d)].

42), Die Differeny einer avithmetifchen Progrefion vow
fechs Gliederns fen == o; dag Produft aller Glieder derjelben
=a. Wie findet man dag erfie Glied2 .

Untw. Das erfie Glied fey = =, das Produft der bei=
deit dufern Glieder = 33 {o ift =2 4 gdz=y, nnud die
unbefonnte Grbfie y durch die Gleichung »* + 10d%2 4

1 24d% == a gegeben. : :

Allgemein genommen, (4t fich die Aufgabe: ,, Cine
avithmetijhe Progrefiion vou 2m Glicherst mit der gegebes
nen Diffeveny & von einer foldyert BefchaFenbeit su finden,
f a8 Produfe aller Glieder devfelben einer gegeberern
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Grifie @ gleich fey,# ouf die Hufidfung einer Gleidhuty
Des gweiten und des mten Grades gurldiihren. Denn
mon darf nur x2 4 (2m —1)dz =y fepen, fo wird man
flir y eine Gleichung des mten Grades finden. (M- veral.
die Yufgabe 35 S. 265 mit diefer.)

~

XXI. Aufaaben aus der 3&134 und Rentenrechnung,
nebft ciniyen- andern dabin gebdrigen *).

1) Ein Capital a ftebet auf Jinfessinfen; der Rinsfug
it == p. 2Was wird aus diefem Capitale nach 2 Jahten 2

%

CYntwy. ap”.,
2) Ein @’apit&f pott sooo THIr. fiehet auf Jinfessinfert
s 4 Procent.  TWas wird davaus nach 4o Jabren?
Antw. 24 05/103... Thfr., oder 24005 Thir. 2 Gr. 6Pf.
fingefabe. :

3) Was wird aus 5200’éblr- s 3 Procent nach Go-

,?’y‘qbren?

YUntw. 34050,84.... Thir.

4 Ein Fovftrevier ift sun 32500 Klaftern abgefdhdht wor=
Pen, und man weif aus dev Erfabrung, daf 100 Klafter

ficy jdbelich um 3 Klofter vermehren. MWie viele Kinfter -

¥) Sy gebe Bier G0 Aufgaben fitr die sufammengefeste Sings
vechnung, o. §, fire dicienige, Dei weldjer angenommen wird, daf die
Rinfen jaGrlichy sm Gapitale gefdhiagen werden, und wiedee von neuens
Sinfen tragen, weil die Kenntnif vev einfaden Iinsreinung (Dol
vovaudgefest wivd,
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1oird btefes Revier, wentt e§ gefdyont wird, wath 24 Jaas
ven enthalten? :
Antw.  66065,808 .-

5) Sn ciner gewiflen Proving 3able man gegﬂtmamg
200000 Mentfchet. IWenn nun die %ebn[fetung mbthd) um
den funfyigten heil gunimmt: wie gréf witd fie nadh 200
,Jal)ren fepn?

Antw. 14489276 beinabe.

6) Was wird ans einem Capital gotr 12000 THIE. Nadh
20 abren, wennt daffelbe 6 Procent tvdgt, und die Jin=
fen halbidbrlich besahlt wevden? :

Unty. 21675 Thlv. 8 Gr. ungefahr.

) SWie lange méfen 5600 THIr. 4t 5 Procent auf Jin-
fessinfen fteben, um eben fo viel su werden al§ 5000 ThHy.
st 4 Procent in 12 Jabren? : '

Antw. §8cmabc 16 Sabre.

8)  Wie Tange muf cin Capital a ju dem Sm»fuﬁe B
fieben, um eben fo viel su werden, alg ein Capital af m
pem Jinefufie p/ nach » Fahren?
log'a’ 4 nlogp/ — loga

logp

9) QB;e groff muf ein Cavital fenn, weldyes 31 4 gm,

gent flebet, wenn daflelbe nach 15 Sabren eben fo viel werth
v - fepn foll, als 4500 THIr. ju 6 Procent nadh) 9 Jabhren?

Untw.. 4221 Thiv. ungefdhe.

10) Fie gtoff muf ein Capital feyn, wens e sum 3ing=
fufie » gerechnet nach » Sabren eben fo viel werih fenn
o1l alg ein Gapttal o nach »7 Fabren jum Jinsfufe p/2

Untw. log a = log o/ 4 n/ logp’ — nlog p  Mittel
dicfer Gleichung wicd guerit log & und Dhievaus fevner das .
GCapital @ gefunder g

Antw. Sabhre.
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2 1) Wie grof muf hingegen der Jinsfuf fent, wenn
ein Cavital a nach 7 Sahren eben fo viel werden foll , alg
ein Cayital a/ nady »/ Jahren jum Binsfufe p/2
log a/ + n/ log p/—log a
‘ n

Rntw. 1ogp‘=

12) Gine Schuld vom 7965 THie. it ju 5 Procent vers
ginfet.  enn nun bicrauf nach finf Jabren 576 Thiv.;
und nach 8 Jabren 498 ThIr. abgetragen wird: wie grof
ift Ter Meft der Schuld nach sehen Jabrem, mwenn fberall
Die Jinfessinien mit in Anjthlag gebracht werden 2

" gintw. 11606 Thir. ungefabe.

13) Tie viel betvagen die Lalbidhrlichert Sinfen eines
Savitals, wenn die jdhrlichen su 5 Procent gevedynet , und
Die Binfessinfen dabey in Anfchlag gelbiracht werdenz IWie
viel betragen ferner, bey der ndmlichen BVovausiesung, die
viertelighrlichen infen? P '
‘ Antw. Die halbidbhelichen 2,4695, und die mertelxabts
ltd)en 12272 Procent beinabe.

14) Tie viel betragen fiur den smsfuﬁ P die —tte&[m
Tichen Binfen?

7 !
Untw. 200() p—1) Procent. .

15) Wie fange muf ein Capital ju 4 Procent auf Jine
fessinfen fichen, wenn < fich verdoppeln follz Had wie
Yange , wenn e dreimal fo grof wevden foll 2

Untw. Rwifchen 17 und 18 Jadre, wenn ¢8 doppelt fo
arofi, und swifcdyen 28 und 29 ,Jﬂbtel went e§ dreimal fo»
groﬁ erden foll.

16)  Wie lange muﬁ 6 3um BVHSf"ﬁep fiehen, nmm‘
¢§ mmal fo grof werden fol?
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mo ]ogm o 1 j :
Antr. m Sabre. :

17)  Gin Sudhever leihet jemand 6oo THIv., wud Tkt
Tidh daviber einen Schuldbrief fiber oo RHIr., nachy vrey
Jabren obne Binfen sablbar, wusfielen. Wie viel Procent
nahm biefer, wenn die Jinfeszinfen mtt in. Anfihlag ge=
bracht werden? )

Antro. Etwas Gibet 10 Procent.

a8) Wenn das Grundeapital @ nach n Sab'reu, auf A
RDlv. anwaddyfen foll: wie Yoch muf der Jinsfuf feypn?

10;2 A— ‘UE“( p begeichnet den Sinsfuf.)

Untw. log p =~
. 1g)  Femand Hat nach 6 anreu em Summe von
750 Shiv. su begablen. Wie viel Fann ev fiir Diefe ®umme
baar begablen, wein 4 Procente discontivt, und die Jinfeg-
ginfen dabey in Anidilag' gebracht werden.
Antw. 2065 Thiv. 16 Gr. ungefdhe:

20) I8ag iff der basre Werth cines Capitals @, weldes
nach » Jabren fallig ift, sum insfufe p gerechnet ?

Antw.
P

21) Wie bodh it ein Torfitich, ber erfi nacy vollendes
fem gwangigiten Jabre s00 ThHiv. Nupen abwieft, ju begahs
Ten, dafi das davauf angelegte Capital 4 Procent trage?

Antw. Mt etivas Ther 228 ThHiv.

22) Jn einer Stadt sdblt man 20000 Seelen, und ma
weiff, bnﬁ ficy die Boltsmenge regelmdﬁxg iabrlich um 545
vermebrt bave: wie grof war dajelbft die Bolkdmenge vor

- geben Jabrens

Antw. 24882,
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"23) Cint Forfirevier wird su go000 RKiafterst abgefchdpt,
und man weif, daf es fich idbrlich um 2 Proceny vermehrt
Pat: toie qrofi-iff feon Gehalt vor seben Jabren gewefen?

Untw. 24610 Klafter.

24) Ru’ einem ausgebotenen Gute wmelden fich drey
Kanfluflige: Der erfte bietet 30000 THr. an baavem Gelde;
ber sweite erbietet fich 533500 Thir. nady drey Jabren ohne
Qinfen gu besablens - Det britre endlidh ju goooo Thir.
nadh 7 Sabren, cbenfafis obne Rinfen.  Weldhes von dies
fen dreien Geboten ifi am grifiten, wenn die Rinfen ju 5
Procent gevechnet, und bie Finfesjinfen dabey in Anfhlag
gebracht werden? Hud wm wie viel Abevtrifit e8 die beis
den andern an baarem ZWerthe?

Yntw. Das evfte it am griften, und ef Gbertrifit das
$weite um 10614 und das dritte um 1573 Thiv. beinahe.

25) Sn wie. vielent Jabren iff die Volfsmenge eines
Ortes jebenmal fo groff geworden, wenn die idhriidhe Bets
‘mehrung 3 Kbvfe ouf hundert betrdgt?

Antw. S 78 Jabren ungefahr. .

26) @in wobl angelegtes Capital von Goo Thle. if in
cinem Jeitvaume vou 6 Jahren auf z60o Thiv. angewady=-
fen: gu wie vielen Procenten i diefes Capital benuft
wotben ? :

Anti. B 288 bemabe : - =

27) Ein Capital a mrb suim 3mﬁfuﬁe 2 anchcgt, unb
nachy Bevlauf cines feden Fahres mit feinen gettagetien
Sinfen vermebhrt, gugleich abey jabelich immer um dicfelbe
Summe & vermebrt obet vermindert. Wie grof wird nun
Nefes Gayital nady 7 Sahren fepn?

b(p®—=1),

=1 5 Wo,das sbere Beie

chen

Contw.  €§iff map’k
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den fliv 2ag um & vermehrte,” und das untere fir dHas um
b yerminderte Capital gilt.

28) Ein Gayital von 6Gooo ThIv. febet auf infeszinfen
g4 5 Procent, und wird am Ende eines jeden Jabres, qufer
dem, vaf die Rinfen gum. Capital gefchlagen werden, auch
noch um goo Thir. vermehrt. Wie viel wird dadurch pag
Gapital in zeben Sabrew werden ?

Yntw. 16062 THiv. 7 Gr. ungefahr.

29) Was witd ein Tapital von 3740 THIY. nach acht
Jabren, wentt am Enbe cines jecden ?}abreé 450 THr. ju=
gelegt yoerden, die Rinfen ju 4 Procent gevechnet ?

. Autw. 9264 THiv. 20 Gr. ungefahr.

" 50) Eine Sechuld von 15467 THIv. it ju 5 Procent pers
ginfet; es wird davauf am €nde eintes jeden Fabres 6oo
Thlr. abgetragen. MWie viel betrdgt der Reft der Schuld
nady Berlauf von jeben Fahren?

Untw. 17647 Thiv. ungefdbhr.

51) Bon einem Capitale von 5000 THir., Baf ju 5 Pro-
vent fiehet, nimmt man jdbilich 4oo Thir. hinweg: wie grof
wird der Keft nach gehen Sabren feyn?

Antw. 3115 THIv. ungefdahr.

32). Semand i verpflichtet fiebett Sabre hintereinan=
der mit dem Anfange eines jeden Fahres 4ooo THIL. ju be=
gablen, i aber mit der Fabhlung vicRdndig geblicben:
wie viel iff e¥ am Unfange des fiebenten Jobves fchulvig,
wenn die Jinfen su 4 Procent gevechmet werden ?

Untw. 31593 Thiv. ungefdhr.

33) Semand gieht cin Gavital von Fooco THI. ju 4
Procent auf Fitifen, nimmt am Ende eines jeden Fahreg
vor bent evhaltenent Qinfen Soo ThIv. su feinem Wntexhalte

[ 19.]
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hinmweg, und fdhldgt den Nef gum Capitales wie grof wird
a8 Gapital nach 15 SFahren fepn?
Yntw. 38009 THr. 10 Gr. beinabhe.

34) Semand Hat fein ganges BVermbgen von 100000 THIt.
a1t 5 Procent auf Sinfen gegebett, ift aber nicht im Stande
mit den Jinfenr diefes Capitals feimen Hufwand su befiveiten,
wetl ev dagu jdhrlich 6ooo THI. braudht. Er iff daher ge=
nbthigt, am Ende cines fedenw Fabres o viel vom Capitale
hinweg s nehmen, daf Diefes fammt den expaltenen Bin-=
fen Gooo Thlr. betvigt. Nady wie vielen Fabhren wird diefer
‘émamt , wenn er fo fovtfahet, ein Bettler werden?
Antw. Nach 56 bis 37 SFabhren. :

35) Cin Capital a iff sum insfufe p ausgelichen woy-
dew: i weldher Beit witd daraus die Summe a/ werden,
wentt dag, durdh die Binfen und Jinfessinfen auf{hroeNende
Gapital, iabelich um bie Summe & vermehrt oder vermin=
dert wird? ;

log[(p—1)a/ - 5]—1 St
Antyy. logn= ogl(pr 1?“ l?;gp ogl(p—1)a )

(‘n die Ungabl der Jahre.)  Das obere Jeidhen von == gil¢
fliv die 3ulage, Dag umtere flir die Wegnahme des &.

36) TWenn win in Hev vovigen Aufgabe idhriidy & hins
weg genommen wird, und & grbfer ift als die Sinfen des
Gapitals a: nady wie vielen Jabren wird alsdann dag Ca=
pital aufgegehrt feyn?

_logb—log[b—(p—1
Untw: log n= ~Tog p

Angabl der exfordevlichen Fahre.

aT sieht bie

57) Wie grofi iff der baare Werth w einer Jahrrente
7, weldhe man 7 Sabre ju geniefen hat, sum linsfufe p
gevechnet 2 ;
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Antw. w =§fﬁ—:l——)-: ;
: (p—1)P"

38) Semand, dev cine Fabreente von 500 Thir. auf
fechs Sabre su geniefien hat, will foldhe verfaufen: wie
viel fann man ihm fiv diefe Rente an baaven Gelde ge-
ben, wenn die Jinfen yu 35 Procent gevechnet werden?

Untw. 2664 THIX. 7 Gr. ungefihr.

39) Wie viel betvdgt der baare Werth ciner auf adht
Sabre angewiefeten jdhrlichen Rente vonm 550 THiv., die
Jinfent su 4Procent gevechnet?

Untw. Etmas dber 2356 THiv. 12 Gr.

40) Tie viel fann man fiir eine Jabrrente von 4oo THr.
geben, die gwbdIf Jahre su besiehen iff, wenn die Sinfen
31 3 Procent gerechnet werden?

YUntw. Etwas uber 3981 THiv. 14 Gt.

41) Tsenn eine durd) = Fabre gu besiehende Jahrrente
r den Daaven SWerth w bat: wie grof muf fie feyn?
fper1)p’¥:

YP' -

42) Eine gegenwdrtige Schuld von 1200 THiv. foll in
fieben jdbrlidyen Terminen ju gleichen Summen abgetro=
gen werden:  Iie hoch muf man diefe Terminaliablun=
gen anfepen, wentt die Jinfen 4 Procent gered)net
werden ? ; .

Unty. 3u 200 THir. beinahe. -

43) Wie grof muf die Jahrrente feyn, wen dev Ge=
nuf derfelbenr auf 13 Sabre einem banven Capitale o
20000 THIv, gleich geachtet werden fou, bte 3mfen M4
Procent gevechiet?
Y¥ntw. 2005 THiv. beinabe.

Antyy. re=
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44) €ine Gemeinde hat von ihrer Herrfdyaft 20000 Thl.
aufgenomuen, und ibr dafhr einen Wald verpfandet, wel-
dher jdbrlich 1500 Thiv. reimen TNupen abwirft. UWie lange
fann bie Herrfdhaft diefen Wald fitw das hingegebene Capi=
tal benupen, wenn die Jinfen s 5 Procent gevedhiet werden?

Ynty. 22 Sabre beinabe

45) Semand will fir 54580 ThIv. eine Fabrrente von
gooo Thir. erwerben; auf wie lange fann man ibm diefe
SRente bewilligen, wenn die Jinjen ju 4 Procent gerechnet
foerdent ?

yntvo. Yuf 30 Jabre ungefdhe.

 46) Wie lange Jhat eine Jabrrente ju Yaufen, wenn
fie cinet boaren Gumme w gleidy geachtet werden foll, den

© Rinsfuf p angenommen?

Joor —log [r=—(p—1)w]
logp ¥

© Yntw. log n=

47) €8 witd eine Sahrrente »/ auf dDen gegebenen Ieit=
paum vor n/ Fabresw gefucht, welche an baarem Wetthe ei=
ser andern Sabreente 7 auf - Fabve gleidh ift, wenn beide
sum 3Binsfufe p getechnet werben: wie grof muf diefe
Rente feon? "

Ant. r=-———('P” S l———>[)” ‘”r.

~P"‘ il {
48) - Tie grof muf aker die geuchte Jahrrente »/ alde
dantt feyn, wenn fie auf m Jabte aufgefchobert, d. b. wenn
fie nach m Sabren gum evfienmal und dann 2/ Jabhre hindurch,

mntm. 7l e ——— r.

49) Wie arofi iff der baare FRerth einey Jabrrente 7,
welche i einem geometrijhen Berhalinifie fieigt, deflen

(
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Gryotent e iff, wenn fle durdy » Jahre fortdauert, unb
gum Jinsfufe p gevechnet wird?

o it Rty

Antw, L& —P) oep L i
(e — p)p,"/ s

Fotm iff gur Bevechung durch Logarithment bequemer.)

\
Die  leptere

50) IBie grof iff Der baave TWevth eimer Jabrrente quf
n Fabre, wenn die Hebungen nady der ovithmetifchen Pro=
grefiion r, 21, 37, 47, u. §. w., gefdehen follen,. fo daf
am Ende ve§ erften Jabres », am Ende des groeiten Jabhres
27y w. f. W., ausgesablt wird, sum 3insfufe p gevechnet?

Antw. Der baave Werth einer Fahreente » auf » Jahre,
weldye fich immer-gleich bleibt, fey = w, fo ift der baare
Werth der in der angegebenen avithmetifchen Progrefiion:

1 nr
fortgebenden Rente —;:(.p w _?)

ey Ubet den Gegenfland diefes Capitels vollfidndige
Belehrung winfdt, findet fie in Flovencourts Abhande
lungen aus der jurififchen und politifdhen Rechenfungt, in
Teteng Ginleitung jur Bevedynung dev Leibrenten und
Yuwartfchaften, und in-Chrifitanis Anfangsgrimbe dev
. ©taatsrechentunit. linter diefert dreien IWevken diirfte beicht
das yonr Tetens das vollfdndighe feyn. Fiv Sefchdftsmdn=
frer, weldhe nicht o tief cindringen wollen, hat Langs=
Dot fein fleintes Werkdyen herausgegeben, unter bem Titel:
Arithmetifche Abhandlungen dber juviftifdhe, fiaats= und
forfiwiffenfchaftliche Gragen, Movtalitdt, Bevblferung s
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Fiue ent Lebyver folgende Bemerfung. Die leste Aufgabe
T4t fich noch febr Teicht mit Hilfe der geometrifchen Pro-
grefiionen aufibferr, und meby gehdrt nicht hieher. Sie ift
aber nur ein eingelner Fall vor eimer weit allgemeinern.
€¢ fey A4 Br+4 Cx2 4 Dz + 1. die Rentenhebung nach
Dem unbefiimmten xten Jabres {o iff det baave Werth dies
fer eingelnent Hebuttg =p~ (A4 Bz + C22+4 Dz 410.),
und folglidy Sp™*(A4+ Bx+Cx2  Dx3 4 1¢.), der baare
Werth der Rente, wo S 2ad Summengeichen if. Summa=
tionent yort diefer Yt find aber immer ausfihroar. (M. f.
Traité du calcul des différences et des séries par Lacroix
p- 9o §- 913 bev evfien Auflage.) Flv die obige Aufgnbe
it B=r,und 4,C, D, 1t. = o,

- XXIL Aufgaben fir die Permutationen, Combi:
« nationen und Bariationen, wie aud) fir die
DBerednung des Wabrfdeinlichen,

1) WBie oft Ehunen acyt nmebew eimander frefende Per-
fonen ihre Pldbe wedfeln, das beift, fo verdnbern, daf fie
xebeemal eifte anbete Drbdnutg benbad)fem

Yntw. 40320 mal.

2 Wie oft fbnnen die 24 Budyfaben, des wvbabets
verfesst werden ?

Untw.. 620443401755259459560000 mal UAlle IMenfdhen
anf dem gangen Grdboden wirden, nadhy einer ungefihren
Berechnung, nicht in taufend Millionen Fabren alle Ver=
febungent det 24 Duchfinben {hreiben Finmen, wenn. auch
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jeber tdalicy 4o Seitent fehviche, deven jede 4o perfhiedente
Verfepungenr der Buchfiaben enthalt. , :

3) Wie viele Complegionen giebt es untet den {Fmmt-
lidhen Berfepungen von abdcdefe, welde fich mit cinem
von dem Budiftaben a, &, ¢, dy €4 fr & anfangen?

Antw. 720. :

4) Wie viele giebt e6 davunter, welde fidy mit'ad an-
fangen2 Wie viele mit abc? Wie viele mit adbed?

‘mntm. 120 it ab, 24 mit adec und 6. mit adbed.

5) Wie viele gieht e darunter, worin die Budyfaber

@, b, c, d giammen bleiben, und gwar in dev Ordnung,

wie fie bier gefest worden? :
$ ﬂﬂtm- 24‘- X

6) TWic viele hingegen gicht es davunter, worin die
Budyfiaben @, &, ¢, d gufommen bleiben, wenn auf die
Ordnung viefer Budhfiaber nicht gefehen with2 ’

Yntw. 570.

7)) TWie viele Complegionen gieht e umtet dent fEmmt=
Tichen Verfebutngen von a’b%ct, weld)e fich mit c3 anfcmgen’
Antw. 504

8) Wie viele, weldye fich mit a2b2c anfangen2
Antw. 140,

9) Wie. vicle gicht e b,atnntet: , wo a eine beflimmte
‘Gtelle, etwa die Yierte, einmimms?
Untw. 6930. .

< 10) ' Wie viel betrdgt die Summe dev Jifern in aWen
BVerfebungen der Jiferncomplesion 12234 sufommen ge=
flgmmen:2
Ynt. 720
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11) TWie viel befrdat die Summe eitter jeden Vertifal-
folumne, wenn die Complegionen gerabe untereinander ges
fdhrieben werden?

Untw. 144

12) Wie viel befrdgt die Summe einter jeden Wertifals
folumne, wenn alle BVeviebungen der Jifeentomplegion
2557789 :titer einander geieht werden ?

Antw. 77400 < ]

13) Wie b.de Amber, Ternen, Quaternetr iy Q.ums
tent find in-go Numutern enthalten?
Antw.  4oos lebem 117430 Tetnen 2555190 Quas
terntet und 43949263 Quinten.

14) ie viele Ymben, Ternent, Quaternen und Quin=
fert find in 6o Nummern enthalten ?

Yntw. 1770 Umben , 34220 Ternen, 487655 Quaternen
und 5461512 Quinten. -

15) Yug einem Pifetfpiele vor 32 gemifdhten Karten
foll ‘man blindlings und obne ju wablen 15 Vldtrer hers
aussiehen. Auf wie viel gleich mbdgliche Yvten Eonnen die
gejogenent Kavten jujammen gefelt feyn? ' :

Yntw.  Auf 565722720 Ytten.

16) Das Product abed 1§t fich auf drey Aven in
Fleineve Produite jedes von pwey Faftoven jerfdllen, wim=
Yidy in ab x cd, ac X bd, ad x bc; dag VProduft abedef
185t 15 foldie Jecfaliungen ff, ndmlich ab X cd X ef,
ab'x cex df, ab X cf x de, w f 0. Auf wie vicle Ar=
ten wird fich nun das Produft adcdefg ., wenn dafelbe
2n Faftoren a, b, ¢, dy e, f; & 6., enthdlt, in foldhe
Produtte yor pvey Faftoven gerfalien laffen



. %0
(n4-1)(n42)(2n=1)sn
(r:-2)”

17)  uf wie viele Avten wird fich das, aus 5 Faftoe
ten a, b, c, d, e, f, &, 1, ujanumengejeiste Produft
abcdefg ., in Produfte jedes von drey bdiefer Saftotm
gerfallen laffen?

Untw. Auf

Hreten.

uniw.  Auf

(n+1)(n+2) ..... (5n—l)5nﬁtfﬂt.
(:-2-3)"

18) Unuf wie viele Avtetr wird rcf) a8, aug mn ‘?afton
tet a, b, ¢, dyoe, f, g, 30 gufammengefepte, Produfe
abedefs 6., in Produfte jedes vom m Faftoven gevfalless
lafien 2 |

imfm m{(n+1)("+2) ---- (m:—x)mn

(2-2:-5.-m)

Hvten.

10) JCDC gange abl IV ift entweder feibit eine amm:
gabl, obey fie ift ein Produft vou gleichen und verjihicdes
fien Primgahlen.  Begeichnen dahee a, by, 16, Peimiahs
e, fo fann im Algemeinen N==a™b"c?ic. ‘gefeht wer=
Den, wenn mau fich nur unter m, 2, p, 0., alle mbsliche
gange 3ablen dentt, die Null mit eingefdhloffen. Wie Jaf-
fen fich nun alle mbgliche 3ablen fiuden, duvrch weldye bie
3apl NV theilbay if? Hnd wie viele Theiler wird fie Gber=
baupt babenz

Antw. €8 fey, Dev Klirje wegen, 1 4 a+ a® 4 oo0n
Fa?=4; 3+ b4 b2 f .4 b4%=8B;, 1+ cHcs
e +c”=C, 1., fo geben die Glieder Des Produfts
ABCD1e. die fimmtlichen Lheiler der 3abl N, und die
- Unsabl devfelben iff =(m+1) (24 1Y (P +1) 1. Da
$ B. 360=12%.32.5", fo gicbt dag Product 4.5-2 die
Angabl der Theiler von 560, und die Glicder des Produfts
(r4+2+448) (2 435+9) (2 + 5) gebent diefe Thein
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Yev felbft, ndmlidhy: 1, 2, 4, 8, 3) 6/ 12, 24, 9, 18, 36,
72,5, 19, 20, 4o, 15, 30) 60, 120, 45, 90, 180, 3b0.

20) MBie Iaffert fich Sabhlen findenr, welche gevade die
gegebene Unzabl » Theiler haben, weder mehr nodh weniger?
 Yntw.  ©s feyen a, 5, <, 1¢., beliebige Primjahlen.
St nnn 7 eine Primgabl, 9 it 2”7 eine foldye 3abl, wie
fie verlanat wicd. I 7~ eine gufammengefetste Jabl fo gerlege
man fie it ibve Faftoven 7/, m, mit ) 4e., gleichvicl ob ein=
fache oder micht, und ¢8 wWird alédanma™ =1p7 e 1y,
‘- eine foldye Sabl fenpn, wie man fie fucht.

“21) @it vollfidndiges Polynom vort der Nten Dimens
fion fiix » Gedfen =, y, 2, 1., heifie dasjenige, weldyes
alle Combintationen diefer » Grifen von der oten big sur
Ntenw Glaffe, diefe mit eingefchlofferr, enthdlt. Alfo 3 B.
‘et Polprom vort der vievten Dimenfion fir gwey Grofen,
ein foldhes: a+ bz &y + cx? + oy Ficiy?  dzd 4
diz2y 4 dliizy? 4 dilly3 4 ex* 4 elxdy + ellz2y? 4 ellizyd
+ eflitys, Yug wie vielen Gliedern befiehet nun cin vollf.
Polynom von der Nten Dimenfion fir » Grifen?
DO AH8) - WD gpyepeim,

Yntro. Yu s i

22) TBie viele vow diefen Gliedeen bleiben Gbrig, wemn
alle dicjenigen, weldye duvdy =? tl;eilbat find, davon aus<
gefdhlofien werden 2

N+1)(N+2)(N+5) (N+n)
. Untw. ( Py oy

o3) Wie wiele bIeibcn tibrig, wenn a!ie dicjenigen,
yecldye durch =2 und y7 theilbar find, dayon auSgefcbuﬁ'm
werden?

/
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aaty. VF 1) (N4 3) (N435) «(N4-n)

cN—p+:><N—p+z><N-p+o>f-f-(N_p+n)
1 2 3
(N—q+1)(N—9+2)(N—9+5) (N—q+n)
ST R SRR 0y 9T
4 =P q+1)(N—p q+2) (N—P—q+n)»
Q vee s e ‘n 5

24) €8 wird angenommen, daf unter n Aberhaupt
mbglichen Fallen, wie eine Begebenpeit fich ercignen fany,
¢6 m Falle gebe, welche irgend eimer davanf gegrindeter
Hofinung odvet Crivartung glnflig find, alfo n — m Fille,
wo ein ungtinfiiger Crfolg cintritt: weldhye Wabrfcheinlich=
Peit it alsdann fhe einen ghinfligen, und welche firr einen
ungingigen 3at£ vorhanden?

Antw. - = fie dent gunfigen, und

gunfiigen 5au
Wie find diefe Husdrdike gu deuten, wennt m = o ifi?
Hnd wie, wenn m=n if?

25) Jn dev ehemaligen Berliter Sahlenlotterie murbeu
P01t go Rummettt, weldhe man in ein Rad legte, und pers
mittelft- ber Umdvehung durdy einander mifdyte, finf afg
Treffer hevausgejogen. Wenn nun jemand 12 aus diefen
go Rummernt nach WilFhhr wdiblte, und alfe darvin ent=
Baltenen Umben, Zernen, Duaternenr und Quinten be-
feste s wie gtof war fir ihn die Wabrfcheinlichfeit, eine
mbe, Terne, Quaternte pder Quinte ju gewinten?
© Yntw. Fhr die Ambe war feine Wabrfcheinlichfeit ==
2z fliv die Terne = giy, flr die Quaterne = %, und
fir die Quinte = serdse-

" 26) Jemand wollte-in der ehemaligen Berliner Sahlen-
Inttevie YO8 go Rummern fo-viele Jeftel, jeden ju 5 Nums

fut Dert uns
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tmevtt . fpieletr, -Daf et die finf Treffer aewif auf einem
voir yeinen 3etteln habe  Wie viele Setrel mufite er in al=
Lot nebmen? Wie viele Rettel waven unter diefen, weldye
nur vier Trefer enthielten? IWie viele.von 4wey und von
drey Treffernz Wie viele, auf welde nuy ein cingiger Tref-
fer war? und wie viele Jettel enbltd); auf meld)e fich gat.
fem Treffer befand?

Untw. Die nzabl der Jettel, welche er fpielent mufte,
war 450492685 batunter befanden fidy 425 mit Quaternen,
35700 mit Termen, 987700 mit Amben, 10123925 mit usg=
stigen, und endlich 32801517 mit Rieten.

27) FWie verbalt fich die Wabricheinlichfeit, aus 13
verfchicdenert in einem Glidsrabe befindlichen Nummern
fechs- porber befiimmte Rummern ju zichen, gur Wabrs
feheinfichieit, qus einem Pifetipicle vou 32 Katten acht vor=
her beflimmte Kavten su iehen , unter der Vorausfebung,
0f forobl die Nummern als die Karten gebbrig gemijcht
feyen , und das Heraussichen blintlings gefchehe? Und im
Galle dies ey Gpiele wdren, bey welden die Gewinnge,
- wenn die beffimmten Nummern ober Kartent herausgesogen
werden, gleich grof find: wic miffen fich die Cinfdpe vers
halterr, wennt, in Ricficht auf die Wabhefdyeinlichfeit “des
Gewinnend . beive Spicle fir gleich geachtet werden follen?

o Untw.  Die Wabrfdhernlichteit deg Gewinmens beimy
erftent Spiele verhalt fidh gu der beim gweiten Spiele wie
11 qu 67425, und die Einfdhe bey diefen betben Opielen
chenfall wie 11 ju 67425

128) uf wie viele Arten laffen fich 4o verfdmbem Ru=
gelit in gwey Haufen abtheilen, daf der eine 33 und der
anbere 7 Kugeln enthalte? ; .

ntro.  Auf 18643560 Yvtert. -
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29) Muf wie viele Arfen Fdnmen 21 verfehicdene Rugein

in drey Haufen vor 5, 7 und 1v Kugeln abgetheilt werden?
Antw. Nuf 42325920 Arten.

30) Nuf wie viele Atten Taffen fich 19 verfchicdene Ru-
geln in vier Paufen von 2, 4, 5 und 8 Kugeln. abtbeueng
Untw.  Yuf 5257083260 Yuten.

31) Qluf wie viele verfdhicdene Arten Einten aus cinem
Pifetipiele von 32 Karten erff 12, und hierauf vow den
nochy tbrigent 20 Bldttern noch 9 dagu genommen werben?
Ober, welches eben das fagt, auf wie viele Yrten fonnen
32 Karten in drey Theile eingetheilt weyden, daf dev erfie
aus 12, der jweite aus 9, und der dritte aus 11 Bldttern
befighe?

Antw.  Auf 57924165406400 Yrten.

52) Jm Pifetfpicle  beFommt jeder von den beiden
Gpielenden 12 Karten, und bdie dibrigen § werden alg Kaufx
favten gurticigeleat: wie viele verfchiedene Syicle find nun
bey Det Austheilung ver Kavten mbglich 2

Antw.  28445124054800.

35) Auf wie viele Arten ﬂmnen die 52 Rartenbldtter
Des gangen Opiels unter die viev Whiftipieler ausgetheilt
werden? Obder, welches eben das fagt: auf wie viele Aeten
fonnen diefe 52 Karten in vier gleiche Theile, von welchen
ieber 13 Karten entiglt, eingerheilt werden?

- Yntw.  Auf 8565126147851151797861440000 Yrten,

34) Wie grof ift die Wabrfcheinlichfeit, daf von 50, in -
cinter Rotterie von der Ginvidhtung dev ehemaligen Bevliner,
befetiten Rummern gevade citte, und nicht mehr als diefe
eine berausfommen werde? 2

Cntw. 45923 voer ungefdhy L.
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55) WBie gtof iff die Wabricheinkichteit, daf vom dies
fert 50 Defehten Nummernt gerabe zwen, weder mehr noch
wentger, hevausfommen werden? °

Anty. 21199 pder etwas tiber §.

56) Wie grof ift die Wahrfdjeinlichfeit, daf gerade 3
Yot Diefenr 50 Nummern Herausfonmen werden?

Antv. £2% oder ungefdhe 2.

57) Wie grof iff. die Wabhricheinlichteit, dag alle flinf
gejogete Nummern unter Dew 30 befebten feyn werden

Antw. 5373s oder ungefdhr i :

38) ¢ follen aug einem woll gemifchten Pifetiviele
Ravtenr blindlings Hevausgesogen werder: wie grof iff die
Wahefcheinlichfeit, daf fich Davunter finf von einer be-
fimmten Farbe, etwa von Treff, Lefindes rerden?

Antw. S35 ober ungefdhr 5.

39)  Wie grof iff Die Wahrfcheinlichfeit, daf von fiinf,
in ciner Qotterie von der Einvichtung der ehemaligen Ber=
Tiner, befebten Stummern gerade drey, weder mebr mod)
tetiget, herausfommen werden? -

Antw. 2555 oder ungefdhy o+

4o) %ie grof it die Wahricheinlicheit, daf fich ey
Begebenbeiten gugleidh. eveignen werden, bdeven eine die

apeiheinlichfeit 2, die anbere die Wabricheinlidpfeit 2
fiie fich bat? | :

7 o/
ntw. = 2 =TT Warum?

T nn'/
L 4) Tie grof ift die Wabrfcheinlichfeit, baf fidy dren
Begebenbeiten sugleich eveignen werden, wenn fie cingelrn
_ LT 2 : / /" K
vie WabricheinlichEeiten 5:{, '77:7, 1::7 fite fich haben?
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42) Jn einem Kaften befinden fich 24 Quacin, nimlidh
6 weifie, § féhwarse und 10 vothe; es follen juer 7 Kus
gelti, und bierauf von den alsdann noch Ubrigen 17 wie=
Der Drey Rugeln blindlings berausgesogen werden. b
felse davauf, daf die fieben Qugeln alle voth, und die drey
Kugeln alle weif feyn werden. I8ie grof it meine Wahy=
fheinlichEeit su gewinmenz '

Antw. 25z, und daber nur wenig Hoffnung.

43) i€ viele vevjchiedene Wirfe Fonmen mit jwey,
drey, vier, und im aligemeinen mit = Wirfeln gemacht
werden 2 :

Untw. Mit ey Winfeln 36, mit drey Witefeln 216,
mit vier Wifvfeln 1206, und uberbaupt mit n Warfeln 6™
Riirfe.

44) Tie grof ift die %abvfd)eintid)feit, mit vier Wir=
feln vier gletche Yugen u werfen 2

Antw. iz

45) Wie grofi iff die Wahricheinlichfeit mit drey Wie-
felw einen Pafch, 0. . swey gleiche Yugen unb nicht mehe
31 werfen 2

Antw. 5.

46) Wie orof ift die WabricheinlichFeit, mit vier Wiiv=
feln gerade gwen gleiche Augen, und nicht mebhr g wers
ferr, abey fo, Daf die fibrigen Idrfel ungleiche Angen ha=
ben? Wie grof ift fie unter dev namlichen Bedingnung fliv
finf, fecdis und fieben Wirfelz Wie grofi endlich firy acht
Wiwfel 2

Untw.  Fhr vier Whvfel tﬁ die gefuchte Wahrihein=
lichfeit=3; fle flnf Warfel=2§; fir fechs Wihefel=25;
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fiie fieben Wivfel == 2% ; und iy adt smx‘itfe[ =0, dhet

e Fall ift unmbglich.

47) Wie groff ift die SIBabrfd)einIuI)fett mit pier Wiirs
feln cine Tevne, . §. drey gleiche Augen und nicht mehr
$u werfen? ~

gntw. S

48) Tie grof iff vie WabrfdheinlichFeit, mit fiinf W=
feln gerade dren gleiche Augen und nicht mehr ju werfen,
aber o, daf die tbrigen Thrfel ungleiche Yugen Haben?
Wie grofi ift fie unter dev ndmlichen Bedingung fir fechs,
fieben und advt Wrirefel? Wie grof endlich firr neun Wiwfel ?

Untw. Fiv finf Wiefel iF die gefuchte Wabhrichein-

TichEeit = 525 fitr fechs Whrfel ebenfalls = 2%; fir ficben

Whirfel = '5%; fur adt Wihrfel = 53545 fut neun e
fel =0, 0. b. der Fall ift unmdglich.

49) Kft es wabricheinlicher wmit drey Wirvfelsr jwey '
Sedhfen su werfen, oder aus eitem gemifchten Pifetfpiele
Drey Ravten von ciner Farbe, blindlings und obne ju wibe
Tert, bevaus su siehen?

Cointyy. Das evfte iff wabrfcheinlicher, und war verhdlt
fich ‘bie WabricheinlidhTeit des evifen Falles, ju der des jwei-
tent wie 755 §u 504

50) €8 wetden mir ey Syicle angeboten, um dar-
auf su fepen. Bey dem einel follen mit jwblf Wiefeln
genan adht gleidhe Augen und nidt mebe geworfen wer-
den, aber jugleich fo, dafi die dibvigen ungleiche Augen has

‘Ben. Bey dem andery foll ich aus eintem gangen Spiele

von 52 Kavten flinf Bldtter von einer Favbe hevaus jiehen.
Welchem Spiele foll ich, wenn ich Luft um fepen habe,
pert Borgug geben? Und wie verhalien fich die Wapridein-
KiehEeiten des Getvinnens bey diefen beiven Spielen?
Antry.
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Untrs.  Das sweite Syiel ift vortheilbaftey als Has evfte,
und pwar verhdlt fich die Wabrfcheinlichteit des Gewinnens
bey demfelben gu dev beim evfien @picle wie 1259712 ju
104125, 0der ungefdbr mwie 1275 su L v
. Etwas von Wahrfcheinlichfeits - S%edmungen ’ bmug,
Tich abee in Hinficht auf Mortalitdt, fommt fdhon in Den
-oben _genannten TWerfen yon @bnfitam, %Iotencoutt
wid Tetens vor. Ein cigenes Werf daviber ift folgendes:
pDieRehnung des Wabrfcheinlichen, von de Bicqu illey,
aus dem Fransdfifchen von Radiger (Leipsig 1788); fehe
deutlich gefchvichen, umd fept {berdies feine tiefe Kennte
niffe yoraus. :

bia

XX, BVermifdte Aufgaben, .

1) Yus einem Gpiele von 32 Karten werden drey Kave
ten gesogen; auf jede derfelben werden fo viele Ravten ge-
Tegt, alg evforderlich find, damit Die Yngabl derfelben mit
Der Sabl der Yugen Der Karte, worauf man fie legt, 25
aumad)e, 6 bleiben aber alsdann tody 8 RKarten ubmg'
wie biel betrdgt die Summe dev Hugen auf den drey eviten
farten?

Antw. 24

2) Yus einem Spicle ot @ Rarten werden » @atren
gegogen; auf jede derfelben werden fo viele Kavten gelegt,
daf ibve YUnjabl und die Jahl der Nugen jeber ‘unten lie-
genben Rarfe gufammen die Summe s ausmadyen. € blei-
ben aber algbann nody » Karten fibrig: wie viel betrdgt
die Summe der Augen auf dew n criicn Kavten?

UtW. ns 4 n 4 r—a ' ‘
[ 20 ]

/
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3) Semand fauft ein Stid Tudh und Lesahlt 7 SHlr.
fir jedbe 5 Cllen; vevfauft e hicvauf wieder, jede 11 Ellen
fiir 16 THIv. und. gewinnt an dicfem Handel 24 THiv. Wie
viele €lien Halt das Stud 2

Antw. 440,

3) 3wey Reifende fretet ihre Neife an, A niit 160, B
mit 48 THle. Hnterweges werden ffe von Ndubern dbers
fallen, welche ihnen einent Theil ibres Geldes abrmehmen,
wobey A gar doppelt fo viel 8 B verliert, aber doch drey=
mal fo viel dbvig bebdlt als Diefer. Wie viel if nun je-
Dem genvrmen worden?

"oty Dem A 88, und dem B 44 THie

"5) Cin Budhbinber yerfauft miv swey gebundene Bii-
chev Papies, das cinte, welches 48 Bogen enthdlt, fir 14,
Pag andete, weldyes 78 Vogen enthdlt, fir 19 Gr.; Band
und Papier find hey beiden gleich: wie Yoh wurde der
Band gevedhnet? :

Yntw. Ju 6 G

6) Eine Summe voi 156 zbtr foiI utiter 16 arme
Kuaben nady dev Stufenfolge ihves Ylters vevtheilt werden,
und zwar fo, daf jeder dlteve durcdhgehends pleich viel mephe
erhalte als Der jundchft jlngeve. Wenn nun der jiingfte
bey diefer Bevtheilung 6 ThHIr. exhdlt, wie viel beFomme
jeder folgende mehy? Und wie viel befommt dev dlteffe?

‘gntw. § TOIv und a5E THiE st

oY) Gine Scdhuld von 2365 THIr- foll in 54 Terminen
_abgettagent werdenn, und swar {0, 0af in jedem Termine
5 Thlr. mebr als im nddfi vorbergehendent besahlt wivds
IBie viel muf man den erflen Teymin abivagen?

Yntw. 20 THir. S
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) Cin Waferbehalter; der durch ey RNokren in einer
Seit von 12 Prinuten gefallt witd, IHunie duvdy die eine
diefer ‘Mbphren allcin. in 20 Minutenr, geflilit weedens in
weldher Seit Epnnte e§ duvdy Die andeve Rhhre gercbebem

Aitw. - Jn 30 Minuter.

) Jemanb fanft fiir 28 Gr. eitie gewiffe Jnsam Qfep-
fel und Birnen, besahlt fiiv 4 Hepfel einen Grofchen und
fiir 5 Bivnen cbenfall§ einen Grofchens e tafit bievauf
feinem Machbaven die Halfre der Hepfel und dem Ddritten
Theil Dev Birnen ab, und erhdlt dafiie § Gt., weldyes
fie ihm felbfi Fofieten. Qste viele Yepfel und Bivnew Hatte
o gefauftg ‘ ;

mntm 48. aevfel unb 50 %tmen.

10) €8 witd eine [abl gefucht, die fo befd)aﬁen iftr
pafi, wenn man fie ju 15, w27 und gu 45 addist, drey
Bahlen peransfommen, die in geometvifther !ptnportm fiea
Pen. Diefe 3abl iff2

Antw. " 9. ;

11) S Dabe eitre avithmetifde und einte: geomesrifche.
Progreffion, fede vom drey Glicdern, nnd die Summe aller.
fedhs Gliever betrdgt 96. Das erfie Glied der avithmetiz
fdhen ift in Dem evflen Glicde der geometrifchen Progrefion
gweimal enthalten; dag jweite Glied dev avithmetifchen ift
in dem pweitenr Glicde Dev geometvifchent Progrefivm drey=
mal, und 248 dritte Glicd der avithmetifchen in dem drits
tenn Gliche Dev geometrifdhen Progreffiosn, {ed)amal enthals
fenr. Welche Progreffionen. find 82

Utttw. g, 6,9, und 6,18, 5%

12) A, B, C wollen ein Gemdlbe Faufen, aber Teimer
hat Geld genng daguw. A erbittet fich von B und C die
Hilfte ihres Geldes, um es Foufen su Ehnnens B hingegen
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bittet A und C ftur um den drittent Theil ihres Belbdes,
foeil ev e alsdany su faufer im Stande wdve. Hievanf
fagt C: Teihet mir den vievten Theil cuves Geldes, fo foun
iy es Faufen. FWic viel Geld bat demnadh jeder, und wie
viel foftet Das Gemdlde, wenn man weifi, da§ diefe drey
Lente nur gange Thalerfificke bey fich haben2

LAntw.. Dag Gemdlde Foliet entroeder 17 Thiv., und

‘algdann bat A 5, B a2 und C 15 Thir.; oder das Gemdlde

foftet 54 Thiv., und algdans Hat A 1o, B 22 und C 26 Thiv.;

“pher u. f. 0.

35) Ginf Greunde, A, B, C, D, B, vergebrten in ci-
ftem Gafihore gufammen cine gewiffe Summe, Deven Be=
sablung einem von ihnen ubertvager werdett foll, wosn
aber, wie fich bey der Iahlung ibhrer. Thalerfiticke findet,
(denn fleinere Minge haben fie alle nicht, ) Feiner Geld
gentug hat.” Sollte einer allein begablen, fo mifiten die
fibrigen noch cinen Theil ibres Geldes zufchiefen, und
grone mifte A den vievten, B Den finften, C den fechiten,
D bet ficbenten und E den achten Theil von dem Gelde
Der ﬁbrigen pefomment.  WWie viel haben fle verzehrt2, Und
vie mel hat jeder von ihien?

Antw. Bevgehrt wenigfiens 879 THiv., und atsbaan hat
A 519, B 459/ C 545, D599 und E 659 Ehlr., oder u. f. w.

14) - @inige cinander fremde Perfonen wollten in Ge-
feltidhaft  auf gemeinfhaftliche Koften eine SReife machen,
und inietheten gu diefem BVehufe einen Wagen firr 342 Thir.
Nnterweges Tiefen drey Davom, und nhn mufite jeder der
fibrigent 19 THIY. mebr besablen, als fonit auf feinen Theil
gefommen wire.  SBie vicle Perforen waven ¢§ anfangs?

Antw. 9.

15) Eine @olbﬂang’e murbc mtt Berluft fite 420 zblr
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vetfauft, batte man fie flit 570 Thv. verfauft, fo wire der
Gewinn gerade-viermal fo grofi gewefert alg jebt der BVere
Iuft iff. Tie viel Patte man dafiiv gegeben?

Antw. 450 SHIv.

16) " Ucht Pferde Haben in fichen Wocherr citte TWiefe
901t 4oo Duadeattuthen o abgeweidet, daf fie fowohl das
Greas, weldhies im Anfange beveits da fiand, als auch jenes
abfrafen, weldyes wahrend bdiefer Jeit darauf gewachien
war.  Bey gleichem Futter haben neun Pierde in acht
Wochen eine Wiefe von 500 Duadratruthen abgereidet.
e viele Pevde Einnten anf diefe Avt 10 Wohen lang auf
einer Wiefe von Goo Duadratrutben weidben?

 Antw. 8.

17) Ein ftevbender Chemann hinterldft eine {hmwangere
Grau und ein veines BVermbgen von gooo THIr. Ev verord=
et in feinent Tefiamente, daf, im Fall -feine Frau cinen
Gobn gur Welt bringt, der Sohn dreimal fo viel cvhalten
folle ol feine Mutter; gebdbre fie gber eine Tochter, fo'
oIl diefe ttur Halb {o viel beFommen alg ihre Mutter. Kuy-
3¢ 3eit nach des Diannes Tode fommt bdie Frau mit Jvil-
linget wieder, namlich mit einem Sobtte und einer Tochters
Bie muf nun vas BVevmbgen getheilt werden? ‘

Antw. Die Mutter erhdlt 2000, der Sohn 6ooo und
Die Tochter 1000 ThHiv.

18) it RNeifender gebet von cinem gewiffen Otte ab,
uftd madyt dent evitfenn Tag eime Meile, Den gweiten zwey,
Den dvitten Drey, Dem vierten vier Meilenr, und fo fort i
Progrefiion. Kanf Tage nachher aebet eitt andever RKeifen=
Der von temfelbm Otte ab, nimmt denfelben Weg und
macht tdglichy 12 Meilen. A weldhem Tage nach dev %b-
veife Des evftert werden beide Reifende fich begegnen?
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C gintw. Den adhtens Tag, und wenst fie ihre Neife auf
, die vorher befdyriehene Art fortfei;en, ben fuufgebnten %ag
abermalg.

19): Der evfte Reifende it Der povigen Wufgabe mad)e
Den evifen Tng a Meiler, it dedem folgenden Tage aber

o eilen mehr als in dem Yorhevgehenden. Der gweite
© gebe n Tage fpdter ab, und mache- tiglicy & Meilen. Pady
welcher Seit werven fie ich beaegnen?
- Qntw. - Fadh. ;
—d) F hah '
—(2a—25 _d)____,V[Z(ja 25, ‘d')'a_s'bd'nltagm-

20) €5 werden gwey 3ablen vor einer foldhen Befehass
fenheit gefudit, vaf ibr Produft ihrer Sumiie gleich fey,
und daf, ‘wenn die Summe diefer Sahlen gu der Summe
#hrer Duadrate gefebt wird ¢ 153 Bevausfomme.  TWeldye
Bahlen find g2

Mntw. 3 und 3.

21) '@in Schdfer wurde gefragt, ie viel Schaafe e
Babe. Gt amtwortete: ,,Wenn idy meine Schanfe ju 4,
obet 6, odér g 3dble, {o bleiben miv jedesmal drey fibrig s
#abTe ich fie gu 7 oder 15/ {0 bleibt miv jedegmal cines fbvig;
3abIe ich fle aber nach 11, {o bebalte ich fichem tibrig.
gme vicle Sdyanfe Hatte er Hemstach?

Yutw. 183, 0der 36219, oder u. {, .

~22) 3wey Kanotiere haben jufammen 1000 Patronest ge=
fa0t, und dagu gleich viel Pulver verbraucht. Der cine
_fovicht gum andern: ,, Hdtte iy fo vicle Patronen wie dy
geftilit, fo hatte ich 18 Centmer Pulver vevarbeitet. # Hier=
Cauf amtwovtet Der amdeve: , SHitte ih fo viele Patronern
wie du gefliflt, fo wirde ich nur 8 Centner Pulver ver-
braudyt habemn. /4 Wie viele ‘patronen bt feder gefilit? nnh
it wie viel S})u[wr? e

/
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ontt.  Det evfie hat 4oo, Der pweite Goo Patrosest
gefiilit, und jeder braucht 12 Gentirer Pulver.

25) Wie Tange muf ein Thaler auf Rinfessinfen e
& Procent fiehen, wenn daraus 1000 Thiv. merbext folleu?,

Antr.  Sifchen 141 und 142 Fabhre.

24)  Semand hat einw Faf Beirt, P48 100 Duart et
balt, wovon jedes Quarvt 1 Thlv. 12 Gr. Fofiet. BVon die-
fem Weine japft er ein Quavt ab, und fllt dag Faf wie-
Det it Waffed. Rachdem fich dag Waffer mit dem Weine
vhllig vermifcht Bat, japft er abermals ein Quart ab, und
“erfest Den Abgang wiecder durch Waffer. Wie oft muf er
Diefes wiederholelr, wenn jedes Duark der Vevmijhung,
yeldyes ﬁd) am Ende im Faffe beﬁnbet, 1 Thlv. foften foll‘!

Antw. 4o bis 41 mal. &

25) Mant foll 7o'inn drey Theile vow eitter fa,[d)en Bi=
fohaffenbeit’ erlegen, Daf, wenn man den evfen Sheil mit
w, Den jweiten it § und dem dritteh mit g multipliciie,
bievauf diefe drey Produfte addivt, die Iahl 561 hevauii=
fomme. Welche Theile find .e6? :

Untw. 1,67, 2; oder 2, 65, 35 vber 5,65, 45 u. f. w.

26) Gin Rechenmeifter gab feinem Schitler swey Jubh= -
Tet gt multiplicivent,  von welthen die eite um 55 ged et
war als die andeve.  RNady vevvichteter Multiplifation miifite
ber Scyiiler die Probe machen, und das Produft mit Do
Fleineren Faftor dividiven, der Quotient war 227 whY 115
blieh tibeig. Der Lehrmeifter fand nun, daf falich mul=
tiplicivt wordent war, und befabl dew Febler ju verbefers.
AT der Schiiler den Febler gefunden batte, fagte ¢v, lep
bdtte im Multipliciven nur Eing su wenig gevecdhnet; trein,
fagte bicrauf der Rebrmeiffer, nicht 1, fondern 21000, Tgs
 fiv 3ablen Batte der Schiiler gu multiplicivens .

Antw.. 159 und 254 o 4
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27) S cinet Salzaufldfung {i-das Gewicht des fifen
Waflers = a, das Gewicht des Saljes = &4, alfo ihr Ge=
Polt = a-: 5. Wie viel QB’aﬂ’er muf noch sugegofien wers
pen, wenn der Gehalt derfelbenr =g fepn foll 2

- ntr. i — (a4 8). Die Ginkeit ves Gewichts die
némlidye als bte, worin @ uNd & gegeben find

ﬁBse ift Diefel Ausdruck su deuten , wenn —<a+b,

alfo + 5 <& ift?

- 28) Jrgend citt @tnff A it p maI fo fcbmec alg iﬁaf-
fer; cin andever Stoff B nur p/ mal fo fehwer als Waffer:
tie viel muf nun von dem jweiten Stoffe mit eimer Duan-
| titdt Des erflen Stoffes, deven Gewidht =g ifi, verbunden
werdenr, wenn der fo verbundene Kirper im Durchichnitt -
2/ mal o fdywer als Waffer feyn foll, vovausgefeist, bag
P swifdyen p und pf falit?

Antw. .;)’i(;—(-ﬂ{-;’—:%l. ;pte Einpeit pfe ’n'dmlid)e'als,
Die, worin g gegeben iff.

29) Das Bley ift 11,524 mal fo fhwer als Wafer, dag
Teidyte KorEboly aber nur 0,24 mal, dag {hwerere Tannens
bols bingegen o,45 mal fo fdywer als Waffer. Wie viel
Korf muf man nun mit einem Stide Bley von 6o Pfund
yerbinden, damit der fo verbundene Kbrper aerade fo viel
wiege , als ein Stid Tannenbholy von gleicher (Sroﬁe j a[fo
fhwimmen Finne? o ’

Yntw. . 65,846.+. Pfund. ‘

50) @6 feffen wound = gwey Gibfen,” weldhe fo von
_eitander abbdiiger; Daf, wenn man det Grbfie = die » bes
ﬁimmten %evtbe @y @y, @l g gieht, die Grdfe w

nadh
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nadh der Neihe die 7 entiprechenden befiimmeen Werthe w,
wl, wi y wiit LY erhalte.  Wie [aFt fich nun w burch ein
spormtom von x fo Davifellen, bafi die angegebeneu Bevin=
qungen evfliillt werben?

Untw. Man fepe w = A+B$+ Cz2 + Dx? + Ez* 4 4¢.,
und gebe dem gweiten Theile diefer Gleichung » Gliever;
fubftituive Hievauf nach cinander flr w und = die entfpre-
chenden Werthe w, a; w/, a/; w, al’s wil, allls 1.5 {9
ethdlt man » Gleidyungen, durch welche fich die Coefficien= .
ten 4, B, C, D, E, 1., befrimmen Iafiens.

z1) E8 feyen w, =, y, drey Grdfen, weldje fo vor .
einander abbangen, daf fie gleichyeitig die Werthe w, a; b3
w/,al, b; w', al’; bl/; will, alll, b5 g0 5 exhalfen, {o
vaf folche u drey sufammen gebbren und einander ent=
forechen. Tie 1aft fich nun w durch ein Polvnom von =
und y ausdrnden? (M. {. S. 298.) v

Antw. IMan fepe w=A + Bz + Bly + Cz2 4 Clzy
+ C/iy2 4 Dx3 4 Diz2y4 16, und gebe deni gweiten Theile
~fo viele Glicder, als es der entfprechenden’ Werthe giebt;
fubftituive bievauf fir w, z, y, gleidyseitig und nach der
SReibe, die Werthe w, a, b wl, al, b5 wity alt, b5 105
fo erhdlt man gevade fo viele Gleichungen, alg jur Befiim=
mung dev Coefficienten 4, B, B/, C, €/, €/, D, D/, 1.,
nbthig find, und es laffen fich folglich diefe Goefficienten
beftimmen.

'52) €8 feven w,'z, 5, z, vier Grifen, velde fo von
einander abhdngen, daf fie gleichzeitig die LWerthe w, a,
byciwl,al, b, cly wity all, b, c; ac. exhaltert, fo daf
immer vier von diefen Werthen sufammen gehbren. IWie
136t fich w durch ein Polynom von =, ¥, z, ausdrucen?

Antw. Mot feyge w = A 4 Bx + By Bz Cx2
+ Clzy 4 Clzz 4 Cllys 4 ity z + Ctiliza 4 Dx3 4-

3
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Dixey 4 Digsz 4 3¢, und verfalive hievauf wte in den
beiben vorigen Aufgaben.

Auf eben diefe Weife wirde man verfabren, wenn
mebhreve Grdfen und mehreve entiprechende Werthe gegeben
wdven. Diefe Aufgaben find tbrigens fowodl in ber Phufir,
alg in allen Theilen dev angewandren Mathomatif von gros
fem Nupen. Yuch find fie die Grundlagen mandher angs
Iotifchen Methodest und Juterpolationsformeln.

53) Man foll eine 3abl findenr, bie {o Lefhafen iff,
baﬁ , wenst man diefelbe mit dem Duadrate eitter anbers,
wm 1 gevingern 3abl. multiplicict, dag Produft = 1 fey.

Belhe 3apl iff e5?

Yntw. Die Fabl iff duvdy die Gleichung z® — 222 3
z =1 == o gegebett; Die eingige veelle Wursel diefer Glei=
dung iff 1,7548+...

31) Weldhen Wevth Hat dev ins Unendliche fich evfivels
~ fende continuirliche Bruch

1

giske -———-

g+ - 2 23
- wens davin fem andever Duotient als ¢ vorfomme?
Antw. =7+ 1/(9’ +4)

35) Welchenr %ertb bat der ing Uuenbhcbe foxtlaufende
v mmbtfcb’cuntmuwhd)e Bruch

\

g 9+-——"
" %

7 + 7+ 3
forin die Duotienten g, 7, zmmerfort meberbolt vorfommen?

Antw. ——+v(—— _?).
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36) Welchen Werth hat aber eitt continuiviicher Beudh
wie der vorige, wenit anfiatt groeier Ruotienten ¢, 7, drey
Suotienten ¢, r, s, ing Unendlidye wtebcrbolt vorfommcn?'

Anty. Den Werth

 ogred ¢7+s—r—-V[(9rs+q+s o ,)’+4: :
2(gr+1) :

37) Weldher Wewth wivh ferner eitt foId)er Brudy Ha=
bet, wenm; viev Quotienten, ¢, 7,54 %, NG Unendlidye
wiederholt vorfommen 2

Qrst - gr 4 gt 4= st —TIs

AR T 3

YEICorse+ gr + gt a2 475 + 2)2 — 41
2(97s. + ¢ F ) :

Wie [afs fich wobl dag GSefely Diefes Werthes angee
ber, wenn mehr alg vier Duoticpten perigdifd) wieders
bolt vorfommen? 3

38) Jtt citter geometvifchent Proportion iff gegebens die
@uinme dev beiden mittlertt Glieder = a, die Summe der
beiden dufiern =&, und die Summe der Biquadrate aller
vier Glieder =c. Welche Proportion iff ¢5?

Antw. Cs fen < die Differens der beiden mittlern Glies
der) fo it d=V[—a® —203 I 2V (¢ + 2a’b’)]/ und
die gefuchte Proportion:

300 =V (6% —a® - d2) ] &(a—")
=g(e+d) 1 E[b+ V(8 —a? + d*)]

30) Sn cirer geomtetvifchens Proportion iff gegeben: die:
Gumme allet Glieder = a, bdie Summe ihrer Quadrate
=6, und die Summe ihrer Biguadrate =c. Welthe Pro=
yovtion iff es? :

Antw. E8 beseidyne p 008 Produft der beiden dufievn,
alfo audh der beiden mittlern Gliecder, und -d die Differen;
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swifchent Det Gumme der beiden dufern und der Summe

bev beiden mittlevn Glieder: o iff ’

% P=“§4—:Va4 -'!-za’68+ b’-—nc,

und d=1/(25 4 8p — a2).” Die vier Glieder der gefuchs

“tent Proportion find daber:

jla—d— 1y [(a=d)2 —16p]]
j[a+d—vI(a+d) —16p]]
ile+d+ Vi(e+d) —16p1]
jfa—d+ VI(a—d)? —16p1].

40) Ein Schuldner ift verpflidhtet, die Summen a, a/,
at, allt, ¢, in den Tevminen n, n/, n//, 0/ ju begahlen,
will gber feinte gange Schuld a + a/ + al 4 a’/l 4 3¢ quf
einmil begabien: nach welcher Beit muf diefes gefchehen,
wenn der Iinsfuf = p iff, und die Jinfessinfen mit in An=
fchlag gebracht werdenz

Autw., € feyen w, wi, wh , whl, e die baaren Wev=

a’

the bicfer Termixal-Bablungest, fo daf w = 1—%,‘ W=,

wits= 20, e, fo gieht der Ausdruct
Fi
log(a+a/+attaltl +10.)—~log (W w/ 4+ wi 4 wit/ + 3¢.)

/ lo
die gefuchte Jeit. (Einbeit %gc Reit die namliche, als die
flie n, nt, 0/, 0, 10.)

41) Semand ift 4oooo THIX. fhuldig. Da e aber diefe
Sduld nicht auf einmal abjutragett vermag, {0 wird er
mit feinem Glaubiger eins, ihm vou heute an, am Ende
eines jeden Jahres 2500 Thiv. su besablen, und feine Schuld
wit 5 Procent 'su versinfen. AIS ev nun die Jeit beredhnete,
in voeldher fie villig getilat feyn wird, findet ek, daf am Ende
. bes lepten Jahres ev nicht mefr volle 2500 THIv. ju begahlen
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bat/ fonderst etmad weniger: um wie viel weniger, wenn
die Binfessinfen mit in Redhnung gebracht werden?
ofntw. 1im 31,88 Thir. weniger.

42) Eg werden vier 3ablen von einet foldhen Befchafa
fenheit gefucht, daf die Summe derfelben = a, die Summe
ibrer Quadrate = b, bdie Summe der wbIf Produfte,
weldhe entfteben, went eine jede mit Dem Duadrate einer
anvern multiplicivt wivd =c, und die Summe der fedhs
Produtte, weldye entfiehen, wenn dag Quadrat einer jeden
mit dem Quadrate einer andern muyltiplicict wird = d.
Wie werdent diefe Sahlen gefunden?

Antw. Die Summe der Produfte der viet ge\'ud)tm
Sablen ju gwey und gwey iff = (a2 —8), die. Summe
threr Produfte su drey und drey = L(ad—ab—2c), ynd
Dag Produft aller vier = % (a*+ 20¢2b—36%—8ac+12d).
Die vier Iahlen find daher durch })ic folgende Gleidyung
gegeben: 3

2% — axd + E(a? —b)z? — L(a® — ab—2c)x

+ o%(a% + 2a?b ~ 362 —Qac + 12d) =o.

45) Bier Jablen find durch nachfiehende Merfmale ges
gebett: die Summe derfelben if =a, bdie Summe ibrer
Duadrate =0, die Summe ihrer Cuben =c, und die
Gumme ihrer Biquadvate = d. Wie werden fie gefunden ?

Antw. Die Summe der Produfte det vier gefuchten
Bablen st swey und zwey ift = (a2 —8), bdic Summe
ihrev Produfte su drey und drey iff =3(a® — 3ad 4-2c¢),
und dag Produtt aller vier==4% (a* —6a2b + 502 4 §ac —6d).
Die vier Jablen find daher durch die folgende Gleichung
gegeben:

z% — az? + é(aa —b)z2 — L(at—35ab + 2c)x

+ 3% (a* — 6a%b 4 5562 + 8ac = 6d) = 0.
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“Wiffenfdafelide Modride,

: Fiwe die Gleichungen aller Grade giebt 8 gewiffe Funt-
tionen ihver Wureln, weldhe auf Gleichunaenr des jweiten
- Grades flibren. Fir die Gleidhungen des fluften Grades
ingbefondere find diefe Funftionmen von dev Form, welde
durd) die Tyvengleichungen [(abede) = f(bcdea),
f(abede) = f(bcade), f(abede) = f(acdbe), geges
ben werdew, mwenn a, &, ¢, dy e, die Wurgeln begeichiresr.
Die dritte i Ubrigens eine nothwendige Folge der Leiden
evfien.
tn die einfachfie Funftion Diefor Avt ju erhalten, mache
iy das Produft a®brc2det, und permutive die Gerponens
tenn, wie es jeme Tnpen erfordeen. Hievburch emtiehet ein
Yggregat vor 6o Gliederst, von weldyen ich, theils gue
Ericicdhterung deg Drudes, theils aud) um bdie Permutas
tionent deutlicher fehen gu laflent, Diev blof die Ceponentett
angebe. 3
01234 03124 02314 50214
20134 23014 21304 32104
12054 13204 10324 31024
491-25 40312 40231 45021
42013 42301 42130 43210
41203 41520’ 41032 45102
) 34012 2403r 14023 14302
Z4201 14230 04215 04321
34120 04132 24103 24310
23401 12403 31402 21430
13420 01423 30421 10432
03412 20413 32410 - 02431
12340 31240 23140 02143 .
01342 30142 13042 21045
20341 3204r 03241 10243
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Dicfe Funition erhdlt Dey allen Jertaufchungen dee
urgeltt a, &, ¢, d, ¢, nidht mehr als jwey yerfchicdene
SRerthe, namlich Den bier gegebenen, und denjenigen, wel-
her aus Dicjewn durchy die Vevtaufchung vonw a mit & abge-
Teitet wird. Sie wird daher durch eine Gleidhung des
sweitent Grades gegebenr.  Da aber gur Beredhnung diefer
Gleichung viel weiter fortgefehte Lafeln gehbren, als die,
weldhe fich in meiner Theovie der Gleichungen befinden,
und fberdies die Nechnung felbft auch eigene Kunfigrife ec=
fordert, voenn fie nicht noch mihfamer werden folf, als fie
fchon ift; fo gebe ich bier blof das Refultat, anf deffen
Richtigheit man fich verlafien fann. Die Gleichung ifis
X2 — pX F g=o

p—-——-gC!D +4BD? 5 BCE —5E?
g== B3(2D2— 4 B3C*E — 4 5+D3* + ng'CDE—27B5E'
4+ gC*D2 — 27 (CSE — 42BC2D3 4 150 BC3DE 4
56 B2D% — 130 B2C D2 E — 200 B2 (252 4 225BJDE=‘
— 64 D% 4+ 4oo CDE — 555G2DE? — gsoBD2E®
+ 9258 CE? — 775 E=.
motin B, G, D, E, bie Coefficienten ber sum Grunde ges
Tegten allgemeinten Gleichung 2% — oz* 4 Ba:3 — Cx2 4
Dz — E = o find.

S0 3 B. erhdlt man aus der Gleichung =5 — 552°
+ 4472 + 1322 — 144 =0, bDerer Wurgelnw 4+ 1, — 2/‘
+ 5, — 6, + 4, find, die Gleichung:
X2 + 2124864 X 4 665817594624 = o
und bicraus X = — 382032, X==— 1740852; welches audy
wirflich die beiden Werthe Der obigen Funftion find, wenn
- fir a, 5, ¢, d; e, in einer willfihelidhen Ordnung. die
Rablen + 1, —2, +5, —6, + 4, fubftituivt werden.
@ben fo erbdlt man flie die Gleidhung =5 — 5723 +



320

6222 + 6122 = 1008 == 0, bevent Wurgels + 2, — 4, — 7,
-+ 6, + 3, find, die Gleichung:

X2 + 80502336 X + 1541918962324224 == o
und bieraus X = — 51405968, X=— 49096363; weldhes
ebenfalls die beiden TWevthe ber obigen Funttion find, wenn
fiv a, b, ¢, d, ¢, dic 3ablen + 2, —4, —7, +6, +3,
in einer belichigen Ordnung fudffituivt werden.

Aus dem gefundenen Werthe dev obigen Funftion lafs
fent- fich nun alle andeve Gunttionen, weldyen die ndmlichen
Syvengleihungen sufommen, N dem gten Capitel lmei=
et Theorie der Gleidhungen vational ableiten. Da diefes
Der crfte Weeth einer nicht fymmetrifchen Funftion fir die
allgemeine Gleichung des fiinften. Grades ift, weldher big-
her gegebent worden, fo fdhmeichle ich miv, daf er flir bdie
Algebraifer cimiges Sntevefle haben wird, und bitte ibvi-
gens meine Qefer,  diefer fie nod) nicht angehenden Nach=
vidit voegent, um Berseihung. ;

Drucdfehler

' &. 24 3. 10 %, 0. anf. —a" b1 a"%b
= 26 — 6 V. it anft. 1500402 1, 150 a%52

— 30 — § 0.0, anfl % 28 1 37 z3
— — — 13 v, W anfh 24a%z% [ 24a%z®
B TR TN O A el T k. g

— 48 — 10 v, o, anft. 1/ (247 +601/6) 1. 11>(147,+6°V6).

—155 — 2 0. . anfte T L T ;
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