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Praefatio ad Lectorem.

Q
UAMPIS de fcientiis Mathematicis,hac ηοβνα 
& fuperiore at at e, praelave meruerint Piri eru
diti, qui Algebram Speciofam, Arithmeticam Infi
nitorum, nuperamque Fluxionum doctrinam ad- 

'invenerunt & excoluerunt’, nihil tamen inde Ve
terum gloria detrahitur, qui Geometriam ad eam provexere 
perfectionem, quam facilius forfan fuijfet poCleris mirari, 
quam abfque Antiquorum fcnptis invefliganao ajfequi. ^od 
egregii confummatique Geometra exfliterint, magnoque acu
mine & foiertia praditi, abunde te flantur vel Euclidis folius, 
Archimedis, φ Apollonii qua Juperfunt. Plurima quidem 
illi ( ut cateros taceam ) nobiliffimaque reliquerunt ingenii 
monumenta; quorum nonnulla, qua fcilicet manifeflam pra 
fe tulerunt utilitatem, quaque proinde confer vari humani ge
neris maxime intererat, temporis injuriam fceleratafque pluf 
quam barbarorum manus effugerunt: dum illa, qua peniti
ora Jcientia magijque abfiru/a continebant, neminem naCta 
vindicem idoneum aut cuflodem fidelem, utcunque pretiofa, 
fatali Jtrage periere. Hinc falium, ut, magno rei literaria 
damno, haltenus defiderarint Mathematici libros idos de 
Analyfi Veterum, quorum nomina & argumenta ex Pappo 
filo habemus,eaque haud fatis integra’, quod & ipfe mutilus 
magnaque fui parte truncatus ad nos pervenerit. Gniverfos 
fine deperditos exiflimavit & deflevit Orbis eruditus, donec 
liber Arabicus cui titulus,

5-AmOI I cAx±==>
felici fato, repertus erat in Bibi. Bodleian l inter Codd. MSS· 
™ Seldeni: ubi diu latitavit, ac for (a n diutius aliquanto lati- 
^ffit, nifl, paucis abhinc annis, in manus incidiffet 7). Ed 
Bernardi,^ro«0W74?7yoy^0rtf^ & linguarum Ori
entalium peritijjimi: qui fiatim Codice infpeElo comperit ejfe 
TraduClionem Arabicam Apollonii «z&l λό}* ^57^«*··

Bernardus igitur, libro praclaro invento latatus, alacriter a i fete



PRAEFATIO.
efie eidem Latine vertendo accingebat. Ferujn antequam vel 

decimam partem abjolverat ab incoepto deftitit, five aliis fiu- 
diis avocatus, five operis difficultate perterritus : nam Codex 
ille non Jolum peffuna manu exaratus erat, pun^lijque diacri- 
licis plerumque defiitutus, quibus in Jcriptura Arabici liter a 
quamplurim<e filent difiingur, fid & gravioribus adbuc vitiis 
laborabat, quod verba fiepiufiule & integras nonnunquam pe
riodos orniler it, & Diagrammatum lineas literis male fignatas 
& diftmdtas habuerit: adeo ut Divinatorem potius quam In
terpretem ad finfumgenuinum eruendum requififie videretur. 
Tofi quam autem Bernardus e vivis excejfierat, quicquid Apol-: 
Ionii traduBum erat male habitum & neglectum jacebat, 
donec hortatu Firi Optimi & dodhjjimi D. Henrici Aldrich 
S.T.T. & iEdis Chriih Decani, illud in manus fumpferat 
Collega meus D. Gregorius, Bernardi in Ca
thedra Saviliana Succeffor digniffimus. Hic loca nonnulla in 
Herfione ^ϊϊ\2ίϊάιη3. cafiigavit fupplevit, totamque manu 
eleganti in ufum Decani defcribi curavit. Pcfiquam autem, 
magno Walhiio ad fuperos migrante, munus Trofejfovium, 
quod ille egregie ornaverat, in me collatum effiet; fiorte for
tuna Apollonii apographum iHud, humanitate Decani fiupra 
memorati, confpexiffiem: magna me incefjit cupido tentandi 
quid ipfe in reliquo Apollonii vertendo proeliare potuerim. 
Opus fiane arduum & impeditum aggrefifius fum, qui, Linguae 
Arabicae prorfus ignarus, librum in ea confer iptum,mendifque 
innumeris & Lacunis non paucis refertum, interpretandi onus 
in me Jufceperim. Ferum beneficio Schedarum quas tra
duxerat Bernardus, mihi Clavis ad infiar aditum ape
ruerunt ad Apollonii mentem invelhgandam, primum voces 
illas excerpfi de quibus ex Ferfione Bernardi liquido mihi 
conflabat; dein ad argumentum refpiciendo, & notas obfcu- 
riores iterum iterumque mecum evolvendo, quidfibi voluerunt 
paullatim deprehendi: & hac quafi deciphrandi methodo [ut 
ita loquar) eoufque progrefius fum, ut totum fere librum per
legerim, ac quodammodo intellexerim; eundemque denuo pe- 
detentim percurrendo, opus integrum, abfque alterius cujuf 
piam auxilio, ad eam quam videtis formam perduxerim.

Quod ad Codicem MS. attinet, qui nobis aureum Apol
lonii libellum unicus confervavit; in eo, Librarii [ut fttfpicof) 
incuria, plurimas hinc inde periodos defiderari comperi; quas, 

prout



AD LECTOREM.
prout Jenfus demonftratio poftulabat, verbis meis,fed dt-
verfo charactere excufis, Jupplevi. feruntamen non vanam 
pra Je fert Antiquitatis Jpeciem, utpote qui prim<£ paginat 
ascriptum habeat PoJJeftoris nomen, anno Hegirae 6^. i. e. 
Chriiti 123J. unde liquet ante quingentos annos Jcriptumfu- 
ifte. Quo autem tempore adornata fuerit, haec Merfto, pro 
certo jiatuere non poffum : conjeCturis tamen indultus credo, 
faltam ejfe paulo po/i annum Chriiti 820, aujpicus Almaimo- 
ms Chalif ae /ive Imperatoris Saracenorum. Qgi, miroftagrans 
hierarum amore, libros PhUojophorum & Mathematicorum 
optimos a Graecis Imperatoribus impetravit \ atque id negotii 
popularibus fuis dari voluit, ut eos, fumma qua potuerunt 
fide & elegantia, in linguam Arabicam verterent.

Jam fi quaeratur unde confiat hunc tractatum genuinum 
effe Apollonii fetum ? En tibi rationes, meo judicio,non con
temnendas. Trimo rin tot Loca & Cajus divi jus eft ut er que 
Uber, quot utrique Apollonii <ofei tribuit Pappus,
in Praefatione ad VIlmuni Collc0t. Math. 2do Idem eft nu
merus fqy ordo diorifman, lidemque Cajus dioriftici. 30 Liber 
nofiri. Apollonii Jecundus, eodem modo ac ille quem dejcribit 
Pappus, totus ad primum refertur, h quo etiam diorifnos 
omnes mutuatur. f Lemmata eadem quae in libro Arabico 
paffim occurrunt, in principio libri Jeptimi (ut ab Apollonio 
defumpta) demonjlrat Pappus. 50 Quatuor ultima Pappi 
Lemmata eodem ordine ac iit dem fere verbis traduntur, qui
bus Maximarum & Minimarum Rationum termini, in limi
tationibus ad Cajus fecundos quartos Locorum VP1 
V1I- primi Libri nofiri. Denique Diagrammata fer e omnia 
Graecam referunt Originem, eo quod linearum notas dijpofitas 
habeant juxta ordinem Alphabeti Graecorum,qui ab illo Alpha
beti Arabum plane diverjus eft.

Si quis objiciat librum hunc, fimili licet argumento, pne- 
thodo tamen Apollonianae plane diffimili (criptum efte ; quod 
tn Cafibus umver/is Jingulas rerum minutias percurrat, fp 

•plurima fufe demonftret, quae nulla videntur egere demon- 
ftratione. Mdim is cogitet, librum hunc ex eorum numero 
primum efie, quos ad Artis Analyticae inftituttonem adhibitos 
memorat Pappus; unde necejfe habuerit Auctor quamplurima 
m difcentium ujum plenius enucleatius tradere, exemplo- 
qne fertihjjimi Problematis per omnes Cajus Joluti common- 

ftrare.
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firare, quid in fimili propofito invefligare deleat Analyfta.

Hac de Apollonii libeUo jam primum in lucem edito ; ex 
quo fatis liquet, quo paPlo Veteres, adhibitis proportionalium 
proprietatibus, 'Problemata plana ad aqualitatem duorum rePi- 
angulorum deducebant; quorum alterum quidem datum erat, 
alterius vero laterum jumma vel differentia. Neque ul
terius in exfequenda Compofitione progreffi Juni , quia m 
fexto Elementorum Prop. i8va & 29va, & in Prop. y8va 
6* iP™» iterumque Prop. 8q.va 8yva Datorum Euclidis, 
re Ρί angulum datum excedens vel deficiens quadrato ad datam 
rePtam applicare docemur; qua quidem EffePliones coincidunt 
cum Aquationum quadraticarum {uti nunc loquimur} Con- 
firuPiionibus Geometricis. Methodus hac cum AlgcbrI fpe- 
cioLfacilitate contendit, evidentia, vero jy demonflrationum 
elegantia eam longe juperare videtur: ut abunde conflabit, Ji 
quis conferat hanc Apollonii doclrinam de Sectione Rationis 
cum ejujdem Problematis Analyp Algebraica, quam exhibuit 
Clarifiimus Wallifius, fom. II. Operum Malh. Cap. LIV. 
pag. 220.

Ut vero methodum hanc praflantiffimam magis adhuc il- 
luftrarem jy Mathejeos Studio]os pleniori demererer ob[equio, 
ad libros Apollonii de SeCtione Spatii reftituendos memet 
accinxi; nec inani, ut perfuafiffimum habeo, conatu. Nam 
per omnia ipfius Apollonii ordinem jy argumenta ajfequutus 
mihi videor, quantum Jcilicet ex Pappi dejriptione vel ali' 
unde licet conjicere : quam bene autem hoc pr<ejliterim alio
rum efio judicium. 'Denique cum Nerfioni nofirrt, ad ma
jorem problematis dilucidationem,optimum vijum fuerit Scho- 
lia nonnulla in fer er e, quorum ope Loca Geometrica, rePias 
omnes datam rationem abfeindentes contingentia, defignari 
pojfint: itidem in Sechone Spatii, quo modo fimilium Loco
rum deferiptio fieret demonflr at um dedi, proprii (que Jolutio- 
nibus attexui, ne quid in hac de Sectionibus joPlrina defide- 
r aretur. injuper ad calcem Praefationis de qua mox 
diPlurus fum, prima viginti Lemmata e Libro Septimo 
Collect. Maih. excerpta adjeci; quia in demonfirationibus 
Apollonii de utraque SeClione ea ajfumpta fuijfeplane a fle
nt Pappus, re [que ip[a te flatur.

Naide quidem dolendum efi, quod reliqui traPlatus Nete- 
rum Analytia, a Pappo memor αύΛ aut perierint, aut nondum 

lucem
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lucem conjpexerint. Nam minime dubito quin illorum non
nulli, Arabice Jaltem verfi, alicubi terrarum lateant, pulvere 
magis quam tenebris Juis involuti, ^pamobrem ut ab eru
ditis, quos ad Bibliothecas penitus excutiendas iterum iterum- 
que hortor, melius faciliufque reperiantur & dignofiantur. 
Pappi Praefationem, non antehac Graece, immo vix Latine 
editam, operibus hijce pramifi; priJUnae integritati, quoad ejus 
fieri potuit, refiitutam e duobus Codd. MSS. Bibliotheca Sa- 
vilianae. Perum, ut ingenue fatear, manum adhuc medicam 
pofiulat. Nam ut Graeca Pappi in hijce Codicibus fapiujcule 
luxata funt & depravata, praecipue in dejcriptione Porilma- 
tum Euclidis, (ubi nihil fere /ani occurrit) ita in plerijque 
abfurda adeo & injulfa erat Conimandini Per jio, ut necefie ha
buerim, aut pajjim eam emendare aut aliam de novo conficere.

Quin & alias ob caujas expoliri & publicari meruerit hac 
PappiPrafatio. Primo, ut ex eaoftendaturQ^ie&rsvafaljb 
Peteres ignorantia infimulafe, quafi is primus mortalium 
Locum ad quatuor reflas ab Euclide incceptum componere 
noverit ·, cum tamen Apollonius hoc ipfumJe ejfecife non ob- 
Jcure indicaverit. Nam impojjibile ejfe * dicit, perfeBam 
ejus Compofitionem exhibere, abjque propofitionibus quas ipje 
i je inventas prodidit in tertio Conicorum: quod idem eji 
ac fi dixjjet, illis conceffis facile & proclivefuiffe Euclidi 
Locum compojuiffe. Et Jane Jiquis contulerit folutionem illam 
operojam & immani calculo Algebraico perplexam, quam in 
principio Geometria Jua dedit Cartefius, cum admiranda illa 
concinnitate qua res tota Geometrice abjque omni calculo 
abfoluitur, per Lemmata XVII, XVIII, XIX. Lib. primi 
Princip. Math. Naturalis Philofbphiae, adhibitis duabus pro
pofitionibus Ub. III. Come. minime dubitabit quin Apollo
nius tpfe hac in re majus quiddam prajliterit, quam ab eo 
prafiitum exfimai Cartelius. Injuper adjicere licet, quod 
ad problema de Seitione Determinati, ab Apollonio plenijlime 
rcjolutum, tota redeat difficultas inveniendi punctum quin
tum in Loco dejeribendo. Datis autem quinque punctis ao- 
cei Pappus Locum Ellipticum perficere, Lib. VIII. Prop. 13, 
14· Eodemque modo, nec difficilius, mutatis mutandis, Lo
cus Hyperbolicus per data quinque pundla defcribitur. S e- 
CUNdo, ut palam fiat omnibus, Regulam Guldim Centroba- 
ncam, inter inventa Geometrica Juperioris Jecuh praeipua 

y ide Pappi Prefac. p. XLII. numc-



PRAEFATIO &c.
numeratam, ipfis etiam Te t eribus innotuiffe : cum Pappus, 
Jub finem hujffce Trafattonis, dijertim nobile illud Theo
rema defcribat,quo menjurantur Solida omnia gyro Planorum 
quarumvis genita,; modo habeantur eorundem Centra Gravita
tis. Nam fi αμφοίσμα reddatur gyrans, vero gyrando
genitum, res manifefiior erit, quam ut probatione indigeat. 
Terum utrum hoc invenerit ipje Pappus, an a decejjoribus 
fuis acceperit, ex ipfius verbis haud liquet: pro certo tamen 
affirmare aufim, hanc Regulam illi perjpediam fuiffe, annis 
iioo ante natum Guldinum.

Jam demum non diffitendum efi,quodlibris dPappo dejcri- 
ptis denuo infiaurandis operam navarint Mathematici recen- 
tiores. Duos quidem nofiros de SeClione Rationis Spatii 
quadantenus refiituit Willibrordus Snellius, revocatos adSc- 
Ctionem Determinatam, ab ipjofimiliter infiauratam. Tactio
num dodirinam in Apollonio Gallo delineavit Franciicus 
Vieta. Loca plana a Fermato, in operibus ejus pofihumis, 
miro acumine & judicio iUufirata habemus: qui& Ponlmata 
Euclidis, opus longe difficillimum, redintegrare pollicitus efi ; 
verum fidem non liberavit. Denique Inclinationum proble
mata per omnes Cajus exjecutus efi Marinus Ghetaldus. Ne
que Jane tanta’ difficultatis Junt haec omnia, ut alicui Artis Al- 
gebraicae perito moram longam injiciant. Terum perpenden
dum efi, aliud effe Problema aliqualiter re/olutum dare, quod 
modis variis plerumque fieri potefi, aliud methodo elegant i(- 
fima id ipjum efficere \ Analyfi brevijjima & fimul per- 
Jpicua, Synthefi concinna & minime opero/a. Hoc Poeter es 
praeftitiffe argumento efi Apollonii liber, quem imprajentia- 
rum tibi fiftimus : nec dubium efi quin Pappus Jub titulo 

ava^va^M libros praedictos collegerit, ut exempla daret 
Analyjeos Infiitutionis efficaciffima, & dijcentium captui 
longe accommodatiora.

Alia quae te moneam jam non juperjunt; hoc tamen unum 
ne nefcias, tantijper te morabor, donec narravero, me in hijce 
omnibus edendis plurimum adjutum fuiffe a viro amiciffmo 
de re liter aria praeclare merito D. Joh. Hudlono S7. p. 
Bibliothecae Bodleianx Prafedto: qui id fibi ( qua e/i hu
manitate} curae effe voluit, ut nitidior emendatior prodi
ret libellus.

Tale & fruere.



πςοοψΜ άς το £ Συν- 
αγωγής g©tyxov, τα Λ^αματα τδ 
άναΧυΰΐ^ρ^ τβπζ.

ΟΚ-χλ^ ρ^ρος ΛνΛΑυόώρ^, Ερμόο ωξζ τώσον, άωτζί σ/λ- 
λνφιν, ι$α 775· ετιν υλη ττχξίςχ^ασ-μίνη, τίώ τ ν^ι- 

νων ^οιχ^ων νηιησιν, τόις βαΑοράνοις ΛνωΑΛμζάναν cv 
μμ^ς ^υΰαμιν wpikxluj τ τΰ^\ανομίνων αυτοίς 'Ζ^οΑημάτων' 

ας τχτο μόνον ^ςησιμη κα^ςωσω. ^ε^Λτ^Λ/ q Cot® τξίων 
άντρων f Ευκλ^ου ts τα ςοι^αωτχ, $ Α^^ωνία τχ Τίζρρηχ, 
% Α-ζ/ςνμχ τχ ττζεσ-ζυτίρχ, κλίχ άνωΑυσιν σζα/^σιμ εχασκ 
"diu έφοδον. ωνωΑυας τοιναυ εςιν ό^ύί ^cra X ζητχιΛρχ, ως 
ομοΑογϋυμενα, 2J& τ cwgAx&ay, 3?π τι opwAo^uifyjcy 
ον σζζν^ΐσ^’ cv τη το Ζν\τ8μ3ρον ως άγονος όετο-
%$ροι, το e? i τ^το avpc^Myet σκοττύ^,'^ΐο' Τΐώλιν ίκάνϋ 
το ^c^viyaf^pov, ίως μ ^τως ανΛτη^ρντΐς 'Λα^τν^ωρ^ρ 
(Λς τι των η$η γνω&ζρβρων, η τάΡιν Λρχης ζχ,οντών· τίω 
TDicurduJ ί^ο^ον ωνωΧυσιν κα,λχμ3ρ, ciov ccva-ymAiy λνσιν. ο* 
9 τη auu^r&i £ζ ‘ύζ^ςροψης 3 τοάντη αναλυτά κα^,λη^)^ 
υςχηρ ^^ΰςοςησά,,ώροι άγονος η^η, τλ ιτη^ρα, e««, όν- 
72^3% τΰζ^ηγχβρα, icetTU ψύσιν τΰ^Λντις, (ς άϊλήλοις c^n- 
^ν^ίντΈς, ^ς 7ϊλοί a^My^i^zc τ5 τχ ζητχμ$ρχ κ,ω^σχ^ης’ 

τατο ΚΛλ^μιν σια^τιν. /ιτιον ίςιν ΛναΧυσεως ο^νος.
■W $ρ ζητηΐί^ν τχΑηΒ’^ς, ο κλΑ^ίο] %ωρη2α^ν' το ρτο- 
^/^ιν&ν τα^ ^ζςτΈ^ίντος Αίγαν, ο κ,ωΑατχ] τϊτζΡοΛ^Λ^χ^· 
<>7π μ^ν αν τα %ωρηπκ,α ^ας, το Ζ^ταμ3ρον ως cv xjz^^e- 
^Αροι, ώς ΛΑν^ίς^ eiTzi 2^go των ε^ί Λν^Αα^ων ως ά»Α^- 
^ν, ως ζςι κλ^ '^sto^igiv, τσζ^ιΑ%ντις ^ιί τι ομοΑογά-' 
μίνον iay αΑη&ίς εκείνο το ομοΑογαμίνον, αΑ^ίς ίςζχ^ 
KSH 72 ζητχμ,ίνον, ί Χττδ^«ξί5· άντίςροφος τη άνωΑυττν 
Ιαν ^ί όμοΑ^γαρανω εντνχ,ωρ^ρ, ·ψίυ/ος ίςομ το 

b Tvfxwvc','.
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ζ^τ^ενον. ® Q τΣ 'Ζΰ&ζλημαΙικΣ ^ας, το ς^τΕ^Εν ως 
γνω&Ε» νζζν&ψ,Ενοι, ζιτλ 2^ των Ε^ης α,^λΣ^ων ως αλη
θών, τΰζ^ΕΑ^ωτζς εύπ τι ό^ΑογαρκΕνον Εα,ν ρών το όμαΑογΣ- 
ρζΕνον owuatzv η £ πζζ/ςόν, ο κωΑΣσιν οι ^το τ ρω^/κάτων 
So&ev, Sw&7zy Egoif^ το gt&te&ev, Σ πωΑιν η ^ση^&ι^ις άν- 
τίζροφος τη άνΛΑυτ&ΐ’ euv ^ε α,^υυυΛτω όρκοΑογαρζΕνω Εντυχω- 
jkev, υυΰατον Εςζη Σ το ‘Ζσ^βλ^α· Sop/τρκος $ε Εςι πξο- 
^αςυλη τΣ πιπΕ, £ πως, Ί^σκχ,ως Sjumtov Εςιχρ το ts^- 
ζλημα. τζσζΣυτζί ptEV Σν 'ζΣΣ ωνώΑυσΕως τυω&ΕσΕως.

Των πϊ&ΜρηρκΕνων τΣ άναΑυορΛΕνχ βιζΑιων η τν&ις ε^ τζι~ 
αυτή. ΈυκΑ^ου ^Ε^ορκόνων βι^Αιον ev' ΑτπϊΑωνίχ λογά ^σητο- 
ρζης $υο, %ω£/Χ ^ητζ^ης 3υο, (ΡιωριτμΕνης τορζης £υο' Ετταψων 
Juo. Εύκλ«^ τΐΰ^/σ-ρΛΛτων τ^/Λ’ ΑποΤΑωνιχ νΕυσεων ^ύο, οω- 
τΣ τόπων ^πττΕ^ων ^υο,κωνικ,ων οκτώ' Αζ/ς^α τόπων ςίρΕων 
πόντΕ’ Ευκλ&ι^χ τόπων π^ς όί^π^ωναων ^υο' Ερα,τ^ύθ-Ενας 

μ,Εσοτητων ^υο, ytvETUj βιζλία, λγ, ων τχς 3
Απι^ωνία κωνικών, E^E&Epku σοΐ τΰζ$ς Ε7ΠΐτκΕ·φ{^3 

το Έπλη^ς των τόπων, των (λουτρών, τ π^ωσεων, 
κα& Εκα,ςον βι£λίον' ά/λα τζί Αη^'^, 7ζό ζητΣ^Λ' 
Σβερκιάν αν τη πξαγ^ΛΤΕΐΛ των βιβλίων κλίλ^εΑοιττλ ζητησιν, 
ως Ενόρκων·

Πε§) Τ Δί&μζνων Εύκλείίν
Πε£/έχ« Q το πξωπν βι^Αιον, όπιρ Εςι των ε^ορκόνων, 

Λτπζντζί ^ΐωρηρ,ω^, evvev^ksvtx' ων πζωτκ μιν κα&όλχ c^n 
ρκΕγι^ων κγ- το Λ το κ αν ώ&είαίς
Εςϊν ωνά,Αο^ν Λνάν ^ΕσΕως' tu, Se Ε^ηζ τΣτοις iS cv ίύ^-^ικις 
ίςι &Ε&1 ^Ε^οριίνοας. τεό Se τΣτζις Ε^ς ι ετπ τ&γώνων 
τω et^ti ^Ε^οροΕνων Λν<^ ^ΕσΕως. tzc ^ε Ε^ης τΣτοις ε^οο, 
c/^7 τυγ^ντων etvj Ευ^-υ^ζά^^ων χωζ).ων ^S&t ^Ε^ο^ων 
avdj ^ΕΤΕως. τζί Se &ν\ς τΣτζις ε% , ον -za^c^Ao^a^oii- 
Ετι Σ, ^^ΣοΚο^ς ei^et ^Ε^ο/κΕνων χω^/ων- των Λ Ενορκό- 
ιων ε, το ράν πξωτον* ^ξωφόρβμόν Εςι,τζΣ '^ S d^n τ^/γω- 
ιων χούζ/ων > 'ότι ουρ 2^<ρορ<κρ των ^ικνΛαΕων των ^}^ρων

•ζ^ς



(ili)

«ζΐΓζρί τούτα τα τ&γωνα χω&α λόγον όχ&π dedΰμίvΩv. τα 
di ί·^α, ίως τ^ ο γ, cv duci ,Ζ3?^2ληλο^αμμοίς»
οη τας ον τα^ς γωνίαν "άζΓ^τας ον d'idopfais λο-
Ο^ίζ 'ω&ς αλΚηλα’ tvia di τ^των ε^ηλόγας εχει όμοίχς ον 
duci τ^γγωνοις. ον di τοίς άφ«^ί e? 2±\&^άμμασϊν, ίως & 
ο (ο 3-', duo pdp εςιν ^τπ τρίγωνων, d di ion τέλειόν ων εύ- 
3τιων άνάλογον έτων. τα di ε^ης τ&α, im duo ευθειών ανά- 
λογω χτων, * 726 dY tei, dofa 71 τρεχάτων χω&ον· τα di 
Ι7π Tiuciv ωοτω, ίως , ον κύαλοις dείκνυτα}, τόίς f^fJ με^~ 
3ή μόνον dtdopivois, Tite g %oV' ΟΉ diayo μενών ζυ&ειων 
2J& dido μόνου σημείου τα ^νόμ^υα d^doμ^va.

Πέξί β\

T/?f ^>σπ)ΤΒμηζ χ λόγα βιβλίων οντων duo, τζ^τχσίς 
μια Χ^ζσο^ινιρηίΐ^ύη' dio μίαν τΰ^ταοιν ^τω ^ξάφω. Δια 
do^vTOi σημ^α zu^iav ^ξαμμαυ άχχ,^ν τίμνασαν ~^7γο των τη 
^εοι) dο^των dυο ζύ^ονν, τοίς αντων dο^ίία σημείου,
λο^ρ ίχασαζ τ cwnv τω do^vTi. Ύας q ρξαφΛί 24&φόρ&ϊ 
y^ecQzzf λα^είν σνμζζζηκ,ιν, '3^ο^ΙαιμσΈως ^Οί^ρηζ
ίνί^α, τι ττξος α^ηλοος %σεω$ τ dido^d^jccv eu^acv έ τ 24^ο~ 
φορων ^ωσεων dedo^pa σηριεία, κ. 2^ ^9 ανα\ύσ^ζ (& cuv~ 
fate αυτών τι οιοζ/τμων. Εχ{ το μ3/) τρωτόν βιζλίον 
τ λογά 'λττοττιμης ττττας ίπία,, ^d, Λο^ζσ-^έ? Q πενττ, 
ώψ T^ctf μ,ιγίφ^ Jooq ϊλα^ζοί' y^j ίςι μίγι^ς ρλν

^ιτΐιυ τηωσιν ί τίττα, ελάχίςΰς g κ^τζβ τΐω d<^j- 
τε^εν ίκτα τοττα κατα τύυ αυτίω ζ ζ wr#> με^ιςοι 
οί κατα τας τετάρτας § ς ^>d0^>i τόττα. Το q difapov 
^ιζλιον λογκ ’&πΰ-πμης τσκ^ς id, 9 /ιορισμχε
9 Οδΐτ c^ πξωτχ' α,ττάγζττμ ολον εις το ΤΓξωτον, Λημ^- 
μ>α& ^εχ^ταλόγα^^ς λ, αυτα 9 duo βιζλια τ 
λογ» "^πίτΰμηί favρημάγωγ ρ^·#,', κατα di Πε^κΛεοί ,3!λίίο-
VMV η τοτύτων.

Πε^ζb 2



ΙΤφί ^ρ^ ϋτοτϋαίς β'.
Της ^ετοτομης X χω&αβιζλία μεν ^ύο, 'ΖΤζ^λ^Λ 

g καν τατοις εν χ}^2^ιράμώ& JV. τατων μία σσζμτασίς 
ε<π τζο juev λ2Λλ ομοίως έχανα τη τν^τί^α, μονω Je τάτω 2φ&- 
φερασα τω <Ρ«ν σάς '^τπττεμνομενας ^υο ευθείας cv οκ«ν'4 μεν 
λογον εχχζσως m^iv , όν Jg τούτη χω&ον τσ^εχασως 
3o%v' ρη^ησζπη άτω. Δια & ^ο^εντος σημεία εύ%1αν }ξαμ- 
μΐώ άγκχείν τεμνασαν ~άτά τ ά'ο^των άνο εύ^ων τοίς 
ίστ αώτων ^ο^εϊσι σημεάις χω^/ον 'Ζ^εχάσας ^ν τω ^ο^ντι.

αυτή $ε 2ψμ 7ζ«$· α&τάς εάτίσυζ τ'ο τσΚη^ς εο^κε τ γραφό
μενων. Εχ« «Γε το μεν στξωτον βι^λίον χω&α 'άπντομηζ τόττας 
ζ\ πΐωσ^ς κ$, άιοζ/νμας Q' ων ·τεο^α>ρ^ς μ^ν μί^ίςο^ τςεις 
Je ελο^ίΤί. (ς εςι μ^ζπς μίν καπα ώώ ^ώιτΐ^ν ε^ωετιν 2^ 
στζωτα τοττα, ό κ^τζο τώ) πξωτίω ^ωσιν & β' τόττα, £ q 
κατζύ τίω οάντε^ν tituptu, κ, α κλίά tu» Tf^rbjj ικτχ 
τάπχ' ϊκά^^Ρζ <^ε ό %ct7aj τΐώ τ&τΐυυ ^ω<πν 8* τζ/τα τόττα, 
X) ό κΛ73ί τΐώ $ τιτ&,ρτχ τάστα, Xj i κατα τΐι» στζωτώσ J* 
έκτ^ τάστα. Το Λ Λυττ^ορ βιζλίον τ %ω>^/.α ^τπιτΌμης ε^« τό- 
πας ιγ, ^ο^τμας’ οητ άο στρωτά άττάγε·
•πηγϊ άς οώτάν. ^ωρμμΛτα ίχει το μίν ττζω-nv βί^λιον μη, 
το 3ί ^ίύτΈρον ο<τ.

Π$ρ< ^ιωξίσμ^Υϊς 'κμάζ β'.
^ηζ τάτΰΐς άν^ί^οντα^ ^ιω^/τμίνηζ’ τιμής βιβλία ^υο, 

αν ομοίως τοις 'ε^τε^ον μιοίν ‘ζΟτασιρ ^ρίςι λζγ[ν, ^ΐίΖ^γ- 
μζνΐϊ» τωντί»' τών ^ofeiffwv Λστάρ^ν tufaav £νι σημειω τεμειν, 
ωςζ τ '^στολα.μζοίνομίνων ίΰ^ων ττ^ς τοίς ΐπ άσωτης ^ο^ΐΐσι ση- 
μ&ιοις, ητοί το ^στο μίας τίτξαγωνον, η το "'■jzztd ^υο ‘^ττολ.αμζ^ 
νομίνων 'Ζΰ^.^χόμ^ον οξυγώνιον ^ο^έντα λό^ν ε^Ρ, η™ 
70 χώζώ μιας ^πολαμζανομίνης (C ^ο^είσης, η ^τζ$ς το 
\ssro ^υο "Ϊχτηλαμζανομϊνων ^^<εχομ3^σον ορ^^νιον,εφ οσητεροα 
^ξη των ^ο^ΐντων οη^μάων. Κα< τούτης, ατε ^ις ^ι^^γοενης 
^{σχε^είς ύιοζ/7μας Σχάσης, 2£μ σ^^ονούν η ^^τις ^γονε^ εξ 

ανάγκης.



^«κνυσι q tzu>tIuj Α^^ωνίχ^ cJtti \Λ\ων t 
τ^ο^κωτΈ^ τι^ρωώ^^, κα^τηρ c9n X 3<&πρα β£λω 
τ άζωτων ςοιχ^ων Έυχλεί^α. Tourdw τπολίν εί^ωγίχού- 
Ήρζν ετΠΧ,να^α^ων ^ε^αζΤί ΧΟ/ εΐίφυωζ Τ ημ^Χ^^* 
Εχ<| ^e w στξωτΰν βιβλίου 'Ζΰ^ζλ.ημα^ρ ε^ταχμα^ί 
ι^, ^ιοζ/σμ^ς τήντε, ων μεγίζονς > ίλαχμνν ενα χ^ 
μ<π με^ίςοι μ$ρ, 'a,π χατα 73 £wn^w (^πταγμα ^ντερχ ^ο- 
^λημα-πς, χ* ο χα,τχ 73 t^itw & τέταρτα «z^Ca^^tb? , έ ο 
κατα το rg/73y τέ ε, Xj ο χατα 73τ^/73μ τΡ εκηΓ ελο%^ξ »6 
c κ^τζ το y ετήταγμα τα τ&τα τΰ·&£ληματος. Το <^έ δεύτε
ρον δϊούζ/τράνηζ’ τιμής εχ« 'ζ^βλ^α^. τ^/α, ε)δηταχματα 
εννεα, διο^/τμας 'ΐ^είς' ών «<πμ ο»71
ταν & πξωτχ, χ> ο κατ» το ^<73Ρ έΓΛότ^ίί* °
73 T^/TBy Ί^ίτα ^Γζ$ζλ^ΛΤΰς. Λη^ΛΤΛ J\, εχ<1 το^&ν γξ(ά~ 
TQV βιζλ,ΐΰν κζ\ το δεύτερον . ^εωρνιρρατίύν JV 724 ^υβ 
βιβλία, ^ωρισ-μενης πρης ττγ.

Πέξί έ^πζφών β .
Ε^δ" <^έ τ^τοις τ εττα,ψΜν ε^ βι£λίθ> ^υο, 

cu/τοίζ eivoq <£ τ^τίάν pbta>v 'Π^ει^ρ ^~
τω^ εχαιπ^' £τν\ς σημείων έ εύ^ων £ κύκλων ^ιων ο^ιωναν 

^ο^εντων, χυχλον ά^ΰύ^Ίν Λ έκα^ύ τ ^ο^εντων σημείων, 
« δο&είη, ^cl^oi^/jcv εζΛζηζ των ^ο^ίτων ψάμμων- τεαντηί 

^λη% τ cv TUjS δεόμενων ομοιων η ανεμείεΰν
XATze. μζρ@-> 2^αι-(ρόρϋζ 'ω^τΰ^ζ' a-vcpyzcuov ^ίνεί^^ εΛΛ' οκ 
τ ^ιων α,νομοιων ^ρων 'ΡξίΛ^εξ ^άφίξοι Λτχχτοί ytvovTU^ 
^εχα. ήτοι ^ε^ομενΆ> τςίΛ σημεία, J? τξείζ εΰ^εΐί^ι» <ί 
^υο σημεία χ^ εί,^Λί £ ^0 ey^of σημείου, ^νο σημεία 
κυκλ(^», η ^νο χυχλ,οι σημείου, η ^νο Χ’Μ^οι Χ^ εύ^εια, ^η 
νημείον Xj ευ^ίια κυκλ©^, η ^ύο ευ^ίίαι X. χύκλ^,^ '4 
κύκλο*. Τ^των ουο μίν πξοίϊπι ^ε^είΧτα^ cv τω τεταρτω βι- 
€λίω τ ντρωτων ζοιχείων, οττερ lw μεν ^ξαφων. 73 Τιξιων 
^ο%ντων σημείων μη έττ εΰ^ΐΐαν οντων το αυ~° τω ’Ζτβί το 
^ο^εν τςιγωνον χίίχλον το ί^ε τ^ίων ^ο^των ευ^Ιων

μη 



μη 'δ&£ρ)ληλων &<των, τ τρων σνμτπ^^των, το αυτό &π 
τω εις το $ο%ν τρίγωνον κύκλον έγραψα/. το ^ύο ‘ατ^,λ- 
ληλων ^των μιας εμτππίύσης ως μίρ<^ ομ τ5 β’.
^ιαμ>εσεως π&'γξάφετιη αν τίέτνις' πάντα 7ζ& ε^ης εξ αν τω 
πρωτω βιζλίω. Τλ q λειτά/ώμα δυο, το ^ύο ^ο^των εύ^ων 
Kj κύκλα, η τρων £ο ράντων κύκλων, μόνον α> τω $<£)τεοω βι- 
ζλίω, 2^ τάς πτ&ς άλΚηλας Β-εσ^ς τ κύκλων τε εϋ^ων 
Έλειοναζ ύσας πτλειόνων ^ϊο^/τμων ^εομεναζ· ταμ τΰ-ζρειρη- 
μενακς επαφάκς όμοιες πλη^ς εςι <ζτζ$ζληματων, 'Ζίτ^ρλει- 
πόιβμον ^πο τ άνα^όντων’ πτζ^σανε  ̂ωκαν οετινες τσζ$τίρω 
Τ ^ρημζνων ^ύο βιβλίων* εύσαύο^όν γύ ^εισαγωγικήν μάλ
λον ην, αττίλες τε (c σσμτΰλη ρωσικήν & ^όας τ επαΐων· παλιν 
μια π^λα^ων ατιαντα ^ζ$τασ4, ηης τΰ^ειρημίνης λ^νπ^σα 

ύζΰν3-£σ^, 'Ζΰ&τ^υχσα J\, ό^πτάγμαΐι, ίίτως ε^. Εκ ση
μείων ευ^Ιων xaf κύκλων ότηιων^ν $υο 3ο&ίντων κύκλον 
^ξάψα] τω μφό}4 ^ο&όντα, ^oQ-ivw σημεία η τ ^α-
^ίντων G$p>ayivόμβρον, « ^ο^ιη, ίψατ^ό^ψον g ικάςης τ^ί- 
^ομίνων ψάμμων'αάτη πζοζλημάτων η^η το πιλη%ς ε^.
ο% τ&ιων 2^^>όρων τινων e? άτακτοι Ά^ψορα^ γίνονται 
το πτλη^ος ε^' ητνι γ) ^ΰο ^ο^ντων σημείων, η ^υο ^ο^των ιΰ~ 
^ων, η Jvo ^ο&έντων κύκλων, η σημείου ί^ίΰ^ίας, η σημείου 

κυκλου, η ίυ^ζίοΑ κυκλα, Τ ^ομ&ρον τω μί}^ κύκλον
Ο&ϊαγίίν ^et, ως- άοηται’ καί ταοτα άναλυσαι (c σζα/)ΐΐναή 

κατά π}ωσιν· Εχ<1 q το πρώτον τ ίτταφων πτζ^ζλη- 
ματα ζ\ τοΛ ^ίύτερον π^Ζληματα ^'. Λήμματα J\> ίγ^τα 

ύο βιβλία κα. cuna q θεωρήματα ίςιν ξ ·

Πέρ} Τάν TTO^GjUZCTOV Εύχλδί^^.

Με?» τάς επω^άς εν τ^ιοι β£λιοις πο&σμα\ά εςιν Ευ- 
κλει^α, πο^λόϊς α^ροιτμα φιλοτεχ,νότ^ον άς τ άνάλυσιν τ εμ- 
^ζ/%ςίρων πτζ^ολημάτων κ? τ γενών, άπεζ/λη^ν Φυσεως 
^ρίγρμ^μης πσλη^ος. ού/εν '^ςι^εικασι τόίς ύπ Ευκλεί^ου 
γξα^)^ πξωτΧ) τ ^Μν απειρόκαλοι
δεύτερος γ^α^άς όλιγοις αυτών ^^,-η^άκασιν' εκά^υ μ^μ 

'ζ^λη}ος



ω&τμενον εχοντος ά^εων, * ως ε3$αψ3μ> X $ Ευ-
κλ«^έ< ^ictv excisu θόντος τ μάλιςοο ύττεμφοάναοκν· ΤΛϋτ»^ 
λετ^Ιιν φυσικίώ εχα %w£/av κ άναγκώαν £ κώ^λΜωτό- 
&ν> £ τόις 3υυυαμί,νοις όοαν πο&ζαν ύθητΐρττη. ατπ&ν]α 3ε 
αντων tw «J*η ατε ©εωξηματων εςι έτε τΰ&Ζλημάτων, αλ^α 
μεσην πως τάτων Σχάσης ι3εας' ώςε τας^ζ^τάσας αώτων 
3ιώαά^ ^μα,τιζεο&η η ως Αιωρημάτων η ως τω^ζχγμά- 
των' πωρ ο συμζεζηκεν, τ πολκών γεωμετξων τας ώώ ν^ω- 
λαμζάναν ama dvcq τω γενα Αεωξημ&τα , τας 3ε τω^- 
€λ^ο]λ, '^νο^λεπο^ας τω %ηματι μόνον της πτζρτωσεως. τας 
3ε 2^φο^μς τ τ&ων τάτων οή βελτιον νέασαν οι αρχαίοι, 

1 3ηλον οκ τ όρων· εφασαν ^αρ Αεωξημα άα/ το Έσ^τα- 
νορ&μαν ας ^πώαζιν αώτά πτ^\ανομενα' ττ^Κη^Λ <ίέ το 
·ζ^&Λ))ώρ&μζν ας κώ^σχώ^ώυ αώτ^ τ£ ΈΖζ^&νορώνχ' ττό- 
^/trpca,^E το 7τςο\ανόμ$μον ας ττο^/τρών αάπ^ ri'’ΰτζ^ανοιώρ'^. 
^ίτι^ζα,^η Jg ο τ^ ^οζ/σ·ρώο\ος ορ®·* ύζσ? τ νίωτζξων, 
μη ^ιιυαρ^ων Λτπίντοο ποζ/ζαν, α2λ& συγχρωριζνων τοίς ςοι- 
χαοις τατοις, κ ^ακνιώτων ουυτο μόνον τ^ οτι ίςι το ζητχ- 
f^pov, μη ·ποζ^όν\ων τ^το' ϊλ.ιγχόμ'ΐνοι \^ζώ τ^ ορα 
Τ Λ^Λστοορ^ρων, ί^ξα,'φΛν λτπ σνμζςζηώτνς ίίτως. ττό&τμα 
i7L το ^7Ιΰν ‘<^0%^ τοτηκ^υ θεωρήματος, τχτα χενας 
των τη^/τματων ά^ός ίςιν οι τόποι, '^ζοναζχσι ’ίν τω αναλυο- 
μίνω' κεχωριτμζνων ^ετ mg/τμάτων η&ξοιςεη c^ny^^ZTcq 

2^ τό πολυχυτον dvaf μα^ον των α^,ων 
α^ων. των γχν τόττων ετιν α μθρ ζϊ^ητώ^ων, α ςερεων} α 

^ξ^μμικων, κ^ επ τ τατζ^ς μεώτη\ϋ(Α· 'Συμζεζηκεν ^εκμΐ 
τατο τοις τηζ/σ-μασι, τας 'ΰσζρτάσ^ς εχαν ^ητί\μημεναζ, 2^μ 
τώ/ (Ποολιότητα σζωη^ως σοανυττα^ομίνων^ ώ^ 
των γεωμε^ων 3^π μόρας εκ^ίχί.Όαι , τώ ^ε αίναγκαωότίζμ 
αγνοαν των σημοανομενων. ττεζ/λαζαν 3ε πολλά μιώ 'δτ&τά^Ι 
ηκιςχ 3ui>^rov ον τατοις, 2^μ τό κ^ ουοτόν Έ.ΰκ,λά31υυ άτ^Τλα 
ε£ εκ,αςου α3ους ^Ο-ακίνα/, άλ^α 3αγμώ]^> ενεκα της ^ο~ 
λυτΰλη()ίας * ό^νΐ όλί^κ '3τζρς αρχ]αώ. 3ε3ομενον * τα σ^ωταυ 
βολιού τΐ^αιοεν ομοα3η acdva τα 3a\p^s^i^a α3ας 
των τοττων, ως 3ίΚΆ * το τ^ληθος. Δω κ#/ ,2^λαζαν τοώτοοςον



/vnI\ c* μια, ςπζβτάσ^ ίν^χό^ον ώρόνπς άτως
Εαν ΰπϊίχ >J πωρνβιχ η 'ζά’^μλληλα * ίτζρα Τζία τα α^ι 

μιας σημεία ^ί^ομζνα ή, τα 3ί λοιπά, πτλΰυ ίνος απίηται 
^ΐσή δί^ομ^ης ίυ^άαζ, % τ^φ· α-ψετα/ ^Έσ^ ^ε^ομίνης ώ- 
&ota;. τχτ ίπι τιαταρων ίΰ^ων κρητα) μόνων, ων έ -Ζ5λ«ύ- 
ν&ς η ^υο 2£μ τί αυτί σημειχ υισιν' αγνοείται Je c^n παν
τός πτ&τοινοώμχ άλη%ς ύπάζγον ίτω λιγόβμον.
ϊαν οπ^σαιίν ίύ&ειαι τεμνωσιν α^ληλου; μη πτλάονίς η J1 υο 2^ 
τί αυτί σημεία, παντα g ’ίτπ μιας αυτών ^ί^εμόνα η, 
των 5^τι ΐτό^,ς ίκαςον άψητοι Qitret ^ί^ομίνης ίΰ&είας' η 
κα^λικωτερον ατως, ιαν όποσΐμίν zv^eicu τεμνωσιν άλΚηλας μη. 
πτλείονίς η άυο 2^μ τί αυτί σημεία t πάντα τά ε$ά μιας 
αυτών σημεία ^ζ^ομίνα η, των <^ε λοιπών το πολη^ς ίχόντων 
τζ/γωνεν αριθμόν, η πίλ^Ρμ τϋτα ίκαςνν ίγ^ι σημοιεν άτί{ί~ 
fA^ov ίυ&επύ; ^εο^ ^ί^ομίνης, ό)ν Όξίων μη 'Ζσζβς γωνίαν υ~ 
πάργον τξίγωνα χω&χ ίκαρον λοιπόν σημάον a^£7Of 
^ίοομίνης ίυ^ειαζ’ τον ae ςοι^ωτία ane ει^ς αγνόησα) 
τίτο, τΐυυ αργίαν μόνΐυυ τατα)· c^ πάντων dh των πο&,~ 
<τμα\ων ψαινίται άργας απίρματα μίνα πΐληΒ'ων πΰ)λων 
μφαλων κα^ΖιΖληνάναι, ων ίκαςον ί κατά τάς τ ύπά^ΐσζων 
άιαφο^ς 24^^^^ν ^άι, α7λά κατά τάς τ σνμζ^ζη^των 
ζητχμίνων' εμ υδμ άβδυΟ^ετεις ά'πασα) 24&φίρχ<πν ά^ληλων «- 
ίικωτατα) ίσα}, τ σνμζαινίντων Χ^ηταμίνων ίκαρον εν y^ 
το αυτό cv τηΤλαις χί^πο^ίσεσιν 24^ψόροις σνμζίζηκί-

ΙΙοιητίον ίν έν μιν τω πξωτω βι^λίω τούτα τά ^ίνη των 
cjv τά^ς π^$τάσ?σι φταμένων· ( cv άργη μίν ζζ ίιά^ξαμμα 
τίτΰ) Εαν^πό ^υο ^ζ^ομίνων σημείων πτζβς ί'^ομ&νη.ν
ίΰ&είαν κλαε&ωοιν, ^στοτιμνη Λ μια ^στο ^ί^ομίνης
εύ^είαζ πτξβς τω £π αυτής ^ί,^ομίνω σημάω, ^ποτίμίί (£ η 
ί,τερα ^σά ίτίροος λόγον Ιγασαν άο^ΐνίμ· ίν q τάς ίζης, ότι τόίε 
τό σημάον άπ^&τα/ %πΙ ^ί^ομ^νης ίύ^είου;' ’ότι λόγος τη^ά'ζ <&ζ$ς 
πΐυν^ί ^ο^εις' 'όπ λόγος της^ί πτζβς "λποτομίώ' οτι ηί'ζ 
^ε^ομίνη ότι ij^e cRri ^ο^ν νίυει' οτι λόγο? τηςί'ζ π^ς 
πίνα '^σά τα^ί ίοος ^ο^ντος' οτι λόγος τηςίί πτζβς τινα τί^& 
κ<α\ηγμίνην’ οτι λόγος τί^ί,τί γωζ/.ϋ'^ί το \^τά

σης



νης της^ε' 'ότι τ2^ετ2χω^/α ό/βρτι ^ο^εν εςιν, ο^ίλο- 
γον έχ« τχ^ς λ&ντνμ^ΰ' 'ότι τό^e το χω^/ον, η e μετά τίνος 
χωζ/α g^> *εκ«νο ^ε λο^ον εζ« π^ς ^τητομίαν' οτΐ
^ε /ζεύ’ ης τ^ς Ιω η^ε λόγον εχ&ι ^o^vQ., λόγον τχχζΐς 
τινα 'ihn τ^ε εως ^ο^ντ^^' 'ότι το ύζζό τ2 ^ο^εντ^ κομ 
της 3ε, ’ίσον ετι τω xjzrt ^ο^ντος τχ3ε εως 3ο%ντος'
'ότι λόγος της3ε κα^ της 3ε τ^ς τη λ ^ση τ*3ε 'εως Λη 
ιόντος* 'ότι η 3ε ^τοτΐμνει "&πο feri 3ε3ομενων 3ο^ν -ζ^ε- 
χύσης.

Ey 3^ τω 3<&πρω βι^λίω \τζ^ο%τ&ις βρ ίτερα^ των3ε ζνμ 
τα μενών τα ρ^ρ Ήλ&ονα τα ανυτα τοίς ον τω πξωτω βιζλίω^ 
’^ιοτα 3ε ταντα' 'ότι το3ε το χω&ον ήτοι λόγον εχει ςζ^ς 
λχτππτμίο}, η 3ο^εντος λόγον ίχ&ι τχ^ς '^σητοράω' 'ότιλό- 
γος 81 \szso των^ε τχχζ^ς '^τητο^Ιώ' 'ότι λόγος τ^ σζα>Λγο^)ο^ 
τΐρα των$ε * σζωα,ίΛφοτόρχ των^£ ζζζ$ς ^ητο^^ο* 'ότι π υπό
της^ι σκυοο^οτίρα της^ίτε τν,ς 'Ζΰ^ς Ιώ ηλόγον 
ίχα ο^ενΌ^' Kj το \5Ζ3τ τός^ε (c τη&ς Ιυυ ε λόγον ’ίχη ο-
^ΐντζο, λογον εχ« πξος 'ότι λόγος στωαΜφοτίρχ
τινΛ τί Α εως ^ο^ντ^1' 'ότι ^ο^ν το \jzzo των^ε-

Εν g τω τζ/τω βι^λίω oq piv ζ^,άονζς '^ζζο^Γίτας ^τι 
ημικυκλίων «<πν, ολίγος ετπκυκλχ κ^τμημ^των' των^ζη-' 
τεμενών τα μεν πολλά 'Ζΰ^ορ.Τΰληίήως τοί^ εμπζο^'ζν, 
9 7ζμ/7μ· 'ότι λόγος τχ xjzsi των^ε ιπ^ς τό Gzro των^ε’ 'ότι 
λόγος χ 'άπό της§ε Τΰ&ς ’)όσιζ\ομΙω* ’ότί το χ^Ζδό των^ε τω 

^ο^ειτης ^70) τ^^ε εως ^ο^εντος1 'ότι το "^οπό της^ε τω 
\5sro ^ο^-ό,ντ^ 'λσηλαμζ>ανομενης \szxn κα^ίτα εως ο3·εν- 

οτ! σ7^αμ<ρ07ΐξος τπζςς lu) η^ε λόγον ^οΒ-έν^ λο- 
γον £Ζ« Ϊπζ\ομ1ω- 'ότι ετι τι So^v ΰημ$ιον α§) έ α/ 

<^ι τό^ε $ο%ν ζ^ε^ϋσι τω & τξίγωνον' 'ότι 
ΐςι τι §ο^εν σημ^ν ά(β ομ ζ^ΐ^^γνυμενο^ d^n τό^ε μχϊ 
’ΧσινλαμΙοανχσι, ^^<ψεροίαζ’ ότι η§ε ήτοι εν η
μετά τίνος ευ&ειοίζ 3^ri Tg ^fyv ν^^σ^ς So&etaav γω^

\ εΧ^9 τΛΤξΐΛ βιζλια των πο^/τμάτων λόμμά^ ληΛ 
^εω^μάτΜ f<riv pilo.

c Ύ&Γίύ#



(χ)

i7H7TE(JW βί

Των τόπων κα&ολα οι'μεν euny ίφ&^ικοί, ας Απολλώνιος 
ττζ) των μοιχειών λεγει σημεία ρ^ρν τόπον σημείον, ^αμ^ς §ε 
πτην γξαμμίιυ, οβπφανείας Λ Άφάνειαν, ςερεα Λ ςερεόν’ 
οι £ε Λε^οΛχ^), ως σημεία μεν γ^αμμίώ, ^ξαμμης cJ^n^oi- 
νειαν, ^ηφανειοος ^ε ςεοεόν. οι Je άναςροφίί&ϊ, ως σημεία juejz 
επιφάνειαν, γςαμμης ae ςερεόν. των ^ε cv τω άναλυομενω, οι 
μεν των ^εσ^ ^^ομενων εφικΤ^ί εισιν' 04 &ε ιά^πτη^οι Λε^- 
ρβμοι, κ. oi ^εο) $ γξοομμι^ί άΐε^ϊ^ί είσι σημείων- oi Je 
τσζός ΰτπφανείας αναςροφιι&ι μεν «οι σημείων, ΛεξοΛκρ/ Jg 
γζαμμων. oi μεν τοι γξαμμιι&ί λχπυ των τ^ς ^πφανειαν £«- 
κνυντα}- λέγοντας ^ε ε^ιπε^οι μεν τόποι άτοί τε τΰ^4 ων επάγο- 
ρ^μ, κα^ολα 0024 «<πν ευ^εϊαι ^ξΛμμμι η κύκλοι" ςεμοί 
οσοι είαί κωνων τιιμα}, >ζ^μζολα^ jj Αλείψεις, η ύπΐξζολα/. 
^ξαμμιχ^Ί q τόποι λό^ονται όστη ^ξΛμμμι εισιν tv&oicq, 
κύκλοι, ^τετίς των ^ημ3^ων κωνικων τομών- οι <^ε ύων Ερμ- 
τπ&ίνχς ό^ι^ξαφόντες τοποι σζ^ς μεσότητας, νκ. των 
μίνων aci τω ^pet' ^τζ Jg τ5 Ϊ^ϊότητος των χό^πο^ό^ων * ϊκή- 
νοις. οι μίν %ν Λ^χρωοι των ε^πτή^ων τόπων τύτων τζ&^μ 
^στοζιλίποντες ίςοι^ωπ^' ης αμίληπ^ντες οι μό] αντ&ς 'Ζ^σό- 
^ηκα,ν ίτερχς, ως αςκ απείρων το π^λη^ς όντων, ei &όλοι τις 
πςοσ-γ^μψείν & τίϊς τα^-ως εκείνης ίχόμ&μα. Q-ητω iv τ^ί, μ& 
π^κά{^α ΰςε^.3 τα <^ε της τα^ως πτς^τε^ο, μία 'Σΰ^ίλα-- 
ζων ς^τασχ} τούτη. Εαν J1 υο eu^eiaf, η™ ίνος ί^ομ^να
σημεία η ^πό J1 υο, ήτοι Ιπ ίυ^άοζ η 'α^μ^ληλοι, η ΛΛ-
μινίω ^άχασαι γωνίαν, κ, ήτοι λόγον ίχαπη πτζ^ς άδηλος, 
»7^g/oy Σΰ^ιόχασαι ^ί^ομίνον' άπίητ^ Je το της μιας πΐζ^ς 
ό^Ύηττί^α τόπα ^εσ^ ^ζ^ομόνα, α^ίται (ς το της ζτί^μς πΐ^,ς 
^^ηπί^α τότπα &ίσή ^ί^ορ^α, 'όη μιν τα όμογενας, 'ότι Jg 
τα ίτιρα" Kj 'ότι μεν ομοίως κείμενα πτ^ς τΐυό ευ^^, ότι Jg 
εναντιως' τοαπα Jg ^ρετα/ τας ^ια^οζ^,ς των χόςζΰνκείμό- 
νων’ τα Q ^ζ^σκείρ^ρα cjv άρχη Χαρμάνια γ συμ- 
φρονεί τούτα. ΕΛμ ευθείας τω μ£γ$4 επόμενης το εν ττί^μς 
η ^ε^ομ^ον, 75 ίτΐρον αψετα/ 3ετεί Μομενης τΰ^φερείοίς 

ι^ίλης» 



κοίλης- Εαρ 3υο ^ζ^ομζρωρ σημείων χλΛ·:&ωσιν zv&sioq 
^ζ^ομζν!α> γωνίαν, τό ν&ινον αωτων σημειον α/ψζτα/
Citrei ομζνης ^^φίρε^ζα; ^ίλης. Εαν τρίγωνα χωζ/Χ μι- 

^ομζνα η βα,σις Citrei $ μ^&1 Μομζνη η, η φξυφη ά-ψετογ &ζσή ^ομζνης ζΰ^ίΰϋζ. 'ζτε^ο $ τοιαυτα. Εα,ν 
Τ? μ^^ ^ομόνης, % τίνα Μομζνην 

ζύ&ειαρ ηγμζρης, το εν τήρ^,ς άψητοι &ζτει ^ζ^ομζνης εύ- 
^Έΐΰΐζ, a>\pz7Of το ζτζρον ζν^ζιαζ ^ζ^ομζνης· Εαρ ^ατο τίνος 
^μ^Χ ζπι ^ζτεί 3 ο μίνας ^υο ίΰςϊάας, τ^ορληλϋυς συμ- 
τπ^&σας, χα^χβωσιν cv ^ζ^ομζναις γωνίαις jjw λόγον ίχ^σομ 

αΤληλας Μομενον' η ων η μία, μζ^ ης τ^ς lui η 
*75^ λόγον εχει δο&ιρτα, Μομζνη ζςΐ άδετοι το σημόίον 

^ζ^ομζνης ζΰ^-eta^. Kcq εα,ρ ωσιν όττασΐ^^ρ zv^Gioq ^th 
£7Γ οωτας ^σπι προς σημάχ κ^χβωσιρ ζυ^·^ 

cv οζ^ορ,ζναΛζ γωρκως, r, Je το Gsra ^ο^είοης ΚΛτηγ^ζρνις, 
M-y τ& VZJ5 ^ο^εισης ετιρρς ΚΛτ^γ^ίρης, ϊσνρ τω \^sro ^ο- 
^σηζ έ ζτιρ^ς χατηγΜ,ζρης, (£ των λοιπών ομοίως, το ση~ ^’Ψ672^ 3iret ^ζ^ομζρης ζυ^ΐοος. Ε.α,ν "^τή τίνος σημ^α 
dJn &ίτ&ι ^ζ^ομίναζ 'α^ομϊληλχς αοίζοχ^ωσΐρ ev^&tocf cn ^ζ- 
οομζρίοις χωνίΜς, ^ι^ΐίμνϋπι^ τΰ^ς τοίς ζτγ αννών ^ο^ίίσι ση- 
Ρ6™? tv&ztct^jiToi λοχον ζχασαζ ^ο^ντχ χωζ/ον τΰ^αχάσοος 
αΖοομζνον, η ωςζ τα, ζττ αυτών των κ,ατιιγμζνων ^ζ^ομζνοο ^ν], 

tIuj υτημγ^α) τ ων 'ισ^ν «να/ ζ^ομζνω χωζ/ω ] το σημείον 
αψζτΰίϊ&ζτα ^ομζνης ζύ^ίοος.Το ζ) ^ζυτιρον βιζλιον'ζ^ζχει τ»Λ. Εα,ν ^ύο £ζ£ο- 
μίνων σ^μ^ων zvfaaf ζλα^ωαν, η τα απ αντων ^ο^ζντι ^|gc(pg|Oop7ae, το οτημειον ά"ψζτα{ 3έτ£1 ^ζ^ομζνης εύ- 3 ^Λ|/ λόγω ^ο^ίνπ, ήτοι ζυ%ίας η τ^φζρξόοος· Εαν >ί 5·εσ·« ^ζ^ομίνη ζυ§ίία} έ ζπ αυτός ^ο^ζν σημ&ορ, 

’^ί^^σιό τις πζτη^μσ'μζνη, 'λσιό q τχ 7τΐ^μτ(^ 
ό^χ^ όρ%ίς Jy^ ^-zcra ^z^opivltv, ή το της
^4^χβ^Ι^ ισΰν^ τ& ύζΰό ^ο^ίσης χα/ ής ^>σπ)λοομ^ά>νει, ήτοι 
"^ζ^ς τω ^ο^ζντι σ)]μοΐω, η τΰ·ζ$ς ζτίξω ^ο^ίρτι σημειω ζίτη 
^zret ^ζ^ομζνήζ , το οτΐ^ς της^ζ a\pZ7Of &ζτη ^ζ^ομζν^ς 
Έ&φερεια,ς. Εα,ρ ^7Π) «Tuo ^ο^ζντων σημείων ίν^ια) χλα^ω- 
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~ (μι)
ρν, % η το <άτν της μιας τα τ5 ετε^ς ^ο&εντι μ^ον ή 
CV λόγω, το σημείον ά^ετα) Sitret ^εάομ&νης 'Ζΰ&φεοήας' 
Εαν ότωναν ^ε^ομενων σημάων κλα&ωσιν εν&άα] τΰ·ζ$ς 
gw σημ&ιω, ’< τα Ίάπό πάτων ^η ϊσα ά'αψέντι χω&ω, τό
(τημαον α^επη tyret ^ε^ομένης τ^φερείαζ. Εαν "λσά £υο 
^ο^ντων σημ&ιων κλα^ωτιν ίυ^ια^, ’ϊάτό g τα σημεία Έϊ^ά 
Άη 3ε<^ άχ^σισα εύ^ια'&τολαμζανομενη ^πό ^εσή ^ε^ομενης 
ευθείας πσζ$ς $ο&ίντι τημαω' κ^ η τα Χ^ζ τ κεκλατμενων όί^η 
Ισα τω ’άζσό ^ο%ίτης της ϊκπΏλαμζανεμενης , τό 'ζσζρς τη 
κλάτα τημαον ονψετα/ ^ετα $eομενης 'Ζ^φεξεΙας. Εαν gy- 
τός κυκλα &εοή ^ε^ομενα £ο%ν τι τημ^ον ίζ Λ αυτα άχθη 
τις εύ%Ία, επ αντης ληφθη τι τημ^ιον εκτζς' η -η X^a 
*£ αχ^γ. τα $ο&εψπ>ς εγ-πς τημ&α, ϊσ^ν τω xssro όλης κα^
τ' εκπς ^ση>λαμ'οανομενης, η τω μονω, η τατω τι τω ‘czeto 
τ εντες ^υο τμημάτων, τό εκτός τημείον αψετα/ 3-εσιι ^ε^ομενης 
^ΰ^ειοίζ, Κα/ εάν τ^τΰ μεν τημ^ον άψητοι ^εσει ^ε^ομενης 
ευ%ιαζ, ό κύκλος μη xs^^etTOf, τα εφ εκατΐρα ^ε^ο-
μενα τημσια ά-ψετα/ ^εσιι δεχόμενης 'Ζ^φεράας αύτης.
εχ» Q τα τόττων 3ττΐ7η^ων ^υο βιβλία θεωρήματα ήτοι 
βάμματα ρ μζ, λημμα^ g όκ]ω.

Νώσ-εων Jlio.

Nsu«v λε^τζη ^ξαμμη 3?π τημ&ιον, εάν εττεκζα^λομενη 
^ττ αυτό πτ^γΐνηται. κα^όλα $ τό αοτό εςιν, εάν τι 
^ο^τεν νεί)&ιν τημ^ον λεγητιη' εάν τ^ετι τι εττ αυτής ^ο^-'εν' εάγ 
τι 2^ό ^ο^-εντος ε<ά τημάα. Εττΐ^ζα^αν $ τούτα ^ευτ&ις ά(^ 
ενός τ ψημένων· Πιλήματος j οντος κα%λικ^ τ^τα. ^υο 

ορατών ^ξαμμων ^ετιι, Κείνοι μετα^ϋ τατων ευθείαν τω με- 
γε^ ^ε^ομενίυυ, νευασον εσπ ^ο&εν τημ&ιον. ετη τούτης τ ετπ 
μερΧί 2^1φορα τα ΧΣΖ^οκά^α εχόντων, α μεν Ιΰυ επίπεδα, 
a j ςερεά, α $ γ^μμμικά. των ο^τπε^ων ^σοκλη^ωσαν- 
τις τα τσζ$ς ^οΤλα ^ησιμωτιρα, ε^ε&αν ττροολημαΟ' τονυτα. 
^εσιι ^εάο μενών ημικύκλια τι κ^ ευθείας τσζ$ς όρ^ας τη βά~ 
^ι3 η ^υο ημικυκλίων επ εύ^είοΐζ εχοντων τος βάπις, Κείνοι 

άο^ισον 



^οθείσαν τω με^εθ^ ^9^ίαν μετζίζυ τ £υο γζμμμων, νευασοω 
S^a γωνίαν ημικύκλια. Xj ρόμζα ^ο&εντος, £ επεκζλημενης 
μονής μιας πλώ^ς, αρμόσοη 'ύζσο τΐω εκ\ος γωνίαν ^ε^ο- 
μεν^υ τω μεμί^ ίϋ^ίαν νευασαν ετπ τΐω άντικξυς γωνίαν. Koq 
«9^^ ^ο&εντνς κυκλα ίναρμοσζη ευθείαν μ^θ^ 3ε$ομενΙα> 
νευασαν ετπ 3ο&εν. τατων g cv μεν τω ττ^ωτω τευχα c^et- 
rfaf, το ετπ 8* ένος ημικύκλια £ ευθείας, εχον τρώσεις τεοτα- 
ρας, χ^το ετπΧ κυκλα εχον ζώσεις ^υο, £ το ετπ & ρομ^ου 
δώσεις εχομ ^ύο. Εν $ τω ^ώτεξω τεύχοι, το ετπ τ ^υο ημι
κυκλίων, Χ^ο^εσεως τρώσεις εχουτης ^εκα" εν g τούτης 
ΧϊΖΜ^α/ξεσεις νσλοίονες hofyqiKcq, ενεκα ^ε^ομενα με^θ^υς

ευθείας. Τλ μεν αν ον τω αναλυομενω τοστω ετπτπ^α, τατ 
£<5ΐν ά Kj TS^Ti^t. ^άκνυυυτωι, χω^/ς τ Ε&ίτκ&ίνους μεσοτή
των" υςχτοε έκανα, τοις $ 3τητή^οις εψεζνις τΐιυ τ ςερεων η 
τα^ις amq\et &εω&αν. Στεξεα $ καλασι τ^ζλημαζο, άχ 
οσα ον ςερεοίς ^ημαεπ 'οτς^τιίνέτοι, ά)λ οσα 2^ ^^ηττε^ων 
μη 8uMap3pa ^αχ^ίηναι, 2^ τ τςιων κωνικων γ&εμμων 
oaKvv\aj. ωςε άναγκοΜον τ^τεμν tz£t τατων γ^ίφαν· Ito 
μεν αν αναγόμενων κωνικων ςοιχαων σε^οτερον Αζ/ςο^ου 
ΤΓ^ετ'ουτιρου τήντε τεύχη, ως αν τόις η$η ^αυατοίς ασι ταοτα 
^^λαμζ,αναν 3^πτΰμωτερον γε^αμμίνα. εχα $ τα των 
νευσεων βιζλια ^υο ^εωρημα^, η-ni 2^^·^άμματΐί ^κε, λήμ
ματα g λη·

Κωνιζων /.
Τα Ευκλα^ου βιβλία κωνικων Ανη)λωνι(^ ανατ^λω- 

, τταρε^ωκεν η κωνικων τευχ?). Α^μ- 
μ^ος q, ος γ&ίφκ μεχζμ a vuo ανο^ό^ρα ςιρεων τό· 
ττων τεύχη ε σ-ιχοεχη το^ς κωνι&ίς, εκάλα, κ. οι Ατπ>λ- 
λωνιου, τ τξίων κωνικων γ^μμων, τΙμ> μεν ^υγωνίου, τίου 
ορθογωνίου, tUu αμ^λυγω^ν ^ωνου τομΐιό. εττα^η 
εκας-ω τ τ^ιων τατων κωνων 2^μψοξως τεμνουμενων αιτξοί^ 
^γνονται γ^μμμίΝ ^ίμ^ρησας, ως φύανετωι, ΑτηλΚωνι©^ τι 
οη ττοτε^ ϊνηκληρωσΰωτο οι <23^9 eJ^3 lu)" μεν εκάλουν ο^υγω^· 
νια κώνου τομίαν ^υυυΛμενΙιο 3^ ορθογωνίου κοη αμβλυγωνίου 

οίνοι·



/XIV\
& ορθογωνίου, είνα[ ^υυυαμάνάυ οξυγωνίου τι άμ~ 

ζλυγωνίου' Ιώ Jg αμβλυγωνίου ^υυυαμενίυυ άνομ οξυγωνίου τι 
$ όρθ^γ^νια' μ$$ζι$ τά όνοματα καλώ τΐώ μεν οξυγώνια 
καλαμενάυ EAer^j/, τάυ ^ε ορθογώνια Παρμζολώυ, τΐυ) Jg 
αμζλυγωνία Ύπερ^ολάυ, εκάςην $ τίνος iJfa ουμζξζη^- 
W· Χ^φάν ^Ρ 77 τι να γ^μμμώυ τ^^νΟΪλόιβμον, έμ
μεν τη οξυγώνια κώνα τομή gMemy χινε^ομ τετςαγωνω’ c* $ 

ορθογώνια %τε ύπερζαλΚον· τώτο $ εττα^εν μη
πΓ&νοησας οτι, κατά τινα μίαν ^ωσιν & οΗπτά^α τεμνον]^ τ 
κώνον, αλΚη αΤλη τ γραμμών γινετομ, Ιώ ωνομασαν ^rc τ$ 
ι/ιοτητος X κώνα. εάν το τεμνον επτπι^ον άχβη 'Ζΰ^μΡλη- 
λον μια X κωνα ταλ^ρα, γίγνετομ μία μονή τ τςιων γ^μμ- 
μων, αώ η αυτή, Ιον ωνόμασεν ό Α&ςυμος εκείνος X τ μηδέντος 
κωνα τομάυ. ό ά\> χν Ατπι^λωνι^ οια '^ά'χ^ι τά υττ αΐπ^ γ^μ- 
ΰ^ιντα κωνικων η βιζλία λεγ$, κε$αλαιω$η ^ίς tf&J'ηλωσιν 
εν τω τ^οιμίω πξωτχ ταυτάυ. “ περ^άγ^ J*g το μεν τεξωτον 
τας ^ενεσεις τ Τξίων τομών Kj τ αντικείμενων, έ τά εν οωταμς 
άξχικα συμπτώματα ετπτΰλείον, & κα^λα μά>Αον ε^ητασμενα 

τα Garo τ αλ^ων γεγ^μμμενα. το άευτεξοντά
τα·ς Ζ^μμετξχς τ^ς άζοναζ τ τομών των άντικεί^ων 
συμ^ομνοντα, ιας άσνμπ^ωτας, Kj ά)Αα γενικίυυ έ άναγκακαν 
χρείαν παρεχομ^μα ‘Ζ^ς τας ^ο^/τμάς. τίνας ^ε 2^μμε~ 
τ^ας ή τίνας άξονας καλω} ειδήσεις οκ τάτα & βιβλία, το ^ε 
τ^μτον, τη)Αα παντάα ^ζωξημα/τα χρήσιμα τπζ^ς τι τας 
ταυ^σεις τ ςερεων τόπων, κ, τας άιο^/τμας, ών τά πιλείονα 
καλά & ϊενα. ά κατανοησαντες ευρο/βμ μη τυνά^εμ^νον 
Ευκλά^ τον γ γ^μμμάς τόπον, ά)λά μόριον τι αυ- 
τ^ τ^το G^k ευτυχώς' yS ^αυατον άν^ι τ τσ^^ρημενων 
τελειω^ναι τάυ σαυ^Έ&ιν- το ^ε τέταρτον, ποσαχως ομ τ κωνων

α/λήλοΛς τε (£ τη τ5 κύκλα Έ&φερεία σνμπτπ]χστ (ς 
α)λα co' ών χάετερον \ssro τ ττζ$ ημών ^ΧΡμ^ομ,
κωνϋ τομή η κύκλα π^φερ^α κατά πόσα σημάα συμΖάίλΜ, 
(c ετι αντικ&ι/ο&μΰμ άνάκ&ιι^μα^ς κατα ποσά σημ&ια σνμζΛΤλασιν· 
τα $ λοιπά $ π^ασΊοςικώτερα’ εςι τό βμ Έ&ι ελαχίς-ων

^άιπ^^ον' το 3ε '3τ8ί ϊ<των όμοιων τομών' το ^ε 
άϊοζ/ςι- 



δϊοριςικων ^ίωρημάτων’ τό δό κωνικών τ^&λημάτων δίω- 
ρισμενων · Α^Μωνί^' μεν τούτα. oy Α φη<πν ον τω τζ/τω 
τόπη c^n γ δ' γς^μμάς μη τελείωσην α^ var’ Ευκλ«Αί, 

αν αυτός όδυαιη^η, έδ αΧΚ^* £δ&ις, άλλ &Ά μικρόν τι 
^9&είνα^ τδίς var’ Ευκλάδχ γξαφεκπ, ^ε μόνων τ -ζσοΑ- 
^&yμόνων ηδη κωνικων, α%& των κά] Ευκλείδην' ως αυ
τός μαρτυρεί λόγων άδιυυα-πν είναι τελειω^ηνα/ χω&ς ών αυ
τός π^$γ^φεΐν ηναγκΰ&η. ό δε Ευκλείδης
τ Α^/ςυμον, α^ιον όντα εφ’ οϊς ηδη <ζτ^δεδωκε κωνι-^ις’ μη 
φ%οσως ή μη ^ελησας 3δηκά^ζ>α)λε^α^ τχτων τίά αυτδυ 
^αγμα\&ιαν' ^πεικόςατος ων, τε^ς άπαντας εϋ^ης τχς 
(ο κατά τησόν σνυαύ^ειν διυυαμ^νχς τα μα^ματα, ως Jw, 

αμως τ^σκραςιη^ς υπάρχων, & όικ^ζης Cm άλαζο- 
νι·^ς δε καναπέρ χτις ) 'όσον ^ιιυατον Ιιυ^εί^μ τα τόττα.
τ οκάνϋ κωνικων ί^ξαφεν, C0n ειττων τελ(^ όχ,ειν το ^ω.κνυ- 
^ον^ τατι γϊ Ιυυ αναγκα^ν '^λιγχείν' νιυυ J)·’ α^αμως^ 
i^erni αυτός ον τίίς κωνι^ις ατελή τα 'ΰελείςα κα^λιτων 
Cix ασύνετη. ^ζ^εΟ-είνα/ Α τωτόπω τα λει^^ψα ^ί^υυη^^ 
^ζ^φαν^τιω^ΐις τνίς \jzir Ευκλεί^α γε^ξωμμίνεις η^η

τοττχ, α^ολασας τόίς νζϋτ’ Ευκλά^α 'μα^τ^ς ον λλ^αν- 
^ρ&ια τΰΑειςΰν %ρονον, (ο^ν ί^εν τΐιυ τοσαυτίυν ^}ν) * 
πα&η. ούτος Α ό S^n γ ^ξαμμας τίτης, εφ’ ώ μεραφρο- 
νεί ·ζΰ·ζ$ζ&εις> %α^/ν οφειλών εικόνα/ τω οτξωτω γ^-ψαντι, 
Τΰΐα-πς όςι.

&όσεί AA/xV^v Ίξίων ίυ^ΐΐων, ^ατό τίνος αυτα 
οημεΐ8 κε^γ^ωσιν d7ri τας τξεις ον AA.t^a^f γωνίαυς ευ- 

λόγος ή ^ο^ΐιςχ δυο κατηγμενων τΰ^χρ/^ραυ 
ορθογώνια τχτζρς λοιπής τετράγωνον, το σημ&ον
αΑμζτιη ^εσει δε δ ο^όα ς^ρζ^ τόπου, τατΐςι μιας τ Τξίων κω- 
νικων ψάμμων, κα^ g^y c)^' δ' ευ^ΐίας Β’όσει δεδομένους κα^- 
"Χ^ωσιν gv3-«a/ ονδεδομ3^α/.ς γωνίευις^ έ λόγος η δο^άς tS 
V5sra δυο κα\ηγμίνων, '5^$· το G^sto τ λοιπών δυο κα\ηγμ^ 
νων, όμοιας το σημάον ά·ψ67^ ^όσεί διδόμενης κωνα τνμης.

^Vot^> 3δππΐδ^ ό τόπος δεδείκία^. Εαν 
δε wn '^λε^ονους τι&ταρων» άχ^εται το σημειον τόπων οτκετι 

γνωζ/μω;. 



γνωζ/μων, άϊλα χξα,μμων μόνον λεχορ&μων, πζάαπων η τινΑ 
εχασων tha αχετι *' ων μίαν, ^ε τύά πξωτίυχ (£ συμ^ανεςάτάν 
eiva/ ^οκασαν, ηντε&άκ,ασιν, άναά  ε-άαντες χρηοίμην ασαν. άί^ε 
ΌΓ&τασΣίς ανυτων «ό/.

Ελρ ^ύ7δ τίνος σημεία cW Κτίσει άεά'ορ^μας ιυ^ίοσς πάτε 
καταχΟωσιν tv&etoq αν άε^/ά^οής γωνίσως, ά λόχος η ΛΛ- 
μένος τα όζΒτ τξιων χατηγμενων -ζ^ιεχο^α ςεμα 
λετππε^α ορθογώνια, τχτ&ς το \ssro τ λοιπών ^ύο χατηγμενων 
χοο/ ά θλάσης τίνος π&εχόβμον ‘^^Ίληλεπιπεδον ορθογώνιον, 
ά^επη το σημείον &άπι δεχόμενης χξαμμης. Εάν τε c^ εξ, 
έ λόχος η άοθεις τα τ τςιων ‘δ&ιεχοβμα $ άρηιβμα 
ρεα, τίΓ&ς το ύ^το τ λοιπών τςιων, πάλιν το σημείον αψετοψ 
θεσει ^ε^ομ3ρης· Εάν τε 3m τπλάονα^ τ εξ, ^κετί μ&μ εχασι 
λεγίν, λόχος ή δοθείς & τ J' τπ^ιεχομ^α τίνος α^ς το 
•ώζτ τ λοιπών, επίι CSK εςι τι π^εχόμ^μον \ήγο τ^λειόνων η 
τ^ιων 2^ί^>εσεων· συγκεχωρηκοΜπ g εοωτοΐς οι β^μχυ τσ^ό 
ημών ερμήνευαν τα τοισαπα., μη g εν μηδαμώς 2^ίληπΙόν ση- 
μ^νοντες’ τό ύζ«π? τ τ^εχόρ^μον λεχοντες, ετπ το ^>στο της 
τετςάγωνον, η έτη το ύζζν Τ ^.πνορην <^ε2^ τ σζωημμίνων 
λόγων Toumo (c λεχ^ν (c ^κνυνεμ κα^ολα, επί τ τσ&ειρη- 
μενών τπζρτχσεων επι τατων τ τξοπον τατον. Εάν "^πό τίνος 
σημεία ετη %ςΈΐ άε^ομενοος κα^χ^ωσιν ευθείας cv ^ομενοας 
γωνίσας, ^ε^ομενος η ό λόχος ό σννημμεν^ εξ ά εχει μια, 
κα,τηγμενη τπς$ς μίαν κά^ηγμενίσυ, ετεζμ. τχ^ρς ετεραν, χα} 
σόλΚη 'Ζτ&ς α,ΤλΙυυ, ή λοιπή τ^ζρς οοθείσαν, εαν ωσιν εάν

η 9 Kj η λοιπή τ^ς λοιπήν' τό σημεάν άφετα/ ^ε^ο- 
μενης χξαμμης. χσμ ομοίως ό<πμ άν ωσιν η άρτιοι το
τΰληθος’ τούτων ως ε<^1α> επόμενων τω ετπ J1' τόπω' ασε ει/ αν 
τεθείχωσιν ωςε τΙμ χ^αμμίσυ άά'ενεμ. τα& οι βλεποντες ηχιςνο 
επσηξοντΐη, χάθ^ττερ οι πάλα/ τ τοο χρείτάνα γζμ^άντων 
εχωςος. εγω άε ά άρχ^ς επι τ μαδημάτων q$ viaro 
φόιπως επικείμενης ζητημάτων ύλης χιναμενας όρων α/παν&ς, 
σάά'ά^ό^ εγω κ, ^ε^ας γζ πο^άω χράασονΛ πιΧλΙω ςπζρ- 
φερόμ3μα ωφέλειαν *. "ινα q μη χενάάς χερσι τατο ^εγ^άμ^/ος 
ω^εχωζ/^-ω τα λόγα, ττάίτοο άάτω τόϊς άχνοαεην,ί Ο μεν



( XVII),Ο των Ήλείων αμφοι^χΖν λο^ς σΜηΛμ, &cn των 
αμφοίσμάταγ, $ Των α^ονα5 ομοίως χ#τη/μ9/ων ώ· θ«ων ^γο των sv αΖτ^ζ κεν^^Λ^ικων σημάακ Ο των ατελών ex/n των αθροισμάτων των CtS^pep^v, οσα$ ετγοριοέ ta ev αυτεΐς ν^τζοζα^^- Ο <Γί τντων T^pepeiSv,1 Ανίλον ai e^T£ τ Ί^τηΓ^αι, $ ων Έ^^σίν oq τέτων ακ/Ό{, ’ | Q I ~ j|4* , ~ ~w eiev 7oi$ αζοσχν Λμφοιτικα^, γ^ιάν.Π€^χε^σι g cutmj ομ '^τά,σ^ς^ ^σομ μί^ ^είζΰί 
οσα $ τταντοΐα ^ίωρημα^, ψάμμων τε (c c^Cpavewj/ ςτμων, 
Tmy^ Λμα> μιμ & τα, μη TTps^e^etyiu^Jcb τά' ώ? τα έν τω οω^ΜΛτω τ ςπιχμων. εχμ τα η βιζλία 
τ Ατη^ΰύνίϋ Χίύνικαν &&ύ)ρημΛη6, ητΰί ^ΙΛ^ζΆμμΛ'ηί vttQ* 
λήμματα ηπι λα,μζα,νο/^να, εςιν άς twm ο'.

d ΠχτττΛ



(χνπι)

Τΐάππχ Λήμματα άς τα, λό^ύυ ^ρ<* 
^^τυμίς.

/
Λ . Η Ν <&%icrcty eujmy ζϊ$ @ Λ^ϊτλ λί^ Ήμαν,

Έςω η μεν &βεια η Α Β, ο $ ^ο^ίΐς λόγος ο ^Γ ·ζζζςς 
Δ, £ ^ίον ετω τί^ν τ{μ ΑΒ &ις w Γ τ^ς τΙμ Δ λόγον, 
ζχλινΛ 'ζτ&ε τΐω Α Β iL^^v γωνία 
τυγ^τη αβίίαν τΐω Α Η' τη μζν - '
Γ ίσην άφόίλον τΐυυ Α Ζ,τη Jg Δ τ4σ 
ΖΗ*έ ό^ζζυϊΰΟζ τόω ΒΗ τούτη 
^^λΚηλον ηγζγον τΐω Ζ 0. έττ« Α e Β 
χν ίςιν ως η Α® ^ς Θ Β, Χτως η ΑΖ '^ς Ζ Η, ϊση ^ό ίςιν 
η ^εν Α Ζ τη Γ, η ^g Ζ Η τη Δ’ όςιν ως η Α 0 'ζτ&ς 0 Β 
Χτως η Γ -ζν&ς τΙα> Α. ^ρηττ^ Λζ^ι. κλίτλ τζ © σημ,&ον·

$. Te/ων iuSewi Α Β, Β Γ, Δ, ευρείν ως τΐω Α Β 
τερος rda> Β Γ ^τως αλλία» w<x Δ.

ΙΙΰΐλίν ΐίολινΛ τίνΛ ΐιβίΐΛν τίο Γ Η ον τν^χιτη γωνόοί^ 
τη Δ *ισην Λτη^ροΙαί tIuj Γ Z' έττϊζόύξίΧ τΐώ Β Ζ, κα} τοώτη 
^^,ΤΑηλον ηγζγον τΙμ Α Η. γιννπυι 
χν τ^λίν ως η ΑΒ 'Ζ^ς τίώ ΒΓ ί
Χτως η Η Ζ ςχτζός τΐώ Γ Ζ, τχτίςι "ι |
•ζσι^ν tIu> Δ. ίυρητωι Λζ^ο η Ζ Η. !______
οροοίως kcov η τ^/τη ^ο^η, τΐω τε- Ζ Η

ξ,ύΰησζρ^υ. ,

γ· Ε^τω το ΑΒ Ώρας το ΒΓ μ^ζο^Λ λΰγ>ν S ΔΕ 
"Orpos 6' Ε Ζ· οή $ συ^οιν, Α Γ 'ΰφός δ' Γ Β μάζαΐΛ λο^ρν εχ«4 το Δ Ζ π&ζ το Ζ Ε.

ΤΙι^ιη'ί&ω $ ως τα ΑΒ ^ζζ^ς τβ ΒΓ χτως α)λό τι Η
3



(xix)
το Ε ζ· έ 73 Η a&t πζ$ς το Ε Ζ μάζονα λόγον εχο-ί 

ηπεξ το ΔΕ πξος το EZ' ^«ζον α&ο το Η τα ΔΕ.
αυτω nw το ΘΕ. ετ« αν ως το ΑΒ πξος το ΒΓ 

ατω το Θ Ε πξος E Ζ, το ΘΖ πξος το Ε ζ μάζονα λογον 
εχρ ηπερ το Δ Ζ πξος Ε Ζ* έ το Α Γ πξος το Γ Β 
^ονα λόγον εγμ ηπερ το Δ Ζ-πξος τα ΖΕ,

|ΗX Γϊοίλιν το ΑΒ ττ^5 το Β Γ Ιλ&ω^α λίγη ^τω fep το Δ Ε ττ^ζ Ε Ζ* ότι το Α Γ <7ϊ'ζ5$ το Γ Β λο^ν ίττερ το ΔΖ στ^ το ΕΖ, 
Παλί? ετΓ« το Α Β π&ς το Β Γ ελαοπονα λόγον ζ^« 

ηρΐρ το ΔΕ πζ$ς το Ε Ζ, εαν πηω ως το ΑΒ πξος το ΒΓ 
ατως α)λό τι πξ^ς το ΕΖ, ίςου ελΛα^ον τα Δ Ε. ί<ςω £ετο 
ΕΘ’ y;v£7w/ £ ως το ΑΓ τ^ς το ΓΒ ατω το Θ Ζ
'&&ς το ΖΕ. το <^ε ΘΖ τχ^ος το ΖΕ ελ'άοτογΛ λο^ν 
ητηρ το Δ ζ προς το Ζ Ε* το Α Γ ot^c ττρος το Γ Β ελαατονΛ· 
λόγον ε^<| ητηρ το Δ Ζ προς τό Ζ Ε.

Α Β Γ Δ Θ Ε Ζ

ί. E^tw 3^ τίάλιν το Α Β ·7Τ^$ το Β Γ μεί^ονχ λίγ>Ί ,τΐ'τίρ το ΔΕ •71'^5$ το ΕΖ· </π $ ο^Λλλα^ το ΑΒ το ΔΕ Ηωζονα, λό^ον τίτιτρ το ΒΓ το ΕΖ. 
Π^ιη^-ω ως το Α Β προς το Β Γ ατως &)λό τι π ροζ 

Εζ* φανερόν ίη ογί τα ες-ωτό Η Ε* ενΛ^Λ^
εςιν ως τό ΑΒ προς το Η Ε ατω το ΒΓ προς το Ε Ζ. α)λΛ 

ro Α β προς το Δ Ε λόγον εχ\ ηπερ το Α Β πξος το Η Ε, 
τατετι ητηρ το ΒΓ πρ'ος εζ* το ΑΒλ^ο προς το,χλ Ε 
ζρνα λόγον εχ^ νιπερ το β Γ προς το Ε Ζ. τα ελα&?
<ην& λ!ογογ z^f 'ότι ες^ γ$ <c ως το Α Β πρός το, β Γ

da



(χχ)
V/ κ ' ♦/ ς · / χ

χτως ct\\o τι προς το Ε Ζ* οπ προς ίλαοτονοο # Δ Ε· τα λοιπχ 
7α αί/τα·

Λ Β Γ Η Δ £ Ζ/· Το ΑΓ Όζ)$ ΓΒ μάζο^ λίγη ηπτρ το ΔΖ 
Όζ)ί Ζ Ε· οτι ώα^ψ»™ τό Γ Α Όζ^ί A Β eAjioraia λό- ΤΟ Ζ Δ *Ώ^5 70 Δ Ε.

Πετπίτ^ώ; ως το Α Γ πρ'ος το Γ Β Χτω το Δ Ζ π^ς Λλ- 
λό τι' εςζμ 3η π^ρος ’ιλΛ&τον τ2 Ζ Ε. £<ςω προς το Ζ Η; άνοο- 
φϊψΰωτι α&ι tw ως το Γ Α προς τό ‘ΑΒ άνω τό Ζ Δ προς 
το Δ Η. τό 3t Ζ Δ προς το Δ Η Ιλαατο^α λόγον £%ft ηπίξ το 
ΖΔ πρ'ος το Δ Ε. Ομοίως 3η £ το ΑΓ πρ'ος το ΓΒ ίλάοτονα 
λόγον εχετω ηπερ τό Δ Ζ προς το Ζ Ε* αναςρε^Λντι άρα τό Γ Α 
?τρος το Α Β μείζονα λόγον εχ« ηπερ το Δ Ζ πρ'ος το Δ Ε. 
ίςεη ως το Α Γ πρ'ος το Γ Β Χτω το Δ Ζ προς μοιχόν ΤΙ 
μεγ^ς τ£ Ζ Ε. $ τα λοιττα, (^Λνε^ο.

। ——,—j — -------- 1 . । -—j—|---------- 1
Α Β Γ Δ Β Η Ζ

|--------------- |--------------- j j--------- ’—----- j
Α Β Γ Δ Η Ε ΖΕ^βτω πάλη τί ΑΒ τόΒΓ μ^ζο^ Aojpy ητηρ το Δ Ε το Ε Ζ· οή δίπολη το Γ Β τ^ος το Β Α 

λόγη ητηρ το ΖΕ tofos το Ε Δ»
Ώκηιη&ω $ ως ΑΒ προς το ΒΓ £τως το Δ Ε πτρός τν 

ιςιμ 3η πρ'ος ξλοατον τ2 Ε Ζ, ωςΐ τπρος τό ΕΗ’ αν&πα,λιν 
ως τό r Β προς το Β Α ^τω τό Η Ε προς τό Ε Δ. 

το 3t ΗΕ πτρος ΕΔ ίλάοτονΛ λογον ΙχΙ ηπερ τοζε προς 
Ε Δ. Ομοίως <^ε καμ το Α Β προς το Β Γ ’ελαωτονοο λόγον εχη 
%τπρ το ΔΕ προς τοΕΖ, άναποολιν το ΓΒ &ρος το βα^«τ



( XXI)

ζοι/Λ λόγον ηπερ το Ζ Ε προς Ε Δ. ε$Μ/ $ ως το Α Β 
πφος το Β Γ ατω το Δ Ε προς μειζόν τϊ τ£ Ε Ζ. τα λοιπκ 
φανί^ο. και φανερόν οκ τχτχ, οτι εαν το A Β προς το Β Γ 
μειζονα λόγον ΐχ^ ηπερ το Δ Ε προς Ε Ζ, το Ζ Ε προς το 
ΕΔ μ^ζονα Λογον εχ^ ηπερ το Γ Β προς το Β A. εαν Jt το 
ΑΒ προς το ΒΓ ελοόοτορΛ λόγον εχ>ΐ ηπερ το Δ Ε προς το 
Ε Ζ, καί) το Ζ Ε π ροζ το Ε Δ ελΛοτονΛ λόγον εχΐ ηπερ το Γ Β 
προς το ΒΑ.

Β £ Ζ Η ΖΓη. Ε^τ» Α Β ^ος το Δ Ε ^είζονα λογη ντπρ το Β Γ 
τ^οζ το Ε Ζ* οτϊ χ} το Α Β τερος το Δ Ε μάζοΊΛ λΰγ» 
νχμ 'imp το Α Γ ^os το Δ Ζ.

Πεπΰΐηο&ω ως το Α Β προς το ΔΕ ατω το ΒΓ προς τι. 
tfw/ προς ελαοτον T^EZ.fV^ προς το ΗΕ, κ^ ολ^αζ^. 
V ΑΓ προς όλΙα> τΐω Δ Η ^ς η A Β προς tIw Δ E’ η 
Α Γ π^ος τί/) Δ Η μάζρνα λογον ηπιρ πρ'ος τίω Δ Ζ* 
ί AB ci^c προς τΐυα Δ Ερ&ιζρνα λόγον ηττί^ η ΑΓ προς τ^μ 
△ Ζ. Xy φανερόν ctt gA»j η Α Γ πρός όλίαυ τΙμ Δ Ζ ίλαο^ονα 
λόγον %χ\ ηπ^ρ το ΑΒ προς το ΔΕ* ίλαοτων τ2(Λίρας, 
(Λοίζαν όλης.

Λ Β Γ Δ Ε Η Ζ5. Ε^βτ» πίλη ^λ>ι ί Α Γ ολίω τί«! Δ Ζ μαζο^Λ 
λα^ >ρπρ ί Α Β Ofos ituu Δ Ε· ρτι $ λοίτπι »»Β Γ 
β^ος λοιπίώ τία! ΕΖ μάζοΊΛ λίγ3 fef υ ΑΓ ΔΖ,

«j η αγ προς dw 42 ατας η ΑΒ π'ρός^ 
Δ Η* $ λοιπή Λζ^ο η β γ πμζ λοιπού τΐώ Η Ζ ως η 

ΑΓ προζ· τίω ΔΖ. ί $ ΒΓ προς dui ΕΖ μείζονα λ,ογον εχ4 
ηπΐρ προς ζ Η* κα/ Β Γ αζα προς dwEZ μ^ονα λογον



( χχπ)

A Γ τ^ζί Δ Zx ίαν $ craa? τίώ ολίιυ
Τ λοιπής ελαατων.:

I---------^-|------------ η i---------—।
A Β ΓΔ Λ Η; & Ζ

*· Εφα μείζον μ το AB & JT, - ίσον Ji το Δτώ Ε’ 071 το 
ΑΒ τ&ζβζ το Γ μάζονα λογη tyu ίίττερ το △ 4^$ το Ε. 

Κ«ο9·ώ> τω Γ ίσον το Β Z’ ίςιν a^pt ως το Β Ζ το Γ Χτω 
το Δ πχζος το Ε. το Α Β Ήζρς το Γ μ^ρνα λόγον ίχΊ ηπερ 
το Β Ζ πζος 75 Γ* το A Β α^ί πτζ$ς το Γ μ^,ρνα λόγον 
ηττερ το △ ς^ς το Ε. 'ότι αν ελατόν το Αβ
το Α Β '3>oV το ρ ελΛοτΟΓΛ λό^ν^ εχΐ ητπρ ^ο Δ το Ε, 2ψαό 
τό. αναπωλιν·' * -

| —|--------- 1 |χ_^ ■
Α Ζ Β Γ . Δ ? £<αί Αλλα μείζον $ το. ΑΒ Γ, %λα.φ& ^5 το Δ έ

? 7^ οτι -το A Β <τΰζ$ς το Γ μ^ο^ιλογν e^t Α Τ“* 1 I γ-» ' >το Δ Ε 4Σζ£9$ το Ζ. Λ Α - .
Φανερόν χν (c ανευ Χση^&^εώς. et οντος ΐτχ τχ ΔΕ τω 

Ζ το ΑΒ ^-ζ^ς το Γ μ^ρνα λόγον ’εχΐ ηπίρτό Δ*Ε πξος το 
Ζ,ελαατΰν©^ οντος waMw μείζανα λόγον £ζ«· ^ι ’^πο^&ι^εωΐς 
χτως. Έπε/ μείζόν Ιςι το Α Β Γ, εαν ποιώ ως το Α Β π^οςX _, Υ II V / χ s Τ^ */ \ 4
το Γ χτως α/λο τι τ^ς το Ζ, εςα^ μ&ιΟρν Ζ, ωςε κ^τχ ΔΕ. 
ίς-ω χν ομπ$ ’ίονν το ΗΕ\ το Η^Ε.α^ π^ος, το Ζ .μήζονα λίμ 

ηττΐξ το ΔΕ πξος Ϋο^ ωςτό ΗΚ,πςός τοζ, 
χτω το Λ8: ^ο$·το Γ* ί^'το Ρ μ^ζονα
λό^ον Δ Ε ^οτ το Zf χ φανερόν «π ό^χ to ελατ-
σον α(Ί ελαα^ονα. οτι μεί^ρν ™ Coto
των Γ, Δ Ε\ ίσον gwtoS έ« το ν^υο των Γ, Ε Η, ο μ^ρν τχ

Μ^Ι U χ |« ,|. ^?ν |· . | |
;Μ > ·" Β •.Sjf-T Ί··β ? -’Δ ‘ Ή

Η^^Μζ- ., .
ίβ. Εν-



( XXIII)
ίβ. ί ΑΒ, τυ Γ· οτι παντα- μ τα,μίτα^υ τ Α Γ σημείων ώ iAaawiat AoyVs 2^ίρεϊ ΑΒ & $ ΑΓ ττ& ·άω ΓΒ, πώτ& τεύ μίταξυ τ ΓΒ ώζ-μά^όμ·

ΕΪληφΰω γ& σημεία εφ νοατερα $Γ Γ τζβ Δ, Ε. επεϊ αν ελασ*- 
σων $μ j) Δ Α τ^ί ΑΓ, μ&Ζ,ων $ Δ Β τίί ΒΓ, ή ΔΑ 
ίλααΓονα λόγον ε^<| πξός τΐω Α Γ ηπεξ η Δ Β πζός τΐω Γ Β* 
οκα,Μαξ η Α Δ πζός Β Δ ελάοτονω λόγον εχ^ ηπερ ΑΓ π^ος 
tIuj Γ Β. ομοίως 3η 3εΐ^ο/βμ οτι πκντων τ μεταξύ των 
Α, Γ σημείων. πάλ«ν, επεί'μείζων μδμ εςιν η Ε Α Α Γ, ελάίτ- 
σων g η Ε Β Β Γ* η ΕΑ α^μ πξός τΐω λ Γ μ&ζονα λόγον 
%<{ ητπρ V ΕΒ ττξος· τΙμ ΒΓ* ωΐαϊλα^ α^μ'η ΑΕ πρός τΐι» 
EΒ μπζονΛ λαγόν ίχά ηπερ η ΑΓ προς -τΐω Γ Β. ομοίως ^τα 
τ λοιπών μεταξύ £ τ Γ,Β λαμζ&νομβμων σημείων·|-------------- 1---------- ΐ — 1--------- 1

Α Δ r E Β

ΐγ. Εαν ευ%α η Α Β £ τρι9γ τα Γ, ττάντιχν
Τ^.μζα.'/ΰ^μωΊ σημάωι μΙγι^οΊ ^ητίμν&ι τε ·\&&ό τ Α Γ Β το Γ cni^gToy.
Εαν ληφ^ σημ&ον τό Δ, τό ώ<Γ3 τ Α Δ Β $ 

tzcT ^73 γ δ ίσον τω "^πό Α Γ, τατεπ τω χ^ζ^ό τ Α Γ Β’ ωςε 
μεΖμν εςι τό Garo τ ΑΓΒ. τα η curra (c α^π τω ετιρμ.

ΒΕ Γ
· ■^ε7ω Α> ότι (ς λμ το εγγιον Γ τ2 απώτερα μεΖον 

%ωζμον ornet. Ειληψθω κ, ετερον σημοίον τό Ε μεταξύ τ ΑΑ· 
Αίτιον οτι μ&ζόν ε^ τό xjzsa τ Α Δ Β ? '^ο τ Α Ε Β. Επεί 

το \sgpo γ Α Δ Β μ}* Δ Γ ‘ίσον ετί Τω ^πα Α Γ, 
το των Α Ε β μ^ τα ^πο Γ Ε ίσον τω ^πο τίί 

Α Γ τετξΛγωνω' τό τ Α Δ Β αζμ μ$ Δ Γ 
inv ^τωΰτητ Α Ε Β μί ? τ? Γ Ε, ων τό ^τό Δ Γ ελατ

ήν



(χχιν)

mv εςι τχ Γ Ε’ λοιπή άζμ το των Α Δ Β μ&ζόν 
τ Α ΕΒ.«. Εί ώ το Α Β ϊσ^ν Γ μ$ ? △ E, $ etacww το Β V Δ Ε· μ&ζμ αν >ίνοΐ7ο το A rtf Γ.

Κ«ο&·ω τω Β iosj/ το Δ Ζ* τό Α α,ζρ μ^ τχ Δ Ζ ίσον 
&τιτω ΔΕ μ^ & Γ. Κοινόν ά^ηρη^ω το Δ Z’ λοιπόν α,ζμ τ· 
Α Ίσον εςί wi Γ Ζ Ε, ωςε μεί^όν το Α τχ Γ.

I------------ [------ 1 |------ 1------ 1---- 1
Α Β Γ Δ Ζ ΒΗ Α Όϊ&ζ ίΙμ Β μάζοΊΛ λόγ» ί Γ π&ς

τΐω Δ· οπ μαζόν ’$1 το x^yo Α Δ tS Όδπ> ΒΓ.
Τίετπιη&ω γ) ως η Α προς τΙμ Β χτως η Γ προς τΐώ Ε’ 

η Γ α^β προς τΐυυ Ε μάζονΛ λόγον εχ<{ ηπες προς τΙμ Δ* ωςι 
ΐλΛοτων επηΕ Δ, % χ&νόν ΰ-ψ®·· ή Α. ελαοτον αρα sd

X C X C \ fwt 5 »» X X C \ Λ* y j y /wτο υπο των Ε Α ϋ υτη τ Α Δ· αΜα το υτη των Α Ε ισρν ίςι τω 
vm των Β Γ* ιλαατον apyt, το υπο τ Β Γ X υτη των Α Δ, ω<& 
μ^ον ίςι το \jzfo των ΑΔ νζτο των ΒΓ. Ομοίως εαν 
ίλοίο^ων ό λόγ^1 ελαοτον το χω^/ον τχ χω^ίχ. Αλλα 
g ες-ω ποολιν μοίζον το χιζγο των Α Δ vzro των Β Γ, οτι η Α 
προς τΐω Β μάζονΛ λόγον εχ^ ηττερ ή Γ πρός τίου Δ. Κοί&ω 
γ) τω \jzro των Α Δ Ίσον το xjsto των Β Ε· ^ίνετ^ a^t μοίζιιν 
μ^ρ το ύζτο των Β Ε τχ varo των Β Γ, ωςτ £ η Ε τ5 Γ μείζων. 
ως $εη Α προς τΐω Β χτως η Ε πρός τΙμ Α. η^εΕ προς Άω 
Δ μάζονΛ λόγον εχ&ι ηπερ η Γ προς tLuj Δ , Α ΛρΛ 
προς tw Β. ομοίως $ άναχ^ρε-ψαντι.

Α Β Γ △

I—ΙΕ .
Α Β Γ △

1------1 Ε
ίζ'· Δυο



( XXV )Μ^. Δυο ev%oq β^σαν oq Α Β, Β Γ, $ τ Α Β, Β Γ μίση άϊΛλί* £<ίΖι) η Β Δ, % τ^ Α Δ ’ιση k^cQw η Δ Ε· οτι η Γ Ε ύττΕ-^ ζ/^ esnv μ ύτπρ^εί σιωα,μφοτ^ζ i Α Β, Β Γ £ hjuua.- 
fyw τό 'ητςΛΧΛζ τ Α Β Γ.
Ε%« συναμφότερ^ η Α Β Γ σταναμΦοτΈξα τ5 Α Β Ε ύτιτρ- 

Τη Γ Ε, η Γ Ε ΛρΛ ίςιν η υπέροχη ή υτηρεγ/^ σιωα,μ^ότερος 
Α Β Γ σοουΛμ^οτίρα Α Β E’ σοουαμφότΐρ^ 3ε η Α Β Ε 

3υο &ισιν cu ΒΔ, 3υο 3ε cy Β Δ 3υυυα,νπμ το τΐ\ζβ,κΐζ υτιο των^ 
Α Β Γ· η Γ Ε ΛρΛ ε<πν η υπέροχη η ύτ^ρίχει η
ΑΒΓτ? 3υυυ&μενης τοτε\^μκίς υτά των ΑΒΓ.

A Δ Γ E BW. E^z) Λ πάλιν τ A B, B Γ μίση >j B Δ, $ κ,είίΟ^ τη A Δ 
ion >1 Δ E* ότι # Γ E σν/κ&ιτοη εκτι σ&υ&μφπί^ A B, B r $ £ δμυϋίβμκ το τβ^ζλ; Ozro τ A B, B Γ.

EtT« η Γ E ίτνν η σνγκε-ιμένη &κ των Γ Δ, ΔΕ' ΐση Λ 
η Α Α τη ΔΕ* ^ΓΕ ετιν η συγκείμενη &κ των ΑΔ, 

ΔΓ, τ&7Σ&ν Ο% σζα/αμφοτεξχ των ΑΒ, ΒΓ 3υο των ΒΔ* 
δυο <^έ cq Β Δ $υυί)Λνταη το τί^κις όνο των ΑΒΡ η Γ Ε α,ξά 

η^ συγκείμενη εκτε στυυΛμ^τΐ^ί Α Β, Β f 3ιωΰίμΛ- 
νης το τε\^ίκίς ύπν των Α Β Γ.

Γ B E<θ. Πάλιν 2^Γ Α Β, Β Γ μέση άναλο^ρν η 6 Δ, $ Γ Α ίσΗ 
KteQto η Δ Ε· 077 η Α Ε υπεζ^χη μ ύτ^ρί^ε* σιουαμ* 
φτπ^ς η Α Β Γ £ $ιωα,μ$μης τό 7ί1&κκ ύττρ Α Β Γ<

y$ σζωΛμ^ότερος ή α Β Γ σανΛ^οτίρα ι5 Ε Β Γ ύ^έ- 
Α Ε, σζωαμφότιμς· ή ε β Γ, ^ύο Άίίν Β Δ, τατί- 

ί &Μ>α>μενη το um των ΑΒΡ Α Ε αΰα &ν ηd
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ύπΐ^οχη η ΰτπρζχη σζωαμφόττρος η ΑΒΓ ^αυαμενης τά 
Τΐ\ζβΜΐς των ΑΒΓ.

A Ε Δ Γ ί Β

κ, Παλιν τ Α Β, Β Γ μίστι άνάλρ^ν 'φω ν Β Δ, tV Γ △ 
ισν xeb&u η △ Ε· οτι Α Ε evzy η σζΛκειμβμη «οτϊ σια>Λμ- 
φατί^ £ Α ΒΓ, $ £ δϊωαψίμης το τί^ηίζ υττο τ ΑΒΓ. 

Emi γ$ η ΑΕ σνγκενπη οκ των ΑΔ, ΔΕ, ίση Λ η δ Ε 
τη Δ Γ, η Α Ε αρα συγκΜται ζκ των Α Δ, Δ Γ, τ^τΐςτν νκ, 
σζα>αμφοτζρϋ ΑΒΓ ^υο των Β Δ. Juo Jg α/ Β Δ SuiucivToLf 
το 7ί]^κΐί υπο των ΑΒΓ* η Α Ε αρα έςη* η σνγκείράνη εκτΣ 
σίΜΛ^οτίρα των ΑΒΓ $ $ιωΛμ$νης το τε\^κίί ύτη των 
ΑΒΓ.

Α Γ Β Δ Ε
ΤΛϋτζί λαμζα,νίται «f τΐώ τ& λόγχ Ατητομ^υ, ταυπί £ 

«? τΐώ τχ χω&Χ ΑπτπμΙυν Ao>^av£tcu, 2^φίρόντως μδνομ.

Π^$ζλ«μα w το «ΓeuTt^v Aoy>u Αττοτορί^, βρίσιμο» 
άζ τ τ? ιγί τόττν άναχΕίραλαίωσιν.

△uo ^^eiazUv ευθειών τ ΑΒ, ΒΓ, λ<χβ2ν ΙτΐΈκ^άλλον^ο τ 
Α Δ <Γό^ν το Δ, ττΒίνν τ £ Β Δ Δ Α λο^Ρϊ τ αο- 
τον Γ Δ fzz^i τ uTii^^ui η υπηρχει στωαμφο- 
τι^ξ ί ΑΒΓ £^υυΛ^ρηζ το τίί^ίκΐζ nuaro τ^ν ΑΒΓ. 

Ετω γεγονοζ, <C η ύττΐξοχη £<τω η Α Ε (ον -πίς ίτΜνω 
ΐυξομ^ currlur} ίςιν χν ως η ΒΔ ^ζ^ς τΐω Δ Α ^τως η Γ Δ 
'ζτ&ς Ίίω Α Ε. εναΤλα^ (ε Λελοντι & χω&ον ΧωΦ6^’ τ'° 
ντη των Β Γ, Ε Α ’ίσον τω ύτπ των Γ Δ Ε. Jo&iv το ύπο των 
ΒΓ, EA* Jo&iv α^ί το υτη των ΓΔΕ* $ ^ο^ίίσα,ν

Γ Ε *Ζ2^όκ«τα/ υτήρζ&ϊΑον τί\ρ&γωνω' $ο&ιν έςι 
το Δ. 'Σ,ιωπ^ήοΐΤίμ q ίίτως* ις-ω η ΰτ^ροχη η Ε Α, τω 

i>ot των Β Γ, Ε Α W τιάλιν τη Γ Ε ΰπίρζαάλον
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ωνω το ΰπο Γ Δ Ε. λεγ« άτι το ζί/τ&μ^οί' ση^αόν κι 
Δ. Ετη) το um των ΒΓ, E Α τω vm των Γ ΔΕ, 

αναλογον χ^ ην&εντι Xj αναΧ^άζ; ίςιν a&t ως η β Δ τν&ς τΙμ 
Δ Αατως η ΓΔ 'δτ&ς A Ε, ητις εςτν η υπέροχη. Τλ JV cumt 
Χα,ν ζητω$μ λαζαν σηροαω ποιαν ως τΐυτ Β Δ πτ&ς τΐω Δ Α,· 
*τως 7&ο ΓΔ πτ&ς τΐω συγχαρνενίατ εκη αννοορεφοτερα της 
ΛΒΓ> ^»ΜΛ^ίνης το τίΐζ^ίχις υπό των ΑΒΓ. ο. ε. λ

Δ Ε Α Γ Β
Το πρωπν λογά ^τπττοροης εχ« ήττας επία,, ^ωσ^ς χ$, Λβ- 

€^>«5· <^ε πεντε* ωντξας ριεν ρήγοςοι, δυο ίλά^ςοι. ^εςι 
Ι^λΦς ρκν Μ»τή dw τ&τίιυ ^ω(ην τα ε ήπα, ελά^ιςος 
^ixarm tL» ^ώτεραν τα 7 ήττα, χ^ xa/m rlw οώτΐω τα

^ε οι χατχ τζος τετήξτας τα ή (c τα ζ . Το ^εύτεξΰν 
λογά "^ποτορΑης τοπας , πΙωΰ^ς Jg ^γ', ^ίο^/τροας Je 
τχς ζ>κ τα τ^ωτα, ο/πάγετο] yS ολον ας το ττρω-πν. Το τρω
ν* Χω&χ 'Χστοτιιριης'] εχ^ τόττας ζζ τΐωΰ^ς χι^', ^ο^/τροας 
»ε ίτΐΛ' ών τεοταρες ροε^ςοί, τςας J\’ ελά^,ςοι' εςι μεγιςος 

ΧΛτίΑ τΐυ) 3djTtpa,v ττρωτα τότα, (£ ό ΧΛΤΰΐ, τΐω ττ^ωτίΜ 
[τί ^dj-npa τοττα, χ^ ο χα,τή τΐώ ^'ώ-πραν'^ τα τετήρτα τόττα 
Χ^ ο [xatxtIw τζμτίω τα εχτα' ελάχιςΌΐ ^ε, ό] χα,τΛ τΐω τζ/- 
tIw τα τζ/τα τοττα, (c ό χλτχ τΐώ τιτήξτΐΜ τΐτήρτα,χ^ ό χλτλ 
'ήώ πρωτίω εχτα· Δεύτερον χω^/α ^Γοτΰρι,ης εχα τόττας ιγ, 
^Ιω(ής ζ', ^ίοζ/τροας $ τας οχ τα πρώτα' aTnxyenq ας αλτό.

Ετπςησ^εναν τις 2^ τί τπτε ριεν το λόγα Ί^σητορ,ης δεύτερον 
«Ζ« τόττας ι^', το χ,ω&α εγ ίχα. Ο Jg 2^' τό^ε, 'ότι ο 
ί^ορ^ος ’̂ν τω Τχ χω^/α ^ποταρης τόπος ^^λάτητίμ ως 
φανερόςίΛν cq ^τ^όλΚηλοι άροφότεξαι ετη τή τήραττΑ τπ- 
^~a?v>'Oict'6Λν ^^Χ^^ο^εν^χοτίρΑνα χωζ/ov' "ίσον γίνεται 
T? Τ^ν των τη^,των χ, άρο^οτίρων των ε^ όορχης 

ίο^ατων ίν^ειων σνροζολης· cv ^ε τω λογά ~^πο-η- 
Ρ^ης αχετι ορχοεως' 2^ τατο αν πτζ$εχα τόπον ενΛ ας το ε^ο- 
μον τα ^ώ-ήρα, Xy τζβ λοχ^α οντζβ τή ovtu.

vxcis iwclufimus defunt 'm JMSS nofiris & quibus ujus eft vommandious, jed ex defiriptione pramifia reftituitfM* ·d i
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"Pappi Alexandrini Praefatio ad feptimurf 
Colledtionis Mathematicae, quo conti' 
nentur Lemmata Loci de Refolutione

LOCUS de Refolutione inicriptus, Hermodore fili, V1 
paucis dicam, propria quaedam eit materia, in conii” 

ufutn defignata, qui, perceptis communibus Elementis, i” 
Geometri^ facultatem fibi comparare defiderant invelbgandi 
iblutiones propoiitorum problematum; & in hunc finem fo' 
lummodo utilis. Traditur autem i tribus viris, Euclide nemp^ 
Elementorum fcriptore, Apollonio 'Pergao, & Λτΐβαο leniore· 
Procedit vero per modum Refolutionis & Compofitionis- 
Refolutio autem eit methodus, qui & quaefito quali jam cofl' 
ceilo, per ea quae deinde confequuntur, ad conclufionem ali' 
quam, cujus ope Compoiitio fiat, perducamur. In refolutione 
enim, quod quaeritur ut jam factum fupponentes, ex quo 
antecedente hoc conlequatur expendimus; iterumque quod* 
nam fuerit hujus antecedens; atque ita deinceps, ufque du# 
in hunc modum regredientes, in aliquid jam cognitum loco* 
que principii habitum incidamus. Atque hic proceflus Ana- 
lyfis vocatur, quali dicas, inverfa lolutio. E contrario ati' 
tem in Compoiitione, cognitum illud, in Refolutione ultimo 
loco acquifitum, ut jam fadum praemittentes; & quae ibi 
confequentia erant, hic ut antecedentia naturali ordine dif- 
ponentes, atque inter ie conferentes, tandem ad Conilru&io- 
nem quaefiti pervenimus. Hoc autem vocamus Syntheiin. 
Duplex autem eit Analyleos genus, vel enim eit veri inda
gatrix, diciturque Theoretica; vel propofiti invelligatrix, 
ac problematica vocatur. In Theoretico autem genere, 
quod quaeritur, revera ita ie habere fupponentes, ac deinde 
per ea quae confequuntur, quali vera iint ( ut funt ex Hy- 
pothcfi) argumentantes; ad evidentem aliquam conclufio*, 
nem procedimus. Jam fi conclufio illa vera fit, vera quo
que eit propofitio de qua quaeritur; ac demonftratio reci
proce refpondet Analyfi. Si vero in falfam conclufionem 
incidamus, falfum quoque erit de quo quaeritur. In Proble- 

matico
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matico vero genere, quod proponitur ut jam cognitum liften- 
tes, per ea quae exinde confequuntur, tanquam vera, perdu
cimur ad concluiionem aliquam : quod fi conclufio illa poi- 
fibilis fit ac τπ^» quod Mathematici Datum appellant; 
poflibile quoque erit quod proponitur : & hic quoque de- 
monftratio reciproce refpondebit Analyfi. Si vero incida
mus in concluiionem impoflibilem, erit etiam problema im- 
poflibile. Diorifmus autem five determinatio eft qua dilcer- 
nitur quibus conditionibus quotque modis problema effici 
poffit. Atque haec de Reiblutione & Compofitione dida 
funto. Praediatorum autem de Rejolutione librorum hic eft 
ordo. Datorum Euclidis Liber unus. Apollonii de Sectione 
Rationis Libri II. Ejufdem de Sedione Spatii II. De Se
dione determinati II. De Tadionibus II. Euclidis Po- 
rifmatum III. Apollonii de Inclinationibus II. Ejufdem de 
Locis planis II. Conicorum VIII. Ariftai de Locis folidisV. 
Euclidis de Locis ad Superficiem II. Eratoflhenis de mediis 
proportionalibus II. Fiunt libri numero XXXIII. quorum 
contenta, ufque ad Apollonii Conica^ confiderationi tuae fub- 
jicere vplui; una cum numero Locorum & Diorifm«n» Ca- 
fuumque in unoquoque Libro; ac praeterea adjeci Lemmata 
requiiita. Neque credo i me omiuiim elle quidquam notatu 
dignum in defcriptione horum Librorum.

'DeTlatls Euclidis I.
Primus Liber, nempe Data Euclidis, continet omnino 

Theoremata nonaginta; quorum priora viginti tria funt de 
magnitudinibus in genere, vigefimus autem quartus, de redis 
proportionalibus non datis politione. Quae deinceps qua- 
tuordecim, de redis politione datis. Quae lequuntur decem, 
de Triangulis fpecie led non politione datis. Proxima 
feptem funt de quibulcunque fpatiis redilineis, fpecie tan
tum, fed non politione datis. Sex quae deinceps funt, de 
parallelogrammis & de applicationibus fpatiorum fpecie da
torum agunt. E quinque autem fequentibus, primum jam 
defcriptum eft (nempe Dat, 49um.) reliqua vero quatuor 
funt de Triangulorum Areis ; qudd differentiae poteftatum 
laterum Triangulorum, datam habeant rationem ad eorun
dem Areas. His fubjunda leptem ufque ad LXXIlIutn funt
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de duobus parallelogrammis; qudd juxta angulorum Hypo- 
thefes habeant rationem datam inter te; quaedam vero eo
rum Contedaria habent iitnilia in duobus Triangulis. E fex 
autem fublequentibus propofitionibus ufque ad duae 
quidem funt de Triangulis, quatuor vero reliquae funt de 
pluribus redis proportionalibus. Tres proximae iiint de dua
bus redis datum fpatium comprehendentibus [quarum lum
ina vel differentia, datur y vel etiam differentia potefiatum. ] 
Caeterae vero omnes οέΐο ufque ad nonagefimam, in circulis 
demonftrantur, vel magnitudine tantum datis, vel etiam 
politione; qudd re0larum per datum pundum dudlarumquae 
fiunt d tegmentis retiansula data lint.

De Sedione Rationis II.
Duo quidem funt Libri de Senione Rationis^ fed unam 

tantum faciunt propolitioncm fubdivitem : quare unam illam 
iic deteribo. “Per datum punctum redam lineam ducere, 
“ quae auferat duabus redis politione datis tegmenta, pun- 
“dis in iifdem datis adjacentia, datam rationem inter te 
‘‘habentia.” Divertes autem multafque figuras habere con
tigit, ob fubdivilionem fadam; & ob divertes redarum da
tarum inter te politiones, Cafufque pun0h dati differentes; 
propterque Analytes & Compolitiones horum Cafuum, ut & 
Diorifmwn. Habet autem Liber primus de Sedione Rationis 

λ X" ,-Loca teptem, Cafus viginti quatuor, Diorifmos vero qum- 
P' * 'que: quorum tres funt maximi, & duqminimi. Maximus

quidem eft ad Cafum tertium Loci V. ^Minimi vero funt 
^ζ^^/ad Cafus fecundos Locorum VI & VIImi. Reliqui autem 

, ^maximi funt ad Cafus quartos eorundem Locorum VI & 
<2**2 0 VIImi. Liber pofterior de Sedione Rationis Loca habet 

7 quatuordecim. Cafus vero LXIII; Determinationes autem 
ex primo, ad quem quali totus refertur. Lemmata habent 
hi duo libri viginti. Itidemque figuras (live fchemata) habent 
CLXXXI· vel etiam plures juxta "Periclem.

De Sedione Spatii II.
Duo funt libri de SeSttone Spatii, fed in his non contine

tur nili unum problema fubdiyifum. Propofitio autem haec 
una
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una quoad caetera priori fimilis eft, ac folo hoc differt; quod 
in illi oporteat fegmenta duo abfcifla rationem habere da
tam, in h^c vero datutn continere redangulum. Exprimetur 
vero ad hunc modum: “Per datum pundum rectam lineam 
“ducere, qu& auferat redis duabus politione datis feg- 
“ menta, datis in ipfis punitis adjacentia, quae redangulum 
“aequale dato comprehendant.” Haec etiam propolitio ob 
eafdem caulas plurimas quoque habet figuras. Liber autem 
prior de Sedione Spatii feptem habet Loca, Cafus viginti 
quatuor, ac Diorifmos feptem ; quorum quatuor maximi 
iunt, tres vero minimi. Maximus autem eft ad Cafum fecun
dum Loci primi; ut & ad primum fecundi. Similiter ad fe
cundum Cafum quarti & tertium fexti. Minimi vero luitt ad 
Cafum tertium Loci tertii, ad quartum quarti, ut & ad pri
mum fexti Loci. Secundus liber de Sedione Spatii Loca 
habet XIII, & Cafus LX ; Determinationes vero ex primo, 
ad quem totus refertur. Conitat autem liber primus Theore
matis quadraginta octo; fecundus vero LXXVL

De Sectione Determinata II.
His fubjiciuntur libri duo de SeElione Determinati quas 

etiam ad modum praecedentium unam propolitionem dicere 
liceat, led disjunctam : quae hujufmodi eft. ° Datam redam 
“ infinitam in uno punito lecare, ita, ut έ rectis interceptis 
α inter illud & punita in ill1 data, vel quadratum ex unS, 
“ vel reilangulum fub duabus interceptis, datam habeat ra- 
ct tionem, vel ad contentum fub alia un^ intercepti & dati 
“quadam; vel etiam ad contentum fub duabus aliis inter- 
“ceptis: idqueadquam partem velis punitorum datorum.” 
Hujus autem, quafi bis disjunitae, & intricatos Diorifmos ha
bentis, per plura neceffario faita eft demonitratio. Hanc au
tem dedit Apollonius communi methodo tentamen faciens, 
ac fohs redis lineis ufus, ad exemplum fecundi libri Ele
mentorum primorum Euclidis: ac rurfus idem demonftravit 
mgeniofe quidem, & magis ad infiitutionem accommodate, 
P^r femicirculos. Habet autem primus liber Problemata fex, 
Epitagmata,^^ Dijpofitiones punllorum^^cim ; Diorifmos 
quinque: quorum quatuor quidem Maximi funt, Minimus 
vero unus. Sunt autem maximi, ad fecundum Epitagma fe

cundi
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eundi problematis; item ad tertium quarti problematis; ad 
tertium quinti & ad tertium fexti. Minimus vero eit ad ter
tium Epitagma tertii problematis. Secundus liber deSeilione 
determinata tria habet Problemata, Diipofitiones novem, De
terminationes tres; e quibus Minima lunt ad tertium primi, 
ut &ad tertium fecundi; Maximum autem eit ad tertium tertii 
problematis. Lemmata habet liber primus XXVII, fecundus 
vero XXIV. Infunt autem in utroque libro de Sedione de
terminati Theoremata odogmta tria.

De TaCiiomlt^ IL
His ordine fubnexi funt libri duo de in quibus

plures ineile propoiitiones videntur; fed & ex his unam 
etiam faciemus, ad hunc modum iehabentem. “E punitis 
“ redis & circulis, quibufeunque tribus politione datis, circu- 
“lum ducere per lingula data punda, qui, fi fieri pollit, 
“contingat etiam datas lineas.” Ex hac autem ob multitu
dinem in Hypothelibus datorum, tam limilium quam diilimi- 
lium generum, fiunt neceilario decem propoiitiones diverfte; 
quia ex tribus diffimilibus generibus fiunt diverfae triades in
ordinatae numero decem. Data etenim efle poliunt vel tria 
punda; vel tres redae; vel duo punda & re0h; vel duae 
redae & pundum; vel duo punda & circulus; vel duo cir
culi & pundum; vel duo circuli & reda; vel pundum, 
reda & circulus; vel duae redae & circulus; vel tres cir
culi. Horum duo quidem prima problemata offenduntur in 
libro quarto primorum Elementorum. Nam per tria data 
punda, quae non fint in linea re6ta, circulum ducere, idem 
eit ac circa datum triangulum circumfcribere. Problema au
tem in tribus datis redis non parallelis, fed inter fe occur
rentibus, idem cil ac dato triangulo circulum inferibere. Ca- 
fus vero duarum redarum parallelarum cum tertii occur
rente, quafi pars eflet fecundae fubdivifionis, caetens permit
titur. Deinde proxima fex problemata continentur in primo 
libro. Reliqua duo, nempe de duabus redis datis & circulo, 
& de tribus datis circulis, fola habentur in fecundo libro; 
ob multas diverfafque politiones circulorum & redarum in
ter fe, quibus fit ut etiam plurium determinationum opus fit. 
Praedidis his Tadionibus congener eit ordo problematum, 

y qux
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quae ab editoribus omifla fuerant· Nonnulli aufert) priori 
horum librorum illa praefixerunt: Compendiofus enim & 
introdudorius erat tradatus ille, & ad plenam de Tactioni
bus doftrinam abfolvendam maxime idoneus. Haec omnia 
rurfus una propoiitio compleifitur, quae quidem quoad Hy- 
pothefim magis quam praecedentia contraCta eft, fuperaddita 
autem eft conditio ad conftruEtionem: eftque hujufmodi. 
<ζ E punitis, re&is, veicirculis, datis duobus quibuicunque, 

deicribere circulum magnitudine datum, qui tranfeat per 
<tpunClum vel punda data, ac, ii fieri poflit, contingat etiam 
w lineas datas.” Continet autem haec propoiitio fex proble
mata : ex tribus enim quibuicunque diverfis generibus fiunt 
Duades inordinatae diverfis numero fex. Vel enim datis du
obus punitis, vel duabus redis, vel duobus circulis, vel 
pundo & red^, vel pundo & circulo, vel redii & circulo, 
oportet circulum magnitudine datum deicribere , qui datu· 
contineat · haec autem refolvenda funt & componenda ut & 
determinanda juxta Cafus. Liber primus Talionum proble
mata habet ieptem; fecundus vero quatuor. Lemmata au
tem ad utrumque librum funt XXI; Theoremata LX.

, De Tori/matis Euclidis III.
Poft Ea^iiones in tribus libris habentur ^ori/mata Eucli

dis : colledio artificiofiflima multarum rerum, quae ipedant 
adAnalyiin difficiliorum & generalium problematum, quo
rum quidem ingentem copiam praebet Natura. Nihil verQ 
additum eft iis quae Euclides primum fcripfcrat, praeterquam 
quod Scioli nonnulli, qui nos praeceflerunt, fequentibus editio
nibus pauca de fuis immiicuerint. Apud hos enim unum
quodque Porifma definitum habet demonftrationum nume
rum : cum Euclides ipfe non niii unam, eamque maxime Evi
dentem, in lingulis pofuerit. Habent autem fubtilem & na
turalem contemplationem, neceilariamque & maxime uni- 
verfalem, atque iis qui fingula perfpicere atque inveftigare 
Valent admodum jucundam. Specie autem haec omnia ne
que Theoremata funt, neque Problemata; ied mediae quo
dammodo inter haec naturae, ita ut eorum propofitiones cen- 
r n. vel irtter Theoremata, vel Problemata: unde 
ractum eit ut nonnulli £ Geometris hxc genere Theore

mata
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mata elfe contendant, alii vero Problemata efle; refpicientes 
ad formam tantum propofitionis. Differentias autem horum 
trium melius intellexille Veteres manifeftum eit ex definitio
nibus. Dixerunt enim Theorema elle quo aliquid proponitur 
demonllrandum: Problema quo proponitur aliquid conftruen- 
dnm:Porifina vero elle quo aliquid proponitur inveftigan- 
dum. A Neotericis autem immutata eit haec Poriiinatis defini
tio, qui,quum haec omnia proprio Marce inveiligare haud po
tuerint, Elementa hax adhibuerunt,contenti demonftrare tan
tum quid iit quod quaeritur, abfque illius inveitigatione : 
& quamvis i definitione & ab ipsi dodlrmi redarguerentur, 
hoc tamen modo definierunt. Porifma eit quod deeit in Hy- 
potheii Theorematis Localis. Hujus autem generis Porif 
matum Loca Geometrica funt fpecies; quae quidem redundare 
videntur in libris de Reiblutione: ac ieoriim i Poriiinatis 
colleda fub propriis titulis traduntur, eo quod magis diffuia 
& copioia fit haec prae caeteris fpeciebus. E Locis enim quae
dam Plana funt, quaedam Solida, quaedam Linearia, & prae
ter haec funt Loca ad medietates, five i mediis proportiona
libus orta. Accidit hoc etiam Poriiinatis, propofitiones ha
bere contradas & in compendium reda0las, omiifis pluribus 
quae pro more lubintelligi folent: uiide evenit Geometras 
non paucos ex parte tantum rem percipere, dum ea quae in
ter oilenfa magis neceilaria funt haud capiunt. Multa vero 
ex illis in un& propofitione comprehendere vix poffibile eit, 
quia i pie Euclides non multa in unaquaque fpecie pofuerit: 
ied, ut offenderet copiofiorem icientiam, pauca tantum, quali 
ad jacienda in lingulis principia, icripta reliquerit. Datum 
* * * primi libri omnino ejuidem fpeciei eft cum uberrima 
illa Locorum fpecie, ut decem * * hnt numero. Quare hu
jus propofitiones uni foll comprehendi polle animadver
tentes, rem ad hunc modum delcribimus. “Duabus redis 
“in eodem plano politione datis, * vel occurrentibus inter fe 
“ vel * parallelis, fi dentur in unii earum tria punda: ese- 
“tera vero puncta praeter unum tangant redam politione 
“datam, etiam hoc quoque tanget redam politione datam.” 
Hoc autem de quatuor tantum redis, dicitur, quarum non 
plures quarti duae per idem pundum tranfeunt. In 
quolibet autem redarum numero quomodo fe res habeat 
vulgo ignoratur, f Si quotcunque redae occurrant inter le, 

“ nec
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u nec plures quam duae per idem pundum; datavero fint 
Sponda omnia in earum unii, unumquodque autem pun- 
“dum in altera tangat redam pofitione datam.” Vel gene
ralius fic. “ Si quotcunque redtae occurrant inter fe, neque 
“ iint plures quam duae per idem punctum; omnia vero 
* punda in una earum data fint; reliquorum numerus erit 
“Numerus Triangularis, cujus latus exhibet numerum pun- 
“dorum reitam pofitione datam tangentium. Quod fi tres 
“ fuerint hujufmodi interlectiones, quae non reperiantur ad 

angulos trianguli, (hoc fuerint in redi a linea,'.) una-
“ quaeque interledio reliqua tanget pofitione datam.” Eu
clidem autem hoc neteivifle haud venfimile eft, fed principia 
fbla refpexifle: nam per omnia Porifmata non nili prima 
principia, & femina tantum multarum & magnarum rerum 
iparfifle videtur. Haec autem juxta Hypothelium differen
tias minime diftinguenda funt; fed fecundum differentias ac
cidentium & quaeiitorum. Hypothefes quidem omnes inter 
fe differunt, cum fpecialiffimae fint: accidentium vero & 
quaefitorum unumquodque, cum fit unum idemque, multis 
diverfifque Hypothefibus contingit.

Talia itaque inquirenda offeruntur in primi libri propo- 
fitionibus: (in principio teptimi habetur Diagramma huc 
fpedans) “ Si a duobus punitis datis infledantur duae redae 
“ad redam pofitione datam, abfcindat autem earum una.i 
<c redii pofitione dat^ tegmentum dato in pundo adja- 
“cens, auferet etiam altera ab ali^ redii tegmentum datam 
“habens rationem.” Deinde in fublequentibus: “Quod pun- 
“dum illud tangit redam pofitione datam. Quod ratio ipfius 
“ · · ·. ad redam .... data eft. Quod ratio ipfius.... ad 
“ partem abiciffam .... datur. Quod haec reda .... poli- 
“tione datur. Quod haec ad datum punitum vergit. Quod 
“data eft ratio ipfius.... ad interceptam inter pundum*..

datum pundum .. Quod data eft ratio redae .... ad 
“ aliquam & punito .. dudam. Quod datur ratio redan- 
“ guli * * ad redangulum fub dat& & ipsU .... Quod hujus 
“redanguli unum latus datum eft, alterum vero rationem 
“habet ad redam abiciffam. Quod redangulumhoc vel fo- 
“lum, vel una cum quodam dato fpatio eft ** illud vero 
ίζ ratJonem datam habet ad partem abiciffam. Quod reda 
‘ ♦ · una cum ahd ad quam .. .. eft in ratione datd, rati-

c 2 onem
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“onem habet datam ad interceptam inter punitum . & 
“datum punitum. . Quod contentum fub quadam dati & 
<c reili .... aequale eft contento fub alii dati & intercepti 
“ inter punitum .. & datum .. Quod datur ratio reitae 
“ .. .., atque etiam ipfius . . .. ,ad interceptam inter pun- 
“ itum .. & datum. Quod reita .... aufert i pofitione 
“ datis fegmenta reitangulum datum comprehendentia.”

In fecundo libro Hypothefes quidem diverfc funt. Inqui
renda vero ut plurimum eadem ac in primo: praetereaque 
haec. “ Quod reitangulum illud.. .. in .... rationem ha- 
“ bet ad partem abteiflam, vel per te, vel adjunilo quodam 
“ dato reitangulo. Quod datur ratio reitanguli fub .... 
“&.... ad partem abteiflam. Quod data eit ratio reitanguli 
“ fub utroque . . .. & .. . . fimul fumpti, & utroque ipfa- 
“rum .. etiam fimul fumptirum, ad partem ab-
“teiflam. Quod contentum fub ipsi .... & utroque ipfa* 
“rum . . .. & .. . .quae ad reitam.... rationem datam ha- 
“ bet; atque etiam contentum iub .. .. & ilia quae ad ipfam 
“.. .. datam habet rationem, funt in data ratione ad 
“ μΐ^. Quod datur ratio utriufque...., .... fimul fumptae 
* ad interceptam inter punitum .. & datum punitum

Quod datum eit reitangulum fub ipfis .... & .. . * 
In tertio libro plures funt Hypothefes de temicirculis; 

paucae autem de Circulo & tegmentis. Inquirendorum vero 
maxima pars affinis eft praecedentibus. Infuper vero haec 
tete offerunt. “ Quod datur ratio reitanguli.. .. in .... ad 
“ reitangulum .... in .. .. Quod datur ratio quadrati ipfius 
^.. .. ad partem abteiflam. Quod reitangulum fub ipfis 
u.. .. &.. .. aquale eft reitangulo fub dati.. . .& intercepti 
“ inter punitum .. & datum punitum .. Quod quaora- 
<4tum ipfius .... aquale eft contento fub dati .. .. & in- 

tercepti inter Cathetum & punitum datum .... Quod 
reitae ....... .. una cum illi ad quam .... datam habet 
rationem, fimul fumptae, datam habent rationem ad par- 

*tem abteiflam. Quod datur punitum aliquod, quo fi du
lcantur redae ad punita quaevis .. continebunt illae tri- 
* angulum fpecie datum. Quod datur aliquod punitum i 
“quo fi ducantur reitae ad punita quaevis .. , abfcindent 

illae e circulo aequales circumferentias. Quod reita .... 
$ vel erit in Parathefi, vel cum quidam alii reiti verfus 

“ pun-
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“punitum datum vergente datum continebit angulum.” 
Habent autem tres Porifmatum libri Leipmata XXXVIII, 
Theoremata vero CLXXL

Ha^enus Porifmatum defcriptio, nec mihi intellegi a nec leftori 
Profutura. Neque aliter fieri potuit', tam ob defectum Schematis 
cujus fit mentio ,· unde reffa fatis multa, de quibus hic agitur 
objque notis Alphabeticis, ullove alio diflinff tonis charabiere^ inter 
fi confunduntur: quam ob omiffia quadam ac tranfpofita vel aliter 
vitiata in propofitionis generalis expofitione ; unde quid fibi velit 
Pappus haud mihi datum eil conjicere. His adde diffionis modum 
nimis contraiium, ac in re difficili» qualis hac efi^ minimi ujurpandum.

"De Locis Tlanis II.
Loca in genere hoc modo diftribuuntur. Alia funt 

five adaequata; de quibus Apollonius ante propria Elementa 
haec habet: “ Puniti locus eft punitum, Lineae linea, Super- 
“ficiei luperficies, Solidique iblidum.” Alia vero 
quali dicas progrefliva; quo fenfu Puniti locus eft linea. 
Lineae fu perficies, ac Superficiei folidum. Alia demum λχλ.

five circumgrelliva, ii ita loqui liceat, quo modo 
puniti locus eft Superficies, ac lineae Solidum. Ex his quae 
Analyfim Geometricam fpeilant, Loca datorum politione 

funt. Quae vero plana, folida & linearia dicuntur, 
funt loca punitorum : Loca vero ad fuperficies funt 

punitorum & linearum. Linearia vero
poli loca ad Superficiem demonftrationes fuas habent. 
Jam loca plana, de quibus hic agitur, in genere funt lineae 
quaecunque vel rectae vel circulares: folida vero funt Coni 
leitiones omnes, nempe Parabolae, Ellipies, vel Hyperbolae 
quaevis, Linearia vero dicuntur lineae omnes quae nec reitae 
nec circuli funt, neque aliquae e diitis Coni feilionibds. 
Quae vero ab Eratoflhene Loca ad Medietates dicuntur, ejui- 
dem quidem genens funt, led ob proprietates Hypothelium 
diverji funt ab illis * * * * * *. Veteres igitur, hunc Loco
rum planorum ordinem refpicientes, Elementa tradiderunt; 
quem cum negligerent poileriores, alia improprie appofue- 
runt; quafi loca illa multitudine infinita non fuerint, ii quis 
lingula receniere velit, nulU hujus ordinis habita ratione. 
Poftpofitis igitur jam d^feriptis, quaeque ordine priora funt 

prae-
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Praemittens, hac uni Propofitione rem compledar. “ Si du- 
“cantur rectae duae, vel ab eodem dato pundo, vel i duobus, 
“quae vel lint in linea redi,vel parallelae,vel datum contineant 
Ci angulum, vel datam habeant inter le rationem, vel datum 
“comprehendant fpatium; contingat autem terminus unius 
“ Locum planum politione datum : continget etiam alterius 
“ terminus Locum planum politione datumpnterdum quidem 
“ ejufdem generis, interdum vero diverfi; interdum fimiliter 
“potitum refpeclu rectae lineae, interdum contrario modo fi* 
“ tum.” Atque haec quidem fiunt propter differentias fub- 
jedorum. Confentanea vero his funt tria illa quae in princi
pio Charmandri reperiuntur; nempe, “Si rectae cujufvis 
“ magnitudine datae terminus unus datus iit, alter terminus 
“continget concavam circuli circumferentiam politione da- 
“ tam. Si a duobus datis pundis inflectantur reda: datum 
“angulum continentes, commune earum pundum tanget 
“ circumferentiam concavam politione datam. Si iit area 
“ Trianguli magnitudine data, ac balis quoque magnitudine 
“ ac politione detur ; vertex ejus continget redam politione 
“datam.” Alia vero funt hujufmodi. “Si redae magnitu- 
“dine datae, & i quapiam politione dati aequidiftantis, unus 
“ terminus contingat Locum planum politione datum; alter 
“ quoque terminus Locum planum politione datum continget. 
“ Si i quodam pundo ad duas redas politione datas, vel 
“parallelas vel occurrentes inter le, ducantur in datis angu- 
“ lis redae, quae datam habeant rationem inter fe; vel qua- 
“rum una, iimul cum ei ad quam altera datam habet ratio- 
“ nem, data fuerit; continget pundum redam politione da- 
“ tam. Si fuerint quotcunque redae politione datae, & ad 
“ ipfas i quodam pundo ducantur redae in datis angulis; 
“ litque redangulum fub dati quidam & uni e dudis redis, 
“ iimul cum redangulo fub dati & alii dudi, aequale red- 
“ angulo fub dati & tertii dudi ; & lic de caeteris: contin- 
“ get pundum redam politione datam. Si i quodam pundo 
“ad politione datas duas parallelas ducantur redae in datis 
“angulis, ablcindentes redas, ad punda in iplis data adja- 
“ centes, quae vel fuerint in dati ratione [ vel datum fpatium 
“comprehendant, vel ita ut fumma vel differentia data- 
“ rum fpecierum ex iplis dudis, aequalis fuerit dato fpatio J 
“pundum illud continget redam politione datam.”

Haec
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Haec autem continentur in fecundo libro. “Si & duobus 

u datis punitis infleitantur reitae, quarum quadrata dato fpa- 
“tio inter te differunt, punitum concurfds tanget reitam po- 
“iitione datam. Si vero fuerint in data ratione, tanget 
“idem vel lineam reitam vel circumferentiam circuli. Si 
“fit reita poiitione data, & in ipll datum fit punitum, unde 
* ducatur quaedam reita terminata ; ab hujus autem termino 
“ demittatur normalis ad reitam pofirione datam: fit vero 

quadratum duitae aequale reitangulo fub daul qnddam & 
“ intercepti, vel inter punitum datum, vel etiam inter aliud 
“ quodvis punitum datum in poiitione dati fumptum, & 
“normalem : terminus hujus duitae continget circuli circum- 
“ ferentiam poiitione datam. Si i duobus datis punitis infle
ctantur reitae, &iit quadratum unius quadrato alterius dato 
“majus quam in ratione; continget punitum circumferen- 
“ tiam politione datam. Si i quotcunque datis punitis in· 
“ fleitantur reitae ad unum punitum, iitque fumma fpecie- 
“ rum ab omnibus faitarum aequalis dato fpatio, punitum il- 
“ lud continget circumferentiam poiitione datam. Si i duo- 
“ bus datis punitis infleitantur reitae; i punito autem con- 
“ curius ducatur reita poiitione datae normalis, quae auferat 
C redii poiitione dat^ fegmentum punito dato adjacens, ac 
<cfit fumma quadratorum i reitis inflexis aequalis reitan- 
“gulo fub dati & tegmento intercepto : punitum illud con- 
“ curfus tanget circumferentiam poiitione datam. Si intra cir- 
“ culum pofitione datum detur punitum quodlibet,ac per idem 
“ ducatur reita quaevis, in qu& fumatur punitum aliquod 
“extra circultim : fit autem quadratum interceptae inter pun- 
“ita illa aequale reitangulo fubtot^ & parte exteriore ad 
“circulum terminati, vel teli, vel etiam adjunito reitan- 
“ gulo fub tegmentis duobus interioribus : punitum extra 
“ fumptum datam pofitione reitam continget. Quod ii puh- 
“itum illud tangat reitam pofitione datam, circulus vero non 
u deferiptus fit; punita illa duo, ad utramque partem puniti 
“ dati,contingent ejufdem circuli poiitione dati circumferen- 
“ tiam.” Habent autem duo libri de Locis planis Theore- 
ewtafive diagrammata CXLVU. Lemmata vero VIII.

Zk
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*De IndlnatwnibtM II.
Inclinare dicitur linea ad pundum, fi produda ad ipfum 

pervenit: univerfim autem idem eft, Gve dicatur linea in
clinare ad datum pundum, five in eS partem aliquam da
tam efle: live per datum punitum tranfire. Inicripti autem 
funt hi libri Inclinationes ab horum uno. Problema vero ge
nerale hoc eit: “ Duabus lineis politione datis, inter eas 
“ interere redam magnitudine datam , quae ad datum pun- 
<c dum pertingat.” E particularibus autem Problematis, di- 
verfa fubjeda habentibus, quaedam plana funt, quaedam fo- 
lida, quaedam etiam linearia. Se leda vero έ planis, quae ad 
plura magis utilia vifa funt, haec demonftrantur. “ Datis 
“ politione femicirculo & reda quae bafi normalis fit; vel 

duobus femicirculis in e^dem redi bales habentibus;inferere 
ic re6tam magnitudine datam inter duas illas lineas, quae ad 
“ angulum lemicirculi pertingat.” Et “ Rhombo dato & 
a produdo uno ejus latere, adaptare, fub angulo ejusexte- 
“ riore, redam magnitudine datam ad angulum oppofitum 
“ vergentem.” Et “In circulo politione dato interere re- 
<£ dam magnitudine datam, quae ad datum pundum pertin- 
“ gat.” In primo autem libro demonllratur Problema de uno 
femicirculo & reda; quod quidem quatuor Cafus habet: ut 
& illud de circulo in duos Cafus divifum : atque etiam il
lud de rhombo, duos quoque Cafus habens. In fecundo 
vero habetur unicum Problema de duobus femicirculis, cu
jus ex Hypothefi decem funt Cafus; atque horum etiam plu- 
res funt fubdivifiones dioriHicae, propter datam magnitudi
nem redae inferendae.

Hcc igitur in Loco de Refolutione plana reperiuntur, qua 
fcilicet prius ordine demonftrantur, abfque Medietatibus 
Eratolibenis , nonnifi ultimo loco adhibendis. Exadis au
tem planis, folidorum contemplationem ordo poftulare vi
detur. Solida vero vocant Problemata, non quae de figuris 
folidis proponuntur, fed quae, cum non poflint per plana 
demonitrari, trium linearum Conicarum opem requirunt; 
ita ut prius de illis neceile fit fcribere. Primus itaque Ele
menta Conica protulit Arijtaus fenior, in quinque libris; 
quali in eorum ufum qui jam haec fatis percipere valent,

7 competi-
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compendiofius confcriptis. Habent autem Inclinationum Li
bri duo Theoremata five diagrammata CXXV , Lemmata 
vero XXXVIII.

De Conicis VIIL
Quatuor Conicorum libros ab Euclide receptos fufius ex* 

plicavit Apollonius ; adjediique quatuor aliis, edidit odo Co
nicorum volumina. Arifi<eus autem (qui hadenus folus eft 
autor de Locis Solidis, confcriptis quinque libris argu
mento Conicis conjuncto ) & quotquot ApoUonio priores fue
runt, tres Conicas lineas, Acutanguli, Redanguli & Obtuf- 
anguli Coni Sediones nominarunt. Quoniam vero in quo
libet horum trium Conorum, diverfo modo fertorum,omnes 
hx tres producantur lineae; Apollonius^ ut videtur, non con
tentus AntecciTorum placitis (cum fedio illa, quam dixe
runt Coni acutanguli fedionem, etiam in Cono redangulo 
vel obtufangulo fecari poflit; uti & fedio Coni redtanguli 
dida, in acutangulo vel obtufangulo; cumque etiam obwf· 
anguli Coni lectio pollit tum acutanguli tum redanguli 
fedio effe) mutatis nominibus ieitionem Coni, acutanguli 
didam, Ellipfin vocavit; reilanguli Parabolam ; Obtuian- 
guli vero Hyperbolam : lingulas i proprio quodam accidente. 
Redangulum enim quoddam ad rectam quandam applica
tum, in Acutanguli Coni fedione deficiens fit quadrato ; in 
Qbtupmguh excedens quadrato; in redanguli vero fedione 
neque deficiens neque excedens. Hoc autem admiiit, non per
cepto,quod, juxta certum quendam cafum in litu plani Conum 
fecantis, alia atque alia ex his lineis generetur. Nam ii pla
num fecans parallelum fuerit uni Coni lateri, una fbla ex 
tribus lineis producitur,femper eadem; quam tamen Arifiaus 
ille ledi Coni nomine appellavit. '

Apollonius autem ipfe, de iis quae continentur in odo libris 
Conicorum a fe confcriptis, haec habet; fummariam hanc 
defcriptionem in praefatione primi tradens. “ Continet liber 
u primus origines trium fedionum, ut & oppofitarum fcdi- 
“onum ; earundemque praecipua fymptomata, plenius & uni- 
u verialius, quam in aliorum fcriptis reperiuntur, elaborata. 
M Secundus habet quae ad Diametros & Axes fedionum & op- 
* politarum pertinent, ut & ad Afymptotos; aliaque quae ge- 
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u neralem ac neceffarium praebent ufum ad Diorifmos. Quas 
* vero diametros, qualefque axes nomino ex hoc libro difees. 
“Tertius habet multa & omnigena Theoremata utilia ad 
<c compofitiones Locorum folidorum, & ad Determinationes : 
“ quorum plurima perpulchra & nova funt. Hifee autem 
M perpenfis animadverti, non compofitum fuifle ab Euclide 
“locum ad tres vel quatuor lineas, fed particulam tantum 
a ejus, atque hanc non fatis feliciter: impoflibile enim erat 
“abfque praediCtis propolitionibus perfectam ejus compofi- 
“ tionem exhibere. Quartus docet quotupliciter Coni feCti- 
“ ones vel inter fe, vel cum circuli circumferentia occurrere 
“ poflint; atque infuper alia, de quibus nihil ab iis qui 
“ante nos fuerunt memoriae proditum eit: nimirum quot 
a punctis Coni feClio vel circuli circumferentia vel etiam 
“ fediones oppoiitae oppofitis fe&ionibus occurrant. Reli- 
“qui quatuor libri penitiorem magis fpeClant fcientiam : 
“Primus enim ex iis magna ex parte agit de Maximis & Mi- 
“ nimis i Secundus de aequalibus & fimilibus feClionibus: 
“Tertius tradit Theoremata dionflica , five determinandi 
“ vim habentia: Quartus vero habet Problemata Conica de- 
“ terminata.” HaClenus Apollonius. Quem vero in tertio ait 
Locum ad tres vel quatuor lineas ab Euclide non perfectum 
fuifle, neque ipfe poterat, neque aliquis alius explere; vel 
tantillum adjicere iis quae fcripferat Euclides* foi& ope Coni
corum illorum, quae ad ea ufque tempora demonitrata fere
bantur. Id quod & ipfe Apollonius teflatur,dum dicit, “ Im- 
“ poffibile fuifle compofitionem perfici, abfque iis quae ipfe 
“ invenire neceife habuit.” Euclides autem excipiens Ari· 
fiteum nuper editis Conicis de Matheii praeclare meritum, 
nolenfque alios praevenire, vel fefe alterius negotio immi- 
fcere (erat enim ingenio mitillimus, & erga omnes (ut par 
erat) benignus, qui vel tantillum Mathematicas difciplinas 
promovere poterant, aliifque nullo modo infenfus; fed 
fumme accuratus, minimeque (uti hic) gloriofus) quantum 
de Loco poflibile erat ollendi per illius Conica, feriptis man
davit ; non affirmans perfecta efle quae demonftraverat: nam 
fic jure meritoque reprehendi potuiffet. Nequaquam vero 
hoc modo : fiquidem & ipfe Apollonius* plurima in Conicis 
imperfecta relinquens, minime ab aliis redarguitur. Poterat 
quidem ea adjeciife, quae ad Locum abfblvendum deerant^ni-

mo
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mo complexus ea qu«e Euclides de Loco icripierat, & operam 
dans Euchdts diicipulis Alexandri# longo tempore (unde 
exquilitam adeo in Mathematicis peritiam elt aflequutus) 
haud tamen illud fuftinuit efficere. Locus autem ad tres vel 
quatuor lineas (de quo ob nonnulla adjecta tantopere te jailat, 
cum potius primo icnptori gratias referre debuiflet) hujuL 
modi elt: “ Tribus rectis politione datis, fi quodam punito 
“ ducantur reitae ad tres illas in datis angulis; detur autem ra- 
utio reitanguli fub duabus duitis contenti ad quadratum re- 
“ liquae: punitum continget locum folidum politione datum, 
“hoc eft, aliquam i .tribus lineis Conicis. Si vero ad quatuor 
“ reitas politione datas ducantur reitae in datis angulis; ac 
“ data fuerit ratio reitanguli fub duabus duitis ad reilangu- 
“lum lub duabus reliquis duitis: punitum limiliter tan- 
“ get Coni ieitionem politione datam.” Demonltratur au
tem Locum elle planum, fi ad duas tantum politione datas 
ducantur reitae. Si vero ducantur ad plures quam quatuor; 
continget punitum Loca nondum cognita, led Lineas tan
tum dictas. Quales vero fint, quafve proprietates habeant, 
nondum compertum eft. Harum unam, eamque neque pri
mam, neque maxime confpicuam, utilem fore exiftimantes, 
compofuerunt. Hilce autem propofitionibus conflant: fi Si 
“ab aliquo punito ad quinque reitas politione datas ducan- 
“ tur rectae in datis angulis; ac detur ratio folidi parallele- 
u pipedi reilanguli fub tribus duitis contenti ad parallele- 
u pipedum folidum reitangulum fub duabus reliquis & dati 
“quidam contentum: punitum illud continget locum linea- 
“ rem politione datum. Si autem ducantur ad lex, ac ratio 
“data fit diiti folidi fub tribus contenti, ad illud quod fub 
“ tribus reliquis continetur: rurfus punitum continget line- 
“ am politione datam.” Quod fi plures fuerint quam lex, 
non amplius habent dicere, quod ratio data Lit contenti fub 
quatuor duitis ad contentum lub reliquis; quoniam non da
tur aliquod contentum fub pluribus quam tribus dimenlio- 
nibus. Sibimet autem in his plus jullo conceflerunt, qui 
paulo ante nos haec interpretati funt; nihil quidem quod 
ullo modo compleiti poflumus in medium proferentes: cum 
fcilicet quod quatuor dimenfionibus conflet, vel Biquadrati 
vel Superlblidi fub quatuor reitis nomine comprehenderint. 
Licebit autem per compotitas rationes haec & dicere & de- 
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monftrare univerfim; tam in praedidis pro politionibus quam 
in fupenoribus: ad hunc modum. “ Si quodam pundo ad 
“ re&as politione datas ducantur redae in datis angulis; & 
“ data fit ratio compofita ex rationibus quas habet una έ du- 

dis ad unam, & altera ad alteram, & alia ad aliam, & re- 
‘ς liqua ad datam, fi fuerint feptem; vel fi fuerint odo, & 
μreliqua ad reliquam: continget pundum illud lineam po- 
“ fitione datam. Ac pari modo fiet, quotcunque fuerint du- 
♦‘dae pares vel impares numero.” Haec vero confequuntur 
Locum ad quatuor redas. Nihil igitur protulerunt unde 
cognofci poterit .quaenam fit illa linea.. Qui vero difficulta
tem perfpexere, rem minime aggrefli funt; ad exemplum 
Veterum & Scriptorum omnium melioris notae. Ego au
tem , quum plurimos viderim circa principia in difci- 
plmis Mathematicis occupatos, diiquifitionibuique Phyficis 
operam navantes, erubui iane, eo quod facile ellet multo prae- 
ilantiora ac utiliora proferre. Ne vero, quafi hoc gratis di- 
xiUcm, alienus & ratione jam videar, haec parum quidem 
cognita propalabo.

Figurae perfe&o gyro genitas rationem habent 
compofitam ex ratione gyrantium, & ex illa reda
rum fimiliter ad axes du&arum ab ipfarum gyran
tium Gravitatis centris. Ratio vero incompleto gyro 
genitarum fit ex ratione gyrantium & arcuum quos 
deicripfere earundem centra Gravitatis. Manife- 
ftum autem eft horum arcuum rationem componi ex 
ratione dudarum ad axes, & ex illa angulorum quos 
continent dudarum extremitates, fi ad axes geni
tarum aeftimantur.

Ha? vero propofitiones, quae fere una funt, plurim^& va
na compleduntur Theoremata de hneis, fuperficiebds & ib- 
lidis, una eademque demonllratione; quorum nonnulla qui
dem nondum dcmonftrata funt; alia vero jam olim, uti ea 
qux occurrunt in duodecimo Elementorum. Habent autem 
libri odo Conicorum Apollonii Theoremata five Diagram
mata CCCCLXXXVII, Lemmata vero LXX.

Lemmata
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Lemmata Pappi ad Libros de Sectione 
Rationis & Spatii.

*· jjATAM redam lineam in data ratione 
JL.Z iecare.
Sit reda data A B, ratio autem data ut r ad △: oportet 

rectam ab dividere in ratione ipiius Γ ad Δ. Inclinetur fub 
quovis angulo ad redlam A b reda 
A«; & termino rationis r aequa- 
lem aufer A z, ipfi vero δ redam
ZH: deinjundl bh, ipfi paral-
Ida ducatur ΖΘ. Quoniam enim --„
A Θ eit ad © b ut A z ad Z Η; A Z A Θ “ 
vero aequalis eit ipfi r, zH autem ipfi Δ: erit igitur A © ad 
θ B ut r ad Δ. Dividitur itaque in ea ratione A B in pundo Θ. 
II. Datis tribus redis a b, b r, A,invenire aliam quan- 

dam qux fit ad δ ficut a b ad βγ.
Rurfus inclinetur reda quaedam γη fub quovis angulo ; 

& fiat rzipfi δ aequalis. Junge
BZ, ipfique parallela ducatur ah. I
Eit igitur A B ad B r ficut Η Z ad
Z Γ, hoc eft, ad Δ. Quare H z eft |_______ i
reda quaefita. Similiter fi daretur r Z H
tertia quartam inveniremus.
III. Habeat ab ad βγ majorem rationem quam δε 

ad ez: componendo erit ratio ar adr» major 
ratione δζ ad ze.
Fiat enim ut A B ad B Γ ita alia quaedam ut H ad E Z; ha

bebit igitur H ad E z majorem rationem quam Δ E ad E Z, 
unde major erit H quam Δ e. Eidem ponatur © E aequalis. 
Quoniam autem a b eit ad B r ut © E ad E Z, erit compo
nendo ut A Γ ad r b θ z ad e Z. Sed © Z majorem habet 
rationem ad E Z quam Δ z ad E Z ; quare etiam A Γ majorem 
babet rationem ad r b quam Δ Z ad Z E.

A b r © Δ E z

IV. Rur-
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IV. Rurfus habeat ab minorem rationem ad βγ 
quam habet δ e ad e z; erit etiam ratio a r ad r b 
minor ratione δ z ad ze.
Quoniam ab minorem habet rationem ad ΒΓ qnamAE 

ad E z; fi fiat ut A B ad B r ita quaedam alia ad E Z, erit illa 
minor quam δ ε, nempe ΕΘ. Quapropter componendo at 
erit ad γβ ficut θ z ad ze. Sed ΘΖ minorem habet ratio
nem ad ZE quam δζ adZE, adeoque αγ ad γβ minorem 
quoque habet rationem quam Δ Z ad Z E.

A B Γ Δ e E Z

V. Habeat autem ab ad βγ majorem rationem quam 
δε ad ez: permutando erit ratio ab ad δ e ma
jor ratione βγ ad ez.

Fiat enim ut ab ad Br,ita alia quaedam ad ez. Patet eam 
majorem efle quam Δ E: fit autem illa H E. Permutando 
igitur erit ut A B ad Η E ita B Γ ad E z. Sed A B majorem ha
bet rationem ad Δ E quam ab ad He, hoceft, quam br ad 
E Z; quare A B ad Δ E majorem habet rationem quam B r ad 
E Z. Pariter fi minor fuerit ratio A B ad B r quam Δ E ad E z ; 
etiam permutando, AB ad Δ E minorem habebit rationem 
quam nr ad Έ- L. Nam fi fiat ut A B ad B Γ ita alia quaedam 
ad ez, minor erit ea quam ΔΕ: reliqua vero eadem funt.

A B Γ Η Δ E : Z

VI. Habeat αγ ad γβ majorem rationem quam δζ 
ad z e : per converfionem rationis ra ad ab mi
norem habebit rationem quam z δ ad δ e.
Fiat enim ut Ar ad γβ ita δζ ad aliam quandam, quz 

minor erit quam z e, ut Z h. Per converfionem rationis erit 
A r ad A B ut δ z ad Δ h. Sed Δ z ad δ h minorem habet ra
tionem quam Δ Z ad δ e, quare a r ad ab minorem habet ra
tionem quam M ad δε. Similiter fi a r ad rb minorem 
habeat rationem quam AZad ZE. Per converfionem ratio
nis, a r majorem habet rationem ad a b quam δ z ad △ e. 

erit
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erit enim ut A r ad r B ita δ z ad aliam, majorem quam z E. 
Caetera evidentia funt.

A b r δ e h z

A B Γ Δ Η E z

VII. Habeat rurfas ab ad βγ majorem rationem 
quam δε ad ez: invertendo γβ ad b A minorem 
nabet rationem quam e z ad e δ.
Fiat enim ut ab ad βγ ita δε ad aliam, ut eh, quae mi

nor erit quam EZ : invertendo itaque erit ut γβ ad ba ita 
EH ad εδ. Sed EH ad ΕΔ minorem habet rationem quam 
Z E ad ΕΔ; quare Γ B adB A minorem habet rationem quam 
ZE ad ea, Similiter ii A B minorem habeat rationem ad b r 
quam δε ad EZ; invertendo ΓΒ ad ba majorem habebit 
rationem quam ze ad εδ. Nam ut ab ad βγ ita erit δε 
ad majorem quam ez. Reliqua vero manifefta funt. Ex his 
etiam coniequitur, quod, ii AB majorem habeat rationem ad 
ΒΓ quam AEad EZ, EZ etiam ad Δ E majorem habebit ra
tionem quam r B ad b a. Si vero A B ad B r minorem habeat 
rationem quam Δ E ad E z, minor quoque erit ratio E z ad 
Δ E quam r b ad b a.

A B ΓΔ EZHZ

VIII. Habeat a b ad Δ e majorem rationem quam b r 
ad ez: erit ratio ipfius ab ad δ e major ratione 
αγ ad δζ.
Fiat enim ut A B ad Δ E ita B r ad aliam quandam ut Η E, 

minorem quam ez : tota igitur ΑΓ ad totam δη eit ut AB 
ad δε. Sed ar ad δη majorem habet rationem quam ad 
A Z ; igitur ab ad δ e majorem habet rationem quam A r ad 
a Z. Ac manifcftum eit totam A r ad totam Δ Z minorem ha
bere rationem quam a b ad Δ E. Quod fi minor fuerit ratio 
panis, totius major erit.

A B Γ Δ E H z
IX. Ha-
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IX. Habeat rurfiis tota A r ad totam Δ z majorem 
rationem quam ab ad δε: refidua βγ aa refi* 
duam ez majorem habebit rationem quam ΑΓ 
ad δζ.
Fiat enim ut ΑΓ ad ΔΖ ita ab ad ΔΗ; refidua igitur 

B r ad refiduam H z erit etiam ut A r ad Δ Z. Sed B r ad E Z 
majorem habet rationem quam ad Z H, quare ratio B r ad E Z 
major eft ratione A r ad Δ z. Si vero ratio totius ad totatn 
minor fuerit, minor quoque erit ratio refidua: ad refiduam.

A B Γ Δ Η E z

X. Sit a b major quam r, δ vero ipfi e asqualis: ma
jorem habebit rationem a b ad r quam eft ratio 
δ ad e.
Ponatur enim BZ ipfi r aequalis, atque erit B Z ad r ficut 

Δ ad E. Sed A B majorem habet rationem ad Γ quam b z ad 
Γ : A B igitur majorem habet rationem ad Γ quam Δ ad E. 
Patet etiam quod, fi minor fuerit A B quam r, a b minorem 
haberet rationem ad r quam δ ad E, per converiam.

I—I------ 1 I-------1 I------ 1------ 1
A Z B Γ Δ E

XI. Sed major fit ab quam r, minor vero Δ e quam 
z: dico majorem elle rationem ipfius a b ad r 
quam δε ad z.
Hoc manifeftum eft etiam abfque demonftratione. Si e- 

nim,dum δε ipfi z aequalis fuerat, a b majorem habuerit rati
onem ad Γ quam Δ E ad Z; jam cum minor ea ponatur, multo 
majorem habebit rationem. Hoc autem modo demonftrabi- 
tur. Quoniam major eft AB quam Γ; fi fiat ut AB ad Γ ita 
alia quaedam ad Z: major erit ea quam Z, ficut & quam Δ E. 
Aqualis autem fit ipfi E H. E H igitur majorem habet ratio* 
nem ad Z quam δ E ad Z. Sed ut H E ad z ita A B ad r. 
Quare ratio AB ad r major eft ratione δε ad Z. (Ac mani
feftum eft, fi Δ B minor fuerit quam r, minorem femper fore 
rationem, quoties △ E vel eft aqualis vel major quam Z,) 
Majus quoque erit redangulum ABjn z reitanguloAE in

r G
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Γ, aequale enim eft redangulo EH in Γ, quod majus eft con- 
tento fub r & △ e.

A B Γ E Δ H
|------------[z ■

XII. Secetur redta ab in punito r. Dico punita 
omnia inter A & r dividere reitam A b in mino
res rationes quam habet A r ad r b : puntda vero 
omnia inter r & b in rationes majores.
Capiantur enim punda Δ, e ab utroque parte ipfius Π 

Jam quoniam δα minor eft quam AΓ, δb vero major quam 
ΕΓ; δ a minorem habet rationem adATquamAB adBr; 
permutando itaque A δ ad Δ B minorem habet rationem quam 
Ar adrB. Idemque demonftratur de punctis omnibus inter 
A & r. Rurfus quia ea major eft quam αγ, eb vero minor 
quam ΒΓ; EA majorem habebit rationem ad ΑΓ quam EB 
ad B Γ : quare permutando A E ad E B majorem habet ratio
nem quam αγ ad γβ. Pari modo idem probatur de punitis 
reliquis inter r & B fumendis.

|--------- 1------ 1------- 1  ----- 1
A Δ Γ E B

ΧΙΠ. Dividatur redta A b bifariam in pundto r. Di
co redtangulum ad pundtum r abiciflum, five A r 
in γβ, majus efle quo vis alio tegmentis quibuflibet 
aliis contento.
Sumatur enim aliud pundurn ut Δ; atque erit redangu- 

lum αδβ, una cum quadrato ipfius ΓΔ, aequale quadrato ex 
A r, hoc eft redtangulo A r B. Majus itaque eft redangulum 
a r in r b redangulo a δ in δε. Idem conftat de pundis 
reliquis.

A E Δ Γ B
XIV. Dico quoque quod pundtum propius pundto r 

adjacens, redtangulum temper efficit majus re- 
motiore.
Sumatur enim aliud pundum ut E inter A & Δ. Demon- 

ikandum eft majus efle redangulum αδβ redangulo aeb.
g Quoniam
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Quoniam enim re&angulum A δ b una cum quadrato ex Δ Γ 
aequaleeft quadrato ipfius AT; atque etiam rectiangulum 
AES una cum quadrato ex ΕΓ aequale eft eidem quadrato 
Cx ΑΓ: erit rectiangulum ΑΔΒ cum quadrato ex δγ aequale 
re&angulo A E B cum quadrato ex E Γ. Ex his autem qua
dratum ex δ r minus eft quadrato ex E r. Rectiangulum igitur 
reliquum Αδβ majus eft reliquo rectiangulo A E B.

XV. Nam fi fit A una cum b aequalis ipfi r cum Δ e ; 
fit vero b minor quam Δ e : major erit A quam r.
Ponatur δ Z ipfi B aequalis: A igitur una cum Δ z aequalis 

erit ipfi δε una cum Γ. Communis auferatur ΔΖ; & reli
quum A aequale erit reliquis Γ & ZE fimul fumptis; ac pro- 
pterea A major erit quam r.

। A B r z e

XVL Habeat A ad b majorem rationem quam r ad 
Δ. Dico majus efle rectiangulum fubA &Δ recti
angulo lub b & r.
Fiat enim ut A ad B ita r ad E: majorem itaque rationem 

habet r ad e quam ad Δ, unde minus eft E quam δ ; ac fumpd 
A in communem altitudinem, minus erit rectiangulum A in 
E rectiangulo A in Δ. Sed rectiangulum A E aequale eft rectian
gulo ΒΓ; minus itaque eft rectiangulum ΒΓ rectiangulo αδ: 
hoc eft, A Δ majus eft rectiangulo B r. Similiter fi minor fu
erit ratio, minus quoque erit rectiangulum rectiangulo. Quin- 
etiam fi rectiangulum a in δ majus fuerit quam B in Γ, ratio 
ipfius A ad B major erit ratione r ad Δ. Ponatur enim ipfi 
A δ aequale rectiangulum B E; majus ergo erit rectiangulum 
BE quam ΒΓ; unde & E major erit quam Γ. Sed ut A ad B, 
ita E ad Δ. Eft vero ratio E ad Δ major ratione Γ ad Δ; adeo- 
que etiam ratio A ad B major erit. Tariter fi minus fuerit 
re&angulum* minor erit ratio.

Λ B r Γ Δ
I d—·>____(

AB Γ Δ
1--------- 1 E

XVII. Inter
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XVII. Inter duas redas A b, βγ media proportiona
lis fit B δ, ac fiat Δ e ipfi a δ aequalis. Dico r E ex- 
ceiTum efle quo utraeque ab, βγ fimul fumptae fu
perant illam quae poteft quater redangulum A b 
in βγ.
Qponiam enim utraque A B, ΒΓ excedunt utrafque AB, 

B E differenti^ r E,erit r E exceffus quo utraeque A Β,Β r, utraf 
que AB, be excedunt; iplae autem AB, BE fimul fumptae 
dux funt B△. Sed duae βδ polfunt quater retlangulum AB 
in ΒΓ. Quare r £ exceffus eft quo utraeque αβ,βγ fimul 
fumptae fuperant illam quae poteft quater redangulum ΑΒΓ.

A δ r e b

XVIII. Rurfiis fit b δ media proportjonalis inter 
ab, ΒΓ; ac fiat Δ E ipfi Δ A aequalis. Dico redam 
r e componi ex utrilque Ab, βγ, & ex illa quaepo
teft quater redangulum ab, βγ fimul fumptis.
Quoniam enim ΓΕ componitur ex ipfis γδ,δε; ac a δ 

aequalis eft ipfi ΔΕ; componetur etiam ΓΕ ex ipfis ΑΔ, ΔΓ; 
hoc eft ex utrilque ab, Br & duabus ΒΔ fimul fumptis. 
Sed duae βδ pofliint quater reitangulum a B in βγ. Re0h 
igitur Γ E compofita eft ex utrifque ab, βγ & ex e& qua 
poteft quater reitangulum ab in βγ.

Λ r B δ E
XlX.Rurfus b δ fit media proportionalis inter A β,εγ, 

& ponatur Δ e ipfi r Δ aequalis. Dico redam a e 
exceflum efle quo utraeque αβ,βγ fuperant illam 
quae poteftquater redangulum αβ,βγ.
Quoniam enim utraque A B, b r fuperant utrafque eb, 

®r, exceflu AE; ac utraque EB, ΒΓ dua: funt ΒΔ, live illa 
quae poteft quater redangulum A B in ^T. Igitur A E eft ex- 
•effus quo utraque a b, b r fuperant illam qux poteft quater 
redangulum αβ,βγ.

A £ Δ Γ B
g 2 XX. Rur-
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XX. Rurius fit b Δ inedia proportionalis inter A b, 

btj & ponatur ΔΕ ipfi r δ sexualis. Dico reftam 
A e componi ex utriique a b, b r & ex ea quae po
teft quater redangulum a b in βγ.
Quoniam enim a e componitur ex ipiis αδ,δε; ac δ e 

ipfi Γ Δ aequalis eit: componetur itaque A E ex ipiis A Δ, δ r; 
hoc eft ex utrifque AB, B Γ & ex duabus B Δ. Sed duae ΒΔ 
poflunt quater redangulum AB, ΒΓ. Compofita eft igitur 
reda a E ex utrifque A B, B r & ex e& quae poteft quater 
redangulum ab in ΒΓ.

A Γ B Δ E
AiTumuntur Lemmata haec tum ad Se&ionem Rationis, tum 

ad S^ionem Spatii\ diverfo tamen modo.

Problema ad fecundum de Sedione Rationis; utile 
ad Recapitulationem Loci decimi tertii,

Datis duabus redis ab, βγ, iumerein produd^ ΑΔ 
pundum datum Δ, tale ut b δ eandem habeat ra
tionem ad Δ a, quam habet r δ ad exceflum quo 
utraeque a b, b r iuperant illam quae poteft quater 
redangulum ab in βγ.
Puta fa61um, & fit exceffus ille reda A E (in praemiflis 

enim invenimus eam ) eft igitur B δ ad δ A ut Γ Δ ad A E; 
quare permutando ac dividendo, dein conferendo redangu
lum extremorum cum redangulo mediorum^ redangulum 
ΒΓ in EA aequale erit redangulo ΓΔ m δ E. Datum autem 
eft redangulum BT in E A, ac proinde datur F Δ in δ E; quod 
quidem applicatur ad re0tam datam r e excedens quadrato: 
datum igitur eft pundum Δ. Componetur autem hoc modo. 
Sit exceilus ille reda E A, & applicetur reidangulum aequale 
redangulo βγε excedens quadrato ad redam ΓΕ· nempe 
redangulum r δ in δ E. Dico pundum Δ efle pundum quae- 
fitum. Quoniam enim redangulum Brin ea squale eft 
redangulo Γ Δ in δ e : Reiblut^ in proportionem aequalitate, 
dein componendo & permutando, erit utBAad δα ita ΓΔ 
ad A e, qqx exceflus eft. Eodem modo fiet, fi yelimus fu- 

' mere
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mere punitum tale, ut B δ iit ad δ A ut ΓΔ ad re&am com
potitam ex utrifque A B, B Γ & illi qux poteii quater redan- 
gulum ab, βγ. Q^E. D.

△ E A Γ B

Primus liber de Senione Rationis habet Loca feptem, Ca
fus viginti quatuor, Diorifmos quinque; quorum tres funt 
Maximi, duo vero Minimi. Et Maximus quidem eft ad Ca
fum tertium Loci V*>. Minimi autem funt ad Caius fecun
dos Locorum VB* & Maximi reliqui funt ad Cafus 
quartos eorundum Locorum VB* & VIImi. Secundus de 
Se&ione Rationis [habet Laca quatuordecim, Cajus LXIIL 
%)iorifmos vero ex primo^ ad quem totus refertur. ‘Primus 
liber de Senione Spatii ] habet loca ieptem, Cafus XXIV. 
Diorifmos feptem, quorum quatuor Maximi funt, tres autem 
Minimi. Maximus autem eft ad Cafum II. Loci primi, ut 
& ad primum [ Jecundi Loci \ fimditer ad fecundum} quarti, 
[ & ad tertium fexti Loci. Minimi vero Junt ] ad tertium 
Cafum tertii Loci, ad quartum quarti, & ad primum fexti. 
Secundus liber de Senione Spatii Loca habet XIII. Cafus 
LX. & Diorifmos ex primo, ad quem totus refertur.

Quaeret fbrtaile aliquis unde fadum fit, ut fecundus liber 
de Seilione Rationis quatuordecim Loca contineat, cum idem 
de SeEiione Spatii, tredecim tantum habeat. Fit autem ob 
hanc caufam; quia feptimus Locus in Senione Spatii omif- 
fus eft, ut manifeftus. Nam fi utraeque parallelas cadant fu- 
per terminos datos, quaecunque reda du0ta fuerit, ablcindet 
reftangulum datum; aequale nempe illo quod continetur fub 
duabus interceptis inter terminos & concurfum ambarum 
redlarum principalium poiitione datarum. Hoc autem aliter 
fe habet in Setiione Rationis. Quapropter excedit uno Loco 
ad feptimum fecundi, atque ita deinceps. r

APOL-
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APOLLONII PERG2EI
De Sectione rationis *SIVE

ΠΕΡΙ ΛΟΓΟΤ ΑΠΟΤΟΜΗΣ,

LIBER PRIOR.

SINT duas redts lines infinits in eodem plano 
politione dats, qus vel invicem squidiftent 

vel fele interfecent; & datum fit in utraque illarum 
pundtum: fitque etiam ratio data : & prsterea da
tum fit pundtum extra redtas datas. Ducere oportet 
& pundto dato lineam redtam, qus occurrens redtis 
politione datis, ab ipfis auferat fegmenta quae fint 
inter fe in ratione data.

Primo fint duae rectae politione datae invicem parallelae ύε 
A b, r △; & fumatur in redbl A b pundtum E, & in γδ pun
itum z : redtaque redtis datis occurrens lit E Z H. Cadet au
tem punitum datum vel intra angulum δζη, vel intra an
gulos B E z, △ z E, vel intra fpatia iifdem adjacentia. r

y y /2. / 3 $.6LOCUS PRIMUS.
Cadat autem primo intra angulum δ ZH, ut ptm&um

Pedtae vero lineae, quae pundto Θ dudlae auferunt i redtis 
politione datis fegmenta, datis pundlis E, z adjacentia, in 
ratione dad, admittunt tres cafus; quatenus vel reiecantur 
fegmenta ex EB> X vel ex ea, Ζδ, vel denique ex iplis 
E A, Z Γ.

A
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2 Apollonii Terrei
Caf. I. Cadat autem reda fecundum modum primum, ut 

redh © K. Auferat ifthsec & redis E B, z △ Tegmenta εκ, Z A» 
habentia inter fe rationem raboni datae aequalem ; ac junga
tur reda ΕΘ, Politione igitur data eft ipf^E©, Sed etiam 
Γ △ politione datur, datum eft igitur punitum M. Quoniam 
autem dantur punita E, M»©, etiam datur ratio reitae [em 
ad Μ ©,& componendo datur quoque ratio] E © ad ©M. Ve
rum ratio E © ad © M aequalis eft rationi E^ ad Μ A, quare 
ratio E K ad Μ Λ data eft. Datur auter^ ratio E κ ad Z A, 
quare ratio Z A ad Μ Λ quoque datur \ ac dividendo ratio MZ 
ad Μ A etiam data eft. Sed 
reiiatftA magnitudine datur, 
adeoqfie ipja^YN magnitudine 
data eft\^ ob datum pun^ium 
M punctum Λ quoque datur : 
unde re fi a © Λ K pqfitione da
tur. Quoniam autem re fi a 
Μ A minor eft quam Z A, ratio 
E K ad Μ A ftve Ε© ad©M 
major erit ratione E K ad Z A, 
hoc eit, ratione data. Oportet
igitur rationem datam minorem eile ratione ΕΘ ad ΘΜ.

Componetur autem Problema hoc modo. Manente figur^ 
jam defcripta, ac juniU redi ΕΘ: manifeftumeft rationem 
datam minorem eile debere ratione E © ad © M. Elto igitur 
illa aequalis rationi N ad HO. Ac fiat ut £© ad ©M ita 
N ad Ξ Π, minorem quam Z O; dein fiat ut Ο Π ad Π ita 
Z M ad M A : & connexa © A
producatur indiredum. Di
co quod reda © Λ κ fola fol- 
vit problema. Quod fic o- 
ftenditur. Quoniam ZM eft 
ad M Aut ο Π ad Π erit 
componendo Z A ad ΛΜ ut 
s O ad λΠ; ac invertendo 
ut Λ M ad Z A ita π s ad z o. 
Cum autem Ε© eft ad ©M 
ut E κ ad Μ A, erit etiam ek
ad M a hcut N ad « n. Sed Μ A eft ad A Z ut Π s ad Zo; 
adeoque ex xquocrit EK ad Az ut n ad zo. Duda eft

* * igitur
CK, MN, λΖ -
Λ', SU. Ξ o.
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igitur reda θκ per pundum ©, q use aufert tegmenta ek, 
Z a habentia inter te rationem rationi datae aequalem. Reda 
igitur Θκ folvit problema. Aio autem illam iolam hoc prx- 
irare. Nam fi fieri poteft, alia idem efficiat, ut reda Θ x. 
Aufert ergo reda ©x rationem ex ad ZP aequalem rationi 
dat». Quoniam vero Λ M minor eft quam reda Λ z, erit 
ratio P Λ ad Λ m major ratione P A ad Λ Z. Et componendo 
erit ratio PM adMA major ratione PZ ad ΛΖ. Ut autem 
P M ad Μ a, ita x E ad E κ: ergo ratio x E ad E K major eft 
ratione P z ad ΛΖ: ac permutando erit ratio XE ad pz 
major ratione ek ad za. Oftenfum autem eft redam ΘΚ 
problema iblvere, id quod non pradiat altera, adeoque ea 
fola. *

Manifeftum autem eft quod redae pundo Z propiores, ra
tiones minores abteindunt quam remotiores ab eo.

CafAl. liftlem manentibus ducatur, juxta cafum tecun- 
dum, reda θ κ auferens i redis E A, z a rationem e κ ad 
ΖΛ aequalem rationi datae; & jungatur reda E ©. Politione 
igitur datur E ©. Data autem eft politione r △ ; datur ita
que pundum M; utraque adeo reda ©E, ΘΜ datur: quare 
ratio e θ ad Θ M etiam da
tur. Eft autem E ©ad ©M 
ut E K ad Λ M; quare ratio 
Κ E ad Λ M datur. Sed ratio 
K E^d Z A data eft ; ratio i- 
gitur Z Λ ad Λ M data erit. 
Et componendo rapo Z M 
ad Μ A datur; adeoque cum 
reda Z M magnitudine data 
fit, etiam ipla λ M magni
tudine data erit. Datum 

α-Λ

Γ-----A

Q

autem eft pundum M, quare punitum A datum erit; ac dato 
pundo Θ, datur politione reda Θ Λ K. Quoniam autem 
reda Λ M poteft eite vel aequalis i pii A Z, vel major vel mi- 
flor ea; igitur rationes non habent limites.

Componetur autem problema hoc modo. Permanente 
ngura jam defcripta, jungatur reda £©; litque ratio data 
eadem quae N ad 2 o. Et fiat N ad S π ficut e © ad © M; 
ac ut on ad Π2 iic Zm ad ΜΛ. Jungatur ©Λ ac pro
ducatur m k. Dico redam © κ Iblvere problema, five κ e

A 2 die
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elle ad Z A ut N ad « o. Quoniam autem E Θ eit ad θ M 
ut κ E ad Λ M, necnon ut N ad Π- ; erit etiam κ E ad Λ M
ut ίί ad ns. Item quia ΟΠ 
eit ad Πΐ ut ZM ad ΜΑ, A 
erit,dividendo & inverten
do, Λ M ad Λ Z ut Π 3 ad 
Z O. Quare ex aequo erit κ E 
ad Z A ut N ad λ o. Reita p 
itaque Θ K folvit problema. 
Dico autem illam fblam 
hoc prxitare. Nam fi fieri 
poteit,ducatur alia, ut reita 
ex, auferens rationem xe 

o

ad P Z rationi datae parem. Sed x E major e fi quam E ^ac Ί. P 
minor quam z A; unde ratio x e ad Z P major eit ratione E K 
ad Z A, adeoque reita x Θ majorem aufert rationem quam ΚΘ.

Manifeilum autem eit reilas punito Z propiores, rationes 
majores abicindere quam reitse remotiores ab illo.

CaJ. III. lifdem autem manentibus, ducatur fecundum ca- 
fum tertium, reita Θ K auferens fe reitis E A, z r rationem 
EK ad Z λ rationi datae aequalem ; ac jungatur ΕΘ. Datur 
igitur pofitione ipfa ΕΘ. Sedob reitam Γ △ pofitione datam, 
punctum M & ratio εθ 
ad ΘΜ etiam dantur. Eit —B 
autem ut E Θ ad Θ M ita 
EK ad Δ M: quare ratio 
EK ad λμ datur. Sed ra
tio E K ad Z A datur, adeo- 
que etiam ratio Μ A ad Z A 
datacit: ac dividendo ra
tio MZ ad Z Λ datur. At

-A

reita M z datur, quare reita
Z A pofitione & magnitu- θ
dine datur. Punitum autem z datum eit, adeoque & pun
itum A datur: ac dato punito Θ, reita Θ Λ κ pofitione da
tur. Quoniam autem z λ minor eit Λ M, erit ratio E K ad Z A 
major ratione ek ad am. At vero ek eit ad ΛΜ ut ΕΘ ad 
®M; quapropter ratio ek ad za major eit ratione εθ ad 
ΘΜ : adeoque ratio data major eiie debet ratione E θ ad Θ M.

Componetur autem problema hoc modo. Manente figura 
jam
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jam defcripta, connedatur reda E Θ. Oportet enim ratio
nem datam majorem efle ratione E Θ ad Θ M. Sit adeo ratio 
N ad s Π major ratione E Θ ad © M. Fiatque ut E Θ ad © M 
ita N ad ο π; & ut os ad s Π ita M z ad Z A · & ducatur 
& producatur Θ A ad K. Di-
co redam Θ Λ κ folvere pro
blema. Quoniam enim Μ Z 
eft ad Z A ut os ad sn,erit 
componendo Μ Λ ad A Z ut 
ΟΠ ad Π3. Item quia e θ 
eit ad Θ M, five e k ad MA, 
Ut N ad O n,atque etiam Μ A 
ad AZ ut no ad ns : ex ae

Θ

—Δ

quo erit EK ad A z ut N ad 
n s. Reda itaque Θ κ folvit problema. Dico & eam fblanr 
Nam fi fieri poilit, ducatur alia, ut reda © x, abicindens ra
tionem x E ad P Z rationi datae aequalem. Quoniam autem 
reda Λ Z minor eft quam Λ M, erit ratio P A ad A z major 
ratione P A ad ΛΜ: ac Componendo erit ratio PZ ad Z A 
major ratione P M ad Μ A. At P M eft ad Μ A ut x E ad E K: 
quare ratio x E ad EK minor eft ratione P Z ad Z A: ac per
mutando, ratio XE ad PZ minor erit ratione KE ad AZ.
Reda igitur Θ κ majorem abicindit rationem quam reda Θ x. 

Redae autem dudae propiores pun£to Z, majores abicindunt 
rationes quam quae funt remotiores ab eo.

Refolvimus ergo problema fecundum omnes modos, atque 
compofitionem illius oftendimus. lifdem autem manentibus 
ducatur reda E Θ: & ratio 
data vel minor erit quam ra« A—-----------ζ—------------- B 
tio E θ ad Θ M, vel ei aequa- i \
Iis, vel denique major. Si au- I \
tem fuerit ratio data minor \m r
ratione E © ad Θ M, compo- Γ------------ ----------------------21
netur quidem problema juxta \
duos modos, nempe primum jJ \
& fecundum. Sed componi > ©
nequit modo tertio, quia ra- 
tio dat^non e[t major ratione ΕΘ ad ©M. Si fuerit data 
ratio aequalis rationi ΕΘ ad ΘΜ, componetur quidem pro
blema fecundo modo. Non autem componi poteft modo

primo.
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primo, quia ratio data non eil minor ratione E θ ad Θ M. 
Neque iane modo tertio, quia ratio data non efl major ea. 
Si denique major fuerit ratione E © ad © M, patet problema 
folvi polle duobus modis, fecundo Jcd. ac tertio^ non autem 
primoquia ratio data non efl minor ea.LOCUS SECUNDUS.

Elio jam punitum datum intra angulos ΒΕΖ, ΕΖΔ, ut efl 
punitum © : reitae autem duitae per punitum © abicindant 
redas punitis e, z adjacentes, quae fint inter ie in ratione 
data. Hoc autem fiet fecundum tres cafus ; aut enim eas ab-
icindet i reitis EB, ΖΔ, aut έ redis E A, ΖΔ, vel denique i 
redis E B, z r.

Cafl. Agatur ideo reda, fecundum cafum primum,ut reda 
K A, ablcindens & redis E B, Z Δ rationem E K ad Z Λ rationi
datae aequalem ; & connexa 
que EM pofitione datur. 5 
quare datur & punitum M, 
adeoque ratio ΕΘ ad ©M 
data eit. Eli autem ΕΘ ad 
ΘΜ ut E K ad Μ Λ. Verum 
ratio E K ad Λ Z datur, ade
oque ex aequo ratio Z A ad 
Μ Λ datur: & componendo 
ratio Z M ad Μ Λ etiam da-

Θ producatur in M : reda ita- 
d reda Γ Δ pofitione data eil:

tur. Reda autem ZM magnitudine datur; quare reda ΜΛ 
tam magnitudine quam poiitione datur. Cumque pundum M 
datur, etiam pundum λ datur: ac dato pundo ©, reda quo
que K © Λ pofitione datur. Quoniam autem alterutra e re
dis z λ, λ M poteft eile major altera, rationes hoc in caiu
non habent limites.

Componetur autem pro
blema hoc modo. Manente 
figura jam defcripta, junga
tur ΕΘ ac producatur in M. 
Sit ratio data ut N ad ho : 
fiatque N ad Π s ut E © ad 
ΘΜ; & ut Π3 ad OH ita 
ΜΛ ad ζλ:& ducatur λ© 
producaturque. Dico redam

!-------- --------- —1
OJ-------- Z------------ -----in

ΛΘΚ
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ΛΘΚ problema folvere. Quoniam enim ΕΘ eft ad Θ M, hoc 
eft E K ad A m, ut N ad Π s; & Λ M ad Λ Z ut Π £ ad s o, 
per conftruitionem ; erit ex aequo, EK ad Λ Z ut N ad ^O. 
Quare reila K Λ folvit problema. Aio infuper eam folam hoc 
praeftare. Nam ii fieri poteft, ducatur alia ut reila ΧΘΡ. 
Quoniam autem reita E κ major eft reila ex, & reita Z A 
minor quam ipfa P Z, erit ratio E K ad Z Λ major ratione 
Ex ad PZ: adeoque abfeindet reila ΛΚ rationem majorem 
quam reila x P.

Unde & reila’ punito Z propiores, abfeindent rationes ma
jores quam quae ab eodem punito funt remotiores.

Caf.W Dein ducatur, modo fecundo, reita K A auferens 
i reitis E a ΖΔ rationem E K ad ΖΛ aequalem rationi datae : 
& jungatur reita E ©, producaturque ad M: datur igitur po
fitione reita E M. Sed pofitione data eft reita Γ △, adeoque 
punitum M datum eft : quare & ratio ΕΘ ad ΘΜ datur. 
Verum ut E © ad © M ita 

-BEKad ΜΛ: atque etiam 
data eft ratio E K ad Z Λ : 
quare ratio Z A ad Μ A da- 
tur; ac dividendo, ratio 
ZM ad Μ A etiam datur. At 
ZM magnitudine dat^,da
tur quoque reila Μ A ma
gnitudine & pofitione : datoque punito M, datur etiam 
punitum A: ac cum punitum © datur, reila quoque K ΘΛ 
pofitione datur. Quoniam vero Z A major eft quam Λ M, 
erit ratio E K ad Λ M, hoc eft E © ad © M, major ratione E K 
ad z A; quare ratio ad componendum propofita minor efle 
debet ratione E © ad © M.

Componetur autem problema hoc modo. Manentibus 
deferiptis, fit ratio data aequalis rationi N ad 5 0, quae, fit 
minor ratione E © ad © M: fiatque ut E © ad © M ita N ad 
no, & ut so ad\no ita Z A ad ΜΛ : & conneilatur Λ© 
producaturque. Dico reitam Λ©K folvere problema. Quo- 
niam enim E © eft ad © m, hoc eft E K ad Μ Λ, ut N ad Π O; 
atque etiam Μ A ad A z ut Π o ad Η o; erit ex aequo e K ad 
Λζ ut n ad 2 o : quare reila κ A folvit problema. Dico 
autem eam folam hoc praeftare. Nam fi fieri poflit, ducatur 
alia quaevis ut reila X P. Quoniam igitur a z major eft reila 

ΛΜ,
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Λ M, erit ratio P A ad Λ z 
minor ratione ejufdem 
ad redam ΛΜ: atque 
componendo,ratio ZP ad 
ΖΛ minor erit ratione 
PMadMA, Verum P'M 
eft ad Μ A ut X E ad E K. 
Quare ratio ZP ad ΖΛ 
minor eft ratione x E ad 
E K: ac permutando, ratio 
Ζ P ad x E minor eft ra

ratio ipfarum εθ, ΘΜ. Ve- £

tione ΖΛ ad EK. Sola igitur reda K A folvit problema.
Manifeftum autem eft redas propiores pundo Z, rationes 

majores auferre quam re0lae ab illo remotiores.
~ Caf.IJI. Jam duda fit reda K A,modo tertio, auferens a re
dis EB, ΖΓ rationem EK ad Ζ A rationi data: aequalem. Junga
tur E Θ, producaturq; ad M in reffa ΓΔ. Ac reda E m politione 
datur, adeoque pundum M datur: datifque pundis e,θ, datur

rum E Θ eft ad Θ M ut E K ad 7? β
Λ M, adeoque ratio EKadAM / \ /
datur. Sed ratio E K ad Ζ Λ / Vq
data eft: quare ratio Μ A ad // \
Λ Z datur; ac dividendo, data \ -
erit ratio Μ Z ad Λ Z. Cum p / /______ \ 
autem reda MZ datur, data Λ Z M
eft etiam reda Z Λ magnitudine & politione : ac ob pundum Z 
datum habetur pundum Λ, adeoque redta K Θ Λ politione da
tur. Quoniam vero reda A z minor eft reda A M, erit ra
tio E k ad z λ major ratione e k ad A m. Verum E K eft ad 
ΛΜ ut ΕΘ ad ΘΜ; quare ratio EKad ΖΛ major eft ratione 
ΕΘ ad ΘΜ. Sed ratio E κ ad z A rationi datae aequalis eft : 
oportet itaque rationem ad componendum datam majorem 
elle ratione e θ ad θ m.

Componetur autem problema hoc modo. Manente figura 
jam deferipta, fit ratio data, nempe ratio N ad «o, major 
ratione ΕΘ ad ΘΜ : fiatque ut εθ ad ΘΜ ita N ad Π o; 
necnon ut Π 5 ad a o ita M Z ad Z Λ ; & jungatur Λ Θ pro- 
ducaturque. Dico rectam λθκ folvere problema. Quo
niam enim MZ eft ad ΖΛ ut ns adso, erit componendo

2 ΜΛ



Ί)ε Senione rationis Lib. I. 9
Μ Λ ad Z Λ ut no ad zo. 
E K ad Δ M, ut N ad π o: 
Quare ex «quo E K erit ad 
ZA ut N ad so. Reita 
itaque ΚΛ folv it Problema. 
Dico etiam eam folam hoc 
praeftare. Nam fi fieri po- 
teft, ducatur alia reita ut 
xp· Quoniam vero reda 
M a major eft re0ta Za, 
erit ratio P λ ad λ m mi
nor ratione P a ad A Z; ac

Verum E Θ eft ad Θ M, hoc eft

componendo ratio PM ad Μ A minor erit ratione P Zad Z A. 
At ratio PM ad Μ A eft ut x E ad E K; quare ratio x E ad £ K 
minor eft ratione P Z ad Z a ; ac alternando ratio x E ad P 2 
minor erit ratione ek ad z a. Sola itaque a k fblvit pro
blema.

Manifeftum autem eft reitas punito Z propiores, majores 
rationes abicindere quam quae ab eodem remotiores funt.

Invenimus adeo Refolutionem atque etiam Compofitionem 
Problematis, fecundum ejus tres Cafus. lifdem vero manen
tibus, fi jungatur Ε© producaturque in M; erit quidem ra
tio data vel aequalis rationi E © ad © M, vel major illa, vel 
minor. Si vero ratio data aequalis fuerit rationi e © ad ΘΜ, 
propofitio conftruetur fecundum formam unicam eamque 
primam: non enim ad formam 
fecundam, quia ratio data no nA—q------ ——fi
eft minor ratione E © ad © M; \
neque ad formam tertiam, quia 
ratio data non eft major ratione
E©ad©M. Dein fi ratio data \
iit minor ratione E © ad © Μ, Γ—1--------X—L_
conftruetur problema duabus
formis, nempe prima & fecunda: nOn autem forma tertia, 
«pia ratio non eft major ratione E © ad © M. Si denique 
ratio data fit major ratione E © ad © M, problema conftrue
tur fecundum duas formas, primam ac tertiam; non poteft 
autem conftrui forma fecunda, quia ratio data non eft mi
nor ratione E G ad θ M,

SCHO
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Paulo gener alius y ac fane non minus concinne^ problemata 

hac in reitis parallelis efficiuntur hunc in modum.
Sint dua reita parallela AB, r △, pofitione data; ac fu

matur in A B punitum E, in r δ punitum t: Jitque ratio ad 
congruendum propofita ficut 2 ad T. Fiat E K aqualis ipfi 2, 
ac Z Λ, z M, ab utraque parte puniti Z, aquales termino alteri 
rationis T. funge κ Λ, κ M, qua occurrant reita data E Z pro- 
duiia in datis pun
itis Η , Θ. ‘Dico a
reitas omnes per 
puncta illa Η, Θ 
i ranj'euntes^ reitij- 
que A B, r Δ occur- 
rentes, auferre ra
tiones aquales ra
tioni 2 ad T. Et
enim E Θ eft adQL 
ut E κ ad Z M, hoc

E

eft ut"^ ad Έ \ ac VE eft ad Z Π ut E Θ ad Θ Z · igitur P E 
eft ad ZΠ ficut 2 adT. Similiter lAEeft ad ΗZ ut EK ad 
Ί- h,five ut 2 adT. Sed Ο E eft ad Ia ficut HE ad H Z: 
ergo Ο E eft ad Ία in ratione 2 ad T. Quocirca dato punito 
quovis N, vel intra vel extra parallelas datas, reita dua 
H N, n θ produita Jatisfacient problemati* Q^odJi altera e 
reitis H n, N Θ parallela fuerit ipfis A B, Γ Δ, adeoque iijdem 
non occurrens \ altera tantum Jolutionem proflabit'. hoc et
enim in cafu, ratio N P ad N n eadem eft cum ratione data. 
2 ad T five e h ad h z. Hinc etiam confequuntur omnia qua 
de rationum limitibus demonftravit Apollonius, quem Con- 
ftruiiionis hujus compendium latuifte vix credibile eft \fedpo
tius methodum hanc fuam pratuliffe arbitror ^utpote fequenti- 
bus mugis analogam. P^et quoque reiiam Η E harmonice dividi 
in punitis f Θ; quiati E eft ad Z H ut Θ E ad ZQ.LOCUS TERTIUS.

Jam reilae pofitione datae AB, rδ, fecent ie mutuo in 
punito E; ac in utroque fumatur commune punitum e.

Punitum
* Ht: : Z;T;: &'Κ·- ΖΛΪ.:

orrz Θ.
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Punitum autem datum cadet vel intra angulum δεβ, vel 
intra angulum eidem deinceps. Efficitur autem in quovis 
angulo quod in angulo δεβ effedum elt. Detur itaque pun
itum Z intra angulum δ e b ; ac ducendae fint reitae per 
pundum Z, quae auferant ϋ redis per punitum E, iegmenta 
quae fint inter te in ratione data. Hoc autem fiet juxta tres 
modos: vel enim abteiffa erit ratio & redis a E, εδ, vel a 
redis Γ e,eb, vel denique a BE, εδ. -

Ca^ I. Ducatur autem primo reda ZH, juxta modum pri
mum, auferens a redis a e, e δ, rationem Θ E ad E H rationi 
datae aequalem. Et per punitum z agatur reda parallela 
redae E △ ulque ad K; erit 
ergo z k politione data. Sed 
& reda a B politione datur, 
pundum itaque K datum eft. 
Quoniam vero ratio E θ ad 
EH datur, erit etiam ratio 
Z K ad K H data. Cumque Z κ
datur, etiam data erit magnitudine & politione: ac ob 
datum pundum K, pundum H quoque datum erit. Pundum 
autem z datur, quare reda Η Z pofitione data eft. Et ma- 
nifeftum eft rationem datam minorem efle debere ratione
Z κ ad κ e. ' ,

Componetur autem problema hoc modo. Manente figura 
jam deteripta, ducatur reda KZ redae δε parallela; fitque 
ratio data minor ratione ZK ad KE, nempe ratio MadN.
Fiat ut MadN ita ZK ad KH, ac connedatur reda HZ.
Dico redam H z folvere pro^· 
blema. Quoniam enim ZK 
eft ad κ H ut Θ E ad E H, at
que etiam ut M ad N; erit 
adeo Θ E ad E h ut M ad N. 
Reda itaque H z iblvet pro
blema. Dico praeterea eam 
folam hoc praftare. Nam fi 
fieri potett, ducatur alia 
reda, ut Z Λ. Quoniam reda 
H K minor eft reda K Λ, eri ratio Z K ad K H major ratione
Z κ ad κ Λ. Verum Z κ eft ad κ h ut θ e ad e h ; & z K eft 
adKΛ ut sE ad ΕΛ : quare ratio θε ad EH major eft ra-

Bi tionc
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tjone g E ad ea. Quapropter reda ΖΛ non ablcindit ra
tionem rationi datae aequalem. Confimili argumento liquet 
pullam aliam redam praeter fblam Ζ H folvere problema.

Manifeftum autem eft redas pundo E propiores, majores 
fcmper rationes abfcindere, quam redae remotiores ab illo.

Caf. II. Dein duda fit reda modo fecundo, ut ZH, aufe
rens Credis ΓΕ, E B, rationem rationi datae aequalem. Per 
pundum Z ada fit reda ZK redae γδ parallela: eritque ZK 
politione data; ac ob redam 
A B politione datam, pundum 
K datum erit. At ratio Η E ad 
E © data eft, adeoque ratio Ζ K 
ad K © etiam datur. Red^ au- 
tem Ζ K data eft; quare etiam 
K © magnitudine & politione 
data ent: ac dato pundo K, 
punctum quoque © datum eft.
Atqui pun6lum Z datur,adeoque reda Ζ© H datur politione. 
Conflat autem oportere rationem datam majoeem elle ratione 
ZKadKE.

Componetur autem Problema hoc modo. Manente figu
ra jam defcripta; fit ratio data major ratione Z K ad K E, 
nempe ratio Λ ad m. Fiat ut A ad M ita z κ ad κ ac jua- 
da Z Θ producatur ad H. Di
co redam Z H folvere Proble
ma, eamque folam. Quoniam 
enim Z κ eft ad K © ut Η E ad 
E ©, erit Η E ad E © ficut A 
ad M. Reda itaque Z H fblvit 
Problema. Dico & hanc fo- 
lam id praeflare. Nam fi fieri 
potefl, ducatur alia ut reda 
ZN. Quoniam autem reda

minor eft quam ΚΘ, erit ratio Z K ad KS major ratione 
Z K ad K Θ. Eft autem Z K ad K 3 ut N E ad E s, & Z K ad 
ΚΘ ut EH ad E © : quare ratio N E ad E 3 major eft ratione 
HE ad ΕΘ, adeoque rationi datae aequalis non eft. Reda igi
tur ZNnon folvit problema. Pari argumento liquet nullam 
aliam redam praeter Z H folvere problema.

Manifeftum autem eft redas pundo E propiores, fem- 
per
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per rationes minores abicindere quam remotiores ab illo.

Caf. III. Jam dudla fit reda, ut H©, juxta modum terti
um, auferens i rectis be, e δ, rationem rationi datae aequa
lem. Age redam ZK redae ΓΔ parallelam ; erit igitur reda 
z K politione data. Sed reda quoque E B politione data eft ; 
adeoque pundum κ datur. 
Ratio autem H E ad e Θ da
ta eit; quare ratio Z K ad 
K © datur: ac ob redam Z κ 
magnitudine datam, reda 
etiam κ © datur magnitu
dine & politione. Dato au
tem pundo K, pundum quoque © datum erit: ac pundo Z 
dato, reda Θ Z H politione datur. Ratio autem non eit de
terminata, quia K E poteft effe vel aequalis ipfi K vel illa 
major vel minor.

Componetur autem problema hoc modo. Manente figura 
jam delcripta, rationi datae aequalis fit ratio A ad M: fiatque 
ut A ad M ita Z K ad K ©; & jungatur Θ Z producaturque in 
H. Dico redam © H folam folvere problema. Quoniam enim 
ZK eftadK©*utAadM,erit 
etiam h e ad Ή Θ ut A ad 
M ; adeoque reda Η © ibi- 
vit problema. Dico & hanc /
folam id praftare. Etenim /
fi fieri poteft, ducatur alte- / /\x
ra ut N 3. Quoniam autem / I \\ 
reda ne major eft reda / / \ χ
HE, reda vero ES minor & /E K K 0 ” 
eft ipfa E ©; ratio N E ad j i ‘ A 
Es major erit ratione Η E ad I--------------------------- ' M
E©,adeoque illi aequalis non ’*
eit. Unde manifeftum eft nullam aliam redam problema fol· 
vere praeter iplam H ©. Patet etiam redas propiores pundo 
E, fecundum redam r Δ, auferre rationes minores quam quae 
fecantur remotioribus ab eo.

Invenimus itaque refolutionem problematis juxta omnes 
modos; ejuldemque compofitionem oftendimus per omnes 
cafus ejus. Manentibus autem delcriptis, acduda reda pa- 

* HtHtM TrA^k D. Bernardi.
rallda
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rallela Z K; Ratio data vel minor erit ratione ZK ad KE, vel 
major illa, vel aequalis illi. Qiiod 
fi fuerit minor ratione ZK ad KE, 
componetur problema duobus mo
dis, nempe primo ac tertio; non au- Btem modo fecundo, quia ratio data A 
non eft major quam ratio Z K ad κ E. 
Si fuerit major quam ratio ZK ad ke, 
componetur problema duobus modis, nempe fecundo & ter
tio : non autem juxta modum primum, quia ratio non eft
minor quam ratio ZK ad KE. At ii ratio data aequalis fuerit 
rationi ZK ad KE, componetur unico tantum modo, eoque 
tertio : non enim fieri poteft fecundum modum primum,quia 
ratio ηοηeft minor ratione ZK adKE; neque modo fecun
do, quia non eft major ea. *S C Η O L I Ο N.

Generaliter autem conftruuntur problemata hujus Loci 
hunc in modum. Sint retia data a b, r Δ fefe interjecantes 
in puntio E : Ratio autem propofita fit ratio M ad N. Fiat 
£ Θ aqualis termino rationis M, ac E Η, E K, ab utraque parte 
puntii E, aquales ipji N termino alteri rationis: ac ducantur 

retia ΘΗ,θκ. Dico retias omnes ipfis θη, θκ parallelas 
auferre 7 ationes rationi data M ad N aquales. Quapropter 
dato quovis puntio Lt ipfi Θ H parallela ducatur Λ Z « · atque 
ipfi θ κ parallela z o n. Dico E λ efie ad e h ut E θ ad E h 
( 0^ parallelas ) hoc eft ut M ad Μ (ρ^γ confirutlionem. ) Pa
riter EO eft ad E Π ut EQ ad E ις fi^ ut M ad N. Retia 

igitur
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icitur AS, ΖΠ Jatisfaciunt problemati, e a que Jola. Quod β 
altera e parallelis tranjeat per pun^ium E; altera tantum 
unico modo rem ρπεβαί.

LOCUS CLU ARTUS.

Interlecent jam fe mutuo redse ab, γδ, in pundo E : ac 
fumatur in re6la AB punitum Z; inrtda veror δ, punitum 
E. Eritque punitum datum vel intra angulum △ E B, vel in- 
tra angulum ΑΕΔ, vel intra angulos iiidem deinceps. Ca- 
dat autem imprimis intra angulum δ E B, ut eft punitum H; 
ac educendae fint reitae £ punito H, quae auferant ϋ redis, 
quae punitis E, z adjacent, tegmenta m ratione data. Hoc au
rem fieri poteft fecundum quatuor diverfos cafus: aut enim 
erunt tegmenta έ redis E Δ, Z A; vel ex E δ, Z E; vel ex E r, 
ZB; vel denique ex εδ,ζβ.

CaJA. Ducatur jam fecundum cafum primum,reda ΗΘ au
ferens h redis E δ, Z a, rationem E κ ad ΖΘ, aequalem rationi 
datae. Agatur reda Η Λ ipli Δ E parallela, adeoque pun- 
$um A datur : ac fiat ut E κ ad Z © ita AH ad Z A. Dato
autem pundo Z, pundum quoque A datur: ac ob datum 
Pundum A, etiam reda A A 
datur. Jam AH eil ad ZA 
ticut E K ad Z ©; adeoque 
Permutando AH erit ad ek 
ut az ad ΖΘ. Sed AH eft 
ad E κ ut Λ Θ ad Θ E; qua

Bpropter Λ Θ eft ad Θ E ut 
£ Z ad Z Θ, ac per conver- 
fionem rationis, erit ΘΛ 
ad A E ut Z A ad A Θ; ade- 
°que id quod fit fubAE in ZA aequale erit contento fyb 
Λ Θ in Θ A ; quare redangulum ΘΛ in ©A datur. Appii- f c/' 
candum eft itaque ad redam datam, nempe ad ipfam a A, ' 
redangulum aequale redangulo dato deficiens quadrato, ac 
habebitur utraque a ©, © λ data : adeoque pundum Θ datur. 
Dato autem pundo H, ipfa η θ datur politione.

Manifolium autem eft quod applicatio haec femper fieri 
poteft; quja jn compofitione applicandum eft ad redam 
A A redangulum aequale redangulo a e in z a deficiens qua-

* A θχ ΘΑ^ ΛΑ-Θλ* <?ΑχλΕκΖΑ<



quod reda © H, eaque iola, folvit pro-

fth---------------------p

is Apollonii Tergai
drato. Redangulum enim A z inZA majus eft redangulo 
A e in Z A.

Componetur autem Problema hunc in modum. Manen
tibus jam defcriptis, red^que paralleli ΗΛ; iit ratio data 
ficut Mad N· ac fiat AH ad Z A ficut M ad N: & applice
tur rectae A A, redangulum aequale redangulo A Z in E A de
ficiens quadrato. Sit redangulum illud ΛΘ in ΘΑ; ac jun
gatur Θ H. Dico 
blema; fi ve quod 
K E eft ad Z © fic
ut M ad N. Red
angulum enim 
ΛΘ in Θ A aequale 
eft redangulo a z 
in EA; erit ita
que © A ad Λ E ut 
AZ ad Θ A; ac per 
converfionem ra
tionis erit © A ad Θ E nt A z ad Z ©. Sed Λ Θ eft ad Θ E ut 
λ h eft ad e k ; quare Λ H eft ad E κ ficut A z ad Z ©; ac per
mutando ΛH erit ad Z A ut EK adZ©. At AH eft ad Z A 
ficut M ad N ; quare EK eft ad ZΘ ficut M ad N; quapro
pter reda © H folvit problema. Dico etiam & hanc folam 
hoc praeftare. Nam fi fieri poteft, ducatur alia, ut reda HS. 
Quoniam autem redangulum A z in Z A majus eft redan
gulo A © in © A, erit redangulum a © in © a majus reitan
gulo A s in s A; redangulum vero A © in © A aequale eft 
redangulo A E zw Z A; igitur redangulum Λ E inlK majus 
eft redangulo AS in s A : quare^atio s A ad Λ E minor erit 
ratione z A ad AS; adeoque per converfionem rationis ra
tio A s ad E s major eft ratione A z ad Z s. Sed ratio A s 
ad se eft ut AH ad ES; quare ratio AH ad ES major eft 
ratione a z ad zs; ac permutando ratio AH ad Z A major 
erit ratione e s ad z s. Atqui ratio Λ H ad Z A eft ut M ad 
>1; adeoque ratio M ad N major eft ratione ES ad Zs, qua
propter reda Hs non folvit problema.

Manifeftum autem eft redas pundo E propiores, auferre 
rationes majores quam quae fecantur & redis remotioribus 
ab eodem.

CaJ. II. Ducamur jam reda juxta cafum fecundum, ut θ h, 
,. a - ^2 Λ ... w z ^auferens

/V*" . X/11 ·
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auferens^ reitis E δ, ze Tegmenta ΖΘ, EK in ratione ra
tioni datae aequali. Ipfi δ E parallela ducatur reita Η λ per 
punitum datum H; & fiat ut e K ad Z ©, ita Η Λ ad Z M. Da
tur autem reita η A, adeoque recta z M datur & magnitu
dine & politione : 
ac ob datum pun- 
itum z, etiam pun
itum M datur.Quo

H

niam vero λ H eit 
ad zm ut EK ad 
ΖΘ; erit permutan- A------ 
do Λ H ad E K ficut 
2 M ad Z ©. Sed Λ H 
eft ad EK ficut ΛΘ

K

B
ϊΓ £θ

ad θ e ; adeoque Z m ad Z © eft ut Λ Θ ad Θ E : ac per con* 
verfionem rationis erit MZ ad ©M ut© Λ ad λ E: quare 
reitangulum Z M in E A aequale eft reitangulo A © in © M. 
Sed reitangulum ZM in EA datur, adeoque reitangulum a © 
in Θ M datum eft, ad reitam datam, nempe Μ A, applicandum 
excedens quadrato. Punitum igitur θ datur; ac dato punito 

reita Η Θ politione datur.
Componetur autem problema hunc in modum. Manen

tibus jam delcriptis, fit ratio data ut N ad S; ac fiat Η A ad 
ZM ut N ad 2 : dein applicetur ad reilam Μ A reitangulum 
aequale reitangulo ZM in ea excedens quadrato , nempe 
reitangulum A © in © M. Quoniam autem reitangulum Λ B 
in z M excedens Λ
quadrato applican
dum eft ad reitam
ΜΛ; acreilangu- 
lum Λ z in Z M ma- .
jus eft reitangulo Z Ο 0
Λ E in Z M, cui ae-

HP
Λ B
—iN ’

K
——l·- E M

quale eft reilangu- Γ i------- --------------- - Ei
lum Λ Θ in © M; fa&a applicatione punitum © cadet inter 
Punita E,Z. AiUquereiU ΘΗ, dico quod ipfa ©H folvit 
Problema, eaque fola. Nam fi fieri poteft ducatur alia, puta 
H ? °- Cum autem reita P E major eft quam K e, ac reita Z o 
minor eft quam Z ©; ratio ipfius P E ad Z o major erit ratione 
EK ad Ζθ : adeoque fola reita Ηo folvit problema.
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Manifeftum autem eft redas propiores pundo E abfcin- 

dere rationes minores, quam quae fecantur & remotioribus 
ab eo.

Caf. III. Ducatur jam reda fecundum cafum tertium, ut 
Λ h auferens & redis E Γ, Z B rationem A E ad © Z aequalem 
rationi datae. Agatur per pundum H reda Η K ipfi Γ △ paral
lela; ac patet quod reda HK datur magnitudine, quodque 
pundum K datur. Fiat jam kh ad ZM ut Λ E ad ΘΖ. Data 
autem eft ratio .
Λ E ad Θ Z; quare । A H
& ratio kh ad I / I
Z M datur, ac re- L / |
da ZM datur A------ ϊξ B 
magnitudine &-------------------------- " /
politione: ac ob /
datum pundum
Z pundum M da· Γ
tur; cumque pundum K datur, datur etiam reda KM, Quo
niam autem K H eft ad Z M ut Λ e ad Z θ, permutando erit 
K H ad Λ E ficut Z m ad Z ©. Sed K H eft ad Λ E ut K © ad 
© E; quare K © eft ad © E ut Μ Z ad Z © : adeoque compo
nendo erit K E ad E © ut M © ad © z. Per converfionem au
tem rationis erit E K ad K © ut © M ad Μ Z. Redangulum 
itaque EK in MZ aequale eft redangulo ΜΘ in Θ K. Datur 
autem redangulum KE in MZ, ob data latera ejus; quare 
datum eft etiam redangulum ΜΘ in ©K, applicandum ad 
redam datam MK deficiens quadrato : ac habebitur pundum 
©, quod quidem cadet inter punita E & K; quia redangulum 
ME in EK majus eft redangulo MZ in ek, five M © in ©K. 
Dato autem pundo H, etiam reda H © Λ datur politione.

Conftruetur autem problema hunc in modum. Manentibus 
jam delcriptis,duiUque red^ paralleD; fit ratio propofita ficut 
N ad S. Fiat KH ad ZM ficut N ad s & applicetur ad redam 
K M redangulum aequale redangulo E K in Z M deficiens qua
drato. Sit redangulum illud Μ© in ΘΚ; ac jungatur reda H©, 
quse producatur ad A. Dico quod reda Η A folvit problema, 
auferens rationem a e ad Ζ© ficut N ad a. Quoniam enim 
redangulum K E in Z M aequale eft redangulo.M © in © k, erit 
E K ad K © ficut Θ M ad M Z; ac per converfionem rationis erit 
K E ad Ε© ut Μ Θ ad Θ Z: quare dividendo erit K © ad e ©, 

five
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five KH ad Λ E, ficut MZ ad Z ©: ac permutando KH ad M z 
erit ut Λ E ad ΖΘ. Sed KH eft ad MZ ficut N ad 2 (per 
conftrudionem) quare Λ e erit ad Ζ© iicut N ad Ξ; adeo
que reda Η λ fatisfacit problemati. Dico etiam quod ea fola 
hoc praedat. Nam fi fieri poted, ducatur alia ut ο H · ac fi 
iecet reda ho
rationem propo- 
fitam, five aequa
lem rationi N
Sierit Λ e ad Ζ Θ 
iicut oe ad ZP. 
AtAEeftadZ© 
iicut KHadZM, 
adeoque kh erit 
ad Z M ut ο E ad

A----^7M
N?------

ZP: ac permu
tando erit KH adoE ut ZM ad PZ. Eft autem kh ad ο E
iicut KP ad P E; quare KP erit ad P E ut M Z ad z P. Com
ponendo itaque ac convertendo rationem, E K erit ad KP 
iicut MP ad MZ : unde redangulum ek in MZ aequale erit 
redangulo κ P in Μ P. Sed redangulum M © in Θ K aequale 
eft redangulo EK in MZ, adeoque redangulum ΜΘ in ©K 
zquale erit redangulo Μ P in P K; quod fieri nequit: adeo
que fola reda Η λ ibivit problema.

Polito autem quod re EI angulum Μ© in ©Kfive rect an
gulum EK 'in Μ Z minus fuerit redangulo Μ P, in PK; patet 
quod ratio E K ad P K minor erit ratione Μ P ad M Z: ac per 
converfionem rationis erit ratio K E ad e P major ratione 
MPad PZ; dividendo autem erit ratio KP ad pe major ra
tione M z ad Z P. Sed κ P eft ad P E -iicut κ ad ο E; quare 
ratio K H ad ο E major eft ratione Μ Z ad Z P: & permutando 
ratio K H ad M z major erit ratione ο E ad Z P. Quoniam 
autem HK eft ad M z ut Λ E ad Z Θ, igitur ratio Λ E ad Ζ© 
maior erit ratione OEadZP; adeoque reda ah majorem 
aufert rationem quam quae abfcinditur i reda oh: unde 
manifeftum eft redas propiores pundo E auferre rationes 
minores quam quae fecantur remotioribus ab eo.

Ce/; IV. Ddcatur jam reda fecundum modum quartum, 
ut Κθ, auferens redis ΕΔ, ZB, rationem aequalem rationi 
datae, nemoe rationem ΒΘ adKZ. Ducaturredae ΓΔ paral-

• --Ifrla.
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lela, ut Η A; ac reita Η Λ tam magnitudine quam politione 
data eit; adeoque punitum λ datur. Cum autem ratio E Θ 
ad κ z datur, ei fiat ratio Η λ ad ZM aequalis: ratione ita
que AH ad ZM data, 
atque ipia Λ H data, Δ
reita M L etiam data I
eit magnitudine & &
politione, ac ob cog- / x.
nitum punitum Z, l
punitum M etiam da- / I n.
tur: dato autem pun-  / < j
ito Λ, reita ΜΛ ha- £/ Μ Λ K *
betur. Verum cum /
E © eit ad κ z ut λ η / p
ad ZM; permutando
erit E © ad AH, live EKad ΚΛ, utKZadZM: ac divi
dendo erit E Λ ad Λκ ficut KMad ZM. Reilangulum ita
que E Λ in Z M sequale erit reitangulo Μ K in κ Λ. Sed reit- 
angulum ea in M z datum eit, adeoque & reitangulum MK 
in κ Λ datur, applicandum ad reitam datam Μ a excedens 
quadrato, ut habeatur punitum K. Datis autem punitis K & h, 
reita etiam κηθ politione datur.

Componetur autem problema hunc in modum. Manenti
bus jam delcriptis, duilaque reita parallela, fit ratio data 
ficut N ad S, Fiat Η Λ ad ZM ficut N ad a, & applicetur ad 
reitam Μ Λ reitangulum aequale reitangulo Λ e in m z exce
dens quadrato, nempe reitangulum Μ κ in κ Λ. Jungatur 
K H ac producatur ad ©. Dico quod reita © K ibi vit pro
blema , live quod aufert rationem E © ad Z K aequalem ra
tioni N ad s. Quoniam enim reitangulum Λ E in Z M aequale 
eit reitangulo Μ K in κ Λ, erit E λ ad Λ κ ficut K M ad M z; 
& componendo erit E K ad K a ut K Z ad Μ Z. Sed E κ eit 
adKA ut εθ ad AH; adeoque εθ eit ad AH ficut KZ
ad MZ: ac permutando erit e ©ad KZ ficut AH adMZ. 
Atqui Λ H eit ad M z ficut N ad s , adeoque E © eit ad κ z 
ut N ad S ; quare reita κ © folvit problema. Dico etiam 
quod & iola hoc przflat. Nam fi fieri poteft, ducatur alia» 
ut reita ΟΠ; ac fi fecet ipfa ΟΠ rationem aequalem rationi 
N ad s» erit eo ad zn ficut εθ ad zk. Eit autem Ε©
ad £ K ulah ad adeoque erit £ p ad Z Π ficut Λ H ad 
λ sr ZM;

MK- ΚΑ^^ΪΓα X XM ut i*
(o-c*
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Z M; & permutando erit E o ad Λ H ut Z Π ad Z M. Sed 
Eo eft ad AH ut 
E π ad ΠΛ, adeo- 
que E Π eft ad π Λ 
ficutnzadZM: 
quare dividendo 
erit E λ ad ΠΛ 
ut π m ad Z M, ac 
redangulum E A 
in Z M aequale erit ________t- 
redangulo π A in A z 
ΠΜ. Cum autem 
redangulum E A 
in zm aequale eft redangulo MK in ΚΛ, redangulum mk 
in κ a aequale erit redangulo ΜΠ in Π A; quod fieri ne
quit : adeoque fola reda κ © folvit problema.

Quaenam autem ex illis auferat rationem majorem hunc 
ad modum cognoicitur. Quoniam redangulum μ κ in κ a, 
live Λ E in M z, majus eft redangulo Μ Π in π A; erit ratio 
EA ad An major ratione ΠΜ ad MZ; ac componendo ra
tio E Π ad Π A major quam ratio Π Z ad Z M. Sed ratio E Π 
ad Π A eft ut Eo ad AH; quare ratio E o ad Λ H major erit 
ratione π Z ad z M : ac permutando erit ratio eo ad ΠΖ 
major quam ΛH ad ZM. Ratio autem ah ad zM eft ut Eθ 
ad κ Z, adeoque ratio E o ad n z major erit ratione E © ad 
KZ: quare reda ΚΘ aufert rationem minorem quam quae ie- 
catur a reda ο Π.

Hinc manifeftum eft redas pundo B propiores abfcindere 
rationes minores, quam quae iecantur ϋ redis remotioribus 
ab eo.

PoiTibile autem eft problema hoc quomodocunque propo- 
fitum, & componi poteft juxta omnes cafus praedidos, fpd 
uno tantum modo: nam in omnibus non habentur li
mites. LOCUS QUINTUS.

Sit pundum datum H intra angulum ΓΕΑ; ac dud^ 
per pundum H red^ ipfi a b paralleli, fumi poteft minctum 
z in reUa r E, vel ultra, vel citra, vel fuper ipfam redam pa
rallelam. Cadat autem imprimis fuper ipfam parallelam; ac

daei
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duci poilunt rectas c puncto H tribus modis diverfis: vel 
enim duda auferet rationem & redis ΓΖ, EA; vel i redis 
ez,eb; vel denique & redis ea, ζδ.

Caf. I. Primo autem ducatur, juxta modum primum, ie- 
cans & redtis r z, E A rationem E κ ad Z Θ aequalem rationi 
datae. Fiat ZH ad ZΛ iicut
adZA datur, atque ipfa 
ZH datur, etiam reda Z Λ 
datur: ac dato pun0to Z 
punctum Λ datur; adeoque 
reda z Λ datur magnitu
dine & poiitione. Quo
niam vero EK eft ad Ζ© 
iicut Η Z ad Z Λ, erit per
mutando E K ad Z H ut Z © 
ad ΖΛ. Sed EK eft ad ZH

£ K ad Z ©. Cumque ratio Η Z 

A

ut E Θ ad © Z, adeoque E Θ eft ad © Z ut Θ Z ad z A; quare 
dividendo erit EZ ad ©Z iicut θα ad ΖΛ: redangulum 
itaque EZ in ΖΛ aequale eft redangulo Θ Z in © A. At red
angulum E z in ΖΛ datur; ergo redangulum Z © in ©A 
etiam datur, applicandum ad redam datam A z excedens qua
drato : unde pundum © innotefcet. Dato autem pundo H, 
reda quoque © K datur poiitione.

Componetur autem hoc problema. Manentibus prius de- 
fcriptis, dudaque reda parallela; fit ratio data iicut M ad N. 
Fiat Η Z ad Z A iicut M ad N ; & applicetur ad redam Z Λ 
redangulum aequale redangulo E z in Z A excedens qua
drato, ut redangulum Z © in © A. Jungatur H © ac produ
catur ad K. Dico 
redam ©K ibi vere 
problema, fi ve quod 
E K eft ad z © in ra
tione M ad N. Quo
niam enim re6lan- 
gulum E z in z a se- A 
quale eft redangulo 
ζθ in ©Λ, erit ez 
ad z θ iicut © A ad
AZ; & componendo erit E ©ad θζ ficut ©Ζλ^αζ. Sed 
E © eft ad © Z ut E K ad Z H, adeoque E K eft ad Z H iicut

©Z
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θ Z ad z a : quare permutando erit E K ad © Z iicut Z h ad 
Z A. Eft autem HZ ad Z A (per conftrudionem) iicut M ad N; 
quare E κ eft ad Z © ut M ad N, ac re<Sla Θ κ folvit problema. 
Dico & hanc folam id prseftare. Nam fi poilibile fit, ducatur 
alia ut £ o : quae fi auferat fationem aequalem rationi M ad 
N> erit Εκ ad Ζ© iicut es ad zo. Cumque EK eft ad 
Z θ ut H z ad Z Λ, erit Z H ad Z Λ ut ES ad Z o : ac permu
tando erit Es ad ZH ut ZO ad Z Λ. At ES eit ad zh Iicut 
E o ad Z o, adeoque Eo eft ad Z O ut Ο Z ad Z A : unde di
videndo erit EZ ad zo ficut ΟΛ adZN\ adeoque re di an- 
gulum E Z in Z Λ aequale erit reifangulo Z ο in Ο Λ. Sed 
rt^langulum EZ in Z A aequale eft redangulo Z Θ in ΘΛ ; 
quare redangulum Ζ© in ΘΛ aequale erit redlangulo zo in 
θ A, quod fieri non poteft: adeoque fola reda © κ folvit 
problema. Quoniam autem reda E s major eft quam reda 
Εκ, θζ vero major eft quam redaZO; erit ratio EH ad 
Z ο major ratione E κ ad Z ©; adeoque reda © κ aufert ra
tionem minorem, quam quae abicinditur ab ipfa 0 3.

Manifeftum itaque eft reflas propiores punito E auferre 
rationes minores, quam quae iecantur h remotioribus ab eo.

CaJAl. Ducatur jam, juxta modera fecundum, reilaHK, au
ferens redis E z, e b rationem Κ E ad © Z, aequalem rationi 
datat. Rationi datae KE ad Z θ aequalis iit ratio HZ ad ΖΛ; 
data autem ratione H z ad Z A, atque ipQ Η Z, data eft etiam 
redaZA; cumque /M
pundum Z datur, /\
Pundum Λ quoque \ / \
datum eft, ac reda ξ_____ \ , p»
z Λ datur magnitu- Δ—Z 
Gine & pofitione. \ /
Quoniam autem Κ E \ / 
eft ad Z © ut Η z ad
Z A, erit permutan- \ B
do ke ad ZH, five ΕΘ ad © Z, utZ© ad ΖΛ; ac compo
nendo erit EZ ad © z, ut © A ad ΛΖ: adeoque redangulum 

in ΛΖ aequale redangulo Λ© in ©Z. Applicando igitur 
hoc ad redam datam Z A excedens quadrato, habebitur pun
ctum quod femper cadet inter punda E, Z; dato autem 
pundo h, etiam reda Η © κ pofitione datur.

Componetur autem problema hunc in modum. Manentibus 
defcriptis,
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deicriptis, redaque parallela; fit ratio data ficut M ad N, 
cui aequalis fit ratio HZ ad Z A; & applicetur ad AZredan- 
gulum aequale redangulo EZ in az excedens quadrato. 
Sitque redangulum illud A © in © Z; ac jungatur reda Θ H, 
quae producatur ad K. Dico redam Η K folvere problema, 
live quod K E efl: ad Z © ficut M ad N. Quoniam enim red
angulum E Z in Z A aequale efl: reitangulo A © in © Z, erit re- 
folvendo in proportionem, e z ad Z © ut © A ad A z; ac di
videndo erit Ε© ad
ΘΖ ut ΘΖ ad ZA. 
Sed KE eil ad ZH ut 
ΕΘ ad ©Z> adeoque 
K E eil ad Z H ut Θ Z 
ad Z A,ac permutando 
K E ad Θ Z ut Z H ad 
z Λ, Eil autem Z H 
ad Z Λ ficut M ad N,

+-Γ

«M

quare K E efl: ad Z ©
ficut M ad N : quapropter reda Η κ iatisfacit problemati. 
Dico etiam quod ea iola hoc praeilat: nam fi aliter poflibile 
fit, ducatur alia reda ut Η o ; ac fi fecet reda η o rationem 
aequalem rationi M ad N, erit K E ad Z © ficut E o ad Z ». 
Cumque E K eft ad Z ©, ficut Η Z ad Z A, etiam erit o E ad 
Z S ficut Η Z ad Z A; ac permutando erit Ο E ad z H ut Z 8 
ad z A, Sed Ο E eil ad z H ut E h ad zs, adeoque E s erit ad 
s z ut s z ad z A ; ac componendo E z erit ad s z ut a A ad 
ZA: quare redangulum E z in zΛ aequale erit redangulo 
S z in S A. Hoc autem fieri nequit, quia fecimus redangu- 
lum A © in © z aequale redangulo E z in z A; quapropter 
fola reita hk folvit problema. Quoniam autem Eo ma
jor eil quam EK, reda vero zs minor quam z©; mani- 
feftum eil redam Η K abicindere rationem minorem quam 
reda oh.

Caf. III. Ducatur jam fecundum modum tertium reda KH, 
auferens a redis ea, ζδ rationem E © ad z K aequalem ra
tioni datae. Quoniam ratio E © ad z K data efl:, eidem aequa
lis fit ratio Hz ad z A : dat^ autem red^ zH etiam reda z A 
datur: cumque pundum z datur, pundum quoque A datum 
erit, ac reda Z A datur tam magnitudine quam pofitione. 
Jam vero E Θ eil ad z K ficut H z ad z A, ac permutando e © 

erit
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erit ad H z iicut KZ ad ΖΛ. Sed ΕΘ eft ad Z H ut EK ad κ z, 
adeoque E κ eit ad K Z ut K Z ad Z Λ ; quare invertendo ac 
convertendo rationem, erit K Z ad Z E iicut z a ad A K : quo· 
circa redangulum u
a z in z e aequale A
dt redangulo κ z //
in Ak. At vero /
redangulum Λ Z Δ / /
in z e datur, ob ~-----7r------------ --------Γ 
data ejufdem la- /
tera;adeoque red- /β
angulum z κ in λ κ etiam datur. Dein applicando ad redam 
datam Z A redangulum pradidum deficiens quadrato, habe
bitur punitum K: dato autem punitoH, reitaHKetiam po
fitione datur.

Quoniam autem requiritur ad compoiitionem, ut fiat ratio 
H Z ad Z A aequalis rationi datae, atque ut applicetur ad re
dam ZA reitangulum aequale reiiangulo Az m ze deficiens 
quadrato, nempe reitangulum zk in K A; cadet pundum Kin 
reda ea, eritq; reita quaefita HK, quae duita folvet problema. 
At non iemper poffibile eit talem redam ducere, quoties icili- 
^et redangulum AZ in ZE majus fuerit quadrato ex dimidio 
ipiius AZ : quapropter applicatio fieri nequit: adeoque con- 
itrudio problematis non iemper pollibilis eft, neque in omni 
cafu. Fit autem modo lingulari, fi reda quaefita occurrat 
redae Z A in ipfins medio ad pundum k, ac fit redangulum 
a z in z E aequale redangulo z κ in ΚΛ, ut iic latisfaciat 
problemati.

Determinatur autem ratio haec, capiendo rationem datae 
Hz ad quaefitam.J.A talem, ut fi dividatur reda ZA bifariam 
in K, redangulum A z in z E aequale fit redangulo z κ in κ A. 
Hoc autem efficitur, fi inveniatur in reita EZ pundum quon
dam ut A, ita ut divisi Z A bifariam in K, redangulum AZ 
m z E aequale fit redangulo κ z in K A. Puta fadum. Cumque 
redangulum AZ in ze aequale eft redangulo KZin ka, 
erit z λ ad Λ K iicut K z ad Z E. Reita autem Z A duplum eft 
3Pfius λ κ, adeoque κ z etiam duplum erit ipiius z E, ac reda

Aqualis erit ipfi ek. At reda ZE datur, adeoque & Εκ 
datur magnitudine & pofitione. Datis autem punitis E, κ & z, 
datur quoque reda Z K cui aequalis eft κ a · adeoque reda κ a

D datur
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datur magnitudine &pofitione: ac dato pundo K, pundum 
Λ etiam datur: pundum igitur quaefitum, in quo habetur 
terminus rationum, eft punctum a. Dico pr^terea, quod ii 
jungatur reda Η K, erit Θ E ad Z κ ficut H Z ad z a ; etenim

reda KE dimidium eft ipjius z k, uti Z κ dimidium ipfius Λ Z: 
adeoque erit Λ Z ad z κ ut Z κ ad κ e, hoc eft, ut H Z ad E Θ; 
ac permutando erit Η Z ad Z Λ ut Θ E ad Z K. Componetur 
autem ratio ifta extrema, ii fiat reda E K ipfi Z E aequalis, ac 
jungatur Η K.

Imprimis autem inquirendum eft, an haec reda Η κ auferat 
rationem majorem vel minorem quavis alia, per punitum H 
ducenda,reitifque E A, Z Δ occurrente: quod quidem hunc in 
modum determinatur.

Manentibus jam defer i ptis, red^que paralleli ; fiat reda 
E K aequalis ipfi E Z. Jundi reda Η K, examinandum eft an 
reda Η K auferat rationem E Θ ad Z K, majorem quam alia 
quaevis reda per pundum Hduda, redifque ea, ζδ occur
rens. Fiat reda ΚΛ aequalis ipfi KZ, ac redangulum az in 
ZE aequale erit redangulo ZK in K A ; & ratio εθ ad ZK 
erit ut Η Z ad ΖΛ ii ve ut HZ ad quater ZE. Agatur 
reda alia utHM ; ac comparanda venit ratio ΕΘ ad ZK 
cum ratione N E ad ZM. Cumque Εθ eiLad ZK ut ZH ad 
Z A, conferenda eft; ratio Η Z ad Z A cum ratione N E ad Z M; 
ac permutando, conferenda eft ratio HZ ad NE cum ratione 
Λ Z ad Z m. At Z H eft ad E N ut z M ad M E; quare compa
randa eft ratio Z M ad Μ E cum ratione Λ Z ad M Z. Ac con
vertendo rationem, conferenda eft ratio M z ad Z E cum ra
tione ΛΖ ad λ M: unde conferendum eft redangulum A z in 
ZE cum redangulo mz in ΜΛ. Quoniam autem redangu
lum ZK in KA aequale eft re6langulo Az in ZE, conferatur 
redangulum Z K in K A cum reilangulo Z M in MA. Mani- 
feftum autem eft quod redangulum Z κ in κ A majus eft red-

X angulo
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angulo ZMinMA, quia K eft in medio ipfius ΖΛ : redan- 
gulum itaque Z M in Μ Λ minus eft redangulo KZ ιη κ Λ· 
Cumque redtangulum ΛΖ in Z E aequale eft redangulo KZ in 
κ Λ, igitur redangultun Z Μ ίη Μ A minus erit redangulo 
Λ Z in Z E; adeoque ratio ZM ad ZE minor erit ratione Z Λ 
ad ΛΜ: ac convertendo rationem,z M ad Μ E major erit ratione
ΖΛ ad ZM.
Sed z M eft 
ad Μ E ut 
Z H ad E N; 
quare ratio 
ZH ad EN 
major eft Δ—v- 
rationeAZ Λ 
adZM: &
permutan- ®
do erit ratio ZH ad az major ratione en ad ZM. Eft au
tem Z h ad Z A ut E © ad Z K, ergo ratio E Θ ad Z K major 
eft ratione EN ad Z M ; quare reda Η K aufert rationem 
majorem quam quse fecatur i reda HM: unde patet ratio
nem E Θ ad Z K majorem efle rationibus quibufcunque, quae 
abfcindi poilint redis quibufvis per pundum H dudis, re- 
difque E A, Z △ occurrentibus.

Dico etiam quod redae propiores ipfi HK auferunt lemper 
rationes majores, quam quae fecantur a remotioribus ab ea. 
Quoniam enim ratio ne ad ZM minor eft ratione EΘ ad 
Zk, acE© eft adZK ut ZHadZA: erit ratio NEadZM 
minor ratione Z H ad ΖΛ. Fiat itaque ut N E adjM ita ZH 
ad redam aliam, majorem quam ΖΛ, puta ad Z« . adeoque 
erit N E ad z M ut Z h ad z a. Sed & juxta reimutionem 
praemiflam, conftat redtangulum ZS in Z E aequale efle rectan- 
gulo Z M in M s, ob rationem N E ad Z M aequalem rajioni 
hz ad Z^. Ducatur jam reda alia ut o h, ac comparanda iit 
ratio NE ad z m cum ratione Π E ad Z o. Eft autem N E a 
ZM ut Ή Z ad ZH; quare permutando, comparanda eft ^tio 
ZH ad E Π cum ratione h z ad Z o. Sed ratio Z H ad ΕΠ elt 
ut Z o ad Ο E, adeoque comparanda eft ratio Z o ad Ο E cum 
ratione ~z ad ZO; ac per converiionem rationis, compa
randa eft ratio Z o ad Z e cum ratione h z ad s o : & con
ferendum redangulum s z in z e cum redangulo Z o in s α
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Sed reEiangulum s z in ZE aequale eft reElangulo ZM in M2; 
quapropter conferendum eft reEiangulum ZM in MH cum 
reElangulo zo in 0 5. Conferatur etiam reEiangulum ZK in 
K s cum reElangulo z M in Μ s. Eft autem reEiangulum s Z 
in ze aequale reElangulo ZMinMS; comparandum eftita
que reEiangulum Z K in K s cum reElangulo s Z in Z E. De- 
monftratum autem eft reEiangulum Z κ in κ A aequari reEl- 
angulo AZin E Z; quare auferendo re EI angulum Z K in κ Λ e 
reElangulo 1K in K 3, ac reEiangulum A z in Z E e re EI angulo 
SI in 1 E, refidua erunt reElangula Z K in Ks ELin s A. 
Conferatur ergo reEiangulum As in ZK cum reElangulo 

in EZ. Sed manifeftum eft reEiangulum sa in zk ma

jus efle reElangulo s A in E Z; quibus additis ad aqualia 
reElangula Z K in K A & A Z in E z, fiet reEiangulum z κ in 
K s majus reElangulo S1 in Z E. Sed Z m in ms aequale eft 
reElangulo s 1 in Z E, adeoque zK in kh majus eft reElan- 
gulo ZM in MH : dato itaque quovis punElo o, reEiangulum 
ZM in Me majus erit reElangulo Zo in os. At reEiangulum 
S Z in Z E aequale eft reElangulo Z M in Μ s ; adeoque reEian
gulum a Z in Z E majus erit reElangulo IO in O s: unde ratio 
ο Z ad Z E minor erit ratione s Z ad S o. Ac convertendo 
rationem, ratio ο Z ad ο E major erit ratione £ Z ad Z o. 
Ratio autem o Z ad ο E eft ut z H ad E Π · quare ratio Η Z ad 
E Π major erit ratione s Z ad z o: ac permutando,ratio H z ad 
S Z major erit ratione EEiad 10. Sed Η z eft ad 3 Z ut N E 
ad Z M; quare ratio N E ad Z M major erit ratione n E ad Z o: 
quocirca reEla η m aufert rationem majorem quam quae fe
tatur i reEla H O. Hinc manifeftum eft reElas propiores ipfi 
Η κ abfcindere rationes majores, quam quae fecantur έ remo
tioribus ab ea. Patet etiam ex jam defcriptis rationem maxi

mam
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mam E Θ ad z κ aequalem elle rationi Z H ad quater Z E, quia 
z λ eft quater z e.

Componetur autem problema hunc in modum. lifdem 
manentibus quae fupra,acdud^ redii paralleli; fiat reda EK 
aequalis ipfi z E, ac jungatur HK. Haec reda Η κ auferet ratio
nem majorem, quam quaevis alia reda per pundum H duda, 
ipfifque E a, ζδ occurrens. Ratio autem propofita vel erit 
aequalis rationi E Θ ad Z K, hoc eft, rationi Η Z ad quater Z E, 
(juxta jam demonftrata) vel major erit ratione E Θ ad z k, 
vel minor erit ea. Si autem ratio data aequalis fuerit rati
oni ΕΘ ad ZK, reda hk folvit problema, eaque fola: quia 
redae huic propiores femper auferunt rationes majores, quam 
quae funt remotiores ab ea. At fi major fuerit ratio quam 
ΕΘ ad Z k, impoflibile erit problema; quia ratio propofita

major eft maximi. Quod fi ratio m ad n minor fuerit quam 
ratio ΕΘ ad ZK; fiat reda ZK aequalis ipfi ΚΛ: eritque 
redangulum Λ z in Z E squale re^langulo Z K in κ A, ac 
ratio E Θ ad Z K squalis rationi H Z ad Z Λ. Quoniam au
tem ratio M ad N minor eft quam ratio H Z ad Z A,faciamus 
ut M ad N ita hz ad redam aliam ips^ ΖΛ longiorem, puta 
ad Z H? Eft vero reda KZ major quam ipia Z E ; quare re6t- 
angqlum s λ in k z majus erit redangulo s Λ in E z. Red
angulum autem A z in Z E squale eft redangulo Z K in k A; 
adeoque fi applicetur ad redangulum Z K in K. A redangu
lum zk in S A, ac ad redangulum Λ Z in E z redangulum 
3 A in e Z, erit totum redangulum Z K in kh majus redan- 
gulo toto £ Z in Z E: quare poflibile erit applicare ad redam 
z 3 redangulum squale redangulo s Z ad Z E, duobus modis, 
ab utraque fcilicet parte pundi K; & habebuntur punita in. 
jedis qusfitis, nempe θ & p. Jundilque redis ho, hp.

dico
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dico utramque ex illis problema folvere. Etenim redangu- 
lum « Z in z E aequale eft redangulo Z o in os ; quare ο Z 
erit ad Z E ut s Z ad O S: ac convertendo rationem, ο Z erit 
ad o E ut s Z ad OZ. Sed oz eft ad ο E ficut hz ad ΕΠ; 
quare H z eft ad E Π ut 2 Z ad Z o : ac permutando, η z erit 
ad Z» ut E n ad Z o. Eft vero Hz ad Zs, ut M ad N; adeo- 
que M eft ad N ut E n ad Z o : quapropter reda Η o folvit 
problema. Ac pari argumento demonftratur redam HP idem 
prxftare; utraque itaque Η Ο, HP fatisfacit quaefito.

Invenimus itaque Reiblutionem problematis fecundum 
omnes cafus ejus, ac Compofitionem oftendimus juxta omnes 
modos. Duda autem redii paralleli, erit ratio data vel 
aequalis rationi ZH ad quater ZE, vel erit major eS, vel 
minor. Quod fi aequalis Fuerit, componetur problema juxta 
cafum primum & fecundum, ac modo lingulari juxta cafum 
tertium. Si major fuerit, componi poteft dupliciter; modo 
nempe primo, & fecundo. At fi minor fuerit ratio, tum qua
tuor modis fieri poteft Conftrudio; nempe primo, & fecundo, 
ac dupliciter juxta tertium.LOCUS SEXTUS.

Cadat jam reda HK, per pundum H duda ipfique A E pa
rallela, ultra punitum Z; live ut fit pundum Z inter illam & 
pundum E. Ac reda duci poteft per pundum H, juxta qua
tuor cafus; vel enim auferet rationem a redis r Z, E A; vel 
& r Z, E B; vel i redis Z E, E B; vel denique Πδ, e a.

Caf. I. Imprimis autem ducatur juxta cafum primum 
reda © a, auferens 
& redis r z, E a rati
onem e © ad z a ae
qualem rationi datae. 
Fiat autem ratio K H 
ad Z M aequalis rati
oni E © ad A Z ; ac 
dat3 redii H k, reda 
etiam ZM datur ma- Δ £ 
gnitudine & pofiti- 
one ; cumque pun- 
dum z datur, datum eft quoque pundum M. Quoniam au
tem E © eft ad ΖΛ ficut Η K ad Z m ; erit permutando, ΕΘ ad

HK
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Ηκ ficut AZ ad z M. Sed ratio E Θ ad HK eft ut Λ E ad Λ k.
quare e a erit ad Λ κ ut A Z ad z m : ac dividendo, E K erit ad 
K a ut Λ M ad Z M, adeoque re fi angulum E K Z M aequale 
erit redangulo κ A in Λ M. Redangulum autem M Z in E K 
datur, dato utroque ejus latere; itaque redangulum KAin 
ΛΜ datur, applicandum ad redam datam KM excedens qua
drato ; unde punitum A datur, ac reda Λ Θ politione data eft.

Sic autem componetur problema hoc. lifdem politis quae 
fupra, duiUque redii paralleli ; fit ratio data ficut M ad N, 
ac fiat Η κ ad z s ficut M ad N; dein applicetur ad redam k s 
redangulum aequale redangulo s z in κ E excedens quadrato, 
nempe redangulum Λ K in A s; & jungatur reda Λ H quae pro- 
ducatur ad Θ. Dico quod reda Λ Θ folvit problema, five 

ad Z A eft ut M ad N. Quoniam enim redan-quod ratio ΕΘ 
gulum ek in 
Z s aequale eft 
redangulo ΚΛ 
in A s ; erit

A

—Γ

£ K ad K A fic
ut As ad Η Z: 
adeoque com
ponendo, erit ,3___  
£ A ad λ k, 
five E Θ ad b
Η Κ, ficut Λ Z ad Z s: ac permutando, erit E Θ ad A z ficut Η K 
ad z s. At Η κ eft ad zh ficut M ad N, adeoque reda Λ Θ iol- 
vit problema. Dico etiam quod folahoc prxftat. Nam fi 
poffibile fit ducatur alia ut Ο P. At fi reda ο P auferat ra
tionem aequalem rationi M ad N, erit ratio E P ad Z o aequalis 
rationi Θ e ad z A. Quod fieri nequit, cum evidenter minor 
fit ratio illa. Ac patet redas propiores pundo E, ut reda 
OP, auferre rationes minores quam quae ablcinduntur 'a re- 
motionbus ab eo.
Q/?II. Manentibus quae prius,dud&que redS paralleli; duca- 

lur jam juxta modum fecundum reda Η a, auferens ab iplis 
γ£>εβ rationem ae ad zk aequalem rationi datae. Fiat θη 
ad z m ftcut λ E ad Z K. Cumque reda Θ H datur, reda Z M 
etiam datur & magnitudine & politione: ac dato pundo Z, 
Pundum m datur; adeoque cum punitum θ detur, reda 
quoque Θ m data eft magnitudine & politione. Jam a e eft 

ad
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ad Z K ut © H ad Z M; quare permutando, Λ E erit ad © H ut 
eft K z ad z M. Sed Λ E eft 
E K efi ad ΚΘ ficut K Z ad 
Z M; ac componendo, E © 
ad © K ficut K M ad Μ Z: 
re Et angulum itaque E © in 
Μ Z aquale efi re Ei angulo 
QKinKM. Datum autem 
eft redangulum E θ in 
MZ, dato nempe utroque 
ejus latere; adeoque red- 
angulum MK in ΚΘ da
tur : quare applicando il
lud ad redam Μ © defi
ciens quadrato, pundum κ datur. Dato autem pundo H, reda 
quoque Η ΚΛ politione data erit.

Quoniam autem in Compofitione oportet fieri ratio
nem Θ H ad Z M aequalem rationi datae, & applicari ad rectam 
ΘΜ redangulum aequale redangulo ©E in ZM deficiens 
quadrato; cadet pundum K in reda © Z. At non iemper 
fioffibile eft redam quaefitam ducere. Etenim ii redangu- 
um@E in ZM majus fuerit quadrato dimidii ipfius ΘΜ, 

tum fieri non poteft applicatio; adeoque non femper neque 
in omni cafu conftrui poteft problema.

Fit autem modo lingulari, fi «ducatur reda tranfiens per 
punitum K, quod in medio fit ipfius ©M, ea lege ut red
angulum © K m KM aequale fit redangulo Θ E in ZM ; quae 
proinde latisfaciet problemati. Obtinebitur autem extrema 
illa ratio, fi ponamus rationem Θ H ad Z M aequalem illi, ac 
ieiU ips^ © M bifariam in K redangulum ΘΚ in K M 
quale fuerit redangulo E © in Z M. Inquirendum igitur eft 
pundum M in reda Z △, tale, ut, fi bifecetur Θ M in punito 
K, habeatur redangulum © E in z M aequale redangulo © K 
in K M. Erit igitur E © ad © K ficut K M ad M Z; ac per con- 
verlionem rationis, ©Ead EK erit ut MK ad KZ. SedKM 
aequaliseft ipli K©, adeoque erit ©E adEK ficut © κ ad 
κ z; permutando autem erit E © ad © K ficut E κ ad κ Z. 
Per converfionem vero rationis Ε© erit ad E κ ficut E κ ad 
EZ: quare reda ek media proportionalis eft inter E©& 
EZ. Vtraque autem ©E, EZ datur, adeoque ipfa ek datur 

magnitu-
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magnitudine & politione; ac ob datum pundum E pundum 
K etiam datur. Cumque punctum © datur, ipfa © K data eft; 
cui aequalis eft reda KM: quapropter dato pundo K etiam 
pundlum M datur.

Componetur autem propofitio haec in hunc modum. Ca
piatur media proportionalis inter ipfas E©, EZ; fitque ea 
reda E K. Manifeftum autem eft redam © K majorem elle 
quam KZ. Quoniam enim Ε© eft ad ek fient ek ad EZ; 
differentia antecedentium ad differentiam confequentium, 
five ©k ad KZ, erit m eadem ratione. Sed E ©major eft 
quam EK, adeoque ©K major eft quam KZ. Fiat autem ipfi 

aequalis reda KM; eritque pundum M pundum quaefi- 
tum : noc eft, redlangulum © E in ZM aequale erit redlangulo 
Μ κ in K ©. Etenim quia E © eft ad E K ut K E ad E z ; erit 
per converfionem rationis ac permutando, ΘE ad EK ut ©K 
ad K Z. Sed Θ κ aqualis ejl ipfi M K, quare © E erit ad E K 
ut MK ad KZ; ac per converfionem rationis, Ε© erit ad Κ© 
ficut Μ K ad M Z : quapropter redangulum ©E inMZ »- 
quale erit redangulo Μ K in K ©. Jundl itaque K H, ac in di- 
redum produda, dico quod reda Η Λ fatisfacit propofito : 
five quod Λ E eft ad ZK ut ©H ad ZM. Namque redangulum 
©E in Z M aequale eft redangulo MK in κ ©, unde E © eft 
W ©K ficut K M ad M Z ; ac dividendo EK erit ad K © ficut 
K Z ad Z M. Sed E K eft ad K © ut Λ E eft ad © H ; quare Λ E 
ejl ad © H ut K Z ad Z M, & permutando Λ E eft ad K Z ut 
©H ad ZM. Quocirca rite conftruitur, fi capiatur EK me
dia proportionalis inter ipfas ©E, EZ; ac junda redaHK 
producatur ad A.

Jam inquirendum eft, an reda ΗΛ auferat rationem Λ E 
ad Z K, majorem vel minorem prae omnibus rectis quae duci 
poliunt per pun6fum H, quaeque redis EB, ΖΓ occurrunt. De
terminatur autem problema hunc in modum. Manentibus 
deferiptis, una cum redii paralleU; capiatur media prdpor- 
tionalis inter redas ΕΘ,ΕΖ, puta EK: jundaque reda kH 
producatur m diredum. Oportet invenire an redta ha fccet 
rationem Λ E ad Z K, majorem vel minorem prae illis quas au
ferunt regiae quaevis aliae, per pundum H dudae, redafque 
$Zr interfecantes. Ponatur reda KM ipfi κ© aequalis, 
ac redangulum © E in MZ aequale erit reicangulo MK in 
K θ · ratio autem Λ E ad Z κ aequalis erit rationi © H ad z m.

E Ducatur
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Ducatur jam reda alia ut H n, ac conferenda venit ratio S E 
ad Z N cum ratione ΛΕ ad z K; cumque Λ E eft ad Z K ut Θ H 
ad ZM, conferenda erit ratio s E ad z N cum ratione Θ H ad 
ZM, ac permutando comparanda erit ratio SEad ΘΗ cum 
ratione N z ad Z M. Sed ratio Η E ad Θ H aqualis eft rationi 
E N ad N Θ. Quare conferatur ratio en ad ΝΘ cum ratione 
NZad ZM; ac componendo conferatur ratio ΕΘ ad ΘΝ 
cum ratione NM ad MZ : adeoque comparandum venit red
angulum Θ E in Mz cum redangulo MN in ΝΘ. Manife
ftum autem eft redangulum MK in ΚΘ majus efle redan-

A

gulo mn in N Θ, quia punitum K fecat reitam ΘΜ bifa
riam in medio. Sed redangulum E Θ in Μ Z aequale eft red- 
angulo Μ K in K Θ; ergo 
redangulum e © in m Z A /\ “
majus eft redangulo Μ N 
in N Θ: unde ratio E Θ 
ad ΘΝ major erit ratione 
NM ad MZ. Dividendo 
autem erit ratio e n ad △ 
ΝΘ major ratione NZ ad 
Z M. Sed E N eft ad N Θ

Θ

ut E« ad ©H; igitur ra
tio es ad Θ h major erit 
ratione N Z ad z M : ac 
permutando,erit ratio a E 
ad N z major ratione Θ H 
ad Μ Z. Cum autem Θ H 
eft ad M z ut Λ E ad Z K,
ratio s E ad N z major erit ratione Λ E ad Z K. Reda itaque 
ΗΛ aufert rationem minorem, quam quae aufertur reda 
H a. Hinc conftat hanc redam η λ abicindere rationem mi
norem rationibus, quae auferri poifint redis quibufcunque 
per pundum H dudis, ipiifque ΖΓ, E B occurrentibus.

Quoniam autem reda HA abfcindit rationem minorem, 
quam quas rectae quaevis, per punitum H duitae, auferunt 
reilis ΖΓ, EB : Dico quoque quod reilae propiores ipfi ha 
auferunt rationes minores,quam quae auferuntur & remotiori
bus ab e^. Quoniam enim ratio «E ad z N major eft ra
tione λ E ad Z K, hoc eft quam ΘΗ ad ZM ; ponamus θη 
efte ad reitam aliquam zo ficut ΞΕ ad ZN; quae proinde 

minor
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minor erit quam L M. Ac ex demonftratis conftat redangu- 
lum EΘ in z o aequale elle redangulo ON in Νθ. Cum au~

rati° SE ad ZN aequalis eit rationi ©H ad ZO,ducatur 
recta alia, ut HP; ac comparanda iit ratio ΠΕ ad ZP cum 
ratione se ad ZN. Quoniam vero SE eit ad ZN ut ΘΗ 
ac* Z o, conferatur ratio π e ad ZP cum ratione ©H ad zo: 
ac permutando,conferatur ratio Π E ad ©H cum ratione PZ 
ad zo. Sed ratio ne ad ©Heft ut ep ad P©; adeoque 
componendo, comparanda eft ratio © E ad P © cum ratione 
Po ad zo ; ac reitangulum ©E in zo comparandum ctun 
reitangulo © P inPo Eft autem redangulum © E in ZO 
aquale redangulo on in ΝΘ; quare conferendum eft re&- 
angulum on m N© cum redangulo OP in P©. Conferen
dum eftetiam redangulum OK in ΚΘ cum redangulo ON 
m n ©. Quoniam vero redangulum © E in Ο Z scquale eft 
redangulo ON m N ©, conferendum eft redangulum ΟK 
in Κ© cum redangulo Ε© in OZ, Redangulum autem MK 
in K © aequale eit redangulo © E in Μ Z Si itaque auferatur

redangulo Ε© in MZ redangulum Ε© in oz, & & red- 
anguloMKin Κ© redangulum OK in K©; refiduum MO 
m εθ majus erit reiiduo MO in K©. Quoniam autem red;- 
angulum © E in Μz aequale eft redtangulo MK in K©, ac 
redangulum MO in E ©majus eft redangulo Moin ΚΘ; 
tnanifcftumeft redangulum OZ in E © majuseflc redangulo TrujtuZ 
OK in K©. Sed redangulum o N in N © aequale eft redan
gulo ο Z in Θ E ; quare redangulum on in Ν© minus eft 
redangulo OK in Κ© : unde etiam confequetur redangulum 
ON in n© majus eiie redangulo OP in P©. Redangulum 
verooz in ©E aequale eft redangulo ONin N©; igitur 
^dangulum oz in ©E majus eft redangulo OP ad P©; 
quare ratio E © ad © P major erit ratione P ο ad O Z : ac di
videndo, ratio E p ad P ©, hoc eft n E ad h ©, major erit 'ra
tione P Z ad Z o. Permutando autem, ratio Π E ad P Z major 
erit ratione H© ad zo. Sed eftH© adZOut ESadZN; 
quapropter ratio πε ad PZ. major eft ratione SE ad ZN. 
"•eda itaque H a aufert rationem minorem quam quae au· 
ertur a reda ΗΠ. Reda autem H2 propior tft ipfi HA 

quam eft reda ΗΠ, unde manifeftum eft redas propiores
* Ha abicindere rationes minores quam remotiores 

ab el.
E 2 Conftrue-
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Conftruetur itaque problema hunc in modum. Manenti

bus quae prius, una cum reda parallela ; capiatur EK media 
proportionalis inter © E & EZ; jundaque Η K producatur ad 
Λ; ac reda Η A auferet rationem a E ad Z K. Ratio autem 
data vel erit ipfa ratio λ E ad z k, vel minor ilU vel major. 
Ac fi fuerit ratio ut Λ E ad zk, reda HA fatisfacit pro
blemati : & patet quod ea ibla hoc prxftat. Quod fi minor 
fuerit quam ratio A E ad Z K, tunc impofiibile eft problema. 
Sin autem ratio data, nempe N ad major fuerit ratione 
A E ad Z κ; fiat ipfi Θ K aequalis re0la κ M : & redangulum 
E © in Z M aequale erit revtangulo MKin K ©, ac ratio Λ E 
ad z κ aequalis erit rationi Θ H ad Z M. Eft autem ratio N ad 
Ξ major ratione a E ad
ZK, hoc eit ratione ΘΗ 
ad MZ. Fiat itaque ut 
N ad a ita ® H ad re- 
dlam aliam ipfa Z M mi
norem,puta ad Z o.Quo
niam vero £ © in Μ Z 
sequale eft MKin ΚΘ, 
ac Μ o in ΕΘ majus eft 
quam Μ o in K ©; ma- 
nifeftum eft reilangu- 
lum o Z in E © minus 
eife quam OK in K Θ ; 
adeoque pollibile erit 
applicare reitangulum 
illud ad re£lam o ©.

Γ

Quapropter fi reilangulum aequale reclangulo ΕΘ in OZ 
(deficiens quadrato applicetur ad reilam ΘΟ, ad utramque 
partem ριιηέϋ K, habebuntur puncta Π & p. Ductifque re&is 
ΗΠ, hp, producantur ad 2, 3. Dico utramque redam H 2, 
H» fatisface e problemati, five quod ratio N ad H eft ut 2 E 
ad ΖΠ, vel ut SE ad ZP. Quoniam enim reilangulum ©E 
jn ZO aequale eft reclangulo OH inn©, erit Ε© ad ©Π 
ficut ΠΟ ad OZ; & dividendo, ratio ΕΠ ad ΠΘ erit 
ut n Z ad Z o. Sed E n eft ad Π © ut 2 E ad © H; adeoque 
ΣΕ eft ad ΘΗ nt ΠΖ ad ZO; ac permutando erit 2E ad Π Z 
iicut © h ad Z O. Eft autem © h ad Z o ut N ad 3; ergo 

S eft ad n Z Gcut N ad 3: utraque igitur e redis H 2, h 3 
folvit
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folvit problema. Ac manifeftum eft quod redae ab utraque 
parte propiores ipii η δ, auferunt rationes minores quam re
motiores ab eadem.

Limes autem rationis habetur hoc modo. Ratio Λ E ad 
ZK eft ut Θ H ad Z M. Eft autem Z M exceilus i piarum © E, 
E 2 iimul fumptarum fupra i pias ΘΕ, EM. At Θ e, e m iimul 
fumptae aequantur duplo ipiips K E; quia © κ aequalis eft ipfi 
KM. Duplum autem ipfius κ E idem poteft quod quater ©E 
in EZ; quia eκ media eft proportionalis inter ΘΕ& ez. 
Igitur reda Z M exceilus erit, quo ipfae © E, E Z Iimul fumptae 
excedunt illam, quae poteft id quod quater fub redis ©E, 
E Z continetur. Ratio itaque a e ad ZK (quae minor eft ra
tione quivis, redis per pundum H dudis, ab ipfis EB, ΖΓ 
auferendi) eadem eft cum ratione ©H adexceftum, quo ipfte 
© e, e z fimul fumpta Juperant illam quae poteft quater id 
quod fub ©E, EZ continetur,

CaJ. III. Manentibus jam delcriptis, ac dudl redi paral
leli: ducatur juxta modum tertium reda ha, auferens ab 
ipfis E z, E B redas A E, κ z in ratione dari. Fiat © H ad Z M 
ficut Λ E ad K Z; ac dati redi H©, reda Z M dabitur magni
tudine & pofitione. Cum autem pundum Z datur, datum 
eft punitum M ; ac ob datum pundum ©, reda © M datur 
magnitudine & pofitione. pj
Quoniam autem Λ E eft ad
K z ut © H ad Z M, erit per- -A / /
mutando, Λ E ad ©H ficut / / I
KZ adm. Sed Λ E eft ad / / /
© H ut κ E ad K © ; adeoque Γ / γ / r
KE eft ad Κ© ficut KZ ad Δ-------4— —jk—L------
ZM; ac componendo,erit / /
©E ad κ© ut km ad mz. // 
Eft igitur redangulum E © ΛΚ 
in Z M aequale redangulo / 
© K in K M, Datur autem · 
redangulum Eθ inZM, dati nempe utrique £ redis E©, 
Z m ; adeoque redangulum © K in K M datur. Applicando 
haque ad redam datam © m redangulum illud datum exce
dens quadrato, habebitur pundum K. Ob datum autem pun- 

h dabitur etiam pofitione reda ΗΚΛ.
Conftruetur autem problema hunc in modum, Manentibus 

quae
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quae prius, ac duiU re<5U paralleli; iit ratio data ficut N ad S: 
fitq; in eadem ratione Θ H ad Z M : dein applicetur ad reilam 
Θ M rectangulum aequale redangulo © E in Z M excedens 
quadrato. Fieri autem nequit ut redangulum ©Ein ZM 
fit minus reitangulo © Z in ZM, quia recta Ε© major eft 
ipia © z: nec majus quam © E in e M, quia reda E M major 
eft ipsa ZM. Unde patet z .
punitum K cadere inter pun- /Z]
ita E, z. Sit autem reilan- /r z/ / 
gulum illud ©K in KM. / Z/ I 
Jungatur η κ ac producatur p o // I 
ad A. Dico reitam HKA fa- ' Ι~~//Κ Ιθ X— 
tisfacere problemati, fi ve / // 
quod Λ E eft ad KZ ficut N p // ____
ads, Quoniam enim E © in \/ 1 ~ ~—-»
Z M aequale eft reitangulo A/ 1 K 
Θ K in κ M, erit E © ad © K [p
ficut KM ad MZ: ac divi
dendo, erit E K ad K ©, hoc eft E Λ ad H ©, ficut K Z ad Z M. 
Permutando autem, E Λ erit ad kz ut © h ad ZM. Sed ©H 
eft ad ZM ficut N ad H. Quare E Λ erit ad K z ficut n ad z · 
adeoque reita ha folvet problema. Dico etiam quod ea fola 
hoc praeftat. Nam fi fieri poteft, ducatur alia, ut HP; quae 
auferat rationem N ad z. Erit itaque P E ad Ο Z ficut λ e ad 
kz. Hoc autem impoilibile eft, cum antecedens minor fit 
antecedente, & confequens major confequente. Unde ma- 
nifeftum eft reitam HP auferre rationem minorem·quam quae 
ablata eft ab ips^ ha.

Caf. IV. Manentibus quae prius, una cum reiU parallela; 
ducatur jam, fecundum modum quartum, reita Η A, abfcin- 
dens a reitis EA, ΖΔ rationem EK;ad A z aequalem rationi 
datae. Fiat in eadem ratione ©H ad ZM; atque ob datam 
© H, ipfa z m dabitur magnitudine & politione : ac ob datum 
punitum z, punctum M quoque datur. Quoniam autem © H 
eft adZM ut eκ ad ΖΛ; erit permutando, ©HadEK, hoc 
eft Θ A ad A e, ficqt mz ad ΖΛ, Per converfionem autem 
rationis, erit © A ad o e ficut M z ad Μ λ ; quare reitangu- 
lum z M in Θ E aequale erit reitangulo © A in a m. Sed da
tur re&angulum ZM in © E, data nempe utroque ZM, © E; 
quare reihnguhtm © A in Λ M datum eft. Applicando itaque
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ad redam datam © M redangulum illud deficiens quadrato, 
pundum Λ dabitur. Cum autem pundum H datur, etiam 
reda Η Λ dabitur magnitudine & politione.

Quoniam autem in compofitione, oportet ΘΗ effe ad ZM 
in ratione propofita; & applicari ad redam θ m redangu
lum aequale redangulo ΘΕ in Z M deficiens quadrato, nempe 
redangulum ©Λ in AM; ac jungi redam ηλ: pundum 
illud A haberi non poteil in omni cafu. Adeoque conitru- 
dio problematis non femper poifibihs eft, nec in omni cafu. 
Modo autem lingulari fit, fi reda Μ © bifariam fecetur in 
Pundo Λ. Erit autem propofitio hujufmodi.

Ut extrema haec ratio habeatur, ponamus eam ut ΘΗ ad 
ZM; & bileiU ipsS ©Μιη A, oportet redangulum ©a in 
am reperiri aequale re^langulo ZM in ©E. Puta fadum,

fitque ea ut ©Had Z M ; ac bilecetur ©Min pundo A, ita 
ut redangulum © Λ in Λ M aequale fit redangulo Z M in © E. 
Quoniam redangulum ©A in AM sequale eft redangulo 
Z M in © E, erit A © ad © E ficut z M ad Μ A; dividendo au
tem, Z a erit ad Μ A ficut A E ad E ©. Sed Μ λ aequalis eft 
ipfi A ©, adeoque erit ΖΛ ad A © ficut a E ad £©; permu
tando vero ac dividendo, habebitur Z E ad A E iicut Λ E ad 
©E. Quapropter Λ E media eft proportionalis inter ©E(& 
EZ. DatS autem utroque © E, EZ, datur etiam E A magni
tudine & politione : cumque pundum E datur,dabitur quo
que pundum A. Dato autem pundo ©, reda © A etiam da
tur, cui aequalis eft reda AM; adeoque reda AM datur 
magnitudine & politione. Datum autem eft pundum A; 
quare pundum M? hoc eft pundum quaefitum, innotefcit.

ComponetUr autem propofitio hunc in modum. Manen
tibus deicriptis, dud^quereda parallela; capiatur EA media 
proportionalis inter ipfas © e, e z, ac ponatur Μ A ipfi © a 

aequalis.



4° Apollonii Pergtei
squalis. Dico quod punitum M eit punitum qusiitum; 
quodque redangulum ΘΛ in Λ m squale eit reitangulo ZM 
in ©E. Quoniam enim EA media proportionalis eit inter 
ipfas ΕΖ&ΘΕ, erit ZEad EA ficut ea ad ©E. Summa 
autem antecedentium eit ad fummam coniequentium in ea
dem ratione, adeoque Λ Z ad © A erit ut Λ E ad E ©. At reila 
θ A aequaliseit ipfi ΛΜ; quare Z A eit ad ΛM ficut A e ad

ΕΘ; & componendo, ZMerit ad ΜΛ ficut A ©ad ©E. 
Reitangulum igitur ©A in am aequale erit reitangulo ZM 
in ©E; quapropter punitum M erit punitum qusiitum. 
Jundi vero HA, dico quod EK eit ad Z A ut ©H ad ZM. 
Etenim ZM eit ad ΜΛ ficut A © ad © E ; ac convertendo 
rationem, Μ z erit ad Z A ut © A ad Λ E, hoc eit ut © H ad 
EK. Alternando autem, ©Herit ad ZM ut e κ ad Z a. Capti 
itaque ad coniiruitionem reiU E A media proportionali inter 
ΘΕ,ΕΖ, jungatur ha. Ac manifcitum eit reitam HA au
ferre rationem E K ad Z A, vel minorem, vel majorem qua
vis alii ratione, quae & reita quacunque per pundum H 
dudi,ipfifque EA, z △ occurrente,abicindi poteft.

Hoc autem determinatur hunc in modum. Manentibus 
quae prius, ac diiiU reda paralleli, capiatur media propor
tionalis inter ©E, EZ ut E λ ; jundaque HA, inquiratur 
primo an reda Η A auferat rationem E K ad Z A, majorem vel 
minorem quavis alii redii per pundum H ducendi, redifque 
ΖΔ, ea occurrente. Sit am squalis ipfi ©A; ac redangu- 
lum © A in Λ m squale redangulo ZM in © E ; adeoque erit 
ratio E K ad z a ficut © H ad Z M. Ducatur jam alia reda ut 
HN; ac comparanda eit ratio E κ ad Z A, cum ratione E £ 
ad ZN. Eit autem EK ad ΖΛ ut © H ad ZM, adeoque con
ferenda eit ratio ©H ad ZM cum ratione es ad ZN. Alter
nando autem,conferatur ratio ©H ad SE cum ratione ZM 
adzN. Sed ©H eit ad SE ficut ©N ad Ne, Conferatur

i erS°
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ergo ratio © N ad n e cum ratione M z ad Z K Per conver» 
iionem autem rationis, conferatur ratio ©N ad © E cum ra- 

ΜZ ad MN ; unde comparandum venit redangulum 
Z μ ·Π θ E Cllm re<^angu^° θ N in N M· Sed redangulum 

in ©e aequale eft reitangulo ©A in ΛΜ, adeoque con- 
,erendum erit reitangulum ©Λ in ΔΜ cum reitangulo ©N 
ln MN. Manifeftum autem eit quod © Λ in Λ M majus eit 
reitangulo © N in N M ; quia punitum Λ dividit reitam ©ΛΙ 
m medio : quare reitangulum ©N in NM minus erit redan- 
gulo ©e in zm, adeoque ratio ©N ad ©E minor erit ra- 
^°ne ZM ad MN. Convertendo autem rationem, erit ratio 

N ad N E, iive ©H ad ES, major ratione MZ ad ZN: ac 
Permutando, ratio © H ad Z M, hoc eft E K ad Z Λ, major erit 
ratione E s ad Z N. Reita igitur Η Λ aufert rationem majo
rem quam H n : unde patet reitam Η Λ abfeindere rationem 
majorem quavis ali^ reda, per punitum H tranfeunte, ipfiG 
que Ζδ,εα occurrente.

Dico praeterea quod redae propiores ipfi Η Λ auferunt ra
bones majores, quam quae fecantur & remotioribus ab ea. 
Quoniam enim ratio HEadZN minor eft ratione E K ad 
z \ iive ©H adZM; fiat ut EH ad ZN, ita ©H ad reitam 
aliam, quae major erit quam ZM, puta ad Z O. Ac juxta jam 
uemonftrata redangulum © E in ZO aequale erit redangulo 
θΝ in No. Ducatur jam reda alia ut HP, ac comparanda 
venit ratio E s ad z N cum ratione E n ad Z P. Sed E s e'{l 
ad z N ut © H ad z o; quare conferenda eft ratio © H ad Z Q

ΟΝ

cum ratione E.ΓΙ ad ΖΡ; atque alternando, conferenda ratio 
θ H ad e n, five © P ad P e, cum ratione o Z ad z P. Con* 
vertendo autem rationem, conferenda eft ratio ©P ad ©E 
cum ratione oZ ad OP; adeoque redangulum zo in ©E 
cum redangulo ©P in Po. Sed redangulum ©E in z o 

F aequale
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aequale eft redangulo ΘΝ in NO; quare comparandum eft 
redangulum Θ N m N o cum reitangulo © P in P o. Confe
ratur etiam redangulum ΘΛ in ΛΟ cum redangulo ΘΝ 
in No. Cum autem ΘΝ in N o aequale eil redangulo z o 
in © E, conferendum eft redangulum © Λ in Λ o cum red
angulo Zo in ΘE. Sed expraemiflis liquet redangulum © λ 
in ΛΜ aequari redangulo ΘΕ in ZM. Sublato itaque red
angulo Θ Λ in ΛΜ e redangulo ©A in ΛΟ, & redangulo 
ΘΕιηΖΜ e redangulo ΘΕ in ZO, comparandum eil refi- 
duum cum refiduo, live redangulum ΘΛ in mo cum red
angulo ©E in Mo. Manifeftum autem eil redangulum © Λ 
in Μ o majus eile redangulo Θ E in M o, quia Θ a major eft 

-4—Ι
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quam Θ E. Quoniam vero redangulum © E in Mo minus eft 
redangulo ΘΛίηΜΟ, ac redangulum ΘΕιη ZM aequale 
efl reitangulo ΘΛά ΔΜ; reitangulum totum Θ E in Z o mi
nus erit toto redangulo Θ Λ in A o. Redangulum autem 
©E in zo aequale eit redangulo ©N in NO; adeoque red
angulum © N in N o minus eit redangulo © A in A o. Unde 
conflat redangulum ©P in P o minus eile quam © N in N o. 
Cum autem redangulum ©N in no aequale efl reitangulo 
© E in ZO, redangulum © P in P o etiam minus erit redan
gulo Θ E in Z Ο; ac ratio P © ad © E minor erit ratione o z 
ad P O. Per converfionem vero rationis, © p erit ad P e, iive 
ΘH ad E Π, in majore ratione quam ο Z ad ZP: ac alternan
do, ΘΗ erit ad OZ in majore ratione quam ΕΠ ad ZP. Eft 
autem ΘΗ ad OZ ficut ES adZN: quare ratio es ad ZN 
major eft ratione E n ad Z P. Igitur reda Η N, quae propius 
diftat ah p[a Η A, aufert rationem majorem quam quae feca- 
tur -1 reda remotiore Η P. Ac manifeftum efl redas illi pro
piores femper abfcindere rationes majores, quam quae funt re
motiores ab e^dem.

Compo-
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Componetur autem problema hunc in modum. Manenti

bus prius deicriptis ac redH paralleli; capiatur E Λ media 
proportionalis inter ΕΘ,ΕΖ: ac jungatur re&a Η Λ auferens 
rationem E κ ad z A. Ac ii reda Η Λ fatisfacit propofito pro
blemati, patet quod ea fola hoc praeftat: quod ii major fue
rit ratione ek ad Z A, impollibile erit problema ; quia recta 
ΗΛ aufert rationem E K ad ZA, majorem quam quaelibet alia 
recta per pun0tum H du^ta, ipiifque Z △, E A occurrens. At 
ii proponatur ratio aliqua N ad H, minor quam ratio EK ad 
^A; fiat Λ M aequalis ipfi A ©: eritque re^tangulum ZM in 
Θ E aequale reilangulo Θ A in Λ M, ac EK ad Z A erit ut © H 
ad ZM. Jam fiat ut N ad H ita ©Had redam aliam ips^ ZM 
majorem, nempe ad zo. Cumque redangulum OM in Λ© 
majus eil redangulo OM in E©, & redangulum Μ A in λ θ 
aquale eil redangulo Θ E in Z M · totum redlangtilum A e

in Λ o majus erit toto redangulo © E in zo; adeoque red- 
angulum © E in z o applicari poteii ad redam © O deficiens 
quadrato: idque duobus modis, ab utroque fcilicet parte 
pun0ti A. Si itaque per punita defignata n & p agantur 
rectae ΗΠ, HP; dico quod reda utraque Η Π, HP fatisfacit 
problemati, five quod EN eft ad ZP ficut N ad S : quodque 
ΕΞ eft ad Z n etiam ut N ad Ξ. Quoniam enim redangu- 
lum ©P in P o aequale eft redangulo ©E in ZO, erit ratio 
Ρ© ad ©E ut Zo ad OP; ac per converfionem rationis, Ρ© 
ad P e, hoc eft ©Had EN, ficut ZO ad ZP. Permutando 
autem © H erit ad z o ut E N ad Z P. Sed® H eft ad z o ut 
N ad s ; quare En eft ad ZP ut N ad s. Ac pari argumento 
probabitur rationem Es ad zndle utNad S; quapropter 
«traque & redis ΗΠ, Hp folvit problema. Patet etiam rectas 
ab utraque parte propiores ipfi H a, auferre rationes majores 
quam quae fecantur a remotioribus ab eadem.

Fi Inno-
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Innoteicit autem extrema ratio hunc in modum. Quoniam 

EK eft ad ZA ficut © H ad Z M; ac reda Z M aequalis eft i piis 
ΖΑ,ΛΜ fimul fumptis, hoc eft, ipfis ΘΛ, ΛΖ (ob©Aipii 
ΜΛ aequalem.) Ipfae vero ©Λ, ΛΖ fimul fumptae aequales 
funt ipfis ΘΕ,ΕΖ, cum duplo ipfius E Λ fimul fumptis. Du
plum autem redae E a poteft quater redangulum Θ E in E Z. 
Eft igitur EK ad Λ Z ficut Θ H ad redam compofitam ex utri
que Θ E, E Z, & redi quae poteft quater re£tangulum Θ E 
inEZ.

Invenimus itaque quo pado conftrui poflit problema fe
cundum omnes cafus ejus; ac manifeftum eft quod in nullo 
caiu fieri poteft ut conftruatur juxta omnes modos. Dudi 
enim redi paralleli, & inventi medii proportionali inter 
©E, EZ; fiant EK, EN, eidem mediae aequales : ac jungantur 
HN, Η A. Ponatur etiam K M ipfi Θ K aequalis, ac NS ipfi Θ N. 
Jam ratio minima juxta modum fecundum erit ratio Λ E ad 
ZK, five ©H ad ZM : maxima autem ratio juxta modum 
quartum, erit ut EP ad Z N, five ut ΘΗ ad Zz. Quoniam

vero minima ratio juxta modum fecundum eft ut © h ad Z M, 
maxima autem juxta modum quartum ut © H ad zs: evidens 
eft rationem ©H ad ZM majorem efle ratione ©H ad ΖΞ. 
Adeoque ratio data vel erit ut © h ad ZM ; vel minor quam 
© H ad ZM, ac major quam ©H ad zg; vel major quam ©H 
ad z M; vel erit ut © H ad Z s ; vel minor quam © H ad Z 3. 
Quod fi fuerit ut ©H ad ZM, tribus modis conftrui poteft, 
liempe juxta cafum primum & tertium, quibus abfcindi pol

iunt
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funt rationes quaevis; ac modo fingulari juxta cafum fecun
dum: non autem juxta cafum quartum, quia ratio ΘΗ ad 
Z M major eit ratione Θ H ad Zg. Si fuerit ratio minor quam 
θ H ad Z M, ac major quam © H ad Z s; erit problema juxta 
duos folum modos, primum nempe & tertium; neque juxta 
fecundum nec quartum cafum efficietur; quia ratio propo- 
fita minor eit minimi, ac major maximi. Quod fi major fu
erit quam ΘΗ ad ZM, erit problema quatuor modis folven- 
dum ; nempe primo ac tertio, ac dupliciter juxta modum fe
cundum ; non autem ad modum quartum, quia ratio major 
eit maximi, live quam ratio ΘΗ ad z s; eft enim ΘΗ ad ZM 
major ratione © H ad Z«. At vero fi maxima fuerit, five ut 
©Had ΖΞ, tribus modis conftruetur ; primo fcilicet & ter
tio ; ac modo fingulari juxta cafum quartum : non autem 
juxta modum fecundum, quia minor eit minima; ratio enim 
©h ad zs minor eit ratione ©H ad ZM. Quod fi minor 
fuerit ratio quam ©H ad ZH, quatuor diveriis modis com
ponetur ; primo & tertio, ac dupljciter modo quarto: non 
autem modo fecundo, quia ratio data minor eft minima. 
Oftendimus itaque an compofitio fieri poflit, necne,per omnes 
varietates rationis proponendae.LOCUS SEPTIMUS.

Maneat jam, eodem modo quo prius, punitum datum 
H : interfecet autem reita parallela citra punitum z, hoc eft, 
cadat inter punita E & Z; ut eft reita H©. Reilae autem per 
punitum Hdu- 
itae habebunt /
quatuor cafus Λχ
diverfbs : *vel / p
enim auferetur / /x
ratio b reitis / /
Z r,E A; vel ex / /
Z e, E A; vel ex / /
ZE, E B vel de- Δ \f~-------£——4--------- —Γ
nique ex ipiis / M
Ζδ,£α. CaJA. /
Pacatur autem /B
imprimis, juxta modum primum, reita KH Λ auferens^ reitis 

rationem ΕΛ ad Z K, aqualem rationi datae. Fiat ut
E Λ
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E Λ ad ZK ita ΘΗ adZM; dato autem ΘΗ, datur quoque 
ZM magnitudine & politione : ac dato pun0to Z punctum M 
etiam datum eft. Cum vero E Λ eft ad ZK ut ΘΗ ad ZM, 
erit alternando, E Λ ad © H, hoc eft E K ad K ©, ut K z ad Z M; 
ac dividendo, erit E © ad © κ ut κ m ad Μ Z: adeoque red
angulum E © in M z aequale erit redangulo © K in κ M. Sed 
redangulum E © in ZM datur, dat& utraque redii; adeoque 
redangulum © κ in km etiam datur. Applicando itaque ad 
redam datam ©M redangulum illud excedens quadrato,ha
bebitur pundum κ : ac dato pundo Z, reda etiam κ Η Λ 
politione datur.

Conftruetur autem problema hunc in modum. Manenti-
bus quae prius, ac dud& red^ parallela ; fit ratio data ficut 
N ad H ; ac fiat ut^ ad s ita © h ad z m : atque applicetur 
ad redam ©M redangulum aequale re6tangulo ©E in ZM 
excedens quadrato. Sit illud recStangulum ©K in KM,ac jun
gatur reda kh producaturque. Dico quod reda κ Λ fatisfacit 
problemati, five quod 
E A eft ad z κ ficut N
ad s. Quoniam enim 
redangulum £ © in 
ZM aequale eft red
angulo Θ K in κ M, e- 
rit e © ad © κ ut κ M 
ad MZ; ac compo
nendo,erit E κ ad K ©, 

e~I

ok 
Ak

Θ z Η P 'K
hoc eft E Λ ad ΘII, 
ficut KZ ad ZM: quare permutando, erit E Λ ad KZ ficut 
©H ad z M, hoc eft ut n ad s {per conjtruElionem} adeoque 
reda κ Λ Iblvit problema. Dico etiam quod iota hoc prae- 
ilat. Nam fi fieri poteft ut aliter folvatur, ducatur reita 
alia ut Ο Η P; ut fit Ο E ad Z P in ratione E λ ad Z k. Hoc 
autem fieri nequit, quia antecedens major eft antecedente, & 
confequens minor confequente; adeoque reda haec aufert ra
tionem majorem quam quae abicinditur reda ΚΛ.

Caf. II. Manentibus jam deferiptis ac reda paralleli; 
ducatur juxta modum fecundum, reda ΚΛ auferens redis 
Z e, e a rationem E Λ ad K Z aequalem rationi datae. Fiat © H 
ad Z m ut E Λ ad’ Z K. Quoniam vero e Λ eft ad Z K ut © H 
ad ZM.alternando erit EA ad ΘH, five EK ad K©, ut κz

ad
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ad ZM. Reita autem ek majoreft quam K©, igitur kz ma
jor eft quam z M. Data autem eft reita Z M magnitudine & 
politione; quare dato pun- Λ 
ito Z, datur quoque pun
itum M. Quoniam vero 
E K eft ad K Θ ut K Z ad 
ZM, erit dividendo, ΕΘ 
ad ©K ficut KM ad MZ ; 
ac reitangulum E © in Z M 
aequale erit reitangulo κ © Δ 
in K M. Dat& autem utro
que E ©, z M, datur etiam 
reitangulum © κ in κ M, applicandum ad reitam cognitam 
© M deficiens quadrato: unde punitum K innotelcet. Cognito 
autem punito H, reita quoque κ Η A politione datur.

Quoniam vero ad conftruitionem requiritur, ut fiat ra
tio Θ H ad Z M aequalis rationi datae; & ut applicetur ad 
reitam © M reitangulum aequale reitangulo © E in z M de
ficiens quadrato, nempe reitangulum ©K in KM ; ita ut ha
beatur punitum κ in recta© M : hoc autem fieri nequit gene
raliter. Igitur non femper, neque in omni cafu pollibile eft 
componere problema.

Fit autem modo lingulari, fi reperiatur punitum Kin me
dio ipfius ©M. Punitum vero K, in quo eft extrema ra
tio, inveftigabitur ad hunc modum.

Ponamus extremartr illam rationem effe ut ©H ad ZM : ac 
divisi reit^ Μ© bifariam in medio, oportet fieri reitangu
lum ©K in KM aequale λ
reitangulo E ©in ZM. 
Reftat igitur folum ut / \
inveniatur punitum M / \
in reita © Z, tale, ut bi- / \Π 
feit^ reit^ © M m pun- / 
ito k, reitangulum © E / / \
in MZ aequale fitredan- Δ—L---------- ‘--------s---------M1—
gulo ©κιη KM. Quo- θ K ΜΖΓ
niam vero reitangulum IB
® E in M z aequale eft reitangulo © K in K M, erit Z M ad Μ K 
ficut Κ© ad © E: ac componendo, erit z κ ad κ M fa? κ θ, 
ut K E ad © e. Summa amem antecedentium eft ad fummam

con-
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conlequentium in eadem ratione, adeoque Z E eft ad κ E ut 
KEad©E. Eft igitur reda KE media proportionalis inter 
redas datas Z E & © E; quare & ipfa K E datur magnitudine 
& politione; ac dato pundo E, pundum K quoque datur. 
Ob datum autem pundum ©, datur etiam re0la ΚΘ; cui 
aequalis eft reda K M ; datur itaque reda K M magnitudine 
& politione: ac dato punito K, dabitur quoque punctum M, 
hoc eft, pundum quxlitum.

Componetur autem Lemma hunc in modum. Maneant 
quae prius, una cum redi paralleli, & capiatur E κ media 
proportionalis inter redas ZE, Ε©; litque reda KM ipfi ©K 
aequalis. Cadet vero punElum M citra pundum Z, quia reda 
ZK major eft quam K ©. Etenim cum Z E eft ad EK ut Eκ ad 
ΕΘ, erit differentia antecedentium ad differentiam conie- 
quentium in eadem ratione; hoc eft ZE ad EK ut ZK ad 
K©. Sed antecedens major eft conlequente; itaque reda KZ 
major eft quam ©K. Jundi autem & produda redi HK; 
dico quod redangulum ZM in©E xquale eft redangulo 
Θ K in K M; quodque ratio E Λ ad κ z aequalis eft rationi Θ H 
adZM. Quoniam enim reda KE media proportionalis eft 
inter Z E & © E ; erit Z E ad E κ ficut κ E ad E ©; & aufe

rendo conlequentes, erit refiduum Z κ ad refiduum κ ©, hoc 
eftadKM, in eadem ratione, live ut Eκ ad E©: ac divi
dendo, eritZMadMK utK© ad ©E: rectangulum igitur 
Ε© in ZM aequale eft redangulo MKin K©. Quinetiam 
quia K E eft ad E © ut Z K ad K M; per converfionem rationis, 
erit E K ad K ©> hoc eft E Λ ad © H, ut K Z ad Z M, ac permu
tando, E Λ erit ad κ z ut © H ad Z m : adeoque efficitur con
ftrudio,fi inveniatur E κ media proportionalis inter ipfas E ©, 
EZ, ac jungatur reda KH Λ. Jam inquirendum eft an reda

' ΚΗΛ
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ΚΗΛ auferat rationem majorem an minorem qualibet ali^ 
reitS, per punitum H duita, ipiifque E A, z E occurrente.

Hoc autem determinatur hunc m modum. Manentibus 
quae prius, acduiU rciU parallela; iit ek media proportio
nalis inter ze & E©, ac junit^ kha, oportet inquirere an 
reita K Λ auferat rationem E Λ ad κ Z, majorem vel minorem 
prae omnibus redtis per punitum H ducendis, ita ut occur
rant i piis EA, Z E. Fiat reita MK ipii Κ© aequalis, & erit 
reitangulum ©E in ZM aequale reitangulo ©K in KM; ac 
ratio Λ E ad KZ geqtfahs rationi ©H in ZM. Ducatur jam 
reita alia ut N5; & oportet conferre rationem N E ad ZS 
cum ratione λ E ad ZK, hoc eit, cum ratione ©H ad ZM. 
Alternando autem, comparanda eit ratio NE ad ©h, iive es 
ad s ©, cum ratione sZ ad ZM; ac dividendo, comparanda 
eit ratio E © ad ©S cum ratione «Mad ZM: unde con
ferre licet reitangulum E©mZM cum reitangulo 0S in 
« M. Sed reitangulum © E in z M aequale eit reitangulo © K 
in KM; conferendum eit igitur reitangulum ©K in KM 
cum reitangulo © 2 in 3 M. Conltat autem reitangulum 
© K in K M majus eile reitangulo © 3 in S M; quia Θ K aequa
lis eit ipii KM, ac proinde quadratum ex ©K majus eit reit
angulo ΘΞ in 3 M. At reitangulum ©K m KM aequale eit 
reitangulo ©E in ZM; quare reitangulum ©E m ZM majus 
eit reitangulo··© s m s M; atque adeo ratio © E ad 3 © ma
jor eit ratione SMad ZM. Componendo autem ratio ES 
ad s©, ii ve EN ad ©H, major erit ratione HZ ad ZM; ac 
permutando ratio E N ad Ls major erit ratione © H ad Z M, 
hoc eit ratione E A ad ZK Quapropter reita ΚΛ aufert ra
tionem minorem, quam quae abfcinditur έ reita N 3. Et ma- 
nifeitum eit quod ex omnibus reilis per punitum H duitis, 
ipfafque©Z, ea interfecantibus, reita KA minorem aufert 
rationem.

Quoniam autem ratio EA ad Z K, iive © H ad Z M, minor 
eit ratione EN ad zh; faciamus ut EN ad Z sita ©H ad 
reitam aliam, quae proinde minor erit quam Z M, puta ad Z O: 
ac manifeltum eit ex praeni illis, quod reitangulum © E in Z o 
aquale erit reitangulo ©5 in*o. Ducatur jam reita alia 
ut n p, ac comparanda eit ratio E N ad Z st five © H ad Z o, 
cum ratione E Π ad P Z. Permutando autem conferatur ratio 
£ Π ad ©n, iive EP ad P ©, cum ratione PZ ad Z O; ac di·
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videndo, conferenda venit ratio © E ad P © cum ratione PO 
ad Z o; adeoque redangulum © E in z o cum redangulo © P 
inPO conferendum. Eft autem redangulum ©E m ZO 
aequale redangulo ©s in 30; quare comparandumeft red
angulum © a m a o cum redangulo © P in P o. Praeterea 
conferatur redangulum ©κιηκο cum redangulo &s in 
30. Quoniam vero redangulum ©3 in - oaequale eft re0i- 
angulo Ε© in Zo, conferatur redangulum ©K in ko cum 
redangulo Ε© in Zo. Probatur autem reitangulum ©K in 
KO majus effe redangulo ΕΘιηΖΟ; quia Ε© m zm majus 
eft redangulo E © in Z o. Eft vero reitangulum E © in z M 
aequale redangulo ©K inKM, quo majus ejl re fi angulum

-+—»----- l·
NO z

Θ K in K o : quare re fi angulum © K in K o majus eft refi- 
angulo ΕΘ in Z M, ac multo majus quam E Θ Z o. Red
angulum autem Ε© in Z o aequaleeft redangulo ©3 in 3 0; 
quocirca redangulum © K in K o majus erit quam © s in 3 O: 
unde etiam manifeftum eft redangulum ©s in s o majus 
effe redangulo ©P in po, adeoque redangulum Ε© in ZO 
majus erit quam ©Pin PO. Quapropter ratio EΘ ad ©P 
major erit ratione P o ad z o ; ac componendo ratio E P ad 
P©, fi ve ΕΠ ad©H, major erit ratione P Z ad Z o. Alter
nando vero ratio ΕΠ adPZ major erit ratione ©Had zo, 
five EN ad Z3. Aufert itaque reda nh rationem minorem 
quam quae abfeinditur & reda n p. Redae igitur ipfi κ Λ pro
piores abfeindunt femper rationes minores, quam redae quae 
funt remotiores ab eadem.

Componetur autem problema hunc in modum. Maneant 
quae fupra; ac dudi reda paralleli,fiat EK media proportio
nalis inter E Z, E Θ; & jungatur reda Η κ A. Haec reda K A 
auferet rationem EA ad κZ minorem qualibet aliS, quae i 

redis
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redis ΖΘ, ea refecari poflit, redii per pundum H ducendi. 
Ratio autem propofita vel eadem erit cum ratione E Δ ad κ Z; 
vel minor erit ea; vel major. Si fuerit eadem, tum reda 
ΚΛ iatisfacit problemati. Ac patet quod ea iola ; quia redae 
omnes per pundum H dudae auferunt rationes majores quam 
quae fecatur ab ipfa K A. Quod fi minor fuerit e&, problema 
impoilibile erit; quia auferenda eit ratio minor minimi. 
Sin major fuerit ratio ratione E Λ ad κ Z, ut eft ratio N ad 
s; fiat KM ipfi ΘΚ aequalis, & reitangulum ΕΘ in MZ ae
quale erit redangulo ΘΚ in km : & ratio E Λ ad K Z aequalis 
erit rationi Θ H ad Z M. Cum autem ratio N ad Z major eft 
ratione E Λ ad K Z, fi ve Θ H ad Z M; faciamus ut N ad Z ita 
Θ H ad redam aliam minorem ips& Z M» puta ad z o. Quo
niam vero redangulum E Θ in Z M aequale eft redangulo © K

in κ M, erit redangulum E o in Z o minus redangulo Θ κ in 
κ o ; quare fieri poteft ut ad redam ΘΟ applicetur redangu
lum, aequale redangulo ΕΘ in Zo deficiens quadrato,duo
bus quidem modis; ab utraque fcilicet parte pundi K : quo 
fadq habebuntur punda requifita, nempe punda zy P. Jun
ctis igitur reitis sΗ, PH, ac produdis ; dico quod utraque e 
rectis Π P, N z fatisfacit problemati; five quod E Π eft ad ZP, 
ac E N ad Z Z, ficut N ad z. Quoniam enim redangulum E © 
In z o aequale eft redangulo Θ P in P o, erit E Θ ad Θ P ficut 
p°adzo. Componendo autem ac deinde permutando, erit 
κ Π ad p z ficut Θ H ad Z o, hoc eft ut N ad z; adeoque reita 
Π P folvit problema. Pari etiam modo probabitur redam Z N 
idem praeftare; adeoque utraque ex illis folutionem praebet. 
Ac manifeftum eft redas utrinque propiores ipfi K Λ abicin-
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clere rationes minores, quam quse auferuntur I remotioribus 
ab eadem.

Extrema autem ratio determinatur hunc in modum. Quo
niam ratio E Λ ad K Z eft ut © H ad Z M; ac Z M eft exceflus 
utrarumq; ΕΖ,Ε © fupra utrafque Μ E, E © fimul fumptas: ipfte 
autem ΜΕ, Ε© fimul fumptae valent duplum ipfius ke, quia 
reda MK aequalis eft ipfi K©; duplum vero ipfius KE poteft 
quater redangulum Z E in © B, quia media proportionalis eft 
inter ipfas. Erit igitur ratio illa minima aequalis rationi ipfius 
© H ad exceflum, quo ipfae Z E, © E fimul fumptae fuperant 
redam, quae poteft quater redangulum ZEin ©E.

Ca!'AW Manentibus quae fupra, dudlque redii parallela; 
ducatur jam reda Κ Λ, juxta modum tertium,auferens & redis 
EB, ZE rationem a E ad ZK, aequalem rationi datae: ac fiat 
© H ad z M ficut Λ E ad Z κ. Data autem eft reda Θ H, datur 
itaque reda Z M tum magnitudine tum pofitione; ac dato 
pundo Z, etiam 
pundum M da- A /i 
tur;adeoquere- / /
dia © M quoque / / /
datur. Quoniam / / /
vero Λ E eft ad Δ / / \ * r
Κ Z ficut © H ad /K Θ z jq
Z M, erit permu- / /
tandoAEadOH, I/
hoc eft E K ad ^1/
K ©, ut κ z ad /
Z M; quare com-
ponendo, erit e © ad © κ ficut κ M ad M Z; unde redangulum 
© E in M z aequale erit redangulo Μ κ in K ©. Datur autem 
redangulum Ε© in Μ Z, dati fcilicet utrique redii; adeoque 
reilangulum Μ κ in K © datur. Applicando igitur illud ad 
redam datam M © excedens quadrato, pundum K datur; ac 
dato pundo H, etiam reda κ Λ pofitione datur.

Componetur autem problema hunc in modum. Manenti
bus deferiptis, dudlque reda paralleli, fit ratio data ficut 
N ad Z; ac fiat © H ad Z M ficut N ad s: dein applicetur ad 
redam Θ M redangulum aequale redangulo © E m M z ex
cedens quadrato, nempe redangulum MKin K©. Jungatur 
Η K» qu?e producatur Λ. Dico quod reda Η Λ folvit pro

blema.
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blema, five quod Λ E eft ad κ Z ficut N ad s. Quoniam enim 
reitangulum E ©in MZ aequale eft reitangulo MKin κθ, 
erit E © ad © K
ficut KM ad MZ; 
ac dividendo, 
E K ad κ ©,hoc 
elt Λ E ad H ©, 
ficut kz ad ZM. 
Alternando au
tem Λ E erit ad 
KZficut ©H ad 
ZM, five ut N 
ad s. Quapro
pter reita ΗΛ 
iblvit proble
ma. Dico quo

d
/A H

M
'B

que quod ea fola hoc praeftat. Nam ii fieri poteft, ducatur 
alia, ut Η Π; ac fi reila Η π aufert eandem rationem N ad S, 
erit Λ E ad K Z ficut Π e ad Ο Z. Hoc autem impolfibile eft, 
quia antecedens minor efl antecedente & confequens major 
confequente. Unde manifeftum eit rcilam ΗΠ abfcindere 
rationem minorem, quam quae aufertur h reila Η Λ.

Caf. IV. Manentibus defcriptis, ducUque reili paralleli ; 
ducatur jam modo quarto, reita HK auferens & reilis EA, ΖΔ 
rationem E Λ ad K z aequalem rationi datae. Fiat © H ad Z M 
licut E Λ ad K Z; ac dati reili © H, dabitur quoque Z M mag
nitudine & pofitione. Dato autem punito Z, punitum M da
tur; & ob 
punitum 
Θ datum 
reila et
iam ©M 
data eft.
Quoni- Δ—v- 
am vero M
θΗ eft ad !

ficut ■
ad KZ; erit permutando ©H ad ea, hoc eft ©Kad 

K E> ficut Μ Z ad Z K ; ac per convctiionem rationis, erit © K 
gd © E ut z M ad Μ K: adeoque reitangulum © E in z M 

aequale
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aequale erit redangulo © K in K M. Sed re6langulum © E in 
Z M datur, redangulum igitur © K in κ M datum eft. Dein 
applicando ad redam datam © M redangulum illud deficiens 
quadrato, pundum K innoteicet. Dato autem pundo H,reda 
quoque Η κ Λ politione datur.

Quoniam autem ad conftrudionem oportet quod ©H fit 
ad ZM in ratione propolit^ ; quodque redangulum aequale 
redangulo Θ E in z M applicetur ad redam © M deficiens 
quadrato, nempe © K in κ M: applicatio ifta non femper 
fieri poteft, ob caulas modo didas, nili fuerit ratio intra 
certos limites: adeoque non femper effici poteft problematis 
conftrudio.

Fit autem modo lingulari, ii reperiatur pundum K in me
dio i piius ©M, eritque Analyiis hujufmodi. Ad determi
nandam extremam rationem, ponamus rationem © H ad Z M 
aequalem illi ; ac fecemus rectam © M bifariam in medio ad 
pundum K, ita ut redangulum ZM in © E aequale fit redan
gulo ΘΚ inKM. Inveniendum eft igitur tale pundum M,

B
in reda δ z, ut, fedl redi © M bifariam in pundo K, 
redangulum Z M in © E aequale fuerit redangulo © K in 
K M. Sit itaque Z M m © E aequale redangulo © K in κ M; 
ac ZM erit ad MK ficut K©ad ©E; dividendo autem ZK 
erit ad κ m ut κ e ad © e. Cum autem reda © K aequalis eft 
ipfi K M, erit z κ ad κ © ficut κ e ad E ©. Differentia vero 
antecedentium eft ad differentiam confequentium in eadem 
ratione; adeoque Z E erit ad E κ ficut E κ ad e ©: quare 
reda E K media proportionalis eft inter ipfas z e, E ©. Ambae 
vero redae Z E, E © dantur, reda igitur E κ datur magnitu
dine & politione. Dato autem pundo ©, reda quoque © K 
datur, cui aequalis eft reda κ m · adeoque K M datur magni

tudine
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tudine & politione. Sed datur pundum K, pundum M ergo 
datum eft. ER autem pundum M punctum quxfitum.

Componetur autem propofitio hunc in modum. Manen
tibus delcriptis ac du6U redU paralleli ; capiatur E κ media 
proportionalis inter ipfas Z E, Ε© ; ac fiat reda KM ipfi ΚΘ 
«qualis: & jungatur ipfa KH. Dico quod redangulum ZM 
m E θ aequale erit redangulo © K in K M, quodque ratio E Λ 
adZK erit ut ΘΗ ad ZM. Quoniam enim ZEeftadEK 
ut E κ ad E ©, ac fumma antecedentium eft ad fummam con
sequentium in eadem ratione; erit ZK ad ΚΘ ut EKad E©. 
Sed Κ© aequalis eft redae KM; ergo ZK erit ad KM utKE 
ad E ©. Componendo autem Z M erit ad Μ κ ut K © ad Θ E. 
Quare redangulum.Z M in © E aequale erit redangulo Μ κ in 
K Θ. Quinetiam cumZMfitadMK ficut ΚΘ ad per 
converfionem rationis, erit ZM adL κ ut ΚΘ ad K E, five ut 
©HadEA; quare permutando, ©H erit ad ZM ut EA ad 
z K. Quapropter rite conftruitur, ii inveniatur media pro
portionalis inter ZE & E©, puta reda e k, ac jungatur ipfa 
hak.

Jam inquirendum eft an reita Η K auferat rationem E A ad 
χκ, minorem vel majorem quavis ali& reda per pandum 
H ducendi, quae ipfis z △, E a occurrat.

Hoc autem determinatur in hunc modum. Manentibus 
quae prius, dud&que redA paralleli; fitEK media propor-

△ 0 M

tionalis inter Z E &εθ, ac jungatur hk. Oportet inquirere 
an reda Η K auferat rationem E A ad Z K, majorem vel mi- 
oorem quavis ali& redS, quae per H duita fecet ipfas ΖΔ, EA. 
Fiat reda KM aequalis ipfi ΚΘ, ac redangulum ZM in Ε© 
«quale erit redangulo © κ in KM; & ratio E Λ ad ZK aequa
lis rationi ©H adZM. Ducatur jam reda alia ut HN; & 
comparanda venit ratio E a ad Z k, five © h ad Z M, eum ra* 
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tione E Ξ ad Z N ; alternando^ conferenda eft ratio Θ H ad 
B E, five © N ad N E, cum ratione M z ad Z N. Convertendo 
autem rationem, conferatur ratio ZM ad MN cum ratione 
ΘΝ ad ©E; unde redangulum ZM in ©E comparandum 
eft cum redangulo MN in θν. Sed redangulum ΘΚ m 
KM aequale eft redangulo ZM m ΘΕ; comparandum eft ita
que redangulum ® κ in K M cum redangulo © N in N M. 
Manifeftum eft autem reitangulum ΘΚ in KM majus eife 
redangulo ΘΝ in N M ; cumque Θ K in KM aequale eft i pii 
ZM in ©E, redangulum ZM in ©E majus erit redangulo 
©N in N M: ratio igitur ©N ad ΘΕ minor erit ratione zM 
ad M N. Per converfionem vero rationis, ratio © N ad N E, 
live ©H ad ES, major erit ratione MZ ad ZN ; alternando 
autem ratio ©H ad ZM major erit ratione Es ad ZN : quare 
reda HK abfcindit rationem majorem quam re0ta HN. Unde 
conflat, quod prse omnibus redtis quae duci poflint per pun
itum H, ita ut redas Ζδ,εα interfecent, reda Η κ aufert ra
tionem E Λ ad ZK maximam.

Dico praeterea quod redae propiores ipfiHK abicindunt 
rationes majores, quam redae quae remotiores funt ab eadem. 
Quoniam enim ratio E Λ ad ZK, five © H ad Z M, major eft 
ratione ES ad ZN ; faciamus ut £5 ad ZN ita ©H ad re
dam aliam, nempe ad zo, quae proinde major erit quam 
ZM. Conflat autem ex praemiftis redangulum zo in ©E 
aequari redangulo © N in N o. Ducatur jam alia reda ut 
HP; & oportet comparare rationem ES ad ZN , five ©H 
ad Z o, cum ratione ΕΠ ad ZP. Alternando comparanda 
eft ratio © H ad E n, five © P ad P E, cum ratione o z ad 
ZP. Per converfionem autem rationis, conferatur ratio ©P 
ad ©E cum ratione OZ ad op, ac proinde redangulum ZO 
in ©E cum redangulo ©P in PO. Sed redangulum ZO m 
©E aequale eft redangulo ©N in N o, adeoque comparan
dum eft redangulum ©N in no cum redangulo © P in PO. 
Conferatur etiam reilangulum ©K in KOcum redangulo 
©N in no. Eft vero re0langulum ©N in NO aequale 
recdangulo © E in z o; quare conferendum eft redangulum 
© K in K O cum redangulo © E in z o. Confiat autem red
angulum © K in K o majus efle redangulo © E in Z o; quia 
redangulum OM in Κ© majus eft re0Ungulo om in E©. 
Redangulum autem MK in κ © aequale eft redangulo M z in 
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1Θ, ideo totum redangulum K © in κ o majus erit toto Z o m 
Θ E, five redangulo © N in N o. Unde etiam probatur red- 
angulum ©n in NO majuseffe redangulo ©P in P O; adeo
que redangulum © E in Z o majus erit reidangulo ©P in P o: 
quare ratio © P ad © E minor erit ratione z o ad P o. Con*

vertendo autem rationem, ratio ©PadPE, fiveOH ad ΕΠ, 
major erit ratione Zo ad ZP, Alternando vero ratio ©H 
ad ZO, five E~ ad ZN, major erit ratione ΕΠ ad ZP. Qua
propter reda Η N aufert rationem majorem quam HP, Adeo
que redae propiores ipfiKH abicindunt majores rationes, 
quam quae longius diftant ab eidem.

Componetur autem problema modo fequente. Manenti
bus quae prius, du0Uque redi paralleli, capiatur media pro
portionalis inter redas E z, e ©, quae fit E K ; & jungatur Η K- 
Haec reda Η κ abicindet rationem E Λ ad Z K, majorem quam 
quaelibet alia reda per pundum H ducenda, ita ut redis ΖΔ, 
EA occurrat. Ratio autem ad conftruendum propofita, vel 
erit ratio E Λ ad Z K, vel major erit ea, vel minor: ac fi ec
qualis fuerit rationi EA ad Z K, tum reda -Η Λ κ fatisfacic 
problemati. Quod fi major fuerit ratio quam E Λ ad ZK, 
problema impolfibile eft; quia ratio propofita major eft 
maximi. Sin ratio data $1 ad Ξ minor fuerit quam E Λ ad 
ZK; fiatreilaKM aequalis ipfi ©K ; ac redangulum Z M in 
© E aequale erit redangulo © K in K Μ, & E Λ erit ad Z Kfut 
ΘΗ ad ZM. Faciamus jam ut N ad H ita ΘΗ ad redam 
aliam majorem ipsi z m, ut ad Z o: cumque redangulum 
® K in ο M majus eft redangulo © E in Ο M, ac re6tangulum

in KM aequale eft re0langulo © E in Z M; totum redan
gulum ΘΚ in KO majus erit redangulo © E in Z O. Adeo
que poifibile eft applicari redangtilum © E in Z o deficiens 
quadrato ad redam Θ θ, duobus quidem modis; ad utramque

H ici licet
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icilicet partem ρηηέϋ κ. Quo fado habebuntur pundaquae- 
fita N, P : jundifque HN, HP, dico utramque dudam hn, 
HP fatisfacere problemati; five quod es eit ad Z N ut Nad 
a ; vel quod ΕΠ eil ad ZP in eadem ratione N ad s. Quo
niam enim redlangulum ©Nin no aequale eit reitangulo 
Z o in © Es erit Zo ad ο N ficut N θ ad ΘΕ; ac per conver-

1B
iionem rationis Z o erit ad ZN ut ©N ad N e, five ΘΗ ad 
ES: permutando autem erit ©Had Zo ficut E~ ad ZN. 
Sed ©H eitad ZO ficut N ads; quare Eseit adZN ficut 
N ad S. Ac fimili argumento probabitur ΕΠ efie ad ZP in 
eadem ratione N ad s. Ambae igitur h N, h P fatisfaciunt 
problemati. Manifeflum autem eit redas utrinque propiores 
ipfi Η κ abicindere rationes majores, quam reitae quae longius 
removentur ab eadem.

Ratio autem maxima hunc in modum determinatur. Cum 
ratio ilia maxima ea fit quae E Λ ad ZK, five ©H ad ZM; 
reda autem ZM conflat ex utnfque ZK, Κ© Gmul fumptis, 
(quia MK aequalis eit ipfi K © : ) fed & utraeque Z K, K © ae
quales funt utrifque ZE, Ε© ac duplo ipfiusEK iimul fum
ptis : duplum vero redae EK poteil quater redangulum ZE, 
©E: erit igitur ratio ©H ad ZM, vel ficut ©H ad redam 
compofitam ex utrifque ZE, ©E & ex ea quae poteil quater 
redangulum © E ad Z E fimul fumptis; vel minor erit eS.

Exhibuimus itaque compofitionem problematis juxta 
omnes cafus qui proponi pofiint; oltendimufque an fieri 
poffit conitrudio, necne: capiatur enim media proportio
nalis inter redas z E, e©; ac ponatur ea ab utraque parte 
pundi E, ut ek, en. Dudifque redis HK, HN; fiat ipfi 
© κ reda K M aequalis: ac ipfi ©N aequalis fit reda N o. Erit 
igitur ratio EA ad Zκ ratio minima, juxta cafum fecun
dum, five ut © H ad Z M: ratio autem es ad N z, β^ © h
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ad LO maxima erit juxta modum quartum. Ac manifeflum 
eit quod,juxta modum fecundum, ratio ΘΗ ad ZM major eft 
ratione ejufdem adzo. Jam ratio data vel erit ipfa ratio 
θH ad ZM; vel minor erit ratione © H ad ZM, ac major 
quam ratio © H ad Z O; vel major erit ratione © H ad Z M; 
vel erit ipfa ratio © H ad z o; vel minor erit e^dem. At ii 
fuerit ratio ut © H ad Z M, efficietur problema tribus modis, 
nempe primo ac tertio, ac modo lingulari juxta cafum fe
cundum; non autem omnino juxta modum quartum, quia 
ratio © H ad Z M major eft ratione © H ad Z O. Si vero mi
nor fuerit ratione © H ad Z M, major autem quam adi O;
tum componetur dupliciter, modo nempe primo tertio; non 

Ai

autem modo fecundo, quia ratio minor eft minima; neque 
modo quarto, quia major eft maxima. Si major fuerit ratio 
quam©H ad ZM, tum fieri poteft quadrupliciter, nempe 
modo primo & tertio, & dupliciter juxta fecundum; non 
autem modo quarto,quia ratio data, cum major fit ratione ©H 
ad ZM, multo major eft ratione ©H ad ZO. Si vero aqualis 
fuerit rationi ΘΗ ad ZO, fiet tribus modis, nempe primo & 
tertio, modo fingulari juxta cafum quartum; non autem 
fieri poteft juxta cafum fecundum, quia ratio OH ad Z o 
minor eft quam minima, five quam © H ad Z M. Deniqpe ii 
minor fuerit ratione ©H ad Z o, erit problema juxta quatuor 
modos lblvendum,primum nempe ac tertium ; & dupliciter ad 
modum quartum : non autem omnino juxta modum fecun
dum, quia ratio propofita minor eft minima. Adeoque cotn· 
poiuimus problema juxta omnem varietatem ejus.

H z SCHO-
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Qh roret fortafie^ nec immerito, Lenior Geometricus qua lege 

dijponi debeat retia ZM, qua in omni caju jumenda efl ad 
e H in ratione propofita: Hoc enim neutiquam oflenditur ab 
Apollonio Quoniam vero in unoquoque caju EK efl ad ΚΘ 
ficut K Z ad Z M, [Notis utor Loci jeptimi) punita tria K, Z, 
M eodem ordine fimper collocanda junt inter Je, quo tria illa 
E, K, Θ : adeoque in cafibus ubi punctum K Jupponitur inter 
punita E & Q,punlium Z intermedium ejje debet inter K& 
M ; ac proinde relia ZM ad contrarias partes a punito K po
nenda efl. Si vero e vel Θ intermedium fuerit, intermedium 
quoque erit punitum K vel M, refpeltive; quocirca relta Z M 
collocanda erit ad eajdem partes vel ver jus punitum K. Quod 
fi, juxta pratjcriptum hujus Regula, ponatur relia ZM ad 
eajdem partes a punlio Z, ad quas jacet punitum H a relia 
A B, applicandum erit reliangulum Θ E in Z M ad reliam 
Q M excedens quadrato. Si vero ad contrarias partes ponenda 
fit Z M, applicandum efi ad ipfam Θ M reliangulum Θ E in 
Z M deficiens quadrato. Utriujque autem Applicationis effcili
onem docet Euclides in i8va & 29« Prop. Elem. VI. qua
rum ope confiruxere Eiteres problemata omnia plana ad has 
duas Formulas redaci a \ nempe ut cognita dati relianguli 
Jumma vel differentia laterum, invenirentur latera figiUatim. 
Ac Jane pro refoluto habebatur apud eos omne problema, poji- 
quam ad harum alteram perdulium erat: ut vel ex hoc libro 
faex Pappo videre efl. Undejube fi mirari hac duo proble
mata generalijjime ^Euclide conflrulia,aHChale- 
iio eorumque Afieclis, ut inutilia nulliufque momenti rejici^nec 
Commentario digna cenjeri. Etenim fi, loco parallelogrammi 
dati, applicetur rellangulum ad reliam datam, quod defi
ciat vel excedat quadrato, loco figurat parallelogramm<e fpecie 
datae; ( eum Reliangula & Quadrata etiam parallelogramma 
fint ) res nimis manifefla efi quam ut ulteriore indigeat ex
plicatione. Coincidit autem cum vulgata ^Equationum Qua- 
draticarum {uti nunc loquimur} effeliione ’. quat quidem com- 
modiffime fit ad hunc modum. ‘Proponatur applicandum ad 
reliam Θ M reliangulum at quale veli angulo ΘΈ- in z m im
primis excedens quadrato. Ejeci  a relia Θ M in medio ad a, 

eidem
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eidem © M normalis fit Λ N; fallijque A E? A z ipfis Θ E, z m 
aqualibus, bifecetur ilmH : & arcus circuli centro H radio 
hz defiripti occurret normali Λ N in punEio N, ita ut ANfit 
inedia proportionalis inter © E Z M. Dem fiant Λ κ, A ;c, ab 
utraque parte punlii Λ, ipfi Θ N aquales \ ac punita K, κ 
erunt puncta quaejit^. Si vero applicandum fuerit reliangu-

N 

i

lum illud deficiens quadrato; Centro N ac radio κ © df^ri- 
batur arcus circularis qui ipfi ©M occurret in punitiVqua:· 
fitis k-fi. Quod fi A © minor fuerit media illa proportionali 
Λ N, ita ut circulus ille non inter fece t, nec tangat r ellam Θ M, 
impojjibilis erit confiruliio. Sed primis Elementis imbutum 
Ee lior em fapponimus ; nec hujus eft loci ea docere.

Ctfterum, ut in Scholiis pr aece dentibus, 'Problema modo ma
gis generali traltavimus ; relilio Icilicet punito^ unde ducan
tur relhe rationem auferentes, indeterminato: ita etiam in 
his quatuor Locis five Capitulisr invenimus rellas omnes, da
tam rationem abjcindentes, contingere Curvas binas Para- 
bolicas {quas conjugatas appellare litet.\ Simulque nobilem* 
ac, quantum (cio, novam Parabola proprietatem, defcribend^e 
Curva: aptiffimam, patefecimus. Demonfirat enim Apollo
nius rationes maximas & minimas efie ut ©H, five relia 
parallela, ad E Z-^-EO ±d 4.EZ, in E ©: adeoque data ratione 
quavis, ut m ad n, maximas ac minimas rellas parallelas* 
quales © H, reperiri* capiendo eas ad E Z in
E& ut n ad m. Stante autem EI, ac fluente E©; patet

— x E z 4- E Θ vellam lineam Curva: diametrum defignare 
n 1

cum E © incipientem. Qitadratum autem partis alterius five 
f~ * r - m2

Λλ + ΛΟ J* na™ 'Z Λ
K λΚ- λ <3= ΛΚ+λβχ *K~'*G> = 'KdoZb

Ιρπ G)Εκ-ZM' -
f/αΛ/τα ΑΟ+ λΚ J-Z AK.-
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m2—x 4 E Z x E® augeri in ratione ipfius E Θ, ut Abfiiffae ; adeo- r»2 * 4

que~f + EZ efi ordinatim applicata Curvae, quam 

contingunt punfla omnia H ; qua proinde Parabola eft : ut- 
pote cujus notiffima eft proprietas, ut quadrata Applicatarum 
fint in ratione Abpijfarum.

Quocirca Parabolas binas, quas contingunt refla omnes a 
datis reflis datam auf erentes rationem, hunc in modum de- 
fignare licet. Sint refla dua pofitione data A B, r Δ fefe in
ter fecantes in punflo E; ac in r δ fumatur punflum z : opor
tet invenire Curvas illas quas contingunt refla omnes quo
vis modo abjcindentes rationem E Λ adt^ five m ad n. Ca
piatur in refla E δ quodvis punflum Θ ; ac per Θ Z du
cantur ipfi a B parallela Θ H, Z N, Ponatur E ~ ipfi E Z a- 
qualis, ac fiat E o — E Π ad ΕΖ = ΕΞ ut m ad n ; ac datis 
punfiis Ο Π ( in quibus continget refla A B utramque cur
vam ) junflifque & produflis Ξ o, s n, erunt ipfae utriujque 
Parabola diametri. Occurrat autem diameter 3 o parallelis 
Θ H, Z N in punfiis 2 P ; ac s E erit ad E O, hoc efi n ad 
m,ut Ξ Q,five EZ -|Έθ, ΘΣ; qua proinde aquabitur ipfi 
m 7 . . „ m
—x EZ-f- E Θ; ac ZP aqualis erit ipfi — x 2 Ez : adeoque

ΙΏ2
ejus quadratum —- x 4 E z x E z. Ob Parabolam autem erit, 

ut ΌΈ ad Ό'Σ, hocefi EZ ad EΘ, ita quadratum ex ZP vel 
P N, ad quadratum ex S M vel S H; quod proinde habebitur 
m2 m
— x 4 E Z in E Θ : ejufque latus — v 4 E Z x e Θ erit ipja

SM vel Σ H. Quapropter differ entia ipfarum Θ 2, 2 M> five 
Θ M, erit ad E Z-j-E Θ — V 4 E Z x E Θ ut m ad n; earun- 
demque fumma, five Θ H, erit adE ζ-^-εθ d 4 e z x εθ 
etiam ut m ad n. Eft igitur ratio m ad n, 'five E Λ ad Z K, 
extrema illa qua auferri potefi d reflis per punfla Η, m du
cendis : quemadmodum ex determinationibus Apollonii ma- 
nifefium efi. Parabolae autem describendae Latus refium ha
bebitur capiendo illud ad P Z ut P z ad P o; unde Curvam 
ipfam per punfla ducere pronum efi. Altera autem Parabola 

q. n a-* at AK- ct rj-f- eajdem
H 0 ^K, cum. pjr



T)e Sectione rationis Lib. I. 63 
ca/dem omnino habet ordinatim applicatas cum prioreean
dem diflantiam retieeparallela Η Θ, a communi Tangente A b. 

Defer ipt is autem Curvis; dico omnes retias e a/dem con
tingentes abscindere rationem aqualem rationi EO ad ZE, 
juxta omnes modos quibus fieri poteft; ubicunque fuerit 
punctum datum H, e quo educenda Junt rella. Nam fi pro

ponatur illud fupra Tertie es Tarabolarumfive a retia A B ver· 
fus r ; Jem per duci poftunt quatuor Tangentes ad modum 
quatuor ca[uum Loci quarti. Si fuerit puntium H in retia 
ZN, habebuntur cafus tres Loci quinti; ac patet quod in caju 
tertio impojjibile fit Tangentem ducere, nifi ZH excefierit 
*pfam ZN, vel major fuerit quam quater EO. Si fuerit pun- 
tium H infra retiam N z T, verjus Δ; Tangentes defignabunt 
°^es retias juxta quatuor Cafus Loci fexli ducendas, ^ipd 
Itfuerit h intra datas parallelas A B, N T ; habebimus omnes

Loci feptimi; ea ubique kge^ ut fi puntium reperiatur 
mtra ambitum alterutrius Curva^ duobus tantum modis pof- 

fibile
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fibile fit Tangentes ducere ; nempe qua tangant alteram. Si 
tangat punEium H ipjas Curvas, tribus tantum modis fiet· 
Si vero extra Curvarum ambitus inveniatur punEium, tum 
quatuor modis duci pofiunt Tangentes : duobus nempe juxta 
Cajus pnmos tertios Locorum fextifa J'eptimi\ ac duobus, 
juxta cajus Jecundos eorundem L.ooorum, quoties collocatur 
punEium in Jpatiis inter utramque Parabolam intermediis : 
vel etiam duobus, juxta Cajus quartos eorundem, fi in fpa
tiis externis infinitis AON, ΒΠΤpunEium H inveniatur · 
quo omnia coincidunPcum iis quo in cajubus determinatis 
tradit Apollonius.

Caveat tamen LeEior ne credat has Parabolas,quafi adcom- 
pofitionem requifitas, dejcribi oportere. Haud enim Geometra: 
Curvas Conicas ad effeEiionem Planorum Problematum {quale 
ejt boc ) adhibere convenit. At vero ad plenam Jolutionem , 
Locum, ut vocant, Jeu punEia omnia rem propojitam pro

flantia exhiberi petunt hodierni Artifices \ in quorum gratiam 
procedentia Jubjunximus.

Occafione autem hujus Loci aefignandi, incidi in Propofi- 
tionem perpulchram , quoque nova mihi vija eft. viz. Si 
tres reElo contingant Parabolam, ut Η K, K Lt E Λ ; ac datum 
fit in altera punEium contaEihs ut Z ; dantur etiam in reliquis 
punEia contaEius. Nam L^ejl ad λ ut E Z ad E o ; ac E Z e fi 
ad K Λ ut K E ad Λ H: quia 7 angentes Parabolo auferunt fem- 
per jegmenta in data ratione. Datis etiam quatuor Tangen
tibus abfque punEio, dantur etiam in omnibus punEia con- 
taEiuum. Ducatur enim Tangens quarta, ut IΧΦΤ, occur
rens ipfi A B in Φ, ac Curvam contingens in x. Dico quod 
Λ T erit ad E ϊ ut Λ κ ad E z, ac in eadem erit ratione K E 
ad ΛΗ; data ergo Jiunt punEia Z H Pariter K Τ : K A :: 
E Φ : E ο K λ : κ T :; i φ : i x. Kel etiam E κ : κ I : : Φ Τ : 
Τ X, ac Κ I : Ε κ : : Λ Φ ad Λ Ο. EEuo omnia manifefia junt, 
ex eo, quod reEias quatuor Parabolam contingentes, ita Jeje in- 
terfecare nec e[fe fit, ut quolibet Tangens fimiliter divija fit, 
{fivein partes proportionales ) adpunEia interjeEiionum & 
contaEiuum.

Datis autem quatuor Tangentibus, Curva ipjas contingens 
fiatim, abjque omni proparatione , dejcribi potefi. Divija 
ennn utraque reEia ei, ta in partes quothbet numero oqua- 
les, continuanda e/i fimidum partium dijpunEiio utrinque 

y in
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in infinitum; partium jcilicet ipfius E i verjus K Z; par
tium vero ipfius Λ T verfus H K, Deinde jungendo omnia 
ordine punXa ad contrarias partes fumpta* nempe puncta in 
K T cum punXis in I z · illa vero in Λ h cum correjpondenti- 
vus in E κ; habebimus Curva Tangentes quotlibet. Ad has

vero manifeflum efty /i parum diflent Tangentium inter fixi
ones inter fitutius duci pofie Curvam quafitamy quam per 
punXa methodo operofiori invenienda^ ut expertus fateberis. 
Eodemque omnino modo defiribenda eft Parabola^ datis tri- 
^us Tingentibus & punXo contaXAs in aliqua earum. Sed 
^d Apollonium redeamus.

1 APOL’



APOLLONII PERGJEI 
De Sectione rationis, SIVE

ΠΕΡΙ ΛΟΓΟΥ ΑΠΟΤΟΜΗΣ, 

LIBER POSTERIOR.

SINT duae redae pofitione datae ut A b, δ e, tete inter- 
tecantes in punito M; fumatur autem in reita ab 

punitum r, & in reita Δ E punitum Z. Sit vero imprimis 
punitum datum H intra angulum ΔΜΒ. Ac duci poliunt 
redae per pundum H, ita ut tegmenta in ratione dati re- 
fedae fint juxta quinque modos: vel enim abfcindentur i 
redis Γ B, Z E ; vel i redis r B, z M; vel i redis Z Δ, r A; 
vel i redis Z Δ, Γ M; vel denique i redis Δ Z, r B.

Caf. I. Ducatur jam juxta modum primum reda HP au
ferens ab ipfis γβ, ZE rationem ΓΠ ad ZP aequalem rationi 
datae : jungatur reda 
ΗΓ. Quoniam vero 
pundum r datur, at
que etiam pundum 
H, erit reita Γ H po
litione data; dati au
tem pofitione redi 
E Z, datum erit pun
dum occurjus Q/Per 
pundum Θ agatur 
reda κ A ipfi A B pa
rallela. Cum autem 
reda illa per pun
dum datum θ ducatur,redaeque datae A B parallela fit,ipia κ a

$ pofitione
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politione data eft: dantur autem reile ΓΗ, ΘΗ, ob data 
punda γ,θ,η· adeoque ratio γη ad H©, hoc eft ratio rn 
ad © N, etiam datur. Sed ratio r Π ad Z P data eft, adeoque 
ratio Θ N ad Z P habetur. Jam redae duae K Λ, δ E pofitiwc 
dantur, ac in reda κ A notatur pundum ©, in ipsi vero Δ E 
pundum Z; datum autem punitum H eft intra angulum δ © A. 
Ducenda eft igitur reda ut HP, quae auferat ab ipfis ratio
nem datam ©N ad ZP. Datur autem reda Η P, dati ratione 
illi' per ea quae demonftravimus in libro primo. Loco 
quarto & Cafu primo. Hoc eft quod voluimus oftendere in 
hoc Cafu.

Componetur autem problema in hunc modum. Sit ratio 
data ficut N ad o: ac fiat ut r H ad H © ita n ad 2. Dantur 
autem duae redae in eodem plano, nempe ΚΛ, ΔΕ;'& in 
reda ΚΛ fumitur punilum ©, in reda vero Δ E pundum 
Z: ac datum eft pundum H intra angulum ΔΘΛ. Ducatur 
igitur reda ΗΠΡ, juxta modum deicriptum in cafu primo 
loci quarti, quae auferat rationem ©N ad ZP, ficut S ad o. 
Dico quod haec reda ΗΠΡ folvit problema. Quoniam enim 
H r eft ad H © ut Γ n ad © N ; ac N eft ad S ut Η Γ ad H © : 
erit r ri ad © N ficut N ad S Eft autem © N ad Z P ficut 
S ad o; adeoque ex aequo Γ Π erit ad Z P ficut N ad O : ac 
proinde reda Η P folvit problema, eaque fola. Q^E. D.

Caj. II. Ducatur jam, juxta cafum fecundum, reda HP 
auferens a redis Z M, r b rationem r Π ad z P aequalem ra
tioni datae. Jungatur reda ΓΗ occurrens ipfi δε in puncto 
Θ; ac per datum pundum Q duc reSlam κ Λ ipfi K B paral· 
lelam^ qu<e proinde pofitione data e fi. Datis autem pundis 
Γ, ©, h dabitur reda utraque Γ Η, H ©; adeoque ratio ea- 
rundem datur. Quoniam vero rneft ad ©N ut ΓΗ ad 
H ©, ratio quoque Γ n ad © N data eft. Sed & ratio Γ Π ad 
Z P datur ; ratio igitur © N ad z P data eft. Datis autem po
litione duabus rcilis in eodem plano , nempe K A, △, E ; 
in reda ΚΛ fumitur pundum ©, in reda vero ΔΕ punitum 
Z: datum autem pundum H cadit intra angulum Δ © A. Du
cenda eft igitur reda H p, quae data erit per ea quae demon
ftravimus in libro primo, ad Loci quarti Cafum fecundum.

Ad competitionem autem requiritur, ut ratio data major 
fit ratione r M ad Μ Z. Etenim cum reda r n major fit quam 
r ac z p minor quam z m · erit ratio r n ad Γ M major ra- 

12 tione
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tione Z P ad Z M; ac permutando erit ratio r Π ad ZP major 
ratione ΓΜ ad MZ. Oportet igitur rationem datam majo
rem efle ratione r M ad M z. Conftruetur autem problema 
ad hunc modum. Manentibus prius defcriptis ; fit ratio data 
ficut N ad o, quae major fit ratione r M ad MZ. Jungantur 
ΗΓ, hm, ac fiat ut ΗΓ ad ΘΗ ita N ad 2. Quoniam autem 
Η r eft ad Θ H ut N ad 2, & 
Γ Meft ad utHr ad ©H, 
erit r M ad © s ficut N ad 2.
Sed ratio N ad o major eft 
ratione r M ad M z: quare 
ex aequo ratio 2 ad O major 
erit ratione ©« ad MZ. 
Igitur fi velimus ducere re
giam per punitum H, juxta 
cafum fecundum Loci quar
ti, quae auferat rectis κλ,θζ rationem aequalem rationi 
2 ad O; occurret illa reitae Z M, hoc eft, cadet ultra pun
itum M. Nam ii propior fuerit punito ©, abicinderetur ra
tio minor. Fiet autem compofitio ut in Cafu fecundo Loci 
quarti. Ac reiH hp auferente rationem ©N ad PZ aequalem 
rationi 2 ad o ; dico quod ipfa HP fatisfaciet problemati. 
Quoniam enim ΓΗ eft ad Η© m ratione N ad 2, ac ΓΠ eji 
ad © N ut r H eft ad H ©, erit etiam r Π ag © n ficut N ad 
2. Sed ©N eft ad PZ ficut 2 ad o : quare ex aequo ΓΠ 
erit ad PZ in ratione N ad o. Quapropter reita hp folvit 
problema, eaque fola. Q. E. D.

Ca/. III. Ducatur jam, juxta modum tertium, reita hp au
ferens & reitis ΓΑ,ΖΔ rationem ΓΡ ad ZN aequalem rationi 
datae; & jungatur r H. Datis punitis r & H datur etiam reita 
ΓΗ. Sed reita δε pofitione datur, ergo datum eft punitum 
©. Per punitum © ducatur reita parallela ipfi a b, ut κ Λ ; 
igitur reita κ Λ pofitione datur. Datis autem reiU κ λ, pun- 
itifque r, Η, © ; utraque reita ΓΗ, Η© datur, earundemque 
ratio. Sed ut r H eft ad H ©, ita r p ad π©; ratio itaque 
p p ad Π © datur: ratio autem Γ P ad Z N datur, adeoque ra
tio Π© ad ZN data eft. Jam funt duae reitae lineae in eodem 
plano, nempe κ Λ, Δ e ; ac notatur reita κ a punito ©, reita 
vero δε puncto Z: puditum autem H, unde ducenda eft 
reita iccans, cadit intra angulum △ © a. Ducenda eft igitur 

reita
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reda Η Π auferens rationem π Θ ad N z. At data erit reda
ΗΠΡ, juxta ea qua demonftrantur in Libro primo. Loco 
quarto ac Cafu tertio. Q. E. I.

Sic autem compo
netur problema. Sit 
ratio data ficut N

II

M N Δ

N . \ /

ο .

ad O; ac manentibus 
defcriptis,fiat ut ΗΓ 
ad H © ita N ad 2. 
Cumque ΚΛ, δε 
fint duae redae in eo
dem plano politione 
datae; ac in redii K Λ 
fumatur punitum ©, 
in redii vero δε 
pundum Z; ac fit
pundum datum H intra angulum △ © A: ducatur igitur 
reda ΗΠ, juxta Cafum tertium Loci quarti, quae auferat ra
tionem ©Π ad ZN aequalem rationi 2 ad O; ac producatur 
eadem ad P. Dico quod reda HP fatisfacit problemati. 
Etenim ΓΗ eit ad H © ficut N ad 2 ; atque adeo Γ P eft ad 
θ n ut N ad 2. Sed © n eft ad z N ficut 2 ad o : quare ex
aequo erit r P ad Z N ficut N ad o. Reda igitur Η P folvit pro
blema, eaque fbla. Q. E. D. . .

Caf. IV. Ducatur jam reda HP, juxta Caium quartum, au
ferens redis ΓΜ, ΖΔ fegmenta r P, z N m ratione data. 
Junge ΓΗ, & cum punda r & H dentur, data erit reda ΗΓ; 
ac dad red^ δ E, eit etiam pundum © datum. Per punctum 
θ agatur reda κ Λ ipfi AB parallela, ac recta ΚΛ datur po- 
fitione. Quoniam autem punda r, Η, © data funt, redae duae 
Γ h, © H etiam dantur; unde ratio Γ H ad H © data eft. Sed ut 
ΓΗ ad ΗΘ ita rPad Θn, ratio itaque ΓΡ ad ©n datur. 
Dat& autem ratione Γ P ad Z N, dabitur quoque ratio 0Π ad 
ZN. Jam duae redae κ z\, δ E dantur politione in eodem 
plano, ac reda κ λ notatur in pundo ©; reda vero δε in 
punito Z: pundum autem datum eit pundum H, intra an
gulum ΛΘΔ. Ducenda eft igitur reita ut HP, quae auferat 
rationem ©Π ad ZN. Datur autem reda HP per ea quae de- 
monflrantur in Libri primi Loco quarto ac Cafu fecundo. 
Necefle df autem ad Conitrudionem ut ratio propofita mi

nor
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nor fit ratione tm ad MZ. Quoniam enim reila ΜΓ 
major eil quam rp, acMZ minor quam ZN, erit ratio ΜΓ 
ad ΓΡ major ratione MZ adZN; quare permutando, ratio 
ΜΓ ad MZ major erit ratione ΓΡ ad ZN. Sed ratio ΓΡ ad 
ZN eil ratio data; oportet igitur rationem, ad conilruendum 
propofitam, minorem eile ratione r M ad Μ Z.

Componetur pro
blema hunc in mo
dum. Manentibus de- 
icriptis, fit ratio data 
ficut N ad O, quae fit 
minor ratione Γ M ad 
mz. Jungatur hm, 
ac fiat ut r H ad Η Θ 
ita N ad S. Quoni
am autem ut r H ad 
Η Θ ita Γ M ad Θ s; 
ac r H ad Η Θ efl ut
N ad S: ΓΜ igitur erit
ad © & ficut N ad X. Sed ratio Γ M ad M z major eil ratione 
N ad o : quare collatis confequentibus erit ratio © s ad Μ Z 
major ratione S ad O. Reila igitur duila per punitum 
H, quae auferat & reilis ©Λ, Ζ© rationem aequalem rationi 
Σ ad o, occurret re&ae ©M. Expolitis enim duabus reitis 
κ Λ, Δ E, fumitur in κ Λ punitum ©; in reila vero △ E pun
itum Z. Punitum autem datum H eil intra angulum δ © λ : 
quare, fi ducatur, per Cafum fecundum Loci quarti,reiia Η M, 
quae auferat rationem ΘΞ ad MZ majorem ratione X ad O; 
ac deinde proponatur aliam ducere, ut reila Η N, quae auferat 
rationem aequalem rationi X ad O; cadet illa citra punitum M, 
five inter pun&a © & M: quia juxta praeicriptum Cafus illius 
rectae propiores punito © auferunt rationes minores quam 
quae iunt remotiores ab eodem. ProduiU autem reit^ HN 
adP, dico quod HP folvit problema. Etenim ut r H eil ad 
Η Θ ita Γ P ad © Π; adeoque ΓΡ e/i ad © Π ficut N ad S. 
Sed © Π efl ad zn ficut X ad o : igitur ex aequo r P erit ad 
zn ficut N ad o. Quare reita hp fatisfacit problemati.Q E D.

CaJ.N. Ducatur juxta Cafum quintum reila PN, auferens 
ab ipiis z δ, Γ B rationem r n ad z p aequalem rationi datae.

Junge
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H’ aC Pun^s r & H reda ΓΗ datur. Cumque 

rec a E politione datur, etiam pundum © datur. Dud& 
*n pundum © reda ipfi ab paralleli utKA, ipfius 

politio data erit. Quoniam autem punda r, h, © dan- 
ur, redae etiam ηγ, h© habentur atque ratio earundem. 
t autem r h ad H © ita r N ad © n; quare ratio r n ad © Π 
Ύ' $e<J, & rati° Γ N ad Z P datur, adeoque ratio © n ad 
data elt. Jam redae duae K Λ, △ E dantur· politione, ac 

umitur m reda κ Λ punitum ©, in reda autem △ E pun- 
um Z; pundum vero datum H eft intra angulum ΔΘΛ: 
ucenda eft igitur reda ut ΠΡ, auferens redis illis ratio

nem ©n ad zp. Politione autem datur reda Pn, per de- 
monftrata in Libri primi Loco quarto ac Cafu quarto. 
Q^od erat inveniendum,

Gonftruetur

®a hunc in 
modum. Sit 
ratio data fic- 
ut n ad o ; 
ac manentibus e—b- 
delcriptis, fiat Z 
ut H r ad Η© 
ita N ad S.Da- 
tis autem po
litione in eo- 
dem plano du
abus reitis K Λ, δ E; in ipla κ Λ fumitur pundum ©, in reda 
vero △ fi pundum Z. Pundum autem datum H eft intra an
gulum △ © Λ, & ratio auferenda eft ut S ad o. Ducatur 
Jgitur, juxta Cafum quartum Loci quarti, reda ΠΡ, quae au- 
rerat fegmenta © n ad Z P, rationem habentia aequalem r^.- 
tiqni Σ ad o: datur itaque reda π P, quae producatur ad N.

ico quod reda ρπν folvit problema. Etenim ut Hr ad 
“θ ita r N ad © Π. $ed Hr eft ad Η© ficut N ad S; quare 
r N ad Θ Π ut N ad S. Eft autem © n ad z p ficut 2 ad o; 
We ex aequo erit Γ N ad P z ficut N ad Q. Q. E. D.

LOCUS
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Sint jam duae redae infinitae pofitione datae, ut A B, Δ E, 

feje interjecantes in punEio M, ac fumatur in reda AB 
pundum r, in re6la vero δε pundum Z. Sitque datum 
pundum H intra angulum EMB. Cadat autem imprimis reda, 
per pundum H du0la ipii A B parallela, fuper ipfum pundum 
datum Z. Ac redae per pundum H duitae habebunt quatuor 
Cafus. Vel enim fegmenta abfciila erunt & redis γβ, ZE; 
vel a redis r A, Z Δ ; vel & redis r Μ, Μ Z■ vel denique ab 
apiis Γ Β,ΖΔ.

Caf. I. Cadat autem imprimis, juxta Cafum primum, reda 
N Η P, iecans a redis r B, z E rationem r N ad Z P aequalem 
rationi datae. Junge ΓΗ; ac datis pundis Γ & H, ac redii 
ze pofitione datS, ipia ΓΗ ac pundum Θ dabuntur. DuiU- 
que per pundum Θ redii ipfi ABparalleU, ut ΚΛ, ipfa quo
que K Λ pofitione datur. Dantur autem utraeque γη, θη» 
atque adeo earundem ratio datur. Ut autem ΓΗ eit ad ΗΘ 
ita ΓΝ ad 0Π, quare ratio ΓΝ ad ΘΠ data eit. Dat^ au
tem ratione r N ad 
vero redae duae 
in eodem plano 
pofitione dan
tur,nem pe κ Λ, 
ΔΕ; ac fumitur 
in reda κ A 
pundum Θ, in 
ips^ vero Δ E 
pundum Z.Da
tum vero pun
dum H ponitur 
intra angulum 
E Θ λ ; cadit

z p, ratio quoque θ n ad Z P datur. Jam

A

etiam re0la per punctum H duda ipfi A B parallela, fuper 
pundum Z. Ducenda eit igitur reda Η P, quae auferat ratio
nem rationi ΘΠ ad zp aequalem. Reda autem PHN pofi
tione datur, per demonitrata in Libro primo, ad Cafum pri
mum Loci quinti. Q. E. I.

Sic autem componetur problema hoc. Manentibus deicriptis 
ac juxta praefcriptum propofitiouis difpofitis ; fit ratio data 

ficut
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ficut N ad o, ac fiat ut r H ad H ® ita N ad 2. Dantw autem 
du» reite in eodem plano, puta W, ΔΕ, qua da_
tut in punflo Θ, Δ E vero in punito z; punc un 
tum H eft intra angulum E® Λ; ratio vero auferenda 'elt u 
2 ad O. Ducatur naque refla η P, juxta Cafum primum Loti 
quinti, (quia refla parallela cadit fuper punflum Z) aute 
reus rationem θ n ad ZP squalem rationi ihtisfaciC
produfli reaaPHn N, 
problemati. Quoniam enim Γ H eit aa r H eft ad H e etiam ut N ad 2: idcirco Γ N eft ad Ο Π « X 
ad 2. Sed θ Π eft ad P Z ficut 2 ad O; quare ex zquce 1 
ΓΝ ad P z ficut N ad 01 refla itaque PHN folvit problema.

CafAX. Ducatur jam juxta modum fecundum r? 
auferens i reilis ΓΑ,ΖΔ rationem Γ P ad ΖΠW* idern
dane. Junge Γ H, ac cum punflum ® detur, u p 
θ refla parallela ipfi ΛΒ, ut WM 
tione datur. Datur autem ratio ΗΓ ad - . ?tur. fed 
ad b N ficut Η Γ ad Θ H, ratio quoque ΓΡ ad θ N datu J 
& ratio ΓΡ ad ΖΠ datur; quare ratio ®N .
tur. Jam reilsdu® U, A E dantur politione, ac lum 
punitum ® in reita ΚΛ,
in ipia vero Λ E pun- B 
dium Z; ac datum pun^ 
itum H eit intra angu
lum E Θ Λ: reda autem Δ 
parallela cadit fuper 
punitum Z Ducenda eit 
igitur reita utHN? au
ferens rationem illam 
Q N ad Z Π a reilis Θ K, 
Z △. Hsec autem reita

VN

K\,—i—.

.—e—1
ΗΠΝ politione datur, 
juxta demondrata in 
Libro primo, ad Cafumid Caium fecundum Loci quinti. Q L L

Hoc autem problema iic conftruetur. Jpicilt N
fcripta quemadmodum docuimus;ac fitrauo dus
ado. Fiatque ut Hrad H® «^ad 2^ Sun 
«fla: dat® m eodem plano, nempe ΚΛ * , 
reita κ λ punitum Θ, in ipsa vcio & S 7 quoque
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quoque punitum H eft intra angulum ΕΘΛ: reita autem 
parallela cadit fuper punitum datum z, ac ratio data ea eit 
quae 2 ad O. Ducatur igitur reita ηπν, juxta cafum fecun
dum Loci quinti, auferens rationem ΘΝ adzn aequalem 
rationi S ad O, ac producatur ea ad P. Dico quod reita Η P 
folvit problema. Quoniam enim Hreft ad H9ut ΓΡ ad 
© N; atque etiam ΗΓ eft ad H © ut N ad 2: erit quoque r p 
ad Θ N ficut N ad 2. Sed Θ N eit ad z n in ratione 2 ad O: 
quare ex aequo r P erit ad Z n ficut n ad o. Reita igitur 
ΗΠΡ fatisfacit problemati. Q. E. D.

Caf. III. Ducatur juxta Cafum tertium reita hp auferens 
reitis ΓΜ, ZM rationem r P ad ΖΠ aequalem rationi datae. 

Junit^ ΗΓ, per punitum © ducatur reita ΚΛ ipfi ab pa
rallela, ac reita κ Θ Λ datur politione. Quoniam vero Η r 
eft ad η © ficut ΡΓ ad 
© N, ratio P r ad ΘΝ 
datur ; ac data ratione 
P Γ ad Z Π, ratio etiam 
© N ad ΖΠ datur. Dan
tur autem pofitione duae 
reilae in eodem plano 
nempe ka, δε; & in 
reita ΚΛ punitum ©, 
in δε vero punitum 
Z datur: datum autem 
punitum H eft intra an
gulum εθλ ; ac reita
parallela cadit fuper punitum Z. Ducenda eft igitur reita 
Η Π, quae ablcindat rationem ο N ad z rr aequalem rationi 
datae. Datur autem politione reita ΗΠ, quae folvet proble
ma, per ea quae demonitrantur in Libro primo, ad Cafum ter
tium Loci quinti. Q. E. I.

Determinatur autem hunc 19 modum. Manentibus jam 
defcriptis, reita Z Θ vel minor erit quam reita Θ M, vel ma
jor e^· Sit autem imprimis non minor eS ; ac jungatur HM. 
Dico quod reita Η M aufert rationem Γ M ad M z majorem 
quavis ali& ratione, quae & quibufcunque reitis per punitum 
H duitis» reitifque ΓΜ, M © occurrentibus abfcindi poflint. 
Ducatur enim alia reita ut ΗΠΡ. Quoniam vero reita Ζ© 
non minor eft quam © reita η m auferet rationem © s 

ad
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ad ZM eo majorem quo propior eft redse abicindenti ratio
nem maximam; adeoque majorem e& quae reiecatur ab ΗΠΡ: 
juxta demonftrata in Libro primo ad Loci quinti Cafum terti
um. Ratio igitur θξ ad Z M major eft ratione Θ N ad ΖΠ, ac 
permutando ratio ηθ ad ΘΝ major erit ratione MZad ΖΠ. 
Cum autem ratio ΞΘ ad © N eft ut r M ad Γ P, ratio Γ M ad 
Γ P major erit quam M Z ad Z Π. Permutando itaque ratio Γ M 
ad M z major erit ratione Γ P ad Π Z : quare reda Η m au
fert rationem ΓΜ ad MZ majorem quacunque alia ratione, 
quam abfcindere poflit reda quaevis per pundum H duda 
redifque ΘΜ, ΜΓ occurrens. Q. E. D.

Quod fi Z © minor fit quam reda Θ M; fiat Θ N ipfi ZΘ ae
qualis : ac j unitam HN produc ad O: junge etiam hm. Dico 
redam H N o auferre rationem Γ O ad Z N majorem quavis ali& 
ratione, & reda qualibet per pundum H ducenda, totique 
redae r M occurrente abfcils^ : quodque reda Η M abfcindit 
rationem r m ad Μ Z minorem qualibet ratione, a red^ per 
pundum H dud^ ipfique OM occurrente, ablati. Ducatur 
enim reda alia ut
Hnpoccurrens recise 
Γ o» Quoniam autem 
ycda Z Θ aequalis eft 
ipfi ©N, politione da
tur reda H N o, aufe- 

- rens rationem O2ad
Z N maximam;per Lo
ci quinti Cafum ter
tium Lib. I. Ratio 
igitur © Σ ad Z N ma
jor eft ratione &Ξ ad 
z P, ut ibidem demon- 
ftratur. Permutando 
autem ratio θς ad

Θ- eftad Z P. Sed ratio Θ S ad

Φ\

Π

ZNmajor erit ratione __ ______ ____  ___
ut r o ad Γ Π ; quare ratio Γ o ad r Π major eft ratione 
z N ad z P: ac permutando, vatio Γ Qad Z N major erit ratione 
Γ Π ad z p. Ac pari modo probabitur quod, ii ducatur reda 
Quaevis alia per pundum H, occurrens ipfi ο M, reda H N o 
aureret rationem Γ o ad ZN maximam. Dico praeterea quod 
reda hm aufert rationem rMad MZ minorem quavis ali^

K 2 ratione,
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ratione, quae refecari poflit reit^ qualibet per punilurti H 
duita, ipfifqueOM, Μ N occurrente. Educatur enim reita 
alia ipfam OM interiecans, ut ΗΤΤΦ. Quoniam vero reita 
HNO abfcindit rationem maximam, ac reita htt eidem 
propior eft quam reita Η M ; ratio Θ T ad L T major erit ra
tione Θ Λ ad Z M: ac permutando ratio ΘΤ ad Θ A major erit 
ratione Z T ad Z M. Sed Θ T eft ad Θ Λ ut r Φ ad Γ M ; quare 
ratio Γ Φ ad Γ M major eft ratione Z T ad Z M, ac permutando 
ratio ΓΦ ad ZT major erit ratione Γ M ad MZ: adeoque ra
tio Γ M ad M z minor eft ratione Γ Φ ad Z T. Reita igitur Η N 
aufert rationem Γ O ad N Z majorem quavis ratione, quae ie- 
cari poflit ii reitis per H duitis, ipfique Γ M occurrentibus : 
reita vero Η M aufert rationem Γ M ad MZ, minorem qualibet 
ali^ reit^ ipii ο M occurrente. Q^E. D.

Componetur autem problema hunc in modum. Manenti
bus jam deicriptis, reita Z Θ vel minor erit quam Θ M vel 
major ea. Sit autem imprimis reita ΖΘ non minor quam 
Θ M. Junge Η M, ac reita Η M fecabit rationem Γ M ad Μ Z 
majorem quavis ali& ratione, A reit^ qualibet per punitum H 
duiti ipfique fm occurrente, abfcifsiL Jam ii ratio ad con- 
ftruendum data
fuerit ratio Γ M 
ad Μ Z,reita Η M 
fatisfacit proble
mati. At fi ma
jor fuerit ratio 
^uam Γ M ad MZ 
non componetur 
problema; quia 
reita Η M aufert 
rationem ΓΜ ad 
Μ Z maximam. 
Quod fi minor

N

IO

fuefit ratione rMad Μ Z urto tantum modo conftruetur. Pro
pofitl autem ratione N ad o minore quam Γ M ad Μ Z; fiat 
ut Γ H ad Η Θ ita N ad Σ: ac ducatur per punitum Θ reita 
ΚΘΛ ipfi AB parallela. Quoniam autem ΓΗ eft ad ΗΘ 
ficut r M ad Θ St atque Γ H eft ad Η Θ ut N ad Σ, erit etiam 
Γ M ad ΘΞ ficut N ad S ; ac invertendo erit θ S ad r M ficut 
£ aci N. Sed ratio Γ M ad Μ Z major eft ratione n ad o; 

igitur
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igitur ex aequo erit ratio © S ad M L major ratione 2 ad o. 
jam dantur politione reitae duae K Λ, Δ E, quarum K Λ no^’ 
tur in punito Θ, Δ E vero in punito Z: cadit autem recta 
parallela iuper punitum Z, ac reita Θ Z non eft minor quam 
θΜ; reita vero hm aufert rationem maximam, nempe Θα 
ad M z, qua minor eft ratio S ad O. Ducatur itaque re^ta 
per punitum H, juxta Caium tertium Loci quinti, quae aufe
rat ά reitis ©Λ, Z M rationem rationi S ad o aequalem. 
Quod quidem fieri potefl duobus modis; Ld una tantum e 
reitis occurret reitae ©M, alteri ultra punitum M cadente. 
Sit autem reita illa ΗΝΠ, auferens rationem ΝΘ ad ΖΠ 
aequalem rationi 2 ad o. Dico quod reita HN ΠΡ folvit 
problema. Nam Γ H eft ad Η Θ ut Γ P ad © N, ac Γ Η eft ad 
H © ut N ad 2; adeoque Γ P eft ad © N ut N ad Σ. Sed © N 
eft ad Z π ficut 2 ad o: quare ex aequo Γ P erit ad Z Π Iicut 
Nad o. Igitur reita hp iatisfacit problemati. E. D.

Jam fit reita ΖΘ minor quam ©M. Fiat reita ©Π aequa
lis ipfi Z ©, ac junita Η n producatur ad o. Jungatur etiam 
H m ; ac reita Η π o auferet rationem Γ o ad Z Π, majorem 
quavis ratione h qualibet reit^ permunitum H ducta ac rec te 
ΓΜ occurrente ablcifsa. Reita vero HM abfcindet rationem 
ΓΜ ad MZ minorem qualibet ratione & reitis per H ductis 
ipfique MO occurrentibus auferendi. Reita enim Η Π o (per 
Cafum tertium Loci quinti) fecat rationem ©N ad ma 
jorem ratione ΘΛ ad ΜZ; ac alternando erit ratio ©N ad Θ A 
maior ratione Z Π ad Μ Z. Sed © N eft ad © A ficut Γ o a 
Γ M ; quare permutando ratio Γ o ad Z Π major erit ratione 
Γ M ad Z M. Reita igitur Η o abfcindit rationem Γ o ad ΖΠ, 
majorem quavis alia ratione i reiti ipfi ΓΜ occurrente a 
fcifsi. Reita vero Η Maufert rationem ΓM ad MZ minorem 
ratione quavis quae fecatur i reitis ipfi θ M occurrentibus. 
Ducatur enim reita HTT; cumque ea propior fit reitae ma
ximam rationem auferenti quam HM, reita HTT majorem 
auferet rationem quam Η M ; adeoque ratio © T ad ZT major 
erit ratione © Λ ad M z, ac permutando ratio © T ad Θ Λ 
M erit ratione Π ad MI, Sed © T eft ad © A ut Γ * ad Γ ; 
quare alternando ratio ΓΦ ad ZT major eft ratione ΓΜ ad 
M Z: adeoque reita Η M aufert rationem minimam. Igitur 

proponatur ratio ad componendum, quae fit aequalis ra
tioni ro ad ΖΠ, fola reita ho Iatisfacit problemati, quia 

v ratio
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ratio eft maxima. Qui ii major iit ratio, non componetur,quia 
major eft maxima. Quod fi fuerit minor quam ratio ro ad 
ΖΠ, major vero quam ΓΜ ad MZ; tum problema duobus 
modis effici poteft, nempe ab utrique parte reclae H N o. Si 
vero non fuerit major ratione ΓΜ ad MZ, tum uno tantum 
modo componetur, nempe inter o & r. Imprimis autem fit 
ratio data,iicut N ad o, minor ratione r o ad ΖΠ, major vero
quam r M 
adMZ:& 
fiat ut Γ H 
ad Η Θ ita 
N ad S,ad
eoque Γ O 
ad N θ ε
πί ut N ad 
2; ac in
vertendo 
erit n e 
ad r o Gc- 
ut 2 ad N. 
Sed ratio 
roadnz

N

o; 
p

major eft ’--------—— --------- -------- i
ratione N ad o: quare ex aequo ratio Ν© ad nz major erit 
ratione 2 ad o. Quinetiam cum ratio γη ad h © fit ut n ad 2, 
atque etiam ut r M ad Θ Λ; erit r M ad © Λ ficut N ad Σ; ac

. invertendo © λ ad Γ m ut 2 ad N. Sed ratio r M ad M z mi
nor eft ratione N ad o ; quare ex aequo ratio © A ad Μ Z 
minor erit ratione 2 ad o. Probavimus autem rationem ©N 
ad n z majorem efle ratione 2 ad o; ac reda Η Π maximam 
aufert rationem per demonftrata in Cafu tertio Loci quinti. 
Si itaque ducantur,ad modum Caius tertii Loci quinti, redje 
per punctum H, quae auferant ab ipfis © Λ, z Δ fegmenta quae 
iint inter fe ut 2 ad o, habebuntur duae redae, ab utraque 
fcilicet parte ipfius HO; quarum altera ut hsp occurret 
redae θ Π. Dico quoque alteram redae Π M occurfuram. 
Quoniam enim redae propiores ipfi η o femper auferunt 
rationes majores quam redae remotiores ab e^dem; ac ratio 
2 ad o major eft ratione © Λ ad M z : reda illa, quae per 
pundum H duda abicindit rationem 2 ad o, propior erit ipfi 

OH
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■ H 5uam HM' Du&il igitur red£ HTT ac produdi 
ιηΦ. dico hanc quoque fatisfacere problemati. Nam ΗΓ eft 
ad ηθ, hoc eft r Φ ad © T, iicut N ad S; ac © T eft ad Z T 
iicut S ad o ; quare ex aequo erit ΓΦ ad ZT ficut N ad O.

a igitur ΗΤΦ fatisfacit problemati; ac manifeftum eft 
Γ6 tm a^teram’ ^ve tantundem praeftare.

Manentibus autem omnibus jam delcnptis; fit ratio N ad 
o non major ratione r M ad M z: ac fiat ut Γ H ad Η θ ita 

ad S. Per inquifitionem autem praemiffam, conflat ratio· 
tiem Σ ad o majorem non effe ratione © Λ ad Μ Z ; atque 
adeo certe minorem ratione © N ad n z. Quoniam vero ratio 

ad o minor eft ratione Ν© ad Z n, five maximi: ducantur, 
juxta defcripta in Cafu tertio Loci quinti, redhe duae ab utr-L 
^ue parte ipfius HNo, auferentes rationem aequalem rationi 

ad o; quarum altera quidem cadet inter ipfas Η Π, Η Γ, alte
ra vero occurret redae πμδ, Quoniam autem reda quae 
propior eft ipfi ηπ femper aufert rationem majorem remo
tiore : ac ratio Σ ad O, cum jam non fit major quam ratio 
θΛ ad MZ, vel aequalis erit illi vel minor e^. Si itaque 
«qualis fuerit, rem praeftat reda HM. Quod fi minor fuerit 
ratione ΘΛ ad MZ, cadet recta ultra ipiam HM; adeoque 

non iatisfacit problemati, quia non occurrit 
tectae ΓΜ. Altera autem reda quae tranfit inter ipfas ΗΓ, 
ΗΠο folvit problema. Q. E. D.

Ca/. IV. Ducatur jam,juxta Cafum quartum, reda HP au
ferens ab ipfis r B, z △ rationem r n ad z P aequalem rationi 

Jungatur 
ffr;acper pun- 
dum © jam cog
nitum , ducatur

Η

reda ipfi ab pa
rallela, ut K©A; A 
ac reda K Λ pofi- 
rione datur. Cum 
amem ratio ΗΓ 
ad ηθ? fivern 
ad © n, data eft, 
^r^orn ^zP

w y z p ^turt jam dantur politione duae redae K Λ, δ B; fu- 
? mitur
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mitur autem ίη κ Λ punctum ©, in ips& vero Δ E punitum z: 
punitum autem cognitum H eit intra angulum ΕΘΛ; ac 
reila parallela cadit fuper ipfum punitum Z. Ducenda eit 
igitur reila HNP quae auferat rationem ΘΝ ad PZ. Recta au
tem illa HP pofitione datur, per demonilrata in Libro primo 
ad Cafum tertium·Loci quinti.

Determinatur autem problema hunc in modum. Reila Ζ© 
poteil eiie vel major vel minor quam ΘΜ: imprimis autem 
non fit major quam ©M. Junge HM, ac dico quod reila 
Η M aufert rationem Γ M ad Μ Z majorem quavis allii reiU 
per punctum H duiU, ipfique ΔΜ occurrente. Ducatur enim 
reila alia, ut HNP; cumque reila ΖΘ non eit longior quam 
© M, reila Η M vel auferet rationem © λ ad Μ Z maximam, 
vel propior erit reilae rationem maximam abfcindenti quam 
iitaHP. Quare ratio ©« ad MZ major erit ratione ©N ad 
ZP, ac permutando ratio ©H ad ©N major erit ratione Μ Z 
Z P. Quoniam vero © S eil ad © N ut r m eit ad r n, erit 
ratio Γ M ad Γ Π major ratione M Z ad z P; ac permutando 
ratio Γ M ad Μ Z major erit ratione Γ II ad Z P. Reila igitur 
HM aufert rationem ΓΜ ad MZ, majorem quavis ratione a 
reila qualibet per punitum H tranfeunte, reitxque δ M oc
currente abfcifsi. Q. E. D.

Manentibus defcriptis, jam fit reila Z © major quam ©M, 
ac fiat reila ©P ipfiz© aequalis: acjunil^HP, dico quod

reila Η P aufert rationem Γ Π ad P Z majorem quavis rati* 
one, quam abicindit reila quaelibet alia per punitum H duila, 
reibeque Μ Δ occurrens. Ducantur reilse duae ab utroque 

parte
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parte ipfius H p, ut H 2, h t. Quoniam vero reita Z © aequa* 
lis eft ipfi θρ; reila hp auferet rationem ΝΘ ad ZPmaxi- 
raam, juxta Cafum tertium Loci quinti. Etenim reibe K A, 
△ £ dantur politione; ac notatur in reita κ Λ punitum ©, 
ac in Δβ punitum Z; ac parallela per Hduitacadit fuper 
Punitum Z: & reita ©P aequaliseft ipfi Z©. Ratio igitur 
N Θ ad z p major eft ratione © T ad Z T; ac permutando erit 
ratio ©n ad © T major ratione ZP ad ZT. Sed N θ eit ad 
© T ut r Π ad Γ o. Quare ratio r Π ad r o major eft ratione 
Zf ad ZT, ac permutando ratio ΓίΓ ad ΖΓ major ejt ratione 
ro ad ZT. Simili argumento demonftratur reitam alte
ram H2 auferre rationem minorem quam reita HP. Reita 
igitur HPaufert rationem ΓΠ ad ZP, majorem quavis reiU 
per H tranieunte iplique ΜΔ occurrente. Dico praeterea 
rectam Η M abfcindere rationem r M ad Μ Z, minorem qua
libet ratione> redUquavis per H tranfeunte, ipfique PM foli 
occurrente, ablcifsi. Etenim reita H 2 propior eft reitse ma
ximam rationem auferenti, five reitae HP, quam eft HM; 
erit igitur ratio ©λ ad Z2 major ratione ©Φ ad Z M: ac per
mutando ratio ©Sad ©Φ major erit ratione ΖΣ ad ZM. 
Sed θ h eft ad © Φ ut r x ad r M, adeoque ratio r x ad r M 
major erit ratione Z2 ad Z m ; ac permutando rx erit ad Z2 
in majore ratione quam r M ad MZ. Reita igitur Η M aufert 
rationem ΓΜ ad MZ minorem reiU quavis per H duiH ac 
ipfi PM folioccurrente. Q. E. D.

Sic autem componetur problema hoc. Manentibus deicri* 
ptis, reita Ζ© poteft efle vel major reiU ©M, vel minor 
ilU. Imprimis autem fit Z © non major quam © M. JunitH 
igitur Η M, reita Η M auferet rationem r M ad M z, majorem 
qualibet ratione, reitis per H duitis iplique Δ M occurren
tibus, ablati. Ac fi fuerit ratio data sequatis rationi Γ M ad 
MZ, reita hm fola folvit problema, auferendo icilicet ra
tionem illam maximam. Si major fuerit ratio propofita, tum 
componi non poteft problema, quia ratio data major eit 
Maxima. Si vero proponatur ratio minor, tum fieri poteft 
unico tantum modo. Sit jam ratio propofita ficut N ad o 
minor ratione Γ M ad m z. Fiat ut Γ H ad H © ita N ad 2: 
cumque ΗΓ eft ad ΗΘ ficut ΓΜ ad©n, erit etiam Γ M ad 
® Iicut N ad 2, ac invertendo ©n ad ΓΜ erit ut S ad N. 
oed ratio r M ad Μ Z major eft ratione N ad O; quare ex

L sequo
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aequo erit ratio 2 ad o minor ratione © Π ad Μ Z, hoc eft 
ratione maximi. Igitur, juxta Cafum tertium Loci quinti, 
ducantur, ab utraque parte ipiius HM> redae duae auferentes

reitis Z Δ, 
o n, rationem 
aequalem rati
oni 2 ad o. 
Sed altera tan
tum & redis 
illis occurret 
ipfi MA,ut re
da HP, quae 
auferet ratio
nem Θ N ad 
Z P aequalem 
rationi 2 ad o.
Dico quod recta HP folvit problema. Etenim Hreft ad 
H © ut N ad 2 ; & r s eft ad © N ut H r ad H ©: adeoque Γ Ξ 
eft ad © N ficut -N ad 2. Sed N © eft P z ficut 2 ad O. Quare 
ex aequo r 2 erit ad Z P ficut N ad o. Re0la igitur HP iol- 
vit problema. Altera autem reda non occurret ipfi ΜΔ, 
adeoque non folvit problema; quod nullo alio modo con- 
itrui poteft praeter diduni. Q. E. D.

Manentibus delcriptis; fit re0la Ζ© major quam ©M. 
Fiat reda ©P aequalis illi, ac jungantur ipfae Η M, HP. Quo
niam re6ta Z © aequalis eft ipfi © P, reda Η P auferet rationem 
Γ Π ad P Z, majorem quavis ratione quam abfeindere pollit 
re6la quaelibet per h duda ipfique ΜΔ occurrens: ac reda 
hm auferet rationem r M ad MZ, minorem quavis alift reda 
ipfi m p occurrente. Jam fi ratio data aequalis fuerit rationi 
ΓΠ ad PZ, fola re0h HP folvit problema. Si vero propo
natur ratio major quamrn ad PZ, tum problema conftrui 
non poteft; quia ratio data major eft maximi. Quod fi pro
ponatur ratio minor quamrn ad PZ, major vero quam ΓΜ 
ad MZ, conftruetur problema duobus modis ; quia duci pof· 
funt redae duae ab utroque latere ipfius HP, quae occurrentes 
ipfi ΜΔ latisfacient propofito. Si vero ratio non fuerit 
major ratione ΓΜ ad MZ, tum problema unicam tantum ior- 
titur folutionem. Sit jam ratio data ficut N ad Oj quae mi
nor fit ratione ΓΠ ad PZ, major vero quam ratio ΓΜ ad

MZ,
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MZ. Fiat ut γη ad ΗΘ ita N ad 2. Quoniam autem, ut 
ΓH eft ad Η θ ita rΠ ad Θ N, erit quoque r n ad θν ficut 
N ad s ; ac invertendo ΘΝ erit ad rn ficut S ad N. At 
ratio rn ad PZ major eft ratione N ad o; quare ex aequo ra
tio θν ad PZ major erit ratione 2 ad o. Quinetiam cum 
ratio r h ad η θ iit ut Γ m ad θ s ; ac γ h fit ad η θ ut N

ad Σ; ideo rM ad &s erit ut N ad 2. Sed ΓΜ eft ad MZ 
m ratione minore quam N ad o ; quare invertendo & ex 
aequo,Θ£ ad MZ erit in ratione minore quam 2 ad o. Ratio 
igitur 2 ad o minor erit ratione © N ad P Z, ac major ra
tione © S ad Μ Z. Sed ratio Θ N ad P Z maxima eft, per Ca- 
fum tertium Loci quinti. Ducantur ergo redae duae per 
punitum H, ab utraque parte ipfius HP,quae occurrentes ipfi 
Δ M auferant a reEiis ©A, z △ rationes aequales rationi 
datae, five rationi 2 ad O. Sint autem ipfae redae ητ, ης. 
Dico harum utramque problema iblvere. Quoniam enim
11 r eft ad η θ ficut N ad 2; ac r T eft ad Θ Λ ficut Η r ad 
H © : erit etiam r T ad Θ A ficut N ad 2. Sed ©A eft ad Z T 
ficut 2 ad O; quare ex aequo ΓΤ erit ad ZT ficut N ad o, 
adeoque reda ht folvit problema. Ac pari argumento pro
babitur alteram etiam redam H2 fatisfacere problemati. 
Quod autem reda h s non cadat ultra redam H M,fic demon- 
ftratur. Quoniam ratio 2 ad o minor eft ratione ©N ad PZ, 
quae nempe aequalis eft rationi maximae; (juxta Cafum tertium 
Loci quinti) major vero ratione ©s ad Μ z red^ HMab- 
idfsS; redae autem, quae propiores funt rationem maximam 
auferenti, majores abfcindunt rationes quam remotiores ab

L z eadem:
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eadem: igitur reda, quae aufert rationem 2 ad o, accurret 
redae P m. Q. E. D.

Manentibus autem deicriptis, fit ratio data, nempe ratio 
N ad o, jam non major ratione ΓM ad MZ. Manifeftum 
eft rationem 2 ad o non effe majorem ratione ΘH ad MZ, 
adeoque minorem effe ratione θν ad ZP, five maximi. Du
cantur igitur, juxta Cafum tertium Loci quinti, redae duae, 
ab utraque parte redae HP, quae abfcindere poilint rationem 
aequalem rationi 2 ad o; quarum altera occurret redae ΜΔ, 
adeoquefatisfaciet problemati; ut demonflratur in praemillis: 
altera vero non folvet problema, quia non occurret re0tae 
p M, ied redae Μ Θ. Quoniam enim redae propiores ipfi Η P 
auferunt rationes majores quam redae remotiores ab eadem ; 
ac ratio 2 ad o minor eft ratione ©« ad MZ; erit reda 
illa altera remotior ab ipfaHP quam eit reda hm, adeoque 
ipfi Μ Θ occurret. E. D.LOCUS TERTIUS.

Occurrat jam reda, per pundum h duda ipfique Ar 
'parallela, redae alteri MB citra punctum Z; five inter illud 
ac pundum M, ad modum redae HK : ac manifeftum eft re
das duci polle per punctum H, juxta quinque diverfos Cafus.

Caf. I. Ducatur autem imprimis reda ab, juxta Cafum pri
mum, auferens fegmenta Γ A ad BZ in ratione data. Junge 
ΓΗ; ac per pundum © ducatur reda ipfi ΓΛ parallela, ut

niam ratio r h ad 
Η Θ datur, ratio 
Γ A ad △ Θ data eft. 
Cumque ratio Γ A 
ad B z data eit, da
bitur quoque ratio 
Δ Θ ad zb. Sunt au
rem redae duae po
iitione datae, 2q? 
MB; ac fumitur in

/Δ

O

re0la MB pundum Z, in reda autem 2 0 pundum Θ; da
tum autem punitum H eft intra angulum o©B. Ducenda 

■pii igitur recta AHB, auferens rationem δθ ad Zbdatam. 
Reda amem ΛΗΒ poiitione datur, juxta Cafum primum 

Loci
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Loci ieptimi, neque habet limites. Conftruetur autem per 
ea qu3e ibidem docentur.

Caj.W. Ducatur reita ab, juxta Cafum fecundum, aufe
rens rationem 
Γ a ad B z da
tam. Manenti
bus autem de-

ratio ΓΑ ad △ Θ 
data eft, atque 
etiam ratio ©Δ 
ad ZB datur, — 
reita quoque 
A b dabitur po
litione; per Ca- Γ 
fum fecundum 
Loci feptimi.

Determinatur autem hunc in tnodum. Capiatur © B me
dia proportionalis inter ipfas Z©, ©K; junil^que HB ac pro- 
duita ad A, dico quod reita ab aufert rationem ΓΑ ad BZ, 
minorem quavis alid ratione, quae reiecari poflit έ reitis per 
punitum H duitis, ipfique K z occurrentibus. Ducatur enim 
alia, ut δ h n. Cumque reita © B media proportionalis eit 
inter Z ©, © K ; erit ratio 2 Θ ad B z minor ratione o © ad 
ZN: ac permutando, erit ratio 2©ad©o minor ratione 
b z ad Z N. Sed Σ Θ eft ad © o ut a r ad r δ ; adeoque ratio 
αγ ad ΓΔ minor erit ratione bz adZN: quare permu
tando, ratio αγ ad BZ minor erit ratione ΓΔ ad ZN. Reita 
igitur ab aufert rationem ΑΓ adBZ minorem qualibet ra
tione, & reilis per h tranfeuntibus reiteeque κ Z occurenti- 
bus, ablciisiL

Componetur autem problema hupc in modum. Manen
tibus jam defcriptis; fit © B media proportionalis inter re- 
itas ΖΘ, ΘΚ; junilaqueHB producatur ad A. Dico quod 
reita AB auferet rationem ΓA ad BZ, minorem quavis alia 
ratione, quam abicindere poteft reita quaevis alia per punitum 
H duila, ipfique κ Z occurrens. Quod fi ratio ad conftruen- 
dum propofita aequalis fuerit rationi γα ad zb ; tum reita 
A B fbla folvit problema ; fi minor fuerit eS, compofitio 
fieri non poteft. Si vero major fuerit e^, componetur duo

bus
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bus modis, ab utroque parte ipfius A b. Sit autem ratio data 
ficut N ad
T,quaema- a 
jor fit ra
tione r A 
adBZ.Fiat 
ut ΓΗ ad 
ΗΘ ita N 
ad S: ac 
manifeftu 
eft ex ae
quo, quod 
ratio 2 ad r 
T major e-

JN

rit ratione Θ S ad B Z. Sed ratio Θ o ad N z major eit e&; quia 
©b media proportionalis eft inter ΖΘ & Θ K: unde conftat 
redas duas duci polle per pundum H, ab utraque parte ipiius 
AB, quae iecent Credis ΘΣ, zk, rationes aequales rationi 
S ad T. Conftat autem ex praemiflis redas hunc in modum 
dudas ibi vere problema.

Caf. III. Ducatur jam, 
juxta Cafum tertium, 
reda auferens rationem
r e ad A z datam. Quo
niam ratio E r ad B Θ Z
datur,ac ratio quoque ΒΘ 
ad a z data eft; reda E H 
politione datur: perCa
fum tertium Loci iepti- 
mi, qui quidem non ha
bet limites, adeoque manifefta eft compofitio.

Caf. IV. Ducatur jam, ad modum quartum, reda Η N au
ferens rationem ΓΝ ad A Z datam. Quoniam ratio Γ N ad 
θ 2 datur, etiam ratio S Θ ad A Z data eft ; unde reita H n 
politione datur. Reducitur enim ad Cafum quartum Loci 
ieptimi.

Determinatur autem problema hunc in modum. Manen
tibus prius delcriptis, capiatur media proportionalis inter

& θ K. Haec vel minor erit reda θ M, vel non minor
e£ : ac primo non fit minor e^. Junge HM, ac dico quod 

reda
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redaHM aufert rationem r M ad MZ, majorem quavis ra
tione, & reda qualibet per punitum H dudil ipiique ΓΜ oc
currente, abfciisl. Ducatur enim alia ut H N. Quoniam me
dia proportionalis inter Z ©, © κ non eit minor quam © M; 
recta Hm vel auferet rationem ΘΔ ad ZM maximam, vel 
propior erit reitae rationem maximam auferenti: adeoque 
ratio δθ ad Z M major 
erit ratione © S ad A z :
permutando autem Δ © 
ad major erit rati· 
one ZM ad hi. Sed Δ © 
eft ad Θ s ut eit M r ad 
ΓN; quare ratio ΜΓ ad 
ΓΝ major erit ratione 
Mz ad AZ: ac permu
tando iterum, ratio M r 
ad Μ Z major erit rati
one ΓΝ ad AZ. Reda 
igitur Η M aufert ratio-

N

nem r m ad m z, majorem quavis ratione quam aufert reda 
quaelibet alia per punitum H duila ipiique r M occurrens. 
Q^E. D.

Sit jam media proportionalis inter Z Θ & θ κ minor quam 
ΘΜ, ut ΘΑ. Jungantur HM, HA, ac producatur ha ad 
Δ. Dico quod reita Η Δ aufert rationem r δ ad a z, majorem! 
quavis alia ratione, quam abfcindit reita quaelibet per H 
duita, totique redaeΓM occurrens: quodque reda HM au
fert rationem rMad Mz, minorem quavis aM redi ipfi 
ΔΜ occurrente. Ducaritur enim redae duae ut ΗΠ, hb. 
Quoniam autem θα media proportionalis eit inter Ζθ,θκ, 
auferet reda H a rationem Θ N ad A z maximam. Eit igitur 
ratio ©N ad az major ratione S© ad ZO; & permu
tando ratio ΘΝ ad S© major ent ratione AZ ad io. 
Sed N © eit ad © 2 ut Δ r ad r B, quae proinde ratio ma
jor eit ratione A Z ad Z o: permutando autem ratio δ r 
ad a z major erit ratione r B ad Z o. Ac pari modo de- 
monftratur rationem illam majorem eife ratione r Π ad P Z. 
Quapropter re6la Η Δ aufert rationem r Δ ad a z, majorem 
omnibus rationibus a rectis per H dudis redaeque ΓΜ 
occurrentibus, abiciflis. Dico praeterea quod reda Η M au- 

y fert
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fert rationem rM ad MZ, minorem ratione quacunque, 
red^ quavis per H ipiamque Δ M interiecante, abfcifsS.

Quoniam enim reda ΗΠ propior eft ipfi ΗΔ, maximam ra
tionem auferenti, quam eft reda H M ; ac recbe quae pro
piores funt illi lemper abicindunt rationes majores : igitur, 
ratio ΘΕ ad PZ major erit ratione ΛΘ ad MZ. Permutando 
autem ratio ΕΘ ad ΘΛ major erit ratione PZ ad ZM. Sed 
E Θ eft ad Θ.Λ ut Π r ad r M ; ratio igitur Π r ad r M major 
erit ratione PZ ad Z M : ac permutando ratio nr ad P Z 
major erit ratione r M ad Μ Ζ.,ζ Quocirca reda ΗΔ aufert 
rationem r Δ ad a z, majorem quavis ratione quam abicin- 
dere poteft reita aliqua alia per H duda, ita ut redis ΓΜ, 
△ M occurrat. Reita vero hm aufert rationem minorem 
quavis ali& redam △ M folam interfecante.

Sic autem componetur problema hoc. Maneant jam de-, 
fcripta; ac media proportionalis inter ΖΘ, Θ K vel minor 
erit quam ΜΘ; vel non erit minor ea. Imprimis autem 
non fit minor ea. Junge HM; ac reita HM abfcindet ra
tionem Γ M adMZ, majorem quam reda quaevis per H duita 
ipiamque Γ M interlecans. Igitur fi ratio ad conftruendum 
data fuerit «qualis rationi ΓΜ ad MZ; reita HM eaque 
ibla iolvit problema. Si vero ratio minor fuerit, conftrue-. 
tur problema unico tantum modo. Quod fi ratio data, quae
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fit ut P ad T, minor fuerit ratione Γ M ad Μ Z; fiat ut r H 
ad Η Θ ita P ad « ; ac 
demonftrari poteft 
ex aequo, quod ratio

ad T minor erit ra
tione ΛΘ ad MZ: 
unde patet quod pof- 
fi bile fit per punitum 
H ducere duas reilas, 
quae auferant it redis 
Γ Μ» Μ Z rationem 
«qualem rationis ad 
T. Hae fi ducantur, _____ __
cadent ab utraque
parte ipfius HM; ac manifeftum eft alteram ex his redis 
ut H o, quae per pundum H tranfit ac produita occurrit 
ipfi Γ M, folvere problema; alteram vero non item: adeoque 
unico tantum modo efficitur. E. D.

Jam fit media proportionalis inter ΖΘ&ΘΚ minor quam 
reda ©M; iit ea ΘΝ. Junge redas HM,HN ; & produca
tur Η N ad 2 ; ac reda haec H2 auferet rationem Γ 2 ad N Z, 
majorem quavis, quae reiecari poilit & redis per pundum H 
dudis, ipiique ΓΜ occurrentibus. Reda veroHM auferet 
rationem ΓΜ ad MZ, minorem quavis ratione & redis per 
H du0lis> ipiique 2 M folj occurrentibus, abicifi^. Propo- 
iit^ autem ratio-
ne conftruend^ , 
quae aequalis iix 
rationi r 2 ad 
N Z; manifeftum 
eft quod fola re
da Η 2 iolvet 
problema. Si ra
tio propofita ma
jor fuerit ea, tum 
componi non po
teft. Quod ii mi
nor fuerit ratione

z

Γ 2 ad N Z^major
vero quam ΓΜ ad MZ; hoc in cafu dupliciter fblvi poteft

M problema
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problema per praecedentia : redis icilicet ab utdque parte 
ipfius Η S ducendis, ipfifque Γ Σ, Σ M occurrentibus. Quod 
fi ratio data aequalis fuerit rationi r M ad M Z; conflat etiam 
ex determinatione prjcmifsa, quod duobus modis folvi pof- 
fit, nempe reda HM, ac recU ali& ut HP. Si vero ratio mi
nor fuerit quam Γ M ad M Z; tum cadet altera έ redis ultra 
ipfam HM, adeoque non fatisfaciet problemati. Manifefla 
autem funt haec omnia ex iis quae jam pridem demonflra- 
vimus.

Caf. V· Ducatur jam reda Η Λ, juxta Cafum quintum, au
ferens rationem r Δ ad Λ z datam. Quoniam ratio r δ ad 
ΘΝ datur, ratio etiam ΝΘ ad ΛΖ datur ; unde reda quo
que ΗΛ pofitione data eit, per demonflrata in Cafu quarto 
Loci Jeptimty qui quidem determinationem habet. Determi
natur autem hunc in modum. Quoniam media proportionalis 
inter ΖΘ, Θ K, vel 
major efle poteil 
quam reda Θ M, vel 
minor ei; primum 
non fit major ei. 
iunge hm, ac mani- 
eftum eil ex limita

tionibus praecedenti
bus, quod reda Η M 
auferet rationem Γ M 
ad Μ Z majorem ra
tionibus omnibus, i redis per pundum H dudis redaeque 
ΛΜ occurrentibus, abfciffis. Si vero media proportionalis 
inter Z Θ, Θ K major fit quam reda θ M ; ut eit reda Θ Λ : 
jungantur ΗΛ, HM; ac patet ex limitationibus praeceden
tibus, quod reda Η Λ auferet rationem Γ δ ad Λ z, ma
jorem omni ratione , quam auferunt redae quaevis per H 
dudse, ipfique ΛΜΘ occurrentes. Reda vero HM aufe
ret rationem r M ad Μ Z, minorem quavis ratione, a redis 
per H dudis, folique rectae AM occurrentibus, abfcifs^. 
Q. E. D.

Componetur autem problema hunc in modum· Manenti
bus jam defcriptis, erit media proportionalis inter Z Θ & 
θ k, vel major quam Θ m, vel non major ea. Primo autem 
non fit major ea. Junge hm auferentem rationem ΓΜ ad

MZ,
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Μ Z, majorem omni ratione, έ reblis per H dudis, ipfique Λ M 
occurrentibus, ablcifsa: 
ac fi fuerit ratio ad com-
ponendum data ut ΓΜ 
ad M z, fbla reda Η M 
iolvit problema. Si ma
jor fuerit ea, tum con- 
firui non poteft. Quod 
ii ratio minor fuerit e^, 
ex praecedentibus con
flat unam folam redam 
duci polle, quae occur
rens ipfi Λ M problemati 
iatisfaciat. Q. E. D.

Λ M

a'

Quod fi Θ Λ, media proportionalis inter Z © & Θ K, major 
fuerit quarn ©M· jungantur hm, ΗΛ; ac reda HA aufe
ret rationem ΓΔ ad ΛΖ, majorem omni ratione quam ab- 
fcindunt redae aliae per H dudae, ipfique © M continuata oc
currentes : reda vero Η M auferet rationem minimam, nempe 
rationem Γ M ad Μ Z. Jam fi proponatur ratio ad conflru- 
endum, quae fuerit ut ΓΔ ad Λ Z ; patet quod reda Η Λ fck 
folvet problema: ac fi major fuerit ratio, non conir,uctui< 
Quod fi minor fuerit ratione ΓΔ ad ΛΖ, major vero qua^ 
ΓΜ ad MZ, manifeflum eit ex praemiflis, problema effici 
pofle duobus modis; dubiis redis, ab utraqne parte 
Η Λ, redae Λ M occurrentibus. Si vero minor fuerit rauo;;? 
TMad MZ, ex praecedentibus limitationibus conflat, unico 
iolum modo folvi pofle problema ; fcilicet reda ipfam λ m 
interfecante. Denique fi ratio aequalis fuerit rationi Γ M ad 
MZ, duplicem habebit lolutionem. Reda enim Η·Μ, atque 
etiam alia ipfi λ m occurrens ultra pundum A, rem praeflant. 
Totum hoc patet ex prius demonflratis.LOCUS Q_U ARTUS.

Cadat jam reda, quae per H ducitur ipfi AB parallela, ul
tra pundum Z ; ita ut z fit inter illam & pundum M: fit- 
que ea reda HK. Reda vero per punda H, Z dubia & pro- 
duda, vel incidet fuper ipfum pundum r;. vel inter illud & 
pundum a ; yel inter illud & pundum m. Cadat autem im-

M z primis



Apollonii Pergat
primis inter illud & punitum A, ut reila H©; & manifeilum 
eil re&as per punitum H duitas diiponi poile juxta quinque 
diverfbs Cafus.

Caf.I. Ducatur autem modo primo, reila νης auferens 
rationem r N ad Z 2 datam. Per punitum ©ducatur reila 
parallela ipfi MZ; ac producatur reila ΝΣ ufque ad pun
itum A. Quoniam autem punitum Z datur, etiam reila 
©Z Fi politione datur ; ac reil^ ab pofitione datS, punilum 
© etiam datur: adeoque reila o © A ipfi △ E parallelapofiti
one data eft.
Ratio autem 
©H ad HZ 
datur;quare 
ratio etiam 
©A ad Z 2 
datur. Quo
niam vero 
ratio r N ad 
Z 2 datur,ra-__  
tio quoque A 
©A ad r N 
datur. Jam

B

O Δ
dantur reibe duae A B, © Λ; ac fumitnr in reila © Λ pun
ilum ©, in reila autem ab punilum r; punilum autem da
tum H’eft intra angulum Λ © B ; cadit etiam reila parallela 
ultra punitum r. Ducendaeil igitur reila Nha, auferens 
rationem © A ad Γ N datam; Reila autem Η A pofitione da
tur, per demonilrata in Cafu primo Loci fexti; qui quidem 
Cafus determinationem non habet.

Compbnetur autem problema hunc in modum. Manen- 
•tibus quae fupra, fit ratio data ficut P ad T. Dico quod 
reila N z\ fatisfacit problemati. Quoniam enim ZH ad h©, 
ftve Z Σ ad © A, eil ut I* ad s ; ac © A ad Γ N eil ut s ad T; 
ex xquo erit Z Σ ad r N ficut P ad T, adeoque reila N Η A 
folvit problema. Q. E. D.

Caf. II. Ducatur jam, juxta Cafum fecundum, reila Η A 
auferens rationem r n ad Z A datam; ducatur per punilum 2 
reila parallela ipfi E δ, ut 0 2 P ; ac dato utroque ptinilo H 
& z, reila η Z 2 etiam pofitione datur. Data autem pofitione 
yeil^ ab, punitum S datur; duiU vero reiU 0 2P per 

datum
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datum pundum 2, dataeque redae A E paralleli, ipfa op po
fitione datur. Duc etiam redam ipfi δε parallelam, per 
punitum H, utH©: adeoque pundum θ datur. Denique 
ducatur reda ha. Quoniam autem punda HZ2 dantur, 
ratio ipfius 2Had HZdatur; adeoque ratio P2 ad ΖΛ da
tur. Sed data eit ratio Λ z ad r N, quare ratio P 2 ad r N da
tur. Jam dantur pofitione redae duae OP, AB; ac in reda 
Ο P fumitur pundum 2, & in A B pundum r; reda autem 
parallela Η© cadit ultra pundum datum Γ. Ducenda eit 
igitur reda Η P, juxta Cafum fecundum Loci fexti Lib. I. 
auferens rationem 2P adrN datam; quare reda HP pofi-
tione datur. Deter
minationem autem 
habet. Quoniam ve
ro media propor
tionalis inter ΘΣ & θ 
ΣΓ major eile po- 
teil quam reda 2M, 
vel non major ea: 
primum non fit ma
jor ea; ac ducatur 
reda HM.Dicoquod 
HM auferet ratio
nem Γ M ad M z, ma

Μ E

jorem quavis ratione,quae reiecari poifit & redis per punctum 
H duitis rejdaeque ΓΜ occurrentibus. Traducatur autem 
re^a HM ad pundum n. Jam quia media proportionalis 
inter Θ2, S Γ non eit major quam ΣΜ, poteilefle vel aequa
lis illi, vel minor ea. Et fi fuerit aeqnahs ipii SM, cum 
dentur pofitione duae redae o P, A b ; ac in ο P fumatur 
punitum Σ, in ab vero pundum Γ; cadat autem reita pa
rallela ΘΗ ultra pundum Γ; reda HM produda ad Π ( per 
Cafum fecundum Loci fexti}-auferet rationem ΠΣ ad rM, 
minorem quavis ratione quam refecat reita quaevis alia fic 
duda. St vero media proportionalis inter © 2, Σ Γ minor fu
erit quam S M, refla hm propior erit redae rationem mini
mam abfeindenti, quam reda quaevis HP; quare ratio ΠΣ 
ad r m minor erit ratione ΡΣ ad ΓΝ ; ac permutando ratio 
Π 2 ad ΡΣ, hoceft Z M ad Λ Z, minor erit ratione Γ M ad £ N. 
Atque iterum permutando, ratio ZM ad ΜΓ minor erit ra- 

• tione
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tione Z A ad Γ N. Invertendo autem rationem, erit ratio ΓΜ 
ad Z M major ratione ΓΝ ad ΖΛ, Unde patet recdam hm 
auferre rationem ΓΜ ad MZ, majorem omnibus redtis per 
punitum H duitis ipfique ΜΔ occurrentibus.

Sin autem media proportionalis inter redas ΘΣ, 2 r, ma
jor fuerit quam eft Σ M ; iit ea reda S N. Junge H n, quae pro
ducatur in diredum. Junge etiam HM. Dico quod reda HN 
aufert rationem r n ad Z a, majorem quavis alii ratione i 
redis per H dudis, totique redae ΜΔ occurrentibus, ablati. 
Producantur redae hm, ηλ ad n & P, ac ab utraque parte 
ipfius HP ducantur redae HS, ΗΦ ad punita x & Ψ conti
nuandae. Jam re
dae duae ΟΡ,ΑΒ 
politione dan
tur, ac in ο P fu
ni itur pundum 
S, in AB vero 
pundum Γ; ac 
reda Η Θ, quae 
per punitum da
tum h ducitur 
ipii ο P paralle
la , cadit ultra 
pundum r: reda 
autem SN media 
proportionalis 
eft inter ©S &2Γ. Quocirca reda HNP duita & pro- 
duda ( per Cafum fecundum Loci fexti) auferet rationem 
ΡΣ ad ΓΝ minimam. Dud& igitur ali^ reda, ut HX; ra
tio P S ad ΓΝ minor erit ratione Σ x adv T; ac permutan
do P Σ ad 2 x minor erit ratione r N ad ΓΤ. SedPS eft ad 
ΣΧ utZA adZB; adeoque ratio Λ Z ad ZH minor erit ra
tione r n ad Γ T ; permutando autem ratio Λ Z ad ΓΝ minor 
erit ratione z s ad r T. Invertendo itaque, ratio r N ad A z 
major erit ratione r T ad La : quare reda Η Λ aufert ratio
nem majorem quam quaevis reda HH; nempe rationem Γ N 
ad ΖΛ, quae major eft quavis ratione, a reda qualibet per 
pundum H tranfeunte, totique redae △ M occurrente, abfeifs^. 
lico praeterea quod reda Η m aufert rationem Γ m ad Μ Z, 
minorem quacunque ratione, έ redtis per H dudis, folique 

redx
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redx Μ A occurrentibus, abiciisiL Quoniam enim reda Hp 
aufert rationem minimam P S ad r N (per Cafum fecundum 
Loci fexti) ac redae propiores ipfi hp femper abfcindunt 
rationes minores quam remotiores ab eSdem; ratio igitur 

ad ΓΤ minor erit ratione Π2 ad ΓΜ; ac permutando 
ratio S ψ adns minor erit ratione ΓΤ ad ΓΜ. Sed 2Ψ 
eic ad Π s ut ΦΖ ad ZM : quare ratio ΦΖ ad ZM minor erit 
ratione ΓΤ ad r M. Dein permutando, ratio ΦΖ ad ΓΤ mi
nor erit ratione Z M ad Γ M. Invertendo itaque, ratio r τ ad 
φΖ major erit ratione r M ad Z M. Reda igitur Η M aufert 
rationem minorem quam quae relecatur reda ΗΦ. Unde 
patet rectam hm auferre rationem ΓΜ ad MZ, minorem qua
vis ratione, redis per H du0tis, ipfique Μ λ occurrentibus, 
abfcifia. Q. E. D. ’

Componetur autem problema in hunc modum. Maneant 
jam deferipta; ac primum iit media proportionalis inter ΘΣ, 
Sr, non major quam SM. Jungatur hm, ac reda HM au
feret ratio
nem ηΜ ad 
MZ, majo- O 
rem omni 
ratione, a 
redii qua
vis per H 
duditotiq; 
redae Μ A 
occurrente, 
abfeinden- 
d^.Erit au
tem ratio
adconftruendum propofita vel aequalis rationi ΓΜ ad MZ; 
vel major erit eA ; vel minor. Si aequalis fuerit ei, tum reda 
HMfblvet problema. Si vero major'fuerit ratione ιΐΐέ, non 
componi poteft, quia ratio propofita major eft maximi. 
Quod fi ratio minor fuerit, uno tantum modo efficietur. Sic 
autem data ratio ficut s ad'N, quae minor fit ratione ΓΜ ad 
MZ. Fiat ut SH ad HZ ita Π ad N; ac producatur HMad T. 
Jam conftat,ex determinatione Cafus fecundi Loci fexti, quod 
ratio Ts ad Γ M vel minima eft; vel propior erit rationi 
minimae, quam ratio quaevis alia * reda ipfi PT occurrente 

y abfcifi^.
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abfcifssL Quoniam autem S H eft ad H Z ut Π ad N; ac Σ H 
eft ad Η Z ut 2 T ad Z M; erit etiam Π ad N ficut 2 T ad Z M. 
At vero ratio N ad s major eft ratione MZ ad ΓΜ; quare 
ex sequo erit ratio Π ad s major ratione ΣΤ ad r M. Cum 
autem ratio 2 T ad Γ M vel minima iit; ( per Cafum fecun
dum Loci fexti) vel minor ratione quavis, quam abicindit 
reda quaelibet ipfi T P occurrens; el vero major fit ratio 
Π ad S ; duci poflunt redae duae, ab utroque latere ipfius 
HM, quae auferant rationes aequales rationi Π ad 3. Harum 
vero altera non folvit problema, quae fcilicet duda occurrit 
redae MZ ; altera autem occurrens redae ΜΔ fatisfacit pro
blemati. Dudd igitur red^HP auferente rationem P2ad 
ΓΝ aequalem rationi Π ad z; dico rectam illam HP fblvere 
problema, five ΓΝ efle ad ΖΛ ficut s ad N. Quoniam enim 
2H eft ad hz ut n ad N, ac 2H eft ad HZ ficut P2 ad Λ z, 
erit etiam ΡΣ ad AZ ficut Π ad N. Sed Γ N eft ad P2 ut S 
ad Π ; quare ex aequo Γ N erit ad Λ Z ficut s ad N: adeoque 
reda ΗΛΡ,eaque fola, folvit problema. Q E. D.

Quod fi media proportionalis inter Θ2, ΣΓ major fuerit 
quam 2 M; fit illa aequalis ipfi 2 N ; ac jundae Η N, Η M pro
ducantur ad puncfta P & Π. Reda igitur Η P auferet ratio
nem ΓΝ ad A Z, majorem quavis ratione, quae refecari poflit 
it redis per pundum H duitis ipfifque r B,zΔoccurrentibus: 
ac reda HM au
feret rationem ΓΜ 
ad Μ Z, minorem 
quavis ratione 
quam abfcindunt 
redae quaevis per 
H dudae ipfique 
ΜΛ occurrentes. 
Ratio autem data 
vel erit aequalis 
rationiνγ ad Z A; 
vel major erit e&; 
vel minor. Vel
major erit ratione r M ad Μ Z; vel aequalis; vel minor e^. 
Jam ii ratio fuerit aequalis Γ N ad Z A, fola reda H N A fatiR 
facit problemati; ac fi major fuerit ea non componetur. 
Quod fi minor fuerit e^> fed major ratione r M ad M z, con- 

ilruetur
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flruetur problema duobus modis, ab utraque [edicet parta 
ipiius Η Λ. Si vero minor fuerit ratione r M.ad Μ Z, uno tan- 
tum modo componetur, icilicet ultra pundum Λ.

III . Ducatur jam, juxta modum tertium, reda ΗΛ ail- 
erens rationem n r ad ΔΖ datam. Datur autem ratio Λ Z ad 

Β θ: quare ratio 
Β Θ ad N r datur. 
Datur igitur po- 
fitione reda Η Λ, 
per ea quae haben
tur ad Cafum fe
cundum Locifex- 
ti Lib. I.

Determinatur 
autem ad hunc 
modum. Quoni
am media propor
tionalis inter Θ S 
& θγ vel minor
eile poteft quam reda Θ m, vel non minor el: primum 
ηθη ac junSatur reda hm, quae producatur
ad P. Manifeftum eft, ex jam demonftratis, redam Η M au
ferre rationem γμ ad MZ, majorem quavis ratione, quam 
abfcindunt redx quaevis per H dudae ipfique ΓΜ occurrentes.

Qiiod fi media proportionalis inter Θ2& ΘΓ minor fu
erit quam ΘΜ; fit illa reda ΘΝ. Jungantur HM, HN,qu« 
producantur ad P & B; & patet, per ea quae in praecedenti
bus demonftrantur de limitibus, quod reda HN aufert raj 
tionem r n ad Λ Z, majorem quivis ratione, redis quibui* 
Jmet per H dudis, ipfiq; r M occurrentibus, abicifs^; quodque 
recta HM aufert rationem rMad^iz, minorem quavis ra* 
tione a rectis ipfam mn interfecantibus ablati.

Componetur autem problema in hunc modum. Marte4 
ant quae fupra; ac capiatur media proportionalis inter dS 
& Θ r. Haec minor erit quam Θ M, vel non minor erit e£i 
Ac primum non fit minor el Junda reda hm producatur 
ad P; ac reda HM P auferet rationem ΓΜ ad MZ, majorem 
ratI°ne quavis, i redis per H dudis, ipfique ΓΜ occurren
tibus, abfcifsS. Si igitur proponatur ratio conftruenda, quae

N aqualia
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aequalis fit rationi γμ ad Μ z, patet folam redam HM la- 
tisfacere problemati. Si vero major e& fuerit ratio propo- 
iita, non componi poteft. At ii minor fuerit e^, patet ex 
compolitionibus jam deicriptis, quod uno tantum modo fieri 
poffit, reda fcilicet ipfi Γ M occurrente.

Quod fi media 
proportionalis in
ter ipfas 2 0, 
ΘΓ minor fuerit 
quam ipfa©M,ut 
ΘΝ: junge redas 
H m,h N,quae pro
ducantur ad pun- 
da Π & Δ; ac 
reda Η δ auferet 
rationem r N ad 
ΛΖ majorem qui
vis ratione quam 
iecant redae quae
vis aliae per pundum H dudae, totique redae ΓΜ occur
rentes ; vel quam re0tae quae ibli redae M N occurrunt. Rebta 
vero Η Π abfcindet rationem r M ad Μ z minorem quavis 
ratione quam auferunt redae qualibet Joli M N occurrentes, 
Quare fi proponatur ad conftruendum ratio aequalis rationi 
Γ N ad Λ Z, manifeftum eft redam Η N fatisfacere proble
mati ; ac fi major fuerit ei, componi non polle. Quod fi 
ratio data minor fuerit quam ratio r N ad Λ z, major vero 
quam ΓΜ ad MZ; conltat, c determinationibus modo de- 
fcriptis, problema duobus modis componi polle, ab utraque 
parte ipfius Η Δ, redis ipfis ΓΝ & N M occurrentibus. Si vero 
ratio minor fuerit quam r M ad Μ Z, patet ex iifdem limi
tationibus, unam folam redam ipli r N occurrentem fol- 
vere problema. Si denique ratio data aequalis fuerit rationi 
Γ M ad M z, ex iifdem praemillis conlequitur, componi polle 
duobus modis; redtamque H M iblvcre problema, atque etiam 
redam aliam ipfi γν occurrentem, Q^E. D.

CafAV.



De Sectione
Caf.1V. Ducatur jam 

recta Η Λ N,juxta Cafum 
quartum, auferens ratio - 
nem γν ad ΛΖ datam. 
Producatur haec ad pun- 
vtum B; & ob datam ra
tionem Λ z ad B Θ, ra
tio quoque B0ad νγ θ 
datur: re0ta igitur Η Λ N 
poiitione datur, juxta de- B 
monftrata in Cafu tertio 
Loci fexti, qui non habet 
limites. Conilru0lio au- p

rationis Lib.H. 99

tem manifefta eit.
, CaJ[ V- Ducatur jam modo quinto reda Η Λ N, auferens ra* 

tionem az ad fn datam. Quoniam ratio ΛZ ad B © datur, 
data quoque eit ratio ©BadNT; unde etiam reda ΗΛΝ 
poiitione datur. Reducitur enim ad Cafum quartum Loci fexti.

Determinatur autem hunc in modum. Manentibus de- 
icriptis; iit © N media proportionalis inter Θ 2, ΘΓ. Jundi 
Η N, dico quod haec reda Η Λ N aufert rationem Z A ad N r, 
majorem quacunque ratione, quam abicindere poteii reda 
quaevis per H duda, totique redae © A occurrens. Ducatur 
enim reda alia ut ΗΠ- quoniam autem reda ©N media

proportionalis eft inter ©s, er,erit ratio ©BadΝΓmajor 
ratione ©P ad ΓΠ; ac permutando erit ratio ©B ad ©P 
major ratione Γ N ad r n. Sed © B eft ad © P ut z A ad Z o; 
quare ratio z A ad Z o major eft ratione r N ad Γ Π: ac ρέχ- 
mutando ratio Z A ad Γ N major erit ratione Z O ad r rr.

“ ~ N a " Red*
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Reita igitur Η Λ N aufert rationem Λ z ad N r, majorem qua
vis ali& reiU per H duiU, ipfique Θ A occurrente. Q. E. D.

Sic autem componetur problema. Maneant jam defcripta, 
ac fiat reita Θ N media proportionalis inter S Θ, © r. Junga
tur Η N, ac reita H n auferet rationem Z Λ ad r n, majorem 
quavis ali^ ratione, quam abicindet reita quaevis per h ducta 
totique ΘΑ occurrens. Si itaque ratio ad componendum pro- 
pofita aequalis fuerit rationi AZ ad ΓΝ, fola reila han 
iblvet problema. Si vero ratio data major fuerit A tum non 
conilrui poteft problema. Quod fi minor fuerit ed, patet ex 
jam demonftratis, duas reitas duci pofle quae problema fol- 
vant, nempe occurrentes ipfis αν, νθ,LOCUS QUINTUS.

Cadat jam reita ΗΘ, punito H per punitum Z duita, ci
tra punitum inter illud & punElum M; acmanifeftum
eft reitas duci pofle per punitum H juxta quinque Cafus.

Caf. I. II. Imprimis autem ducantur reitae NH ad modum 
Cafus primi & fecundi, auferentes rationes Z A ad ΓΝ datas. 
Quoniam ratio A z ad Θb datur, dabitur quoque ratio ΒΘ 
ad N r. Dantur autem pofitione reitae duae, quarum altera 
OB notatur in punito Θ, altera vero MN in punito Γ; ac 
punitum datum H eft intra angulum B θ M. Ducendae funt 
igitur reitae HN, juxta Cafus primum & fecundum Ijci 
quarti, auferentes rationes datas © B ad r N · ac proinde datae 
erunt poiitio- 
ne reitae HN, t N 
per regulas eo-   
ryndem Cafu- * 1 1
um; qui qui- 1 δ 3 
dem non ha-
bent limites. AZ/ \ \

Componen- _ ZAZ----- A--------- - ——— 
tur autem pro- N Γ N © \ M\
blemata hunc in modum. Manentibus quae prius, fit ratio 
data ficut N ad p · -ac fiat ut ZH ad Η © ita N ad Jam 
<£mtur pofitione reitae dpae, nempe θβ,γμ; ac fumitur in 
©B punitum Θ; in alteri vero MN punitum r; punitum 
au*em datum H eft intra angulum Μ Θ B. Reitae igitur Η N, 
duifc juxta Cafus primum & fecundum Loci quarti, auferent 

rationes
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rationes © b ad r n aequales rationi 2 ad O; unde patet re
dam h N iatisfacere problemati.

CaJ. III. Ducatur, juxta Cafum tertium, reda HN aufe
rens rationem ΖΛ ad r N datam ; ac producatur ea ad pun
itum E. Dat& autem ratione Z Λ ad E ©, data quoque erit 
ratio E Θ ad r N: unde reda H N E politione datur, fecundum 
demonftrata in Cafu tertio Loci quarti. Determinatur au
tem hunc in modum. Junge redam HM, quae producatur ad 
K: dico redam hk auferre rationem ZM adMT, majorem 
quavis ratione, & reila qualibet per pundum HduiU, ipfique 
Z M occurrente, abfcifsS. Ducatur enim reda alia ut H e ; 
ac manifcftum eft redam, pundo © propiorem, femper ab- 
fcindere ra
tionem mi
norem, quam 
quae aufertur 

remotiore 
ab eodem: a- 
deoque erit 
ratio ΕΘ ad 
ΓΝ minor ra
tione κ Θ ad 
ΓΜ. Permu
tando autem 
ratio ΚΘ ad
E © major erit ratione r M ad r N. Sed K © eft ad E © ut 
Z M ad Z A; quare ratio Z M ad Z Λ major erit ratione Γ M 
ad r N ; ac permutando ratio z M ad Γ M major erit ratione 
Ζ Λ ad r N. Quocirca reda Η K aufert rationem M z ad r M 
majorem quavis ratione, a red^ quacunque per pundum 
H dudl ipfique Θ M occurrente, ablati

Componetur autem hunc in modum. Manentibus jam de- 
fcriptis, jungatur H M, ac producatyr ad K. Reda haec Η κ 
auferet rationem ZM ad ΜΓ, majorem quavis ratione, quam 
aufert reda alia quaevis per H duda redaeque ©M occur
rens. Si itaque ratio ad componendum data aequalis fuerit 
rationi M Z ad r M; fola reda Η κ folvet problema. Si 
vero ratio data major fuerit e^, non componetur. Quod fi 
minor fuerit eS, manifeftum eft e determinationibus praece
dentibus, uno tantum modo problema effici pofle,red^ fci- 
Ucet ipfi ©m occurrente. C«f IV
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Caf.IN. Ducatur reda ΗΔ, juxta modum quartum, aufe

rens rationem Z Δ ad Γ E datam ; ac producatur ea ad pun- 
dum b. Quoniam ratio Z Δ ad B Θ datur, ratio etiam B Θ 
ad r E data erit, adeoque reda Η B dabitur pofitione : redu
citur enim ad eundem Cafum cum problemate praecedente.

Determinatur autem hunc in modum. Maneant jam de- 
icripta, ac junda reda Η M producatur ad A : dico redam 
Η A auferre rationem Z M ad M r, minorem quavis ratione, 
& redi qualibet per pundum H dudi ipfique M S occurrente, 
abfcifsi. Ducatur enim reda alia ut hb. Quoniam vero 
redae propiores pundo © auferunt rationes minores, quam 
quae abicinduntur i remotioribus abeo; ratio Θ A adrM 
minor erit ratione ΘΒ ad ΓΕ; ac permutando, erit ratio 
© A ad Θ B minor ratione r m ad r e. Sed © A eft ad © B ut

Z M ad Z δ ; adeoque ratio Z M ad Z Δ minor erit ratione 
Γ M ad Γ E. Permutando autem ratio Z M ad Μ Γ minor erit 
ratione z δ ad r E : quare reda Η A aufert rationem Μ Z ad 
r M, minorem quavis ratione quam abfcindere poteft alia 
quaelibet reda per Hduda ipfique MS occurrens.

Componetur autem problema ad hunc modum. Jungatur 
reda η m ac producatur ad A; ac reda Η A auferet rationem 
ZM ad ΜΓ, minorem quavis ali& & redis per H dudis ipfi
que SM occurrentibus abfcifsa. Igitur fi ratio ad conftru- 
endum propofita aequalis fuerit rationi ZM ad .Mr, fbla 
reda H A fatisfacit problemati. Si vero minor fuerit ea, non 
componetur. Quod fi major fuerit eS, demonftratum eft in 
praemiffis, unam folam redam ipfi 5 M occurrentem fol- 
vere problema. C^f. V.
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CaJ. V. Ducatur, juxta modum quintum, reila AB aufe- 

rens a re0lis r A, 
ZB rationem ZB 
ad r a datam; ac 
producatur ea ad 
punctum Δ. Quo
niam data eft ra
tio zb ad© a, da
tur etiam ratio 
©A ad r A; adeo- 
que reda δ a po- r 
fitione datur; juxta reiblutionem Cafus quarti Loci quarti, 
qui non habet limites. Compofitio autem manifefta eft.

LOCUS SEXTUS.
Incidat jam reda, per pun6la H, z duda, fuper ipfum pun

itum Γ in reita altera fumptum, ut reila H z r: ac manifeftum 
eft redas per pundum H duci polie juxta quatuor modos.

Caf. I. Ducatur autem imprimis redaHBJ juxta Cafum 
primum, auferens rationem Z A ad r Δ datam, ac producatur 
ea Λί/Δ. Quomam vatio Z A ad ΓΒ datur, dabitur etiam ratio 
Γ B ad Γ Δ, adeoque reda B δ politione datur, per ea quae de- 
monftrantur in Cafti primo Loci tertii Lib. I. Oportet autem 
rationem datam minorem eile ratione kz ad ΓΝ. Ducatur
enim reda ipfi MZK parallela, ut hn, ac producatur utra
que Η κ,Γ B ad 
θ. Quoniam 
autem ratio 
θ r ad r B ma
jor eft ratione 
θ B ad Γ B ; ac 
Θ r eft ad r B 
ficut K Z ad 
ZA; atque et
iam Θ B eft ad

\θ

-i Γ
B r ut © H ad Γ Δ; reda vero Θ H aequalis eft ipfi ΓΝ: ratio 
igitur κ Z ad Z A major erit ratione Γ N ad r Δ. Permutando 
autem, ratio K Z ad r n major erit ratione z a ad r δ. Opor
tet itaque rationem ad componendum datam minorem eile 
ratione kz adrN.

Compo-
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Componetur autem problema in hunc modum. Efto ratio 

propoiita ficut K ad A, quae minor fit ratione K Z ad ΓΝ. 
Fiat ut Z H ad Γ H ita K ad o; cumque Z H eft ad ΓΗ ficut 
K z ad κ M, erit etiam Z κ ad κ M ficut K ad o. Sed reda κ M 
aequalis eft ipfi Η N: quare Z K eft ad Η N ficut K ad o ; ac 
invertendo o erit ad κ ficut Η N ad KZ. Ratio autem K ad 
A minor eft ratione K z ad r N; igitur ex ajuo ratio o ad Λ 
minor erit ratione HN ad ΝΓ. Quocirca fi fiat ut O ad Λ 
ita Η N ad N Δ, major erit illa quam reita N r. Jund& autem 
Η Δ, dico reitam Η δ ibi vere problema. Etenim K eft ad O 
ut Z H ad H r, ac Z H eft ad Η r ficut Z A ad B Γ; adeoque Z A 
eft ad B r ut K ad O. Sed N H eft ad N Δ, hoc eft B r ad Γ Δ, 
ficut O ad A : igitur ex aequo erit Z A ad r δ ficut κ ad A * 
adeoque reita ΗΔ folvit problema. Q.E. D.

CaJ. II. Ducatur jam, juxta modum fecundum, reita Η A 
auferens rationem BZ ad ΓΑ datam. Producatur ea ad pun
itum Δ. Quoniam autem ratio B Z ad r Δ datur, data eft 
quoque ratio r δ ad ΓΑ ; quapropter reita ΗΔ politione da
tur : reducitur enim ad Cafum fecundum Loci tertii. Deter
minatio autem haec eft. Junila HM producatur ad E, ac dico 
quod reita Η M auferet rationem Z M ad Μ r majorem quavis 
ratione quam reiecant reitae per H duitae ipfique r M occur-
rentes. Dud^enim redi 
ΗΔ; cum redae propiores 
punitor abicinduntiem- 
per rationes minores,quam 
quae auferuntur I remoti
oribus ab eo: manifeflum 
eft rationem ΕΓ ad ΓΜ 
majorem elle ratione Δ Γ 
ad r A; ac permutando, 
rationem E r ad r δ majo
rem elle ratione M r ad Γ A. Sed E Γ eft ad Γ δ ficut M Z ad
Z B; adeoque ratio M z ad Z B major erit ratione Μ r ad r A; 
Permutando autem ratio M Z ad r M major erit ratione Z B 
ad r A ; quare reita HM aufert rationem ZM ad ΜΓ majorem 
quavis ratione quam auferant reitae per H duitae, totique 
redae ΓΜ occurrentes.

Componetur autem problema ad hunc modum. Maneant 
jam delcripta, ac junda HM producatur ad B. Reda haec 

7 HM
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HM auferet rationem ZM ad Μ r, * majorem quacunque ra* 
tione quam refecant rectae quaevis aliae per H ductae, totique 
reitae r m occurrentes. Si igitur ratio propofita aequalis fue
rit rationi ZM ad ΜΓ, fola reita hm folvit problema. Si 
major fuerit data ratio, non componi poteft. Quod ii mi* 
nor fuerit ei, patet quod, juxta Cafum praediilum, duci poi* 
iit reita, quae occurrens reitae ΓΜ fblvat problema. Q. E.D.

Caf. III. Ducatur, juxta modum tertium, reita Ha aufe
rens rationem za ad γβ datam, ac producatur ea ad pun
itum △. Quoniam ratio az ad γδ datur, ratio ipfius ΒΓ 
ad ΓΔ etiam data eft: unde reita ΗΔ pofitione datur. Re
ducitur enim ad eundem Cafum cum problemate praecedente* 
Determinatur autem hunc in modum. Junge hm, quae pro
ducatur ad E. Cum autem reitae propiores punito Γ aufe
runt femper rationes * minores quam quae refecantur i remo
rioribus ab eo 
(per nuper de- 
monftratas li- 
mitationes)con- 
flat reitam Η M 
auferre ratio
nem Z M ad ai r -p 
minorem qua
vis alii i reitis 
per punitum 
H duitis, toti
que reitae MB 
occurrentibus, 
abicillis.

11

Sic autem componetur problema. Manentibus defcriptis,jun
gatur Η m que producatur ad E: reita haec Η M auferet ratio* 
nem MZ ad ΓΜ, minorem quavis ratione, i qualibet alii per 
H duiti,totique Μ B occurrente, abfcifsi. Si igitur proponatur 
ratio componenda quae aequalis fit rationi Z M ad Μ r ; fbla 
reita HM fatisfacit problemati. Quod fi minor fuerit ei, non 
componetur. Si vero * major fuerit, manifeitum eft ex limi
tationibus praemifiis reitam problema folventem occurrere 
ipfi M b. Q. E. D.

Caf.W. Ducatur, juxta Cafum quartum, reita AHBaufe- 
* In Ca/. H, & IU. ubique fers contrarium hahet MS- Codext manlfefta merite·

O re 9?
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rens rationem BZ ad r A datam. Producatur ea ad Δ. Dati
autem ratione BZ ad Γ Δ, datur quoque ratio ΓΔ ad Γ A : 
jam redae duae Γ A, r Δ dantur politione; ac in utrique ea
rum fumitur pun0lum Γ ; pundum autem datum H eft intra 
angelum ΑΓδ. Ducenda eit igitur reda αδ, juxta Cafum 
tertium Loci 
tertii» auferens 
rationem ΓΔ 
ad Γ A datam ; 
adeoque reda 
ΑΔ datur po
litione , ( per 
ea quae in prse- 
dido cafu demonflrantur) nequt* habet determinationem.

Componetur autem problema hunc in modum. Maneant 
defcripta, ac fit ratio data ficut N ad s. Fiat ut H Z ad r H 
ita N ad o. Jam dantur pofitione redae duae γα,γδ invi
cem occurrentes in pundor; pundum autem datum H eft 
intra angulum A r Δ. Ducatur itaque reda ΑΔ (per Cafum 
tertium Loci tertii ) quae auferat rationem r Δ ad r A aequa
lem rationi o ad s ; ac manifeftum eft redam A δ fatisfacere 
problemati. LOCUS SEPTIMUS.

Sit jam pundumdatum H intra angulum AMB; ac du
cantur per H redae duae parallelae redis datis A M, mb, utr H, 
H z ; quae occurrant i piis datis in punctis r & z. Ac mani
feftum eft quod retftae duci pollint per punitum H juxta tres 
Cafus.

Caf. I. Ducatur autem im
primis reda ab, ad modum 
primum, auferens rationem Z b 
ad a r datam. Quoniam Z B 
eft ad ΑΓ ut redangulum ZB 
ΐη ΑΓ ad quadratum ex ΑΓ; 
data eft ratio redanguli BZ 
in ΑΓ ad quadratum ex ΑΓ. 
Sed redangulum bz in αγ da-- 
tur, quia aequalis eft redtan- 
gulo z h in η r; adeoque reda A datur. Dato autem pundo 

r,
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Γ, pundum A etiam datur : ac ob datum pundtim H reila A b 
pofitione datur. Q, E. I.

Componetur autem problema ad hunc modum. Maneant 
defcripta, ac fit ratio propofita ficut κ ad A. Fiat ut K ad A 
ita reilangulum H Z in ΗΓ ad quadratum ex ΓΑ; acjunda 
reda Η A producatur ad B; dico reilam ab fatisfacere pro
blemati. Quoniam enim reilangulum ΓΗ in hz efiad qua
dratum ex Γ A ut K eit ad Λ, ac reilangulum z b in r A 
aequale eit reitangulo γη in Η Z; erit redangulum zb in r a 
ad quadratum ex r a ut K ad a : adeoque erit Z B ad.r a ficut 
K ad A. Reila igitur ab folvit problema. Q^E. D.

Caf. II. Ducatur, juxta Cafum fecundum, reila HK aufe
rens rationem Γ A ad K z datam. Quoniam ratio r a ad k Z
datur, data erit ratio redanguli Γ A in K Z ad quadratum ex 
K Z. Sed redangulum ΓΛ in KZ aequale eit reitangulo Γ M 
in MZ, adeoque ratio redanguli ΓΜ in MZ ad quadratum 
ex KZ datur. Redangulum autem γμ in MZ datur, ob 
cognitam utramque redam ; quadratum igitur ex κ z datum 
eit, adeoque & i pia K Z datur mag
nitudine & pofitione: ac dato pun
ito Z punitum K datur,unde & ipfa 
KH pofitione datur. Quoniam au
tem reda ΜΓ major eit ips& r A, 
ac reda MZ minor eit quam KZ;
erit ratio M r ad Γ A major ratione 
MZ ad ZK; ac permutando, ratio 
M r ad Μ Z major erit ratione Γ A 
ad z k. Sed ratio r A ad Z κ eit ra
tio data : oportet igitur rationem 
conitruendam minorem effe ratione Γ M ad Μ Z.

Compqnetur autem problema in hunc modum. Manenti
bus defcriptis, fit ratio data ficut N ad s, minor ratione ΓΜ 
ad MZ. Quoniam autem ratio Γ M ad Μ Z major eft ratione 
N ad S, ratio redanguli Γ M in Μ Z ad quadratum ex Μ Z 
major erit ratione N ad a. Ponatur igitur ut N ad λ ita 
redangulum r M ad M z ad redangulum aliud ; quod pro
inde majus erit quadrato ex MZ, nempe sequale quadrato ex 
KZ. Dico quod redaKH folvit problema; five quod ΓΛ 
eft ad κ z ut N ad h. Etenim ut N eft ad s ita redangulum 
Γ M in M z ad quadratum ex κ z. Sed redangulum r M in m z

O 2 xquale 
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aequale eft redangulo r Λ in K z ; adeoque erit ut N ad s ita 
redlangulum r Λ in K Z ad quadratum ex κ z, hoc eft, ita 
ΓΛ ad K Z. Recta igitur KH folvit problema ; ac dico quod 
ea fola. Nam fi ducatur reda alia, ut HP; manifeftum eft il
lam fatisfacere problemati, hanc vero non itera.

Caf. III. Manentibus quae prius,ducatur re0ta Η κ A, juxta 
modum tertium, auferens rationem r λ ad κ Z datam. Quo
niam ratio r A ad κ Z data eft, dabitur quoque ratio re0tan- 
guli ΓΛ in KZ ad quadratum ex KZ. Sed redangulum Γ A 
jn κ Z aequale eft redangulo r M in M z: quare ratio r M in 
MZ ad quadratum ex KZ datur. Redangulum autem ΓΜ 
m Mz datum eft» ob datam utramque γμ, MZ; adeoque 
quadratum ex K z datur, atque ipfa κ Z tam magnitudine 
quam pofitione ; ac dato pundo Z, pundum κ datur. Reda 
igitur KHΛ pofitione datur. Cum autem reda ΓΛ major eft 
quam r M, ac κ Z minor quam Z M ; ratio r A ad r M major 
erit ratione K Z ad Z M; & permutando ratio r λ ad k z 
major erit ratione r M ad z M. 
Eft autem ratio r A ad κ Z ra
tio data ; oportet igitur ratio
nem ad componendum propo- 
fitam majorem elle ratione r M 
ad MZ.

Componetur autem problema 
hunc in modum. liidem de- 
fcriptis, fit ratio data ficut N 
ad S; quae major fit ratione r M ad Μ Z, fi ve ratione red- 
anguli ΓM in MZ ad quadratum ex MZ. Fiat igitur ut N 
ad z ita redangulum r M in M z ad redangulum aliud; 
quod minus erit quadrato ex MZ. Sit aurem illud aequale 
quadrato ex KZ; ac juncta hk producatur ad A. Dico re
dam HA folvere problema, live quod Γ A eft ad K z ficut 
N ad s, Quoniam enim redangulum r M in Μ Z eft ad qua
dratum ex K z ut N ad Ξ; ac redangulum r M in Μ Z ae
quale eft redangulo ΓΛ in KZ: erit redangulum ΓΛ in 
KZ ad quadratum ex KZ, hoc eft r a ad KZ, ficut N ad S. 
Reda igitur Η A folvit problema, eaque fola. Nam fi duca
tur reda alia, ilis quidem iatisfacit problemati, altera vero 
pon item.

LOCUS
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Cadat jam reda per punitum H duda, redaeque ZM pa

rallela, fuper ipfum pundum r; quae vero alteri redae MA 
parallela ducitur, cadat citra pundum Z, «ηδ. Acma- 
nifeftum eft redas duci polle per pundum H fecundum qua- 
tuor formas.

Caf. I. Ducatur autem imprimis reda A H b, juxta modum 
primum, auferens rationem ΓΑ ad ZB aequalem rationi datae. 
Quoniam ut αγ eft ad zb ita redangulum ΑΓ in δβ ad 
redangulum b z in δ b, ratio redanguli αγ in δ’β ad redan
gulum δ B in bz datur. Sed redangulum a r in δ b aequale eft 
redangulo ΗΓ in 
Γ M ud Η Δ : quare 
redangulum δβ in 
BZ datur, applican
dum ad redamdatam 
△ Z excedens quadra- △ 
to ; adeoque reda
B Z datur, ipfumque |
pundum B datum. I x.
Dato autem pundo |
H, reda AHb politi- ΤΪ] p A ’
one data eft.

Componetur au
tem hunc in modum. Manentibus deicriptis, fit ratio data 
ficut K ad A. Fiat ut κ ad Λ ita redangulum ΗΓ in ΗΔ ad 
redangulum S; & applicetur ad redam Δ Z redangulum 
aquale redangulo Ξ excedens quadrato. Sit illud redangu
lum δβ in bz. Jungatur HBac producatur ad A: dico 
redam A b folvere problema. Quoniam enim K eft ad A ut 
redangulum γη in η δ ad redangulum s ; ac redangulum 
s aequale eft redangulo δβ in bz, >uti redangulum ΓΗ in 
ΗΔ aequale eft redangulo δ B in ΑΓ: erit itaque redangu
lum Δ B in A r ad reitangulum Δ B in B Z, hoc eft, A r ad B Z, 
ficut κ ad A. Reda igitur a b Ibivit problema. Q· & D.

Caf. II. Ducatur jam reda A b, juxta modum fecundum, 
auferens rationem αγ ad bz datam. Ob datam rationem 
A r ad B z, data quoque eft ratio redanguli A r in B Δ ad 
redangulum B Z in B △. Redangulum autem ΑΓ in B δ da

tur.
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tur, quia aequale eft rettangulo r H in Η δ : adeoque rettan
gulum bz in ΒΔ datum eft. Applicando itaque ad re
tiam Δ Z rettangulum illud deficiens quadrato, habebitur 
retia δ b. Datis autem punitis h, b, retia ab politione da
tur. Quoniam autem 
requiritur ut fiat, in 
ratione ad componen
dum propofitl, rettan
gulum γη in ηδ ad 
rettangulum aliud ; & 
ut applicetur ad retiam 
ΔΖ retiangulum aequale 
huic rettangulo defici
ens quadrato: fieri non 
poteft ut applicetur ad 
quamvis rectam datam 
rettangulum datum de
ficiens quadrato. Impoilibile eft igitur producere retiam li
neam ad punitum A, quae auferat^ quibuilibet duabus retiis 
fegmenta quae lint inter fe in ratione data.

Hoc autem determinatur in hunc modum. Manentibus 
quae prius, fecetur retia Δ z bifariam in puntto Θ ; ac jun
gatur ΘΗ quae producatur ad E. Dico retiam θ E auferre 
rationem r E ad Θ z; minorem quivis ratione a qualibet alii 
rettl per H dudi, totique δ z occurrente, ablcifsl. Ducatur 
enim alia ut A b. Quoniam retia δ θ aequalis eft ipii Θ Z, 
erit reciangulum θδ in ΘΖ majus rettangulo ζβϊπ βδ. 
Rettangulum autem E r in δθ aequale eft rettangulo A r in 
ΒΔ, quia utrumque aequale eft rettangulo Γ H in Η Δ. Ratio 
igitur retlanguli ΕΓ in δθ ad rettangulum Θ Δ in Θ Z mi
nor eft ratione retlanguli A r in B Δ ad rettangulum Z B in 
B Δ. Sed reciangulum Er in δ Θ eft ad rettangulum δθ 
in θz ut er ad Z Θ; ac retiangulum αγ in βδ eft ad rett
angulum δ b in B Z ut A r ad B Z: ratio igitur E r ad Z Θ 
minor eft ratione A r ad BZ. Quocirca retia ΕΘ aufert ra
tionem E Γ ad θ z, minorem quavis ratione quam abfeindit 
retia quaecunque alia per H dutla, totique retiae Z δ oc
currens.

Componetur autem problema in hunc modum. Manenti
bus deicnptis, dividatur retia Δ z bifariam in puntto Θ, ac 
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jungatur H © ad punitum E producenda. Haec reita © E au
feret rationem r E ad © Z minorem qualibet ratione quam 
abfcindere poteft alia quaevis reita per H duita totique AZ 
occurrens. Jam fi ratio ad componendum data aequalis fu
erit rationi r E ad ©Z, fbla reita Ε© folvit problema. Si 
ratio minor fiient e&, componi non poteft. Quod ii ratio 
propofita major fu
erit ratione ΕΓ ad / 3 o
© z, ut s ad o; fiat z τ 1 1 1
ut Ξ ad o ita reit- 
angulum r h in η δ ®
(aequale reitangulo Κ/"'Tr f ~ 
Η Γ in Δ ©) ad reit- △ /----------—i 17
angulum n. Quo
niam vero ratio H 
ad o major eft ra- φ------------------------------ ------ --------- —·
tione Er ad ©Z, ' Γ A E. A
erit ratio reitanguli E r in δ © ad reitangulum Π major ra
tione εγ ad ©Z. Sed Er eft ad ©Z ut reitangulum Er in 
△ © ad reitangulum © Z in Δ ©; adeoque ratioreitanguli E Γ 
in δ © ad reitangulum n major eft ratione reitanguli E r 
in Δ© ad reitangulum Δ © in © Z : unde reitangulum Π mi
nus erit reitangulo δ © in ©z. Poflibile eft igitur applicare 
ad reitam Δ z reitangulum aequale reitangulo Π deficiens 
quadrato. Fiet autem applicatio ifla duobus modis, ita ut 
punita applicationum fuerint B& K. Jungantur bh, kh quae 
producantur ad A & A. Dico utramque reitam A B, κ Λ 
iolvere problema. Quoniam enim reitangnlum γη in ha 
eft ad reitangulum Π ut s ad O; ac reitangulumrH in ha 
aequale eft reitangulo Γ A in ΔΚ ; uti reitangulum Π aequale 
eft reitangulo δ κ in κ z; erit reitangulum Γ Λ in δ K ad 
Δ κ in K Z, hoc eft r A ad Δ K, ut s ad o. Reita igitur Λ K 
fatisfacit problemati. Ac pari argurtiento demonftratur re
itam A B idem prseftare. Conftat itaque duobus modis com
poni pofle problema. Q^E. D.

CaJ. III. Ducatur reita H B, juxta Cafum tertium, aufe
rens rationem r a ad bz datam. Quoniam ratio reitanguli 
ΓΑίη βδ ad reitangulum bz in βδ data eft, atque etiam 
reitangulum ΒΔ m Γ A datur ; datum quoque erit rexangu
ium BZ in βδ, applicandum ad reitam ΔΖ excedens qua

drato,
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drato, ut habeatur reda b δ, pundumque b datum. Adcom- 
pofitionem autem requiritur rationem propofitam minorem 
eiie ratione r M ad M z Nam reda Μ Γ major eft quam r A, 
ac MZ minor eft quam BZ, adeoque ratio ΓΜ ad r A major 
erit ratione Μ Z ad B z ; ac permutando ratio Γ M ad Μ Z ma
jor erit ratione r a adEZ. Sed ratio ΓΑ adBZeft ratio 
data : quare oportet ad conftrudionem quod ratio data mi
nor fit ratione Γ M ad M z.

Componetur autem problema ad hunc modum. Manenti
bus defcriptis, fit ratio data, quae minor fit ratione ΓΜ ad 
MZ, ficut N ad « : ac fiat ut Nads ita re6langulum ΓΗ in 
ηΔ (aequale redangulo ΓΜ in ΜΔ) ad retftangulum o. Eft 
autem ratio N ad s 
minor ratione r M 
ad M Z ; quare ra
tio redanguli ΓΜ 
in ΜΔ ad redan- 
gulum o minor e-< 
rit ratione ΓΜ ad_  
MZ. Sed Γ M eft 
ad Μ Z ut redan- 
gulum Γ M in Μ δ 
ad redangulum ZM 
ΐηΜΔ: quare redfanguliim o majus erit redangulo ZM in 
ΜΔ. Si igitur applicetur ad reitam ΖΔ redangulum ipfi O 
aequale excedens quadrato, pundum B cadet ab alteri parte 
pundi M; adeoque fi fiat redangulum Z B in B δ redangulo 
O aequale, ac jungatur reda HB : dico redam HB folvere 
problema. Quoniam enim N eft ad « ut redangulum Γ H in 
ηδ ad redangulum O; ac redangulum o aequale eft redan
gulo ZB in B δ : erit N ad s ut re^langulum r H in ηδ ad 
redangulum Z B in B Δ. Sed redangulum Γ H in η δ aequale 
eft redangulo ΑΓ in ΒΔ ; adeoque N eft ad s ut redan
gulum A r m βδ ad re01angulum Zb in βδ. Re6tangulum 
autem ΑΓ in βδ eft ad redangulum zb ϊπβδ ut arad 
ZB. Ergo αγ eft ad ZButNade, ac reda hb folvit pro
blema. Q^E. D.

Caf. IV. Ducatur, juxta Cafum quartum, reda H A aufe
rens rationem Γ A ad z b datam. Quoniam ratio redanguli 
ΓΑ in βδ ad redangulum zb in βδ datur; ac redangu- 
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lum Γ A in Bδ aequale eit reitangulo ΓH inH δ : igitur re- 
vtangulum Z B in B Δ datur, applicandum ad reitatu datam 
△ £ excedens quadrato ; unde reita B δ datur. Ob datum au
tem punitum H, reita HB pofitione datur. Oportet vero ra
tionem ad conftruendum propofitam majorem efle ratione 
r M ad M z, Nam reita r a major eft quam r M, ac B Z 
minor eft quam 
reita Μ Z ; adeo- 
que ratio ΓΑ ad 
Γ M major erit ra
tione B z ad Μ Z. 
Permutando au
tem ratio ΓΑ ad 
B Z major erit ra
tione Γ M ad Μ Z.

h
H r-

ο

Sed ratio A r ad B Z eft ratio data, quae proinde major efle 
debet ratione r M ad M z

Sic autem componetur problema hoc. Maneant quae prius, 
ac iit ratio data iicut N ad £, quae major iit ratione r M ad 
M z. Fiat ut N ad S ita reitangulum Γ H in Η Δ ( aequale re
itangulo ΓΜ in ΜΔ ) ad reitangulum o. Jam ratio N adS 
major eit ratione ΓΜ ad Μ Z, ac ratio N ad λ eit ut reitan
gulum r M in ΔΜ ad reitangulum o; ratio autem ΓΜ ad 
MZ eit ut reitangulum ΓΜ in ΜΔ ad reitangulum ΜΔ in 
MZ. Ratio igiturreitanguli ΓΜΐη ΜΔ ad reitangulum o 
major eit ratione reitanguli r M in Μ δ ad reitangulum Z M 
in Μ δ ; adeoque reitangulum o minus erit reitangulo Z M 
in Μ Δ. Si itaque applicetur ad reitam Z Δ reitangulum ae
quale reitangulo O excedens quadrato, punitum applica
tionis b cadet citra punitum M. Sit reitangulum O aequale 
reitangulo ZB in βδ, ac junita HB producatur ad A. Dico 
reitam HA ibi vere problema. Quoniam enim reilangplum 
ΓΗ in ΗΔ, hoc eft reitangulum Γ a in B A,eft ad reitangulum 
ZB in ΒΔ ut N eit ad S ; ac reitangulum ΓΑ in βδ eit ad 
Z B in βδ ut r a ad Z B: erit igitur r A ad Bz ficut N ad s. 
Q.E. D.

P LOCUS
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Cadat jam altera έ duabus parallelis extra pundum Z, ad 

modum redae Ηδ, ac manifeftum eft quod habebuntur qua- 
tuor Cafus, hoc eft, quod duci poflunt redae per pundum H 
fecundum quatuor modos.

Caf. I. Ducatur autem reda B A, juxta Cafum primum, 
auferens rationem A r ad BZ datam. Quoniam redangulum 
ΑΓ in ΒΔ datur, redan
gulum quoque ZB in ΒΔ 3 ■ 
datur , applicandum ad I
redam datam ΖΔ exce- |
dens quadrato; reda igi- δ 1________ _
tur B δ ac pundum B dan- j x.
tur : unde reda AHB po- z r 
fitione datur. Conftrudio ___]  
autem problematis mani- Mj r__________ a
fefta cit ex praemiflis.

Caf. II. Ducatur jam juxta Cafum fecundum, reda HB 
auferens rationem Γ A ad bz datam. Quoniam ratio redan- 
guli ΑΓ in ΒΔ ad redangulum B δ in B Z data eft, ac redan
gulum ipfum ΑΓ in ΒΔ datum ; ideo redangulum ba in bz 
datur, applicandum ad redam datam Δ Z excedens quadrato; 
unde pundum B datur. Dato autem pundo H, reda ahb 
politione datur. Oportet autem rationem ad componendum 
datam minorem efle ratione r M ad MZ. Quoniam enim ΓΜ
major eft ipsa γα, & MZ minor ipsa ZB, erit raiioVMad 
Γ A major ratione 
MLadL B,ac per
mutando ratio ΓΑ 
ad Z B minor erit 
ratione ΓΜ ad MZ.
Componetur au

tem ad hunc mo
dum problema. 
Manentibus quae 
prius, efto ratio 
data ficut N ad S, 
quae fit minor ratione r μ ad M z. Fiat ut N ad S ita red
angulum h r in Η Δ, five redangulum M r in Μ δ ad redan

gulum
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gulum o. Quoniam autem ratio N ad S minor eft ratione 
Γ M ad M Z; ac r M eft ad Μ Z ut redlangulum Γ M in Μ δ 
ad redangulum Μ δ in MZ, igitur ratio redanguli ΓΜ in 
ΜΔ ad redangulum o minor erit ratione redanguli ΓΜ in 
ΜΔ ad redangulum ΔΜ in MZ, adeoque redangulum o ma
jus erit reclangulo ΔΜ in Μ Z. Applicetur itaque ad re diam 
△ Z redangulum aequale redangulo o excedens quadrato, 
fitque illud redangulum ΔΒ in B z; pundum B cadet ul
tra punCium M. Ac manifeftum eft redam h b fatisfacere 
problemati.

Caf III. Ducatur, juxta Cafum tertium, reda Η A aufe
rens rationem Γ A ad B Z datam. Quoniam ratio redanguli 
BZ in B Δ ad redangulum Γ A in B Δ datur, ac redangulum 
Γ A in ΒΔ datum eft, ipfum quoque redangulum bz in βδ 
datur, applicandum ad redam Δ Z excedens quadrato; unde 
pundum B datur, ac ob datum punitum H reda Η A poli
tione datur. Oportet autem rationem ad componendum da
tam majorem eite ratione Γ M ad Μ Z. Quoniam enim ratio 
A r ad r M major eft 
ratione B z ad Z M , H
permutando erit ra
tio A r ad B z major 
ratione ΓΜ ad MZ. Eft 
vero ratio A r ad B z 
ratio data; quarema
nifeftum eft oportere
rationem datam majorem efle ratione r M ad Μ z. Conflat 
autem ex pramiffis quo pado fieri polfit conftrudio.

Caf. IV. Ducatur jam reda HA, juxta Cafum quartum, 
auferens rationem r A ad BZ datam. Quoniam ratio red- 
anguli r a in βδ ad redangulum ZBin ΒΔ daturs ac red
angulum Γ A in ΒΔ datum eft ; igitur redangulum ZB in 
datur. Applicando itaque redangulum illud ad redam ΖΔ 
deficiens quadrato, dabitur pundum B. Dato autem pundo 
H, ipfa ABH politione datur. Determinatur autem hunc 
in modum. Maneant defcripta, & dividatur reda ΖΔ bifa
riam in pundo B; ac junda hb producatur ad A: dico 
redam ha auferre rationem r A ad bz, minorem quavis ra
tione quam refecant redae quaelibet aliae per H dudae, toti
que re6lae ΔΖ occurrentes. Ducatur enim reda alia ut

Pz HEK.
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Hek. Quoniam vero reda ZB aqualis eft ipfi ΒΔ, erit 
redangulum ZB in βδ majus redangulo ΖΕιηΕΔ. Sed 
redangulum r a in B δ aquale eit redangulo r κ in E Δ, 
(quia utrumque.
aequale eft red- H
angulo ΓΗ in
Η Δ) Igitur ratio 
redangulirAin 
Β Δ ad redangu
lum ZB in βδ 
minor eft ratione 
iredanguli Γ K in 
ΕΔ ad redangulum ZE in ΕΔ. Sed redangulum ΓΑ in ΒΔ 
eft ad redangulum Z B in β δ, ut r A ad L b ; ac vefi angulum 
τκ m Έ A ad reti angulum Z E in E δ eft ut r K ad Z E. Ratio 
igitur r a ad Z B minor eft ratione r K ad Z E : adeoque reda 
r A aufert rationem Α r ad Z B, minorem quavis aliί a red^ 
qualibet per H duiU, totique re6tae Δ Z occurrente, abicifsl ; 
adeoque habentur limites. Conftat autem ex jam traditis, 
compofitionem fieri polle duobus modis, utrinque & reda 
HA; fcilicet redis b z» b δ occurrentibus.LOCUS DECIMUS.

Cadant jam redae duae, quae per pundum H ducantur ipfis 
AM, MK parallelae, ultra punda data z & r, ad modum 
redarum ηδ,ηε Ac manifeftum eft redas duci polle per 
pundum H, juxta quinque diverfos Calus.

Caf. L Ducatur autem imprimis, juxta modum primum, 
reda ak auferens rationem KZ ad ΑΓ datam. Jungatur hz
quae producatur 
ad Θ; ac per pun
itum Θ ducatur 
reda B θ ipfi κ M 
parallela. Conti
nuetur etiam re
da a Η K ad pun
dum b , in re
da θ b politione 
dat^. Quoniam vero ratio Z κ ad A r datur, atque etiam 
r^tio Z K ad © B data eft, ratip quoque © B ad Λ Γ datur. 

Jan?
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Jam dantur politione redae duae A Θ, Θ B; ac fumitur in a © 
pundum Γ, in jps-Λ vero Β© pundum © ; pundum autem 
datum H eft intra angulum a©b; ac reda parallela h e 
cadit ultra punitum r. Ducenda eft igitur reda, juxta Ca
fum primum Lmi Jexti^ auferens rationem ©Bad ΓΑ da
tam ; quare reda A B politione datur per regulas Cafus prx- 
didi: qui quidem non habet Diorifmum.

Componetur autem problema in hunc modum. Sit ratio 
data ficut N ad O. Fiat ut z H ad H © ita N ad H; ac duca
tur reda a b, ad modum Cafus primi Loci fexti, auferens ra
tionem ©Bad ΑΓ aequalem rationi £ ad o :ac manifeftum eft 
redam AB folvere problema. E. D.

Q/. II. Ducatur jam reda HK, juxta Cafum fecundum, 
auferens rationem KZad ΑΓ datam. Producatur reda zh 
ad ©, ac per pundum © ipfi KM parallela ducatur reda, quae 
occurrat ipfi Η K in pundo B. Quoniam ratio K Z ad A Γ da
tur, atque etiam ratio K Z ad B © ; datur quoque ratio B © ad 
ΑΓ: atque adeo ipfa reda HB politione datur, per Cafum 
fecundum Ldci fexti, qui determinationem habet.

Limitatur autem ad 
hunc modum. Manenti
bus defcriptis, capiatur 
reda © a media propor
tionalis inter ipias ©E, 
© Γ; ac junda reda Η A 
producatur ad B. Dico re
dam H B auferre rationem 
K Z ad r A, minorem qua
vis ratione, & redis per

R

H dudis,totique redae Γ A 
occurrentibus, abfciisL Ducatur enim alia, ut Η P. Jam quo
niam reda © a media proportionalis eft inter ipias © E, ©r; 
ac redae duae βθ,εθ politione dahtur; ac in redi Β© iu- 
mitur punitum ©, in ipsi vero Ε© pundum Γ; ac reda pa
rallela ipfi © B cadit ultra pundum Γ, nempe reda H E: ratio 
igitur ©B ad ΑΓ erit ratio minima, per ea quae demonftra- 
vimus ad Cafum fecundum Loci fexti. Hinc ratio ©B ad 
ΑΓ minor erit ratione Ρ© ad rs ; ac permutando ratio Β© 
ad © P minor erit ratione A r ad r s. Sed b © efl ad © P ut 
X Z ad z o - quare ratio K Z ad Z o minor erit ratione a Γ ad

Γ λ;
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Γ Ξ; ac permutando ratio K L ad A r minor erit ratione IO ad 
Ta. Reda igitur hb aufert rationem κ z ad ΓΑ minorem 
quavis ratione, i redi qualibet per H du0U, abfcifsa.

Componetur autem problema ad hunc modum. Manenti
bus defcriptis, fit reda Θ A media proportionalis inter ΕΘ, 
Θ r, ac junda Η A producatur ad B. Reda hkb auferet ra
tionem KZ adr A, minorem qualibet ratione, i redis per H 
dudis, totique redae r a occurrentibus, ablcindendi. Jam ii 
ratio ad componendum propolita aequalis fuerit rationi K Z 
ad ΓΑ, fola reda hkb fatisfacit problemati. Ac fi minor 
fuerit ei, non conftruetur. Si vero ratio major fuerit ei, 
conflat ex praemiflis problema componi poile duobus modis, 
ab utraque parte reilae Η κ; abfciflis ex utrique E A, a r Teg
mentis. Eflo autem ratio data ficut P ad N, quae major fit 
ratione K Z ad Γ A; & fiat ut Z H ad ΗΘ ita P ad Π; unde 
P erit ad n ut K Z ad Θ B. Sed ratio P ad N major eft ra
tione KZ ad r a, adeoque ex aequo ratio Π ad N major erit 
ratione Θ B ad r A. Ratio autem Θ B ad r A ratio minima 
eft, per Cafum fecundum Loci fexti; quare duci poffunt 
redlae duae ab utraque parte iplius hb, ut re0la HP quae au
ferat rationem ΡΘ ad rs aequalem rationi Π ad N : ac ma- 
nifeflum eft redam illam folvere problema. Eodemque modo 
demonflrabitur redam alteram tantundem praeflare. Q. E. D.

Ca/. III. Ducatur jam, ad modum tertium, reda hak, 
auferens rationem KZ ad ΓΑ datam ; ac producatur ea ad 
pun0lum P. Quoniam ratio KZ ad ΡΘ datur,etiam ratio 
ΡΘ adr a data eft; ac proinde reda HP politione datur: 
refblvitur enim per Cafum r------ H
tertium Loci fexti. Deter- \ \
minatur autem ad hunc mo- \ / \
dum. Manentibus defcri- “θγ—  
ptis, jungatur Η M quae pro- \ /”\/
ducatur ad B; ac manife- \ ΛΚ
itum eft oportere rationem b \ ' p _ {
Z M ad Μ Γ minorem efle ra- \ / n
tione adconftruendum pro- \ / 
pofit^, five ratione kz ad \ /1---------- — ------- 1
r a. Jam dati quavis ratione p Y
majore quam ratio ZM ad Mr,componetur hujufmodi. Ma
nentibus defcriptis, fit ratio data, five ratio P ad N, major ra

tione
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tione ZM ad ΜΓ; ac fiat ut Z M ad ©B ita P& Π: & ex aequo 
conflabit rationem © B ad Μ r minorem efle ratione Π ad N. 
Dudi igitur reiti per punctum H, qux auferat ab ipfis P ©, 
θΓ fegmenta, quae fint inter fe in ratione Π ad N; mani- 
feftum eft illam redae r M occurrere : quandoquidem redae 
pun0to © propiores abfcindunt fcmper rationes minores 
quam quae auferuntur i remotioribus ab eodem. Si igitur 
reda Η p auferat rationem P © ad r a aequalem rationi n 
ad N, clarum eft redam illam fblvere problema. Q E. D.

Caf.lN. Ducatur jam, juxta Cafum quartum, reda HP ab- 
fcindens rationem AZ ad ΒΓ datam. Quoniam ratio AZ ad 
Ρ© datur, ratio quoque Ρ© ad ΒΓ data eft; adeoque reda 
HP pofitione datur : refblvitur enim eodem omnino modo 
cum praecedente. Sic autem determinatur. Maneant defcri- 
pta ac jungatur HM quae , ।--------- —
producatur ad E; ac mani- I |
ieitum eft componi polle i I
problema, fi ratio data mi- _____ L-
nor fuerit ratione ZM ad ©i m
M r. ‘ 1—1

Componetur autem ad I i----- <n
hunc modum. Sit ratio data Ep ._______  .^j
ficut P ad N, quae minor fit
ratione M Z ad M r; ac fiat ut Z H ad η ©, hoc efi Z M ad 
© E, ita P ad Π; & ex aequo demonflrabitur rationem © E ad 
γμ majorem efle ratione n ad N. Igitur fi jubeatur re
dam ducere per pundum H, quae refecet έ redis r©,©E 
fegmenta habentia inter fe rationem Π ad N ; clarum efl 
redam illam ipfi M © occurfuram: quia jam demonftrattun 
efl redas ρηηόΐο © propiores auferre rationes minores ratio
nibus, quae auferuntur i remotioribus ab eodem. Dudi igi
tur redi H p, quae auferat rationem P © ad r B aequalem ra
tioni Π ad N» patet ipfam HAP follere problema.

CaJ. V. Ducatur jam, juxta Cafum quintum, reda A B au
ferens rationem Z a ad r B datam. Quoniam ratio Z A ad 
©o data eft, atque etiam ratio 0O ad ΓΒ; reda quoque 
Hb pofitione datur. Refolvitur enim per Cafum quartum Loci 
fexti; qui quidem cafus limites habet. Determinatur autem 
hunc in modum. Manentibus defcriptis, capiatur media pro 
portionalis inter re0las E ©. © r, ut reda © B. Jundi autem
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redii H B, auferet illa rationem Θ o ad B r, majorem quavis 
ratione quam reiecant redae quaelibet aliae per H dudae,toti
que M 2 occurrentes: 
unde patet redam il
lam Η B abfcindere 
etiam rationem ZA 
ad B r, majorem qua
vis ali^>^ reda qua
libet ipfi z Δ occur- 
rente, ablati.

H

E
Componetur au- I I

tem problema in hunc modum. Maneant jam defcripta, ac 
fiat reda ΘΒ media proportionalis inter ipfas ΕΘ, θγ· ac 
jungatur hb. Haec re^laHB auferet rationem Z A ad bf, 
majorem quacunque ratione, quam abfcindere poteft alia 
quavis per Hduda, totique redae ΖΔ occurrens. Manifeftum 
autem eft, ex jam demonftratis, duobus modis componi 
polle problema, re0tis fcilicet ab utraque parte ipiius Η B 
ducendis, ipfifque A z, αδ occurfuris. Q^E. D.

LOCUS UNDECIMUS.
Incidant jam redae duae per pundum H dudae, ipfiique 

ΖΜ,ΜΓ parallelae, citra pun0ta data Z &r, ad modum ipfa- 
rum Η E, δ H ; jundifque punctis Z & H producatur reda Η Z 
in diredum. Cadet autem illa vel fuper ipfum pundum r, vel 
ultra, vel citra illud. Imprimis autem cadat fuper illud ; ac 
patet redas duci polle per pundum ^H, fecundum quatuor 
diverfos modos.

CaJ'. I. Ducatur reda AB, juxta Cafum primum, auferens 
rationem BZ ad r A datam : & agatur per H reda Η E ipfi 
MZ parallela. Jam quoniam ratio BZad ΓΑ datur, atque 
etiam ratio B Z ad r Θ data eft, quae nempe aequalis eft rati
oni ZH ad hf ; ipia quoque ratio r Θ ad r A datur. Haben
tur autem redae duae pofitione datae, viz. ΑΜ,ΓΝ; ac in 
utriaque earum fumitur commune pundum Γ; & pundum 
datum H eft intra angulum M r N. Ducenda eft igitur reda 
B Η A auferens datam rationem Θ Γ ad Γ A. Reda autem A B 
poiitione datur per Caium primum Loci tertii, qui determi
nationem habet. Oportet enim rationem componendam mi
norem eile ratione δζ ad Er. Producatur reda δη ad k.

2 Quo-
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Quoniam vero ratio he ad ΕΓ major eft ratione ejufdeni 
Η E ad E A; ac Η E ad E A eft ut ΘΓ ad Γ A: igitur ratio H e 
ad e r major erit ratione © r ad r A. Sed Η E aequalis eft 
3pfi ΓΚ; quare ratio ΓΚ ad Er major erit ratione ΘΓ ad 
r A, ac permutando ratio ΓΚ ad ©r major erit ratione ΕΓ 
ad r a. Sed r κ eft ad r © ut Δ Z ad B z. Quocirca ratio Δ Z 
ad B z major erit ra
tione E r ad Γ A; ac 
permutando ratio 
△ z ad E Γ major ε
πί ratione BZ ad 
Γ A. Ratio igitur B z 
ad r A, nempe ratio 
data, minor efle de- — 
bet ratione ΔΖ ad ΕΓ.

Componetur autem problema ad hunc modum. Manen
tibus defcriptis, iit ratio data ficut P ad N minor ratione 
△ Z ad E Γ : ac fiat iit ΓΗ ad HZ da Π ad P. Quoniam 
vero T H eft ad H Z ut Γ κ ad △ Z, ac, ob E H ipfi r K aequalem, 
Γ K eft ad △ Z ut E H ad δ z; erit igitur Π ad P ficut E H ad 
ΔΖ. Sed ratio P ad N minor eft ratione ΔΖ ad ΕΓ; quare 
ex aequo ratio n ad N minor erit ratione HE ad E r. Si 
itaque fiat ut n ad N ita Η E ad redam aliam, quae proinde 
major erit ipfa E r, ut EA; ac jungatur HA, quae producatur 
ad B; manifeftum eft redam ahb folvere problema. ΟΈ.ϋ.

CafAX. Ducatur jam reda ©B, juxta modum fecundum, 
auferens rationem ZB ad r© datam; ac producatur ea ad A, 
Quoniam ratio ZB ad ΑΓ 
datur, data quoque eft ra- 1 
tio a r ad r © ; ac proinde 
reda ab politione datur; \ 
quia reducitur ad Cafum \ 
fecundum Loci tertii, qui 
limitem habet. Oportet e- ' \ 
nim rationem conftruen- \ 
dam majorem elle ratione pT
△ ZadET. Producatur re- \/ " ‘
da △ h ad K.Cumque ratio A (
Η E ad £ ©, five A Γ ad r ©, major eft ratione Η E ad E Γ, hoc 
eft ratione κ r ad Γ E, erit permutando ratio ΑΓ ad ΓΚ maior 

q rationi
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ratione Γ Θ ad Γ E. Sed A r eit ad Γ K iicut B Z ad Z Δ; quare 
ratio B Z ad ΖΔ major erit ratione Γ Θ ad Γ E, ac permutando 
erit ratio B Z ad ΓΘ major ratione Z δ ad r E. Eit autem 
ratio b z ad Γ Θ ratio data; quare ratio illa data major effe 
debet ratione Z Δ ad E r.

Componetur autem problema in hunc modum. Manen
tibus defcriptis, iit ratio data iicut P ad N, major ratione 
Z Δ ad E Γ; ac Hat ut H r ad Η Z, five r κ adL Δ, ita Π ad P. 
Cum autem ratio P ad N major eft ratione ZΔad ΕΓ, ex 
sequo erit ratio Π ad N major ratione r κ ad r E, hoc eit ra
tione E H ad ΕΓ. Dantur jam poiitione rectae duae, nempe 
E r, r A; ac fumitur in concurfu utriuique punctum r ; ac 
ratio data major eft ratione eh ad E r. Reda igitur duila, ita 
ut auferat rationem aequalem rationi Π ad N, occurret ipfi 
ΓΕ. Hoc autem fi praeftet reda ab per H duda, manife
ftum eft ipiam αθβ iatisfacere problemati.

CaJ. III. Ducatur reda AH, juxta Cafum tertium, aufe
rens rationem AZ ad ro datam. Producatur ea ad pundum 
B; ac dati ratione A Z adrB, ratio quoque Γ B ad ο r da
tur; adeoque redta ab poiitione datur, per demonftrata in 
Cafu tertio Loci tertii. Determinatio autem manifefta eft: 
nam manentibus deicri- 
ptis, ratio componenda 
major eile debet ratione 
ZM ad ΜΓ ; quia ratio 
A z ad ο r evidenter ma
jor eft rationeZMad ΜΓ?

Sic autem compone
tur problema. Iifdem 
pofitis , jungatur HM, 
quae producatur adK; ac 
fit ratio data iicut N ad 
Π major ratione Z M ad 
ME Fiat ut Z H ad H r ita
N ad S. Cumque zh eft ad Hr iicut MZ ad r κ; ac ratio N 
ad n major eft ratione Z M ad Μ r: patet ex aequo rationem S 
ad n majorem effe ratione r K ad r M. Ducatur itaque reda 
AB, quae auferat rationem ΓΒ ador aequalem rationi s ad 
Π, & reda illa occurret ipfi em; quia redae propiores pun- 
dto »r abicindunt femper rationes majores quam quae aufe

runtur
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runtur & remotioribus ab eodem. Conftat igitur reitam 
BHOAioIvere problema.

Caf.W. Ducatur jam recta A Η B, juxta Cafum quartum, 
auferens rationem o Z ad ΓΑ datam. Quoniam ratio OZ ad
ΓΒ data eit, ratio quoque l'Bad ΑΓ datur, adeoque reita 

Oportet autem rationem ad componen-A B politione datur, 
dum datam minorem 
eile ratione Z M ad 
M r, per jam demon- 
ftrata.

Sic autem compo
netur problema. Ma
neant deleri pta, ac 
iit ratio data ficut z 
ad P, minor ratione

K
B

ZM ad ΜΓ. Jungatur HM ac producatur ad K: dein fiat 
ut Z H ad Η r na 5 ad n. Eli autem Z H ad H r ut Μ Z ad 
K r; ac ratio MZ ad ΜΓ major eft ratione Zad P ; quare ex 
aequo conftat rationem K r ad r m majorem eile ratione Π ad 
P. Ducatur igitur reita ahb, auferens rationem ΓΒ ad ΑΓ 
xqualem rationi n ad P : ac patet reitam illam ab ipfi Μ A 
occurrere; quia reitae propiores punito Γ ablcindunt lemper 
rationes majores quam quae funt remotiores ab eodem. Ma 
nifeftum autem eft reitam aob folvere problema.LOCUS DUODECIMUS.

Occurrat jamreita, per punita Z & H duita, ipfi ΜΓ, 
ultra punitum r, ad modum redre ΖΗ© : ac manifeftum 
eft redas duci polle per punitum H juxta quinque Ca
fus.

Caf.Y Ducatur reda HB, ad formam Cafus primi, aufe
rens rationem kz ad»r datam. Per pundum 0 ducatur 
reda 0 A ipfi M z parallela. Jam quia ratio Z κ ad 0 a, (quae 
nempe aequalis eft rationi ZH ad ΗΘ) data eft; ratio quo
que iplius ΘΑ ad ΒΓ datur. Dantur autem politione redae 
duae ©B, θα ; ac in reda 0 A fumitur pundum 0, in reda 
vero © B fumitur pundum r ; & pundum datura H eft in
tra angulum ΑΘΜ; reda autem parallela per H duda, 
nempe h e, cadit citra pundum r. Ducenda eit igitur reda
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AB auferens rationem ΑΘ ad ΒΓ datam; quae quidem reda 
AB dabitur politione, juxta oftenfa in Cafu primo Loci 
fexti. Conflat autem rationem componendam minorem 
efle debere rati
one Z M ad Μ Γ; A 
quia re6ta K z mi- a 
nor eilquam ZM, 
& ΓΒ major quam 
Γ M.

Sic autem com
ponetur. Mane-— .
ant defcripta, & ® Γ E M i
fit ratio data ficut N ad o minor ratione ZM ad ΜΓ. Jun
gatur MH quae producatur ad a, ac fiat ut ZH ad ΗΘ, hoc 
eft ZM ad λ Θ, ira N ad s ; quare N eit ad s ficut ZM ad 
θ A. Sed ratio N ad o minor eft ratione Z M ad Μ Γ ; adeo
que exaequo erit ratio H ad o minor ratione αθ ad ΜΓ. 
Invertendo autem ratio o ad s major erit ratione ΜΓ ad 
ΘΛ. Itaque fi faciamus ut O ad S ita ΜΓ ad redam aliam, 
minor erit illa quam Θ A. Eito autem illa reda Θ A, ac 
junda Η A producatur ad B. Manifeftum autem eft quod, 
fi velimus ducere per pundum H redam refecantem έ re0tis 
θ A, B r, (per Cafum primum Loci fexti Lib. I.) feg- 
menta quae fint inter fe in ratione s ad o; reila illa occur- 
fura fit ipfi B M : quia redae propiores pundo r femper au
ferunt rationes majores quam redae remotiores ab eodem. 
Dudi igitur re0U ab auferente rationem αθ ad γβ ae
qualem rationi S ad o, clarum eft hanc reilam folvere pro
blema.

Caf. II. Ducatur jam reda hb, juxta Cafum fecundum, 
auferens rationem zb ad γκ datam. Quoniam ratio ZB ad 
A0 datur, data quoque eft ratio ΑΘ ad ΓΚ, unde reda AB 
politione datur, per eundem Cafum cum praecedente. Opor
tet autem rationem componendam majorem elle ratione z M 
adMT. Componetur problema, fi manentibus delcriptis, jun
gatur Η M quae producatur ad «, ac fiat omnino ut in prae
cedente Cafu.

Ca/. III. Ducatur reda HB, juxta Cafum tertium, aufe
rens rationem ZB ad ΚΓ datam, ac producatur ea ad pun
dum A. Quoniam ratio Z B ad α θ datur, atque etiam ratio

ZB
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ZB ad ΚΓ datur, ratio quoque ΑΘ ad Krdata erit: unde 
ipla reita ab pofiuone datur, per reiblutionem Cafus ie- 
cundi Loci fexti, qui quidem Diorifmum habet. Determina
tur autem hunc in ।
modum. Maneant 
defcripta, & capia
tur Θ K media pro
portionalis inter ip- ~ 
fas ΘΕ, ΘΓ; ac jun- 
da Η κ producatur 
ad A. Haec reita Η A 
auferet rationem ©A — 
ad r κ minorem qua
vis ratione, redi 
qualibet alii per H 
dudi, totique reitae 
ΕΓ occurrente , abfcifsa 

Z

B

. Patet etiam reitam b k abfcindere
rationem Z B ad K r, minorem quavis alii & reitis ipfi Er oc
currentibus auferendi». Juxta praeicriptum autem horum li
mitum componendum eit problema : quod quidem fiet duo
bus modis, ab utrique fcilicet parte reitae B K, refedis teg
mentis ex utriique εκ, κγ.

CaJ. IV. Ducatur jam reita A B, ad modum quartum, ab- 
icindens rationem Z B ad K r datam. Ducatur reita per pun
itum © ipfi MZ parallela, ac ratio ZB ad ©A data erit: ob 
datam autem rationem ZB ad κγ, data quoque eft ratio 
adκ r, adeoque reita A B politione datur, per regulas Cafus 
tertii Loci ip
iexti5quinon /Ί
habet deter- / 1z
minationem. / β

Compoiitio 1
vero manife- 
fta eft ex jam 
defcriptis. ,

CaJ} V. Du
catur, fecun
dum modum 

M

quintum, reda A B auferens rationem b Z ad A r datam. Quo
niam vero ratio B Z ad © K datur, ratio quoque © K ad a r 

data
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data eft ; atque ipfa reda A B pofitione datur; juxta prae
cepta Cafus quarti Loci iexti, qui quidem limites habet. De
terminatur autem hujuftnodi. Manentibus deicriptis, capiatur 
Θ A media proportionalis inter Θ e, θγ ac jungatur ha. Haec 
reda HA auferet rationem ΘΚ ad ΓΑ, majorem quavis ra
tione, & qualibet redi per H dudi, totique ΓΑ occurrente, 
ablati. Unde etiam reda ab auferet rationem BZad af, 
majorem omni ratione, i redi quavis per h dudi, totique 
redae r s occurrente, refecandi. liidem autem manentibus, 
Compofitio problematis evidens eft ; quodquefieri poffitdu
obus modis, ab utraque fcilicet parte ipfius a b, replis utrique 
A Θ, A s occurrentibus.LOCUS DECIMUS TERTIUS.

Cadat jam reda, per punita H, Z duda & produda, citra 
pundum Γ, ut ΘΖ. Manifeftum autem eft redas duci polle 
per pundum H, quae occurrant redis datis juxta quinque 
diverfos modos five Cafus.

Caf. I. II.III. Ducantur autem redae AB, ad modum Ca- 
iuum primi, & fecundi, & tertii,quae auferant rationes Z B ad 
ΓΑ datas. Agatur per pundum Θ, ipfi MZ parallela, reda 
ΘΚ. Jam quoniam rationes BZ ad ΓΑ dantur, atque etiam 
ratio B Z ad Θ K data eft, dabuntur quoque rationes θ K ad

Γ A. Dantur autem pofitione redae duae Θ κ, aM; ac in reda 
Θ κ fumitur pundum ©, in ipfa vero A M pundum r. Pun
dum autem datum H eft intra angulum κ θ M. Ducendae 
funt igitur redae quae auferant rationes Κ© ad γα datas.

Dantur
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Dantur autem politione redae A B refpedivi, nempe in primo 
Cafu per Cafum primum Loci quarti; in cafu fecundo, per fe
cundum ejufdem ; ac in tertio per tertium. Neque habent li
mites. Compoiitio autem manifefta eft ex jam dcfcriptis.

Caf. IV. Ducatur reda Η B, juxta Cafum quartum, aufe
rens rationem ZE ad ΓΚ datam. Producatur ipia HB ad A. 
Cumque Z B eft ad Θ a in ratione datS, ratio quoque Θ A ad 
K r data erit, adeoque reda A B pofitione datur, per Loci 
quarti Cafum quar
tum. Conftat autem 
rationem compo
nendam majorem 
eile debere ratione 
Z M ad Μ r.

Componetur au
tem problema in 
hunc modum. Ma-_, 
nentibus dcfcriptis, p 
proponatur ratio Ξ 
ad P major ratione
Zm ad ΜΓ. Jungatur hm quae producatur ad Λ, ac fiat ut 
Z H ad Η Θ ita s ad o : & ex aequo patebit rationem Λ θ ad 
Γ M minorem eile ratione o ad P Dudil igitur red& A B 
per pundum h, qux auferat rationem A θ ad r κ aequalem ra
tioni o ad P, occurret illa neceffario redae Θ M; quia redae 
propiores pundo Θ,/w ipfa femperauferunt ra
tiones majores quam & redis remotioribus abfcifsae. Conftat 
itaque ex prius oftenfis redam A B folvere problema.

CaJ.N. Ducatur jam reda ab, ad modum quintum, aufe-
rens rationem 
Z K ad Γ b da
tam. Dad rati
one Z K ad A Θ, 
dabiturquoque 
ratio A0ad ΒΓ, 
adeoque reita 
A b pofitione 
datur, eodem 

z
Λ

[Μ Bmodo quo re- 
folvimus Cafum quartum. Oportet autem rationem compo- 

y nendam
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nendam minorem efle ratione ZM ad ΜΓ, ut patet per de- 
monftrata in fuperioriCafu. Compoiitio autem manifefta eit 
cx praemiilis.LOCUS DECIMUS QUARTUS.

Incidant jam reila: duae, ipiis r Μ, M Z parallelae, ita ut 
earum altera Η E fuerit citra pundum r ; altera vero Η δ ul
tra pundum Z: ac manifeftum eit redas per pundum H du- 
das difponi polle juxta quinque modos.

Caj. I. Ducatur reda A b, fecundum Cafum primum, aufe
rens rationem Z B ad ΑΓ datam. Junda HZ producatur ad 
Θ, & per pundum Θ ducatur reda ©K ipii mb parallela, 
redaeque A B in pundo κ occurrens. Quoniam ratio z b ad 
© K datur, ratio etiam © K ad Γ A data eft. Dantur autem po- 
litione redae duae ΑΘ, ΘΚ; in quarum alteri ©K fumitur 
pundum Θ, in altera vero A © pundum r; ac datum pun
dum H eft intra angulum αθκ: reda vero H E per H duda 
ipii A Θ parallela [ .________ , _______
cadit citra -pun- \ v- N M
dum r.Ducenda '----------- ------------ i
eft igitur reda H
Λ K abfcindens △ i-----\
rationem © κ ad I I
A r datam. Haec ι I
reda a κ poiiti- |______ j________
one datur per ©Γ Μ έ Γ A
Cafum primum Loci Jeptimi Lib. I. qui non habet limites.
' Componetur autem nujuimodi problema. Maneant de- 

fcripta, ac fit ratio propoiita ficut N ad o. Fiat ut ZH ad 
Η© ita N ad s ; ac ducatur reila ahk, juxta Cafum pri
mum Loci Jeptimi, quae auferat rationem K © ad Γ A aequalem 
rationi s ad o; ac manifeftum eft,redam abk folvere 
problema.

Caj. II. Ducatur jam reda ab, juxta Cafum fecundum, 
auferens rationem Z b ad αγ datam. Producatur ipfa A b ad 
κ: cumque ratio z b ad © κ data eft, ratio etiam © κ ad Γ A 
datur, adeoque reda ahκ pofitione datur, per Cafum fe
cundum Loci feptimi. Limitem autem habet, & ad hunc 
modum determinatur. Capiatur reila ©a media proportio
nalis inter iplas ©Γ, Θ E · ac jungatur HA qu$ producatur 

ad
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ad κ. Dico rectam ak auferre rationem ΘΚ ad αγ, mi-
no rem qua- 
vis ratione, 
i redi qua
cunque per 
H du0H, to
tique ΕΓ oc
currente,ab 
fciOi. Hinc 
patet quo 
pado com- 
poni poffit ® 

B

problema, & quod fiat conftrudio duobus modis, ab utroque 
parte ipfius A K, redis fcilicet ipfis r A, a E occurrentibus.

CaJ. III. Ducatur reda h b, juxta Cafum tertium, auferens 
rationem Z B ad r A datam : ac producatur ea ad pundum K. 
Quoniam ratio Z B ad κ Θ datur, ratio etiam κ Θ ad r A da
tur, adeoque recta hk politione datur, perCafum tertium
Loci Jeptimi. Con
fiat autem rationem 

Z’

H

M

componendam majo
rem effe debere rati
one ZMad ΜΓ.
Componetur autem' 

problema hujufmo- 
di. Maneant defcri- 
pta, & iit ratio data 
ficut N ad O major 
ratione Z M ad Μ Γ. 
Junita η m produca
tur ad A, ac fiat ut 
Z H ad Η Θ ita N ad

& patet ex aequo quod ratio Λ Θ ad Γ M minor erit ra
tione s ad o : quare duda redi hk auferente rationem K® 
ad Γ A aequalem rationi 3 ad o, occurret illa redae EM ne- 
ceilario. Etenim regiae propiores pundo Θ auferunt femper 
rationes minores quam quae abfcinduntur i redis remotiori
bus ab eodem; adeoque reda Η κ folvit problema.

Caf. IV. Ducatur jam reda H b, ad modum quartum, aufe
rens rationem AZ ad ΒΓ datam, & producatur ea ad pun-

R dum K-
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dum K. Quoniam ratio a Z ad κ θ datur, data etiam eft ra
tio ΚΘ ad b r; reda igitur Η κ pofitione datur, per folutio- 
nem Cafus praece
dentis. Oportet au
tem rationem com
ponendam minorem 
elle ratione L M ad 
Μ Γ. Componetur _ 
autem problema hu- Θ 
juimodi: maneant „ 
quae prius, & fit ra- 
tio data ficut N ad 
o minor ratione ZM A 
ad M r. Junge η m quae producatur ad Λ, ac fiat omnino ut 
in Cafu proxime praecedente.

Caf. V. Ducatur denique reda HB, juxta Cafum quintum, 
auferens rationem A Z ad B r datam. Quoniam ratio Z A ad 
E r datur, atque etiam ratio Z A ad © κ data eft, igitur ratio 
quoque ©K ad ΒΓ datur: unde reda HB pofitione datur, 
per Cafum quartum Loci (eptimi, qui quidem determinatus 
eft. Limitatur autem in hunc modum. Manentibus deteri-
ptis, capiatur reda 
© B media propor
tionalis inter ipfas 
ΘΓ,ΘΕ, ac junga
tur HB. Haec reda 
Η B auferet ratio
nem Θ K ad B Γ ma
jorem quavis rati
one & redis per H 
dudis, totique redae B Θ occurrentibus, abteifi^; adeoque ex 
praemiffis conftat redam eandem Z B auferre rationem Z A ad
B Γ majorem quam reda quaevis alia per H duda, ipfique Z Δ 
occurrens. Quod fi componendum fit problema, manifeftum 
eft fieri polle duobus modis, ab utraque parte reitae H B; 
fumptis nempe tegmentis ab utrifque Z A, A Δ. Haec autem 
omnia facile confequuntur ex nuper dcmonftratis.

A N a κ B-
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ΑΝΑΚΕΦΑΛΛ1ΠΣΙΣ.

Occurrant reilis duabus pofitione datis ab> ΑΓ regiae duae 
parallelae Η μ, η λ extra puncta data E & z: ac patet reitas 
per H duitas difponi polle juxta quinque Cafus. Auferant 
autem reibe Θ K, juxta formas primam & fecundam, rationes 
KZ ad εθ aequales rationibus datis. Jundis punctis H,z,pro
ducatur reila H z ad N; ac per pundum N ducatur reila N s 
ipfi AB parallela. Producantur etiam reila: © K ad Π. Quo
niam autem utraque nh, zh datur magnitudine, earundem 
etiam ratio data eft. Sed N H eft ad Z H ut N Π ad K Z, adeo
que ratio ΝΠ ad KZ datur: cumque ratio KZ ad ΕΘ data 
eft, ipfa quoque ratio ΝΠ ad Ε© datur. Jam dantur pofi
tione reibe duae Γ N, N s; ac fumitur in reila ΓΝ punctum 
E, in reila vero N2 punilum N; datum autem punitum H 
eft intra angulum ΓΝΣ; ac reila per H duita ipfi AB paral- 
lel^ non tranfit per punitum E: ducenda eft igitur reila 
© HK n auferens rationem ΝΠ ad Θ E aequalem rationi datae. 
Ac manifefta eft iblutio. Cafus autem primus abfque limiti
bus eft; fecundus vero non item. Determinatur autem Cafus

fecundus, capiendo mediam proportionalem inter ipfas NM, 
N E, ut reila n ©; ac jungendo reilam H©, quae producatur 
ad Π. Ratio enim n n ad E ©, in reilis N 2, em, erit ratio 
minima. Dico quoque rationem KZ ad E©,Jn reilis AB, EM, 
efle rationem minimam. Educatur enim e punito H reila alia 
2 hp, jam quoniam ratio N n ad E © minor eft ratione N P 
ad eh, permutando erit ratio ΝΠ ad np minor ratione εθ 
ad E». Sed νπ eft ad np ut z k ad z o; quare ratio KZad

Ri ZO
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zo minor erit ratione ΕΘ ad E-; unde permutando ratio 
KZ ad EΘ minor erit ratione zo ad ES. Ratio igitur KZ 
ad eθ minima eft in redis ab, em.

Componetur autem hunc in modum. Manentibus defcri- 
ptis, iit ratio data ficut Φ ad x. Haec ratio vel aequalis erit 
rationi K Z ad Εθ, vel minor erit eS, vel major. Si vero ra
tio Φ ad x aequalis fuerit rationi κ z ad E θ fola reda Η n 
iolvet problema. Si minor fuerit e^, problema impoftibile eit. 
Quod fi major fuerit eS, tum conftrui poteft duobus modis. 
Portatur jam rationem Φ ad x majorem elle ratione K Z ad 
ΕΘ. Fiat ut ZH ad HN ita Φ ad Ψ, ac ratio Ψ ad x major 
erit ratione ΝΠ ad E Θ; adeoque poilibile erit ducere per 
pundum H redam abfcindentem rationem Ψ ad x, idque 
duobus modis, ab utraque parte ipfius ΗΠ. Ducantur igitur 
reitae tales 2HP,THS: dico utramque redam fatisfacere pro
blemati. Quoniam enim HZ eft ad HN ficut ZTadNS, at
que etiam ut Φ ad 'P; erit quoque ZT ad N Σ ficut Φ ad Ψ. 
Sed ΝΣ eft ad ET ficut Ψ ad x, adeoque ex aequo erit ZT 
ad E T ficut Φ ad x. Reda igitur τ η ς t fatisfacit proble
mati. Ac pari argumento refla altera S Η ο P tantundem 
proflat.

Auferat jam reda Η ΘΚ, juxta Cafus tertium & quartum, 
rationes K Z ad ΕΘ aequales rationibus datis. Junda H z pro
ducatur ad N, & per pundum N ducatur reita n n, ipfi ab 
parallela: prolongetur etiam ΗΚΘ ad n. Quoniam vero 
utraque reda νη,ηζ datur magnitudine, ratio earundem 
datur: cumHN eft ad HZ ut ΠΝ adKZ, ratio etiam ΠΝ 
adKZ datur. Ob datam autem rationem KZ ad ΕΘ, ratio 
quoque N Π ad E Θ datur. Dantur igitur pofitione duae redae 
in eodem plano, nempe ΓΝ,ΛΠ; ac in reda ΓΝ fumitur 
pundum E,in ipia vero δνπ pundum N ; pundum autem 
datum H, eft intra angulum γνδ ; ac reda quae per H duci
tur ipfi ΝΠ parallela cadit citra pundum E. Ducenda eft 
itaque reda ηθπ per pundum H, auferens rationem N n ad 
ΕΘ aequalem rationi datae. Manifeftum eft autem quod, in 
Cafu tertio, ratio KZ ad Zs major eft ratione ΘΕ ad 
quodque, in Cafu quarto, ratio ifta minor eft eii. Permu
tando autem, ratio κ z ad Θ E, in Cafu tertio, major erit ra
tione Zs ad E Ξ; ut in Cafu quarto, minor erit ei. Sed ra
po KZ ad E Θ aequalis eft rationi datx; adeoque oportet ra

tionem
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tionem datam majorem eite, in tertio Cafu; minorem vero 
in quarto, rationeZs ad «E.

Componetur autem problema hujufmodi. Maneant deicri* 
pta, ac jungatur hh, quae producatur ad P* Elio ratio data 
ficut Φ ad x, in tertio Cafu major; in quarto minor ratione 
ΖΞ ad Ξ E. Fiat ut Η Z ad Η N ita Φ ad Ψ: ac ratio Ψ ad x 
in Cafu tertio, major erit ratione P N ad « E; at in Cafu 
quarto minor erit e^. Quocirca reita ηξρ auferet rationem 
in Cafu tertio, minimam ; ut in quarto, maximam. Si itaque 
jubeatur ducere per punitum H reitam auferentem ratio
nem Ψ ad X; vel erit reita fic duita, juxta modum ter
tium, occurrens ipfi E=; vel juxta modum quartum, ca
dens ab altera parte puniti s. DuiU autem reita ΗΠ au
ferente rationem N Π ad E Θ aequalem rationi 'P ad x, ratio 
kz adE© aequalis erit rationi ad x: adeoque reita illa 
ΗΠ fatisfacit problemati.

Auferat autem reita ΗΚΘ, juxta modum quintum, ratio
nem κ z ad e © aequalem rationi datae. Jungatur H Z ac pro
ducatur ea ad N. Per N agatur reita OP ipfi ab parallela. 
Jam quoniam utraque reita HN, HZ magnitudine datur, ra
tio etiam N H ad Η Z datur. SedNHeitadHZ ut ΝΠ ad 
K z. Ob datam itaque rationem K Z ad E ©, ratio Π N ad £ Θ 
data erit. Jam funt in eodem plano reitse dux pofitione 
datae, nempe EN,OP; ac fumitur in reita EN punitum E, 
ac in ipsa ο P punitum N; punitum autem datum H eft in
tra angulum E N P; reita vero per H duita ipfi A B parallela 
cadit citra punitum E. Ducenda eft igitur reita θηπ per 

punitum
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punitum H, quae auferat rationem π N ad ΕΘ aequalem ra
tioni datae, per ea quae demonifrantur in praemiflis. Deter
minatur autem faciendo N Θ mediam proportionalem inter 
ipfas MN, NE, ac jungendo redam H & auferentem reitis 
o P, E N fegmenta Π N, E Θ habentia inter fe rationem maxi
mam. Dico eandem reitam auferret reitisAB, en ratio
nem KZ ad ΕΘ maximam. Jungatur enim reda alia HA, ac 
ratio Π N ad E Θ major erit ratione 2 N ad E A. Permutando 
autem ratio Π N ad 3 N major erit ratione E Θ ad E A. Sed 
ΠΝ eftad HN ficut KZ ad ZT ; adeoque ratio kz ad ZT 
major eft ratione E Θ ad E A: unde permutando, ratio K Z ad 
ΘΕ major erit ratione ZT ad EA. Quapropter etiam in 
redis A B, E N ratio K Z ad E Θ maxima eft.

Componetur autem problema ad hunc modum. Manenti
bus delcriptis, iit ratio data ficut Φ ad x, quae vel aequalis 
erit rationi KZ ad ΕΘ, vel major erit eS, vel minor. Si aequa
lis fuerit ei, fola reda Η Θ folvet problema. St vero major 
fuerit eil, problema impollibile eft. Quod fi minor fuerit, 
componetur duobus modis. Sit enim ratio Φ ad x minor ra
tione K Z ad E Θ ; ac fiat ut H Z ad H N ita Φ ad Ψ; ac ma
nifeftum eft rationem 'P ad x minorem efie ratione π N ad 
ΕΘ. Ratio autem ΠΝ ad ΘΕ eft ratio maxima, adeoque 
poflibile erit ducere per pundum H redam auferentem ra
tionem Ψ ad x, idque duobus modis, ab utroque parte ipiius 
ΗΘ. Dudis autem redis HA, H2, qua auferant rationes a- 
quales rationi Ψ ad dico ipfas Jolvere problema. Etenim 
Z H eft ad Η N, hoc eft Z T ad Η N, ut Φ ad Ψ ; ac 3 N ef ad 
£ aficut Ψ ad x; adeoque ex a quo erit ZI ad E A ut Φ ad x. 
Reda itaque HA folvit problema ; & pari modo probabitur 
redam hs idem prxftare.

SCHOLION.
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Ex numero Locorum & Cafuum, utrique Ultro a Pappo αβ 
fanato,fatis fuperque liquet genuinum hoc efie Apollonii opus', 
quod licet, ex Verfione, utpote Arabica, mendoja, tradufium, 
plurime a nativa elegantia difcedere exiflimetur \ Literatis 
omnibus, profer tim Geometris, non ingratum efie confido. Ne 
tanta Cafuum multitudine Lefloris animus turbaretur, non 
abs re fore arbitror, rem totam ob oculos ponere \ defcriptoque 
Loco quem tangunt refla omnes datam rationem a datis 
reflis abfcindentes, punfli H fitum in fingulis expendere.

Sint refla dua ab, δε pofitione data,Jefe interfecantes 
in punflo M; ac in Λ B fumatur punflum Γ, ιη Δ E vero pun· 
fium Z: defcribere oportet Curvas iUas quas tangant refla 
omnes, auferentes a refiis datis Jegmenta punfiis r, Z adja
centia, qua Jint in ratione data; puta ut m ad n. Liat ut m 
ad n ita TM ad re fiam aliam, utrinque a punflo L in refla 
δ E collocandam, ut Z Θ,Ζ K. Et in eadem ratione m ad n capi· 
atur ad Z M refla, aqualis ipfi r Λ vel Γ N, utrinque a pun· 
flo r in refla A B ponenda. Quoniam vero Μ Γ eft ad five

ZK ut m adn , atque etiam ΓΛ w7 Γ N eft ad ZM in eadem 
ratione \ erit componendo Μ A ad ΘΜ, ac dividendo MN ad 
Μ κ in eadem ratione, five ut m ad n. Q^inetiam fi aufe
ratur ab ipfa Γ M refla aliqua ut Γ P, ac fimul addatur ipfi 
Z M refla Z o, qua fuerit ad ΓΡ ficut n ad m; dividendo 
MP erit ad «o in eadem ratione ac m ad n; ac viciffim,fi 
augeatur refla Γ M ac minuatur ipfa Z M ; componendo erunt 

7 etiam
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etiam figmenta in eadem ratione. Ac facili negotio idem in 
refiis r M, Z κ demonftrabitur. Hinc fi loco Parabolarum con
jugatarum, quas in Scholio ad finem Ub. I. adhibuimus, de· 
[cribantur Parabola duce, quarum altera contingat reflas A B, 
Δ E in punflis A, Θ ; altera vero in punflis K ac N : patebit, 
per ibidem demonfirata, reflas omnes Parabolam Λ Π Θ T con
tingentes abfcindere e refiis Μ A, Θ E; uti & e refiis M B, Θ Δ, 
rationes aquales rationi m ad n. Tangentes vero omnes alte
rius Parabola S K N a at ferent a reflis M A, K Δ · ac ab ipfis 
MB, KE, eafdem rationes m ad n. ^pniam vero r m eft ad 
IQaclK ficut m ad n; componendo aut dividendo·» pro ge
nio Cafiis, figmenta omnia a Tangentibus prioris Parabola e 
refiis r A^ z e ; vel ex ipfis r b, z δ abjcifa: aut a Tangenti
bus pofterioris, ex ipfis Γ a, Z δ, vel r B, z E ablata, erunt in ea
dem ratione. Patet etiam re fiam Z r s, punfla data Γ, Z con- 
neflentem, contingere utramque Parabolam, puta in punflis 
Πh · quia refla hac aufert rationem MT adLQ velZK a- 
qualem rationi m aci n.

x Piantur igitur tres Tangentes utrique Parabola communes, 
ac in earum altera punfla contafius utriufque Curva, ut Θ 
(f K : unde levi opere Locus five Curva ipja defiribipoffunt, 
per ea qua adfinem Scholii pradifii pracepimus. Piatis au
tem Curvis illis, manifeftum eft, fi reperiatur punfium da
tum H in ipfis punflis contafiuum Π Ξ, unico tantum 
modo componi pojfe problema : fi fuerit punfium H intra am
bitum alterutrius Parabola, vel fi tangat ipjam re fiam Z Γ S 
produfiam, non nifi duas Tangentes duci pofie: adeoque duo
bus tantum modis componi problema. Si vero punfium H tan
gat ipjas Parabolas, tribus modis efficietur Conftruflio. Quod 
fi ponatur punfium datum H extra Curvas, nec in re fi a Z Γ, 
ubicunque fuerit, quatuor Tangentes ducipojfunt, ad utram
que Parabolam bina, unde etiam juxta quatuor modos com
ponendum esi problema.

Obfirvandum tamen eft quod, fi ratio m ad n minor fu
erit ratione r M aa Z M, punfium K cadet ad eafdem partes · 
cum punfio Z; ac Parabola altera s N K S non in angulo 
A Μ Δ, jed in angulo E MB, defiribenda erit- At fi ratio 
auferenda aqualis fuerit rationi Γ M ad Z M, coincidente 
punfio K cum punfio M, refla Η M fatisfaciet problemati; 
atque etiam refla alia, ipfi r zparallela,per punfium H dufla.

Hinc
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Hinc manuducimur ad aliam & a conftrutiione Apollonii di- 

verfiffimam problematis effetiionem, nec minus facilem. Nam 
fi loco punCti L in retia Δ E fumantur puntia © ^ K, aequaliter 
a 1 utrinque difiantia; ac loco puncti Γ in retia A B /umatur 
punctum concursus M: ubicunq, fuerit punctum datum H, ma- 
nifeftum efi refolvi pofie problema, per Cajus quofdam Quatuor 
Locorum ultimorum Libri primi. Nec ulteriori explicatione

opus eft, ut pote in re fatis evidente ; cum fcilicet jegmenta 
omnia in retiis pofiti&ne datis, puntiis ©, M adj acentia, fint 
in eadem ratione cum jegmentis ab eadem retia abjciffis, 
ac puntiis Γ, Z adjacentibus ; hoc efi in ratione VM ad I® vel 
Z K. Exempli gratia, ducta retia quavis P o auferente a 
pofitione datis A B, △ E fegmenta Μ P Θ o, puntiis M 
© adjacentia, quae fint in ratione data five ut ΓΜ ad Z ©. 
Dico eandem retiam P o abfcindere etiam fegmenta Γ P ad 
Z o, puntiis Γ, Z adjacentia, eandem rationem inter Je ha
bentia quam habet Γ M ad l ©. Etenim fi ΓΜ fit ad Z © 
ficut m ad n, ac fiat etiam M P ad © o in eadem ratione 
data ( per Cafus IIdos Loci quarti vel feptimi Lib. I.) 
erit etiam dividendo, r M—μ P, five Γ P, ad Z Θ—© o, hoc eft 
ad Z O, ut m ad n : retia igitur P O fatisfacit problemati.

Ter totum autem Librum fecundum fere, duplici Compo- 
fitione efficipoteft propqfitum, etiam juxta methodum Apol
lonii , tametfi hoc reticeat; indifferenter enim duci potefi 
retia parallela per puntium H ad hanc vel illam e retiis 
duabus pofitione datis : adeo ut pro diverfitate fitus ptin·

S tiovum
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Horum Γ Z, ad alta Loca aliofque Cajus idem problema 
plerumque referri pojfit : quod quidem innuifie fufficiat. 
Quinetiam Cafus Loci fecundi Lib. II. ad modum Loci 
oiiavi & noni, paulo fimplicius (ut videtur} & rejohuntur 
& determinantur.

Porro Capitula hujus Libri fi^e Loca inferip fit A pol
ioni us,fenju omnino Geometrico, adindigitandum Locumβυε 
βtum punSii H in βηgulis diverjum, rejpeSlu trianguli z r M, 
in plano infinito circumjeSio. Loca autem hac Junt genere 
diverfiffma: nam Locus primus, quartus, quintus & deci
mus occupant fpatia fummo modo infinita, ac totum planum 
complentia, fi adjeceris Locum tertium & decimum quartum 
inter parallelas intercepta, ac quoad unam tantum dimen- 
jionem infinita. Locus Decimus-terttus occupat jolum tri
angulum Z Γ M; eidemque aquale Jpatium duodecimus. Se
cundus, fex tus, & nonus punSlum H in rectis infinitis collo
cant ; ut oSiavus & undecimus in finitis. Denique Locus 
feptimus non nifi unicum punLium efi, in concurju fcilicet 
duarum rtfiarum ipfis Γ Μ, Μ Z parallelarum, per punSia Γ

Z duSlarum.

APOL-
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APOLLONII PERGAH
De SeEtione Spatii,

SIVE

ΠΕΡΙ ΧΩΡΙΟΥ ΑΠΟΤΟΜΗΣ, 

Liber Prior Restitutus.

QU^EN AM fuerit Analyiis Veterum, & fpecimine 
librorum praecedentium abunde conflat. Ledoribus 
autem nonnullis nimius fbrtafle videatur audor no- 

iler, dum in tot Cafus diverfbs problema de Sedione Rationis 
diftribui voluit; fingulorum Refolutionem ac Compofitionem 
fufe docens. Veniam tamen indulgebit, qui animadverterit 
hos libros i Pappo immediate poli Euclidis Oata defcribi, 
quali Analyfeos fludiolis apprime necellarios, ac in exem
plum plani problematis per omnes cafus plenillime fbluti 
defignatos: nectam Mathematicorum peritis fcriptos, quam 
in gratiam eorum qui velint &ναλαρ£άνιιν ev χαμμάί <&ναμ»ν cvps- 
77κώ? ut ait Pappus. Agnita autem hujus Analyfeos prae- 
flantia, Apollonii opus de Sedlione Spatii five redanguli, 
jam olim deperditum, reflaurare aggrefTus fum; nec irrito 
conamine. Manifeftum enim eft ex defcriptione ‘Pappi^ hos 
libros eodem omnino fubdivilionis ordine, quoad Loca & 
Cajus, difiributos fuifle. ExaiU autem refolutione com
peti problemata duo ©fei κόγν ^070^»
conjun0liilima ac quali germana efie; levique Lbh mutati
one per omnia quafi coincidere. Quocirca folutionem ejus 
fubjungere vifum eft, inventam ac demonftratam ad exem
plum praecedentium; nec multum, ut opinor,ab ipfius Apollo
nii opere (fi unquam lucem viderit) diicrepaturam: mfi quod 
in gratiam Ledorum, quibus brevitas magis cordi eft, m 
compendium, quantum fieri licuit, reda0la fit. Hoc autem

S a magna
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magna ex parte fit, obfervatis in omni Cafu, ad punda cor- 
refpondentia defignanda, iifdem notis Alphabeticis.PROPOSITIO GENERALIS.
Sint duae redtae infinitae in eodem plano politione 

datae, ut ab, δε; vel parallelas inter le, vel oc
currentes invicem in ρηηόΐο m. Sumatur autem 
in reda A b pundum r, in ipsa vero δ e pundum 
z. Ducenda eft reda, per pundum quodvis da
tum h, non contingens politione datas, quae au
ferat ab ipfis fegmenta γκ, za, redangulum dato 
(quod lemper Ξ appellare licet)aequale.continentia.

Sint autem imprimis rectae duae politione datae invicem 
parallelae ; ac punitum datum H cadet neceflario vel intra 
vel extra parallelas datas.LOCUS PRIMUS.

Cadat primo pundum H extra parallelas datas : ac mani· 
felium eft problema effici pofle juxta tres modos, fegmentis 
icilicet ab ipfis ΓΒ, Z E, vel ab ipfis γβ, z Δ, vel denique ab 
ipfis ΑΓ, ΖΔ auferendis.

In unoquoque horum Cafuum eadem plane eft Analyfis,ea- 
demque Compofitio. Ponatur itaque in quolibet cafu rectam 
ΗΚΛ abicindere fegmenta ΓΚ, ZA redangulum xquale red
angulo dato a comprehendentia. -Jun&is pundis datis Η, Γ, 
reda Η Γ data erit politione, quae producatur ad occurfum 
cum politione dat& Δ E; adeoque punitum occurfus N datur, 
jpfaque reda NZ: ob data autem tria punita Η,Γ,Ν ratio 
ipfius H r ad Η N data erit. Verum ratio ΓΚ ad N λ eadem 
eft ac ratio Η Γ ad H n ; quare ratio r κ ad N A etiam data eft : 
unde & ratio reilanguli Γ K in Z a ad redangulum N A in 
Z A datur. Sed redangulum r K in Z A datum eft; quare 
redangulum Z A in N A quoque datur, applicandum ad redam 
datam N Z, excedens quadrato in cafu primo ac tertio, vel 
deficiens quadrato in fecundo; unde ( per y8um & 
^atwum Euclidis ) dantur punita applicationis A ; ufque 
datis, redae etiam HK A dantur politione Ac
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Ac manifeftum eft cafus primum & tertium nullis limiti

bus obnoxios efle, fed redas remotiores a punctis datis r, z 
femper auferre Spatia majora, quam quae lifdem propiores 
iunt. Patet quoque redam Z Λ, in primo Cafu, femper ae
quari ipfi N Λ in tertio. Secundus autem cafus determinatur, 
quia redangulum N Λ in Λ z, quod fit ad redangulum z ut 
H N ad H Gap- 
plicandum eft 
ad redam N z 
deficiens qua
drato. Appli
catio autem 
ifta fieri ne
quit quoties 
reilangulum 
illud majus fu

B

erit quadrato 
dimidii ipfius N z. Fiet autem modo lingulari, fi pundum 
Λ reperiatur in medio ipfius N Z; adeoque redangulum 
maximum, juxta hunc cafum auferendum, erit ad quadratum 
dimidii ipfius N z, ficut r κ ad N Λ fi ve ut Η r ad Η N. Hoc 
ii majus fuerit fpatium datum, problema propofitum impof- 
fible eft. Quod fi minus fuerit eo, patet applicationem fieri 
pofle dupliciter, adeoque duobus modis componi problema, 
redis nempe aequaliter a punitis N, Z utrinque diftantibus.

Compofitio autem manifefta eft. Nam fi producatur reda 
ΗΓ ad N, ac fiat ut ΗΓ ad HN ita redangulum datum Sad 
aliud O ; dein utrinque applicetur ad redam datam NZ red
angulum illud o excedens quadrato; atque, fi fieri poteft, 
etiam deficiens quadrato : habebuntur omnia punda quaefita 
Λ in pundis applicationum, dudaequeomnes redae ΗΚΛ fa- 
tisfacient problemati. Quoniam enim redangulum N Λ in Λ Z 
aequale eft redangulo o, ac redangulum o eft ad rcdangu- 
lum a ut N Λ ad Γ K; erit redangulum Γ K in λ Z aequale red
angulo a.Redae igitur omnes Η κ A folvunt problema. Q.E.D.

Problema igitur hoc femper effici poteft dupliciter juxta 
Cafus primum & tertium; atque etiam dupliciter, juxta fe
cundum, modo redangulum O minus fuerit quadrato ex di
midio ipfius N Z. Quod fi eidem aequale fuerit, fiet modo fin- 
gulari: fi vero majus fuerit eo impoffibilis erit Conftrudio.

LOCUS
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Sit jam pundum datum H intra parallelas datas: patet 

tribus modis duci pofle redas, quae iegmenta auferant ΓΚ & 
Z A datum redangulum 5 continentia: vel enim ex ipfis r B, 
Z E; vel ex ipfis r A, z fi; vel tertio ex ipfis r B, z △ reieda 
erunt.

In omni autem Cafu, mutatis mutandis,eadem eft refolutio
cum praecedente. JuniU enim & produ^U redi ΓΗ ad N, 
reda Η N dabitur magnitudine & poiitione ; ac ob data pun
ita Γ,η, N, ratio ipfius rH ad ΗN, hoc eft, r κ ad an, (ob 
fimilia triangula ) data erit. Sed ut ΓΚ eft ad AN ita red- 
angulum Γ K in az ad redangulum AN in Λ Z. Datum au
tem eft rt6langulum ΓΚ in a z; quare datur quoque re0tan- 
gulum N A in 
ΛΖ, applican- A 
dum ad rectam 
datam N z de
ficiens quadra
to, in primo 
Cafu; excedens 
vero quadrato 
in fecundo ac 
tertio: qui qui- ------ 
dem Cafus pro- 5 

B

E

inde femper poilibiles funt, ac redie propiores punitis Γ, Z, 
auferunt femper Spatia minora quam remotiores ab lilBem.

Primus autem Cafus Diorifticus eft, neque applicari poteft 
redangulum deficiens quadrato ad redam N z, quod majus 
fuerit quadrato dimidii ipfius N Z. Redangulum igitur maxi
mum, quod abfeindi poteft juxta Cafum primum, erit ad 
quadratum dimidii ipfius N Z, ut Γ H ad Η N. Hoc fi majus 
fuerit redangulum propofitum H, non componetur problema, 
ut impollibile. Si aequale fuerit ei, fingulari tantum modo 
fiet. Si vero minus fuerit eo, dupliciter conftrui poteft 
problema, fad^ ad utramque partem applicatione.

Compofitio autem manifefta eft, eademque omnino cum 
quam in praecedente Loco oftendimus. Fiat enim ut ΓΗ ad 

Η N ita redangulum datum H ad aliud O, quod applicetur ad 
redam N z> deficiens quadrato in primo Cafu, excedens vero 

in
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in fecundo ac tertio. Duobus itaque femper fieri poteft 
modis; atque infuper duobus, quoties redangulum O minus 
fuerit quadrato ex dimidio ipiius N z; vel modo lingulari, fi 
eidem aquale fuerit, hoc eft omnino tribus.

Caeterum ut in Sedione Rationis Scholia addidimus pro 
exhibendis Locis Geometricis, quae tangant redae omnes 
rem propofitam praeftantes; ita m Sedione Spatii Ledori 
curiofo non injucundum erit nec inutile eadem common- 
ftrari, locaque delignari quae tangant redae omnes redan
gulum datum auferentes. Hoc autem fit ope Propofitionis

Lib. III. Conicorum Apollonii noftri, qui demonftra- 
tur, Si reEia tres contingant EUipfin vel Hyperbolam^ 
quarum dua parallela fint & dentur pofitione ; quadratum 
femidiametri Se&ioms his duabus parallela aquale efje 
reSiangulo Jegmentorum inter punSla contaSiuum & pan
gentem tertium interjeSiorum. Idemque demonftrationibus 
propriis Illuftriffimus Newtonus in Principiis, & Cl. Hireus 
in Conicis ftabiliverunt. Hoc autem polito, fi delcnbatur 
Ellipfis ΓI z n cujus diameter fit reda r z, jungens punda
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Tegmentorum auferendorum: dico omnes Tangentes hujus 
Ellipleos abicindere fegmenta r κ, z Λ redangulum aequale 
dato comprehendentia; fi nempe ab eodem latere redae ΖΓ 
fumenda fint, ut m Caiu I & III Loci primi, & in primo 
fecundi. Quod fi in contrarias partes Iegmenta auferenda 
fint, ut inIIdo primi, & IIdo & 111° fecundi; defcribantur 
Hyperbolae oppofitae M Z N, o r n, eafdem cum Ellipfi dia
metros habentes: ac redae omnes Curvas illas Hyperbolicas 
contingentes abicindent etiam fegmenta redangulum aequale 
reitangulo dato continentia. Quae omnia ex ipsa Apollonii 
propoiitione praedidU latis patent. Jam fiant Z s, Z s & r P, 
Γ T aequales lemidiametro conjugatae © I; ac redae 2 © T, 
£ ©P in infinitum produdae, ut τ © φ, x©ψ, erunt oppofi- 
tarum Hyperbolarum Afymptoti. Datis autem Afymptotis 
& pundis r, Z paratillima eit Curvarum dclcriptio.

Hinc manifeftum eft problema quaternas habere ibluti- 
ones, fi fuerit pundum datum H extra ambitum Ellipleos vel 
oppofitarum Hyperbolarum. Si vero pundum H reperiatur 
intra earundem Curvarum partes concavas, non nili binae 
duci poliunt Tangentes ad Elliplin, fi fuerit intra ambitum 
Hyperbolarum ; vel ad Hyperbolas, fi fuerit intra Ellipfin *. 
adeoque duobus tantum modis iblvetur problema. Quod fi 
pundum H tangat alteram harum Curvarum, trium omnino 
folutionum capax eft propofitum: modo nempe lingulari, 
reiU Curvam tangente in pundo dato H; ac dupliciter 
per Tangentes alterius Curvae.

Cave tamen ne credas Curvarum Conicarum delcriptio- nem praecipi ad plani problematis effedionem, led tantum 
ad uberiorem rei explicationem. Vicillim autem Tangentibus 
ad Curvas Conicas de pundis datis ducendis, etiamli Curvae 
nondum defcriptae fint, converfo argumento via fternitur ; 
uti pofthac demoftrabitur.LOCUS TERTIUS.

Interlecent jam le mutuo redae duae politione datae, ut 
A B, ΔΕ» in pundo M, ac concipiatur utrumque punitum Γ 
& Z coalelcere in commune pundum occurius M : oportet 
ducere, per pundum datum H, redam quae auferat iegmenta 
Μ κ, Μ Λ rcdanguluni aequale rcdangulo dato comprehen- 

y dentia.
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dentia. Hoc autem fieri poteft juxta tres Cafus; vel enim 
abfciflum erit redlangulum ex ipfis A m,m △; vel ex ipfis B m, 
ME; vel tertio ab ipfis AM? Μ E.

Age redam H © per punitum H ipfi ab parallelam; ac 
punitum © atque ipfe ΗΘ,ΘΜ dabuntur tam magnitudine 
quam politione. Applicetur ad redam ©H redangulum da
tum ; & latitudo inde orta data erit: fitque ea reda Μ Π 
utrinque ponenda. Quoniam vero redangulmn ΗΘ in ΜΠ 
aequale eft redangulo MK inMA, erit H © ad MK, hoc eft 
© Λ ad ΛΜ, ut am ad ΜΠ: quare, dividendo in primo & 
tertio Cafu, & componendo in fecundo, © M erit ad Μ Λ 
ficut Λ Π ad Π M; adeoque redangulum © M in Μ n aequale 
erit redangulo Μ Λ in Λ n. Sed redangulum © M in Μ Π 
datum eft, ob utramque redam datam; datum eft igitur red-*

A

angulum Μ A in ΛΠ, applicandum ad redam datam MU, ex
cedens quadrato in primo & fecundo Cafu ζ, deficiens vero 
quadrato in tertio, qui proinde Diorifinum habet. Redan
gulum autem minimum aufertur, quoties redangulum ©M 
in ΜΠ aequaleeft quadrato dimidii ipfius Mii, five cum ΜΠ 
«quale eft quater ipfi M ©. Cumq; Μ Π in H © femper aequale 
fit redangulo dato, redangulum illud minimum aequale erit 
quater'redangulo Η© in ©m.

Componetur autem problema, fi manente redi paralleli' 
H ©, eidem applicetur redangulum auferendum ac fiat Μ n, 

T ponenda
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ponenda ab utroque parte pundi M, aequalis latitudini quae 
refultat. Deinde ipli Μ n applicetur redangulum datum Μ Π 
in ΘΜ excedens quadrato, in Cafu primo & fecundo; defi
ciens vero in tertio: & fint puncta applicationis Ai, λ^. Du
cantur redae ΗΚΛ. Dico illas fatisfacere problemati. Quo
niam enim ^tangulum MA in ΑΠ aequale eft redangulo 
© M in Μ Π, erit Θ M ad Μ A ut ΠΛ ad ΜΠ; ac componendo 
in primo &weundo Cafu, vel dividendo in tertio, erit ©A 
ad Λ M ficut Λ M ad Μ n. Sed © Λ eft ad Λ M ut H © ad κ M, 
quare ΗΘ eft ad KM ficut AMad ΜΠ. Eft igitur redangu
lum H © in Μ Π aequale redangulo K M in Μ A. Sed redan
gulum © H in ΜΠ aequale eft redangulo dato s, adeoque & 
redangulum KM inMA; redae igitur ΗΚΛ folvunt pro
blema. Q. E. D.

In Cafu autem tertio demonftratum eft applicationem fieri 
non poile, fi redangulum datum minus fuerit quater redan
gulo H © in © M. Tunc enim non niii duae redae duci pof· 
lunt, juxta modos primum & fecundum, pundis A aequaliter 
«i pundis M & Π utrinque diftantibus. Si aequale fuerit 
redangulum datum s quatuor redangulis h © in ©M, con- 
ftruetur modo fingulari juxta tertium. Si vero majus fuerit 
eo, tum fiet dupliciter juxta modum tertium, ita ut omnino 
quatuor habeat folutiones.

Obfervandum autem eft redam ΜΠ pundo M in con
trarias partes pundi © collocari debere, in primo & fecundo 
Cafu; in tertio vero in eafdem, five verfus © : quia in omni
bus © Λ eft ad A M ut Λ M ad Μ Π, atque adeo fi punitum 
© ex hypothefi fit intermedium inter Λ & M, ut m tertio 
Cafu, etiam pundum Λ intermedium efle debet inter punda 
M & n. Reda itaque Μ Π ad eafdem partes pundi Λ, hoc eft 
pundi ©, ponenda eft ; & redangulum applicandum defici
ens quadrato. Quod fi pundum © externum fuerit, exter
num erit & A; adeoque in contrarias partes pundi © po
nenda reda M n, cui femper applicandum eft redangulum 
excedens quadrato, ut pundum A externum efte poflit.

Tangent autem redae omnes datum redangulum abfcin- 
dentes binas oppofitas Hyperbolas conjugatas, quorum com
mune centrum eft pundum M, in occurfu redarum pofi- 
tione datarum : ipfae vero redae ab, δε earundem com
munes Afymptoti iunt. Jam fi fiant MK, Μ A aequales late

ribus
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ribus datis redanguli auferendi, ac jungantur redae quaevis 
K Λ, quae bifecentur in pundis θ, N, n &c. erunt punda 
illa Θ, N, n punda contactuum ipfarum K Λ cum Curvis 
Hyperbolicis delcribendis. Datis autem Alymptoris & pun- 
Cio quovis, facili negotio ipfae Curvae defcribi poliunt; ut 
jam didum eft. Sunt autem omnia redangula legmento

rum ex Afymptotis, cluCU Tangente quavis ablciflbrum, 
ut Μ κ in Μ Λ, inter ie aequalia : per Prpp. 4$am Lib. III. 
Conicorum Apollonii. Quare inventis punitis Θ, N, n de- 
fcribantur Hyperbola ΧΘΙ, φνξ, ΟΠΡ, 2ΤΤ: harum 
omnium Tangentes quaelibet auferent redangula data aequa
lia ab Afymptotis ab, δε; quod erat faciendum. Hinc et
iam manifeftum eft pundum datum H, unde ducendae funt 
redae Η Λ K, intra ambitus Hyperbolarum ii€um elle, quoties 
duobus tantum modis componi poflit problema; fi vero tri
bus fiat, Curvas ipfas tangere: inter Curvas autem & Alym- 
ptotos reperiri, quoties quatuor redis per pundum H du
cendis idem praeftari poflit.

LOCUS QUARTUS.
Occurrant invicem redae A b, δ e in pundo M, ac in reCU 

AB fumatur pundum M vel r; in ipsi vero △ E pundum z.
T 2 Cadat
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Cadat autem punctum datum H ab altera parte ipfius AB : 
ac educendae fine reite e punito H quae auferant tegmenta 
datum reitangulum continentia. Patet autem hoc fieri pofle 
juxta quatuor modos, recifis tegmentis velexipfis αμ,ζδ, 
vel ex A M, Z M, vel ex B M, z E, vel denique ex ipfis a m, Z E.

Horum omnium eadem plane eft refolutio. Per punitum 
H ipii ab parallela ducatur reita ΗΘ, rectae δε occurrens 
in punito ©; unde punctum © datum erit, atque adeo ipiae 
reitae ©h,©m dabuntur magnitudine & pofitione. Appli
cetur ad reitam ©H reitangulum datum H; ac data erit la
titudo mde orta, ut recta ΖΠ. Erit igitur reitangulum ©H 
in ΖΠ aequale reitangulo dato H, hoc eft, reitangulo MK in 
ΖΛ; adeoque ©H erit ad MK ficut AZadzn. Sed ©Heft 
ad MK ficut A © ad Λ M : quare © A eft ad Λ M ficut A Z ad 
Z p. Componendo autem in Cafu tertio, vel dividendo in 
caeteris, erit ©M ad ΜΛ ficut ΑΠ ad ΠΖ; reitangulum ita
que ©M in ΠΖ aequale erit reitangulo ΜΛ in ΛΠ. Datum 
autem eft reitangulum ©M in ΠΖ, ob datam utramque 
reitam; datur itaque reitangulum Μ a in Λ Π, applicandum 
ad reitam datam Μ n excedens quadrato in primo ac tertio 
Cafu, vel deficiens quadrato in tecundo & quarto, ut ha
beantur punita omnia A. Quoniam vero in omni Cafu © A 
eft ad λ M ficut A Z ad ΖΠ; ubicunque ex hypothefi pun
ctum A intermedium eile debet inter © & M, pundum z

quoque intermedium erit inter A & n; ac proinde reita Z n 
ad contrarias partes punito A fitum habebit. Si vero A 
externum fuerit, externum erit & Z; unde ad eafdem partes 

five
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five verius pundtum A iemper collocanda eft reda data zn. 
Quod ii juxta hanc regulam ponatur reda ΖΠ, ad eafdem 
partes ad quas jacet pun0tum H, refpedu redae AB; appli
candum erit redangulum ©M in ΖΠ ad redam ΜΠ defi
ciens quadrato; at ii in contrarias partes ponenda iit reda 
Z Π, redangulum illud applicandum erit ad Μ Π2 excedens 
quadrato. Atque haec omnia obtinent in Locis fexto & 
leptimo iequentibus.

Hinc manifeftum eft, in Cafu primo ac tertio, applican
dum efle redangulum ©M in ΖΠ ad redam ΜΠ2 excedens 
quadrato; ut habeantur punda Ai, Λ3 : adeoque proble
mata illa iemper poflibilia eiie, redtafque pundo Z propiores 
iemper ipatia minora auferre remotioribus. Confiat etiam 
Μ Λ in tertio iemper aequari ipfi Π2 A in primo. Punctum 
autem A in tertio iemper cadet inter punda © & M, quia 
redangulum Π A in Λ M, hoc eft © M in Π Z, neceflario mi
nus eft redangulo ΘΜ in ©Π2.

Cafus autem fecundus & quarttfs requirunt, ut applicetur 
re£tangulum ©M inznad redam ΜΠ deficiens quadrato; 
ac proinde Cafus hi Diorift ici funt, Non enim applicari po- 
teft ad redam ΠΜ redangulum quod majus fuerit quadrato 
ex dimidio ipfius ΠΜ; quo in Cafu problema impoilibile 
erit. Fiet autem modo lingulari, fi reperiatur pundum A 
in medio ipfius ΠΜ; five ii fuerit redangulum ©M in ΠΖ 
aequale quadrato dimidii ipfius Π M, hoc eft, quadrato ipfius 
Λ M. Erit igitur ΘΜ ad Μ A ficut Μ A five Λ Π ad Π Z; adeo
que ©Ment ad ΘΛ ficut ΜΛ ad az. Permutando autem 
©M erit ad ΜΛ ficut ©A ad AZ. Quocirca ©M erit ad 
© A ficut © A ad © Z; unde reda © A media proportionalis 
erit inter datas ©Μ, ©Z, adeoque data eft.

Capiatur itaque media proportionalis inter Θ Μ, Θ Z, quae 
fit ©A: ac ponatur utrinque in reda δε, ut © Λ2, ©Λ4. 
Ac jungatur utraque ΗΚΛ. Manifeftum eft redam ΗΚΛ2, 
in fecundoCafu, abicindere fpatium maximum MK in AZ; 
alteram vero ΚΗΛ4 in quarto, auferre fpatium minimum. 
Etenim in fecundo, accedente red^ Η A ad punda Z vel M, 
minui poteft reda MK vel Z A in nihilum; earumque alterd 
evanefcente evanefcit etiam earundem redangulum Μ κ in 
Z A : quocirca in hoc cafu reda H Ai, bifecans ipfam Μ n, au
fert redangulum maximum. In quarto autem Calu, accedente 

red^
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red^ ΚΛ ad parallelifmum vel redae ab, vel ipfiusAE, au
getur reitangulum in infinitum ; adeoque reda ΚΛ4, per 
medium ipfius ΜΠ duda, aufert redangulum minimum. 
Facile eflet haec ad modum Dioriim*>n Apollonii demon- 
ftrare ; fed, brevitati confulens, in exercitium ftudiofi Ana- 
lyilae relinquenda potius cenieo.

Componetur autem problema hoc modo. Manentibus de- 
fenptis, dud^que reda paralleli θη, capiatur media pro
portionalis inter GM, ©z,ut ©A;& utrinque ponatur reda 
θα, ad A 2 & Λ4. Ducantur redae ηλι, kha^.; & hae 
auferent extrema redangula Μ K in A Z; maximum quidem 
reda ΗΛ2, minimum vero ΚΛ4. Si igitur redangulum da
tum z majus fuerit maximo vel minus minimo, non componi 
poteil problema juxta hos Cafus. Si vero minus fuerit ma
ximo, fiet dupliciter juxta fecundum ; fi majus minimo du
pliciter juxta quartum. Si aequale fuerit maximo, fola reda 
Η Az fatisfacit problemati, quod impollibileerit modo quarto. 
Si aequale fuerit minimo, ibla reda K Λ4 folvit problema 
juxta fecundum impoflibile. Modo autem primo & tertio 
redangula quaevis abfque limitibus abfeindi poffeint. Fiat 
igitur ut redangulum ΖΠ in ©H aequale fit redangulo dato 
a, & utrinque ponatur reda ΖΠ fuper redam △£. Dein ipfi 
Μ Π2, utnfque Z Π, M Z fimul fumptis aequali, utrinque ap
plicetur redangulum ©M in ΖΠ excedens quadrato: fint illa 
redangula mai in nz ai & ma$ in Π2 Λ3. Si vero 
redangulum z nec majus fuerit maximo, nec minus minimo, 
applicari poteil redangulum © M in n z deficiens quadrato 
ad redam Μ n, differentiam i piarum zn, ZM: Fada autem 
utrinque applicatione, habebuntur punda A2 vel A^ qua: 
in altero tantum horum Cafuum, vel bina erunt vel unum 
tantum, juxta limitationes praecedentes. Minimum enim in 
quarto, multo majus eft maximo in fecundo. Inventis au
tem pundis a, ducantur & producantur redae HA: dico 
omnes illas abfeindere redangula Μ K in Z A redangulo dato 
z aequalia.

In omni autem Cafu eadem eftdemonftratio. Quoniam 
enim redangulum ΘΜ in nz aequale eft redangulo ma in 
A n; erit Θ M ad Μ a ficut Λ Π ad n z; adeoque © A ad A M, 
hoc eft θ H ad K M, erit ut A z ad z n; quocirca redangulum 
θη in zn,hoc eft redangulum s>perConftrudionem,aequale
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eft redangulo KMin AZ. Redae igitur omnes ΚΗΛ ad hunc 
modum inventae folvunt problema. Q^E. D.

Redangulum autem maximum & minimum eodem argu
mento determinantur, quo limites rationum habentur in 
Senione Rationis·, ad Locum fextum & ieptimum Libri pri
mi. Maximum enim in Cafu fecundo aequale eft redangulo 
©H in exceifum quo ipiae ©M, ©z iimul fumptae fuperant 
illam quae poteft quater redangulum ©M in ©/. Minimum 
vero in quarto aequale eft redangulo ©H in redam compo- 
fitam ex utroque ©Μ, ©Z, & ilU quae poteft quater redan
gulum ©M in ©Z; iimul fumptis.LOCUS QUINTUS.

Occurrat jam reda parallela Η© reitae δε, in pundo Z 
coincidente cum pundo ©. Ducendae funt reitae quae aufe
rant redangulum Μ κ in Z Λ aequale redangulo dato g. Hoc 
autem fieri poteft tribus modis, vel enim abiciila erunt feg- 
mentaex ipfis AM, ZE, vel e BM, MZ, vel tertio ex ipfis 
A μ, Z Δ. Una autem eft Analyiis omnium, eadem & facilli
ma Compoiitio. Quoniam enim z H eft ad z Λ ut Μ K ad ΛΜ, 
obfimilia triangula,redangulum ZH in AM aequale erit red- 
angulo Z A in MK. Datum autem eft redangulum ZA in 
MK, adeoque datur redangulum ZH in ΛΜ. Datur vero 
reita Z h,adeoque & λμ data eft; ac dato pundo M pundum a 
quoq; datur: quare ,
& reitae Η K Λ po- -J'
iitione dantur. Yx

Componetur au- / x.
tem problema fi U
applicetur redan-
gulum datum g ad | Δ rj X.
redam parallelam AJ m ,a/^—--------- —·
HZvelH©;&la- / /
titudo, orta ex ap- I /
plicatione a M, J/
pundo M utrinque L
ponatur ad A; dein lB
ducantur redae duae Η A. Dico utramque problemati fatifi 
facere. Ob fimilia enim triangula ZA eft ad HZ ficut Λ M ad 
MK, adeoque redangulum HZ in AM aequale eft redangulo

Z A
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Z Λ in Μ K. Sed h z in Λ m facium eit ipfi h aequale : erit igi
tur re6langulum Z Λ in Μ K reitangulo λ aequale. Q^E. D·

Abfcindi autem nequit modo primo redangulum quod 
minus fit redangulo HZin ZM; nec modo fecundo quod 
majus fuerit eo. At fi aequale fuerit reitangulo H z in Z M, 
neutro modo fieri poteil, coincidente reda κ Λ cum paralleli 
HZ, nec unquam ipfi ab occurrente. Problema autem pofli- 
bile eit in quavis reitangulo juxta Cafum tertium.

LOCUS SEXTUS.

Cadat jam pundum Z, in reda δε fumptum, intra paralle
las datas AB, Η Θ. Ac manifeitum eft redas duci pofle quae 
auferant redangulum datum, five mk in ΖΛ, juxta quatuor 
modos: vel enim abiciiia erunt fegmenta ex ipfis ZE, AM; 
vel ex Z Θ, BM; vel ex ZM, MB; vel quarto ex ipfis ΖΔ, AM.

Horum omnium Refolutio in nihilo fere differre invenie-

B
tur Loci quarti Analyfi; niti quod hic Cafus primus coin· 
cidit cum quarto quarti, & tertius hujus cum fecundo quarti 
&c. Fado enim redangulo ΗΘ in ΖΠ aequali redangulo 
dato MK in ΖΛ, erit in omni Cafu ΘΗ ad MK, hoc eft ΘΛ 
ad AM ficut Λ Z ad ΖΠ; adeoque dividendo in primo & 
quarto Cafu, vel componendo in fecundo ac tertio Θ M erit 
ad Μ Λ ut ah ad Π Z: redangulum igitur ©M in π z aequale 

j erit
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erit redangulo Μ Λ in Λ n. Dato autem redangulo © M in 
Π z, datur quoque redangulum Μ A in Λ Π, ad redam datam 
ΜΠ applicandum, ut habeantur panda A. In Compofi- 
tione itaque,applicato redangulo auferendo s ad redam Θ H, 
iit latitudo inde orta reda Z Π; quae ponatur utrinque i 
pundo z verfus © & M: & ad Μ Π2 quae differentia fit ipfa- 
rum zm, ΖΠ, applicetur redangulum ΘΜ in ΖΠ excedens 
quadrato, in fecundo & quarto Cafu. In fecundo autem 
cadet pundum Λ2 inter © & z, quia redangulum Μ Λ in 
Ani, five θM in ΠΖ, minus eft redlangulo ©M in n ©, ob 
Π z minorem quam Π ©, Idemque majus eft redangulo Μ Z 
in Π2Z, quia ©M major eft quam ΠΖ; adeoque pundum Ax 
nec ultra ©, nec citra Z cadere poteft. In primo autem & 
tertio Cafu, applicetur didum redangulum deficiens quadra
to ad redam Μ Π, quse fit fumma iplarum Μ z, Z n. Ac pa
tet pundum Ai cadere ultra pundum ©, quia re0tangulum 
© M in n z majus eft redangulo © M in © Π. In tertio vero 
cadet pundum Aj inter punda Z & M, quia Z ri in ©M ma
jus eft redangulo zn in M z. Pari autem argumento ac in 
Loco quarto conftat,Cafum fecundum ac quartum hujus tem- 
per poifibiles efle, & tegmenta redangulum quod vis conti
nentia auferri pofle: primum autem & tertium determina
tiones habere; ac redangulum extremum in primo minimum 
efle, in tertio maximum. Denique in his etiam redangu
lum minimum in primo aequari redangulo ipfius ©H in 
re0tam compofitam ex utroque © M, © z & ilH quae poteft 
quater re0langulum ©M in ©Zfimul fumptis. In tertio au
tem redangulum maximum aequale efle redangulo ©H in 
excefliim, quo utraque ©Μ, ©Z fuperant illam quae poteft 
quater redangulum © M in © Z. Haec omnia contequuntur 
ex eo quod punda Ai&A}, per quaereiiaeHA auferentes 
extrema reitangula ducuntur, bitecant redas Μ Π: unde fit 
ut ©Ai, ipfi ©Aj aqualis, media proportionalis fit inter 
ipfas ©z, ©M. Quocirca fi redangulum s majus fuerit 
maximo ac minus minimo, non nili modo fecundo & quarto 
componi poteft problema. Sin minus fuerit maximo vel ma
jus minjmo, quadrupliciter efficietur. At fi aequale fuerit 
maximo, fiet modo lingulari, juxta tertium: quemadmodum 
juxta primum, fi aequale fuerit minimo. Impoffibile autem 
eft idem redangulum juxta utrumque modum primum &

U tertium



i r 4 2)^ SeUlone Spatii.
tertium auferri, quia minimum in primo multp majus eft 
maximo in tertio. Quoniam vero in omni Cafu fecimus red- 
angulum © M in n z aequale redangulo Μ Λ in Λ n; erit Θ M 
ad Μ Λ ut Λ n ad Π Z ac dividendo vel componendo Θ Λ erit 
ad Λ M ut Λ Z ad Z Π. Sed © A eft ad Λ M iicut © H ad κ M; 
quare © H eft ad K M ut Λ Z ad z n: atque adeo redangulum 
©H in Z n, hoc eft redangulum datum Ξ, aequale eft red- 
angulo KM in AZ. Redae igitur omnes hka ad hunc mo
dum inventae folvunt problema.LOCUS SEPTIMUS.

Cadat jam pundum Z, in redi ΔΕ fumptum, ultra pun
dum ©; ac ducendae fint redae hka per datum pundum 
H, quae auferant redangulum ΖΛ in KM aequale dato. Patet 
hoc fieri pofle quatuor modis; ablatis tegmentis, vel ex ipfis 
AM, ZE; velexAM, Z©; velexBM, ZM; vel denique ex 
ipfis A M, Z Δ.

Quoniam redangulum Μ K in Z A datum eft, eidem ae
quale fiat redangulum ©H in ΖΠ; unde ob datam ©H, ipia 
quoque ΖΠ data erit: Eft itaque©H ad KM, hoc eft ©Λ 
ad AM, ut AZ ad ΖΠ. Dividendo autem in Caf 1, II, & 
IV, vel componendo in tertio; © M erit ad MAut ΛΠ ad 
n z; atque adeo redangulum © M in Π Z aequale erit redan

gulo Μ A in Λ n, applicandum ad redam datam Μ n. Dan
tur itaque per 78um & Dat. Euclid. punita applica
tionum A; adeoque redae ipfe HKA pofitione datae funt.

Mani-
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Manifeftum autem eft applicandum efle redangulum illud 
deficiens quadrato in Cafu primo & tertio, excedens vero 
quadrato in fecundo & quarto. Hi autem omnes Cafus pofli- 
biles lunt, neque limitibus obnoxii, ob eafdem caufas pro
pter quas Locus quartus in SeBione Rationis diorifmum non 
habet. Eft enim reitangulum ΜΛι in π Ai, hoc eft Θ M in 
ΖΠ, minus reitangulo quovis MZ in ΖΠ; quiaMZ majus 
eft quam Θ M: adeoque cadet pundum Ai inter Z & n. Si
militer, quia ΘΜ in ΖΠ minus eft reitangulo ΜΘ in ΘΠ, 
cadet femper pundum Aj inter punda M,©,qu2ecunque fuerit 
magnitudo dati reitanguli. Cadet etiam Ai femper inter 
punita Z & Θ, quia redangulum ΘΜ in n z minus eft reit
angulo Μ Z in Z Πι; uti majus eft redangulo Μ Θ in © Πχ.

Componetur itaque problema eodem modo quo praeceden
tia ; applicato enim reitangulo dato Ξ ad redam parallelam 
ΘΗ, fit Latitudo inde refultans ΖΠ; quae utrinque ponatur 
& punito Z, verius E &M, ad π &Π2: dein applicetur utrin
que redangulum ©M in Zn ad redam ΜΠ deficiens qua
drato, & erunt punita applicationum Λι, Aj. Applicetur 
etiam ad Μ Π2 idem redangulum © M in z Π excedens qua
drato ; & habebuntur punda applicationum Λ2, Aq.. Ducan
tur quatuor redae HA, fi opus eft ad K producendae; dico 
omnes has problema folvere, hoc eft, auferre redangula Z A 
in MK aequalia redangulo «. Demonftratio autem eadem tft 
omnino cum praecedentibus. Nam cum, per conftruitionem, 
redangulum ΜΛ in Λ n aequale fit redangulo ΘΜ inzn, 
erit ΘΜ ad ΜΛ ficut Λ n ad nz: componendo autem vel di
videndo ΘΛ erit ad ΜΛ ficut ΛΖ ad nz. Sed ©A eft ad 
Μ A ficut Η Θ ad κ M; quare Η© eft ad KM ut ΛΖ ad ΖΠ ; 
atque adeo redangulum Η Θ in Z n aequale erit redangulo 
K M in Λ Z. Eft autem redangulum Η Θ in Z ii aequale reit
angulo S· Quocirca redangulum KM in az. aequaleeit reit
angulo dato s. Q^E. D.

Ut autem in Loco tertio, reitae omnes datum fpatium ab- 
fcindentes, binas oppofitas & conjugatas Hyperbolas contin
gunt; fic etiam in his qitatuor ultimis Locis, redae omnes, 
reitangulum datum Μ K in Z a auferentes, tangunt binas Hy
perbolas oppofitas, quodammodo etiam con jugatas, nec multo 
majori opere defcribendas: eft enim reda δ M z E commu
nis Afymptotos. Ipfi AB parallela per pundum Z ducatur

U 2« reita



ij6 Oe Sectione Spatii.
reila 2 Z τ; dein ad redam datam Z M applicetur redangu- 
lum datum MK in ΖΛ, fitque latitudo Z«, ZN; ΜΠ,ΜΟ, 
utrinque & pnndis Z & M ponenda. Jungantur ΐρβεΗΠ,ΝΟ, 
ieie interlecantes in pundo Γ ; quod ( ob parallelas &xqua- 
les Z Μ π; Z Ν,Μ o ) reperietur in medio ipfius z M; erit- 
que pundum r utrarumque oppofitarum Hyperbolarum com
mune centrum: redae vero ε Γ n, N r o earundem erunt dia
metri trapfverfie. Utrifque autem conjugata iemidiameter

eadem erit; nempe reda Z 2 vel M O. His fi aequales fiant 
2 s, ο P, & ab altera parte NT, Π τ; erunt redae 2 r T, p r T, 
Hyperbolarum Afymptoti; punda quoque N,s,o, n tan
gent ipias Hyperbolas defcribendas. Dantur itaque & Afym- 
ptqti, & in unaquaque HyperboU pundum unum; unde fa
cili negotio punda quotlibet invenire licet, locumque quae- 

fitum
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litum exhibere. Defcriptis autem oppofitis Hyperbolis H s Φ, 
nn«; ac χνϋ, /3oy: dico redas omnes cafdem aliquo 
modo contingentes abicindere redangula Μ K in Z A sequalia 
ipatio dato, live redangulo MZ in Z». Quoniam enim 
redae Σ T, A B parallelae funt, continguntque Hyperbolas op- 
pofitas in pundis a, Π; ac ducitur Tangens alia ut ΚκΗΛ, 
contingens Hyperbolam H s Φ in punilo H, occurrenlque ipfi 
Zsin x: erit per42damIII. Conic· Apollonii redhngulum 
x s in Π κ aequale quadrato ex Z Ξ, hoc eft redangulo zs in 
πμ. Hinc x s erit ad a Z ut ΜΠad ΠΚ; adeoque dividendo 
x Z erit ad Z « ut Μ K ad κ Π. Permutando autem χ Z erit ad 
Μ k, hoc eft Z Λ ad Λ M, ficut Z a vel Μ n ad Π K; quare per 
converfionem rationis Z A erit ad Z M ut Μ n ad Μ K. Erit 
igitur redangulum ZMin Mnfive Z a aequale redangulo 
Z A in Μ K. Sed fecimus redangulum Z m in Μ n aequale fpa
tio dato; quapropter redae omnes KxHA abfcindunt fpatia 
Μ K in Z A aequalia dato. His autem aequalia funt redangula 
omnia z x in Μ A, quia Z A eft ad x Z ut Μ A ad κ M. Et ar
gumento omnino fimili idem demonftrabitur in Tangente 
quavis xK^Aj AsKx> Kx»A> quomodocunque dud^. Locum 
itaque exhibuimus quaefitum. Punda autem contadus habe
buntur dividendo bifariam partes Tangentium inter Aiym- 
ptotos interceptas, ut^A in pundo H: vel capiendo λθ ad 
AZutMAadAZ-|-MA; unde confequens eft λ θ mediam 
efle proportionalem inter © Z, © M.

Manifeftum autem eft pundi H litum efle in fpatio infinito 
αδβ, fi fuerit problema juxtaCafus Loci quarti; five fi fu
erit pundum M intermedium inter z & ©. In fpatio autem 
infinito Σ ET collocari, fi fuerit Z inter © & M; ut in Loco 
lexto. Intra vero parallelas datas AB, ΣΤ reperiri, in omni 
cafu Loci leptimj. In ips^ vero redH ΣΖΤ politumeflepun
dum H, fi fuerit juxta Locum quintum. Praeterea fi pundum 
H tangat aliquam ex his Curvis, patet tribus redis ibi vi pofle 
problema. Si fuerit H intra Curvarum ambitus, duabus tan
tum. Quod fi exterius fuerit, vel inter Alymptotos & Hy
perbolas, vel intra angulos ργ^, ΤΓΤ, duci poflunt quatuor 
omnino redae per idem pundum datum, redangulum datum 
abfcindentes.

APOL-
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De Sectione Spatii,SIV E
ΠΕΡΙ ΧΩΡΙΟΤ ΑΠΟΤΟΜΗΣ,

Liber Secundus Restitutus.

A
TOLLONRT quidem liber fecundus de Sedione fpa-
tii, tefte Tappo, in fexaginta Cafus divifus eft (non 

feptem, ut perperam habent MSS Saviliani & Commandi»! 
tradudio; errore orto ex eo quod in Graecis Codicibus fcri- 
batur£ pro ξ). Cum enim Sectio Rationis in Lib. II. fexa- 
ginta tres habeat Cafus ; ac Locus feptimus in Sectione Spatii 
emiflus fit ω? tribus conftans Cafibus: manifeftum 
eft fexaginta Cafus habuifle librum hunc fecundum. Qui 
vero perlegerit hos fexaginta tres Cafus m SeRione Rationis, 
illos omnes ad tres formulas facile reduci deprehendet: idem- 
quc etiam in Sedtione Spatii fieri pofle. Vel enim punda 
data Z vel r reperientur in redis parallelis Η Θ, Η i, coinci
dentia cum pundis Θ vel i; vel erunt in eadem reda data 
tria punda H, r, Z: vel his conditionibus liber erit fitus 
utriuique pundi r & z in redis politione datis αβ,δε.CAPUT I.

Imprimis autem capiatur ad libitum in reda A B pundum 
r, in ipsa vero ΔΕ pundum Z; ita ut nec Z reperiatur in 
concurfu parallelae ΗΘ curri reda ΔΕ, nec Γ in concurfo 
ipfius ab cum parallela ΗI: neque fint tria punda Η,r, Z 
in eadem reda. His politis unaeademque erit in unoquoque 
Cafu & Analyfis & Synthefis. Jungatur enim redta H r, ac, 
fi opus fit, producatur ea ad occurfum cum re0ia Δ E in N. 
Datum eft igitur punitum N, ac ratio ipfius H r ad Η N quo
que datur. Per N ipfi A B parallela ducatur reda 2 N T, quae
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proinde pofitione data eft. Ob fimilia vero triangula, r κ eft 
ad NP ficut ΓΗ ad HN; adeoque ratio ΓΚ ad NP datur ; 
hoc eft ratioredanguli rκ in ZΛ ad redangulum N P in z Λ. 
Sed redangulum r K in Z A datur; quare redangulum NP 
in Z A etiam datur. Jam dantur pofitione redse dusc δ E, S T;

& in △ E fumitur pundum Z, in ips^ vero S T pundum N, 
& oportet ducere per pundum H redam ΗΡΛ, quae auferat 
redangulum ΖΛ in NP datum. Dantur autem poiitione 
redae omnes ΗΡΛ, per Cafus Loci IV”, fi fuerit pundum 
N intermedium inter z & θ : vel per Cafus Loci VI ”, fi fu
erit Z inter Θ & N: vel denique per Cafus omnes Loci fe- 
ptimi fi fuerit © inter punda N & z.

Componentur autem omnia hujufmodi problemata fi pro
ducatur reda ΗΓ ad N,ac dud& redii SNT ipfi ab parallela, 
fiat ut h r ad Η N ita redangulnm auferendum s ad aliud o. 
Dantur autem redae duae ΔΕ^ΝΣ fele interfecantes in pundo 
N; ac in Δ E fumitur pundum Z, in ips^ vero SNT pun
dum N. Ducantur igitur per punitum datum H redae Η P Λ 
( per cafus requifitos i Locis praedidis Lib. I.) quae auferant 
fegmenta NP, za redangula aequalia redangulo o conti
nentia. Dico eafdem redas abfcindere etiam fegmenta r κ & 
Z A quae comprehendant redangula aequalia dato s. Quoniam 
enim r κ eft ad N P ficut H r ad H N, erunt etiam redangula 
Γ κ in Z A ad redangula N P in Z A, in eadem ratione. Sed z 
eft ad o etiam in ratione H r ad h n : quare invertendo &

2 penna-
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iiermutando, redangulum o erit ad N p in z A, ut redangu- 
um s ad r K in Z A. Sed fecimus N P in Z Λ aequale redan
gulo O; quare etiam redangula r K in Z Λ aequalia funt red- 

angulo H. Q^E. D.
Determinantur autem duo Cafus, in utroque Loco, ubi Θ 

non eft intermedium inter punda N & Z: Ac juxta Diorifi 
mos Loci quarti & texti, manifeftum eft quod, fi capiatur 
Θ Λ media proportionalis inter © N, © Z ; ac ponatur ea ad 
utramque partem pundi ©; dein ducantur redae hpka, 
Κ2ΗΛ; utraque reda ha auferet redangulum extremum: 
nempe redangulum PN in ΖΛ majus, ac SN in Z A minus, 
quovis alio ,re<dangulo, juxta Caius illos redis Z©, NS, 
vel Z E, N S auferendo. Redangulum autem maximum ae
quale erit contento fub Η © & excellum quo utraeque Z ©, 
ΘΝ iimul fumptae fuperant illam quae poteft quater redan
gulum Z © in © N. Minimum vero aequale erit contento fub 
Η© & utrafque Z©, ©N, una cum ilia quae poteft quater 
redangulum z © in © N fimul fumptas; per limitationes 
Loci 1V“ & VI“ Libri primi. Quoniam vero redangulum 
NP in Z A eft ad redangulum ΓΚ in z A ut np ad rk, hoc 
eft, ut Η© ad ri, erit redangulum maximum γκ in Z A ae
quale redangulo ri in © Z-j- © N — V 4z © N. Pariter erit 
redangulum minimum aequale redangulo riin ©Z-j-ΘN 
4-V4Z0N.

Hinc evidenter contequitur quod, fi dudl redi Η N Γ, 
pundum N intermedium fuerit inter © & Z; vel pundum Z 
inter © & N; non nifi duobus modis componi pollit proble
ma, quoties redangulum datum 5 majus fuerit maximo vel 
minus minimo. Si veVo aequale fuerit maximo vel minimo, 
fieri poteft juxta tres fbrmas. Quod fi minus fuerit redangulo 
rix©Z-|-©N — V4Z®N; vel majus quam Γΐχ©ζ-|-©Ν 
*j“ V 4 Z©N; tum quatuor diverfis redis abteindi poliunt 
iegmenta r k, Z A fpatium datum comprehendentia; uti etiam 
in omni Cafu ubi punitum © intermedium reperitur inter 
punda Z & N. Hi enim reducuntur ad Cafus Loci teptimi 
Lib. I. nec opus eft ut in his deducendis diutius immoremur. 
Haec autem particulatim demonftrata erant in odo Locis 
(nempe I, III, IV, V, IX, XI, XII, & XIII.) Libri fecundi 
Apolloni'^ in Cafus XL fubdiviiis, ad exemplum Lib. II. de 
Se Ilione Rationis. Sed Refolutio & Compoiitio ut & demon- 
ftratio in omnibus fere eadem eft. CAPUT
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Coincidat jam pun0lum Z cum punito Θ, aC capiatur ad 

libitum punitum f in reda A B. Si vero punita H & r fue
rint ad diverfas partes redae △ E, habebimus Cafus Loci fe
cundi. Si ad eafdem; ac Γ fuerit ultra I verius A, propo* 
nuntur Cafus Loci feptimi. Quod fi reperiatur r inter pun
ita M & I. Locus erit oilavus Apollonio^ cui correfpondet no
nus in Senione JR^ionis. Singuli autem Loci quaternos ha
bent Cafus, quos tamen omnes eadem omnino methodo & 
refolvere & conllruere licet.

Ducatur enim reda Η κ A auferens redangulum Γ K in Z A 
aequale dato. Jungatur ΗΝΓ, occurrens ipfi ΔΕ in punito N. 
Ob fimilia triangula, erit Z A ad ZH ut Hi ad IK; atque 
etiam Z N ad Z H ut ΗI ad i r : erit igitur redangulum ζ Λ 
in IK aequale redangulo Z N in 1 r (utrumque enim aequale 
eft redangulo dato Z H in ΗI.) Quocirca Λ Z erit ad Z N ut 
Γ i ad IK; adeoque in omni Cafu ZΛ erit ad an ut I r ad 
r K. Redangulum igitur z Λ in r K aequale erit redangulo 
an in I r. Sed redangulum ZAinTK datum eit, ergo &

redangulum Λ N in i r. Dad autem redii i r, ipla quoque 
N λ datur. Cumque pundum n datur, pundum A etiam da
tur ; atque adeo reda Η K a politione datur.

X Compo*
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Componentur itaque omnia hujus generis problemata, fi 

dud^ redA Η N Γ applicetur reitangulum datum 3 ad redam 
ΓI; & & pundo N ponantur utrmque redae N Λ aequales 
latitudini inventae. Jungantur ambae Η Λ K. Dico utramque 
latisfacere problemati. Quoniam enim reitangulum IK in ΖΛ 
aquale eit reitangulo ir in ZN; erit Ki ad ir ut nz ad 
Z A; adeoque dividendo vel componendo κ r erit ad I r ut 
N Λ ad A Z. Quapropter redangulum κ r in Z a aequale erit 
reitangulo ir in na. Hoc autem fecimus redangulo 3 ae
quale; erit igitur redangulum ΚΓιηΖΛ aequale redangulo 
3. Q^E. D. Etiamli vero quatuor Cafus habeant finguli hi 
Loci apud Apollonium^ non nifi duabus redis redangulum 
quodvis datum abfcindere licet,utrinque ab ipia Η r aequaliter 
diilantibus. Manifeftum eft autem redas pundo N propiores 
abfcindere femper minora fpatia remotioribus.

CAPUT III.

Coincidat autem pundum N cum pundo Z; ita ut tria 
illa H, Z, Γ fint in e^dem rcdA. Jam fi intermedium fuerit Z 
vel r, proponuntur Cafus Loco lexto in Senione Rationis 
analogi. Si vero intermedium ponatur H, Locus erit unde
cimus ejufdem; qui, ob omiffum in Lib. II. de Senione Spatii 
feptimum, ab Apollonio decimus numerabatur. Uterque au
tem Locus quatuor Cafus habet.

Ducatur reda Η K A, auferens redangulum Γ K in Z A dato 
aequale, ac ipfi AB per pundum Z vel N agatur parallela 
ΣΖΤ. Jundl reda Hrz, erit ut ΗΓ adHZ ita ΓΚ ad Zx, 
atque adeo reitangulum r K in Z A ad redangulum Zx in ΖΛ, 
erit in eadem ratione. Datur autem ratio ΗΓ adHZ, ut & 
redangulum r K in Z A: quare redangulum Z x in Z A datur. 
Ventum eft igitur ad Cafus Loci tertii Lib. I. Dantur enim 
redae duae ΣΤ» ΔΕ; ac in utroque fumitur commune pun
dum Z ; oportet autem ducere per pundum datum H redas 
ΗΚΛ, fpatia dato aequalia abfcindentes, ut Zx in ΖΛ.

Componetur autem problema, fi fiat ut H r ad Η Z ita red
angulum datum 3 ad redangulum aliud O; ac ducantur redae 
Hx A auferentes redis st, δε redangula z χ in z A aqua
lia redangulo o. Hoc autem femper fieri poteft duobus mo
dis ad formam Cafuum primi ά fecundi Loci III. Cafus

autem
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»utem tertiusejufdem limitem habet; nec eo modo abteindi 
poteft reitangulum ΓΚ in ΖΛ, quod minus fuerit reitangulo

H © in 4© M. Quod quidem manifeftum eft ex prxdido 
Loco tertio. Reitangulum enim minimum jcZ in Z Λ efl ad 
minimum Γ K in Z Λ, ut H Z ad Η r, iive ut Z © ad © M: 
minimum eft autem Η© in 4ΖΘ b reilangulis Z» in 
ΖΛ, quare etiam H © in 4ΘΜ minimum erit i reitangulis 
Γ κ in Z Λ juxta Cafum quartum auferendis.

Hailenus Apollonii veitigia, quantum ex analogii horum 
librorum licuit, intedatus fum; quique methodum in refbl- 
vendo problemate de Senione Spatii non levi indicio affe- 
cutus mihi videor: tantorum autem Cafuum minutias per
currere haud vacat. Reflat Locum Geometricum, quem tan
gunt re0H omnes i pofitione datis ab, δε, iegmenta aufe
rentes, datum fpatium continentia pundifque ad libitum 
fumptis r, z adjacentia, exhibere. Qiii quidem Locus conflat 
ex binis oppofitis Hyperbolis commune centrum habentibus, 
non autem conjugatis ; fed quas hoc modo deteripteris.

Per pundum Γ ipii ΔΕ; ac per Z ipii ab parallelas duae 
ducantur ut ΡΓμΛ ac ΠμΖΝ; fete intertecantes in μ- Fi
ant ZM in ΖΠ&ΓΜ inrP aequalia redlangulo auferendo S: 
atque ipfae ΖΠ, ΓΡ dantur. Ponantur ZN, ΓΑ,ΓΗ aequales 
ipii z n, uti & Γ o, z s, z I ipii r P aequales: ac manifeftum 
eft quatuor redas parallelas contingere Locum quaefitum in 
pundis A, Η, Π» N; Ρ,ο, l,z. Jungantur punda oppetita 
ο i, π H, A N, a P, & habebimus quatuor diametros occurren-

Xj tes
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tes,inter ie in communi Hyperbolarum centro Θ, in medio 
jundae redae ΖΓ, quae proinde erit quoque diameter. Con
jugata autem iemidiameter ad tranfverfam diametrum ΗΠ, 
erit reda H quae media eft proportionalis inter h r & η M 
aqualem ipfi Πμ: reda vero 15 media proportionalis inter 
IZ & IM ipfi o /z aequalem, erit conjugata Iemidiameter Hy

perbolae ejuldem ad diametrum 01, per didam 42”° III. 
Conicorum. Jam fi fiant HB ipii Hy, ac 1E ipfi I v aequales, 
ac producantur utraeque Ε»ΘΠ, ΒνΘferunt hae oppofita- 
rum Hyperbolarum ητι,οςπ Afymptoti duae. Datis au
tem Afymptotis & pundis ο, Π; Η, I, Curvae ipfe per 4an> 
II4'. Conicorum levi negotio defcribuntur. Similiter, Ii ca- 
piaiur Aer media proportionalis inter αγ,αμ; ac fiat in ΜΛ 
produdH Ai ipfi A σ* aequalis, ac producatur reda »Θ ζ: erit 

haec
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haec una Afymptotorum Oppofitarum Curvarum ATP,ήφν, 
occurrens ipfi in punito r. Fiat etiam ΡΨ ipfi Pt xqua- 
lis, atque erit reda Ψ c Θ κ altera earundem Aiymptotorum. 
Dantur quoque punita A, P·, n, 3\ unde & ipfae Hyperbolae 
dantur pofitione, per eandem 4am IId*.

Defcnptis autem utrifque Hyperbolis; dico redas omnes 
eafdem contingentes abfcindere e redis A B, △ E, fegmenta 
r κ & z λ reitangula aequalia reitangulis Z Μ in ΖΠ vel r M 
in Γ P continentia; hoc eft reiiangulo s aequalia. Occurrant 
enim Tangentes redae parallelae Π Z N in punitis λ> ipfi vero 
Ο r p in punitis Capiatur autem, Exempli gratii, reda 
ΚλσΛ contingens Curvam πςο. Ob parallelas Tangen
tes A Η, π N, erit, per 42am III* Conte, reitangulum Η κ in 
Π λ aequale reiiangulo H r in Πμ ; unde KH ad ΗΓ ut μΠ 
ad Π λ; ac dividendo ΚΓ erit ad ΗΓ ut μ λ ad λΠ. Permu
tando autem ΚΓ erit ad μκ} hoc eit r-rad^w, ut ΗΓ five 
ΖΠ ad Πλ; unde per Converfionem rationis, r % erit ad Γμ 
five ZM, ut ΖΠ ad Ζλ; atque adeo redangulum rτ in Ζλ 
aequale erit redangulo Z M in Z Π, hoc eit redangulo s, per 
Conitruilionem. Huic autem aequale eit redangulum ΚΓ 
in Z a ; quia Kfeft ad Γτ ut Z λ ad Z A. Ergo conftat pro- 
pofitio; nec pluribus opus eft, cum eodem omnino argu
mento, mutatis mutandis, idem de quivis alii Tangente de- 
monftran poflit.

Hinc aperitur alia, & i praecedentibus diverfa, methodus 
componendi problemata haec in redis non parallelis, refe
rendo ea ad duo priora Loca Lib. I. Quoniam enim red
angulum ΖΠιηΜΗ aequale eft cuivis redangulo Πλ in HK, 
i redi quivis ΚΛ contingente Hyperbolas ΟΣΠ,ΗΤΙ, dia
metroque πη occurrente, ablciflo; eademque redaKAab- 
icindit etiam redangulum ZA in ΓΚ aequale redangulodato 
ΖΠ in ZM : Si in reda ΠΖΝ loco z capiatur pundum n, &; 
in ab pundum H loco pundi Γ; ac fiat ut ZM ad MH 1« 
redangulum auferendum sad aliud o : deinde per pundtum 
quodvis datum ducantur ( juxta Cafum II. Loci primi, vel 
Cafum II. & IIIum Loci fecundi Lib. I.) redtue duae κ Λ 
auferentes redangula Πλ m HK aequalia redangulo o, hoc 
eft redangulo zn in MH: manifeftum eft eafdem redas ka 
abfcindere femper redangula γκ in ZΛ aequalia redangulo

five ΖΠ in MZ. Similiter fi capiantur punda A & N 
loco
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loco ipforum r & z; ac ducantur re0tae duae κ A auferentes, 
per eofdem Cafus, redangula AK in Νλ aequalia reitangulo 
Μ A in Z N: eaedem redae abfcindent etiam redangula r K in 
ΖΛ aequalia redangulo dato at live ZN in ZM, hoc eft, 
redangulo S. Conftat autem bis duas femper duci polle 
redas, juxta Caf II. & III. Loci fecundi, quia limites non 
habent hi Cafus: adeoque femper quatuordari refponfa, β 
fuerit pundum datum intra parallelas ab, ΝΠ. Determi
natur autem Loci pruni Cafus fecundus; unde certis tan
tum conditionibus poflibile erit problema, fi pundum unde 
ducendae fune redae, fuerit extra parallelas illas. Limites au
tem habentur ex iis quae in Loco illo tradita funt. Haec omnia 
etiam demonftrari poliunt in redis duabus parallelis A E, P n, 
eodem modo eafdem oppofitas Hyperbolas contingentibus: 
quia redae omnes ΚΛ, auferentes redangula SA in Ρσ ae
qualia redangulo HM in ΓΡ; atque etiam auferentes red- 
angula IA jno^r aequalia reitangulo IM in ΓΟ, abfcindunt 
quoque redangula ΓΚ in ΖΛ aequalia reitangulo Γ M in ΡΓ 
vel Zn, hoc eft, redangulo dato sf per Conftrudionem. 
Q_E. D.

Haec autem levia funt Prop. III* Conicorum Corolla
ria nec pluribus profequenda. Quoniam vero Rappo vifum 
eft has duas, Rationis nempe & Spatii, Sediones, totidem 
generalibus Propofitionibus, in Praefatione ad VHroum. deferi- 
ptas dare; experiri placuit an earundem etiam folutiones 
pari compendio tradi non pollint. Cumque quae hactenus 
dida funt, harum Artium Studiofbs tantum refpicere vide
antur; Mathematicorum peritos jam alloquor; utriuique 
problematis generalem elfeilionem omnium fimpliciflimam 
ac maxime concinnam expoliturus: unde etiam admiranda 
analogia & affinitas inter has duas fatis fuperque elucebit.

Duabus redis A b, δ E pofitione datis, caeterifque ut in 
praecedentibus; ducantur utrique datae parallelae ΗΘ,Ηΐ: ac 
jungatur reda ΓΗ, ad occurfum cum reda ae fi opus fu
erit producenda. Eidem autem occurrat in pundo N. De
inde applicetur reitangulum auferendum ad redam r I, ita 
ut re0tangulum r i in zn aequale fuerit redangulodato s: 
ac ad utramque partem ponatur reda zn, ad π & Πι. Ap
plicetur jam redangulum zn in ΘΝ excedens quadrato, 
utrinque ad redam N Πζ ; ac fi fieri polfit, etiam ad n n 

deficiens



"De Sectione Spatii· 167 
deficiens quadrato; & habebuntur omnia punda Λ: per 
quae ducantur redae Η K A. Dico redas omnes Η κ Λ iblvere 
problema. Quoniam enim redangulum N A in Λ Π aequale 
eft redangulo ΘΝ in zn, erit λ n ad nZ ficut ΘN ad N A; 
atque adeo π a erit ad A z ut © N ad © A. Sed © N eil ad 
©Λ ficut 1K ad 1 r (obaequalia redangula©Ninir & ©A 
in 1 k.) Erit igitur Π A ad Λ Z ficut κ i ad i r. Quocirca 
ΠΖ erit ad ZA ut ΚΓ ad ir: unde redangulum nzin ΙΓ, 
quod aequale fecimus redangulo erit quoque redangulo 
ΓΚ in ZA aequale. Adeoque redae ΗΚΛ fblvunt pro
blema.

Quod fi auferenda fuerit ratio rKad ZA, quae fuerit ut N 
ad O; lifdem manentibus, fiat ut N ad o ita I r ad Z n, ac 
ponatur ΖΠ utrinque ad π & Πζ. Dein applicetur redan
gulum ©N in ΖΠ excedens quadrato, utrinque ad redam 
©Π; atque etiam, fi fieri poliit, applicetur idem deficiens 
quadrato ad redam ©ni: ac punda applicationum defigna- 
bunt poffibilia quaeque punda A, per quae duplae redae ΗΚΛ 
Solvant problema. Quoniam enim redangulum ©A in ΛΠ 
aequale eft redangulo ©N in Π Z, erit © A ad © N ficut z n 
ad n a. Sed © A eft ad © N ficut IΓ ad IK (ob rationem 
modo didam) igitur ri eft ad IK ut ΖΠ ad ΠΛ : adeoque 

erit ad γκ ficut zn ad ΛΖ. Permutando autem ri erit 
ad 2 Π ficut r K ad Z A. Sed fecimus ΓI ad Z Π ficut N ad O. 
Quapropter Γ K eft ad Z A ficut N ad O. Q^E. D.
. Infuper adnotare licet, quemadmodum in Senione Spatii^ 
m Calibus ubi © non fuerit intermedium inter z & n, redt-

7 angulum
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angulum maximum aequale eit eo quod fit fub I Γ in ΘΝ-|- 
ΘΖ—^ΝΘΖ; minimum vero aequale Tedangulo riin 
©N-j-oz-j-v^NOZ. Sic in Sectione Rationis, cum pun
itum N non fuerit inter Θ & Z, ratio minima eadem eit ac 
ratio ipfius ΓΙ ad © N -j- N Z — V 4 θ N Z : maxima vero ra
tio erit ut eadem ΓΙ ad ©n4-nz4-V40NZ·

Reducitur autem problema de ducendi Tangente ad Cur
vam Parabolicam, (cujus duae quaelibet Tangentes aliquo 
modo dentur, una cum pundo contactus in utroque; vel fi 
dentur tres Tangentes cum pundo contadils m earum ali
qui ; vel etiam quatuor Tangentes abfque pundo ) ad illud 
de Sectione Rationis> per ea quae in Scholns ad finem libri 
utriuique tradita funt; quia redae omnes datam Parabolam 
contingentes, auferunt i datis Tangentibus Tegmenta datam 
inter ie rationem habentia, ad modum eo loci demonftratum. 
Per priora autem duo Loca SeHionis Spatii Lib. I. datis 
magnitudine & politione diametris quibuTvis conjugatis vel 
Ellipfeos vel Hyperbolae, duobus modis deiignantur Tangen
tes i dato quovis pundw ad contadum Conifeidionis du
cendae, etiamfi Curva non defcripta fuerit. Nam fi per ex
tremitates unius diametri ducantur redtje duae alteri diametro 
parallelae, & redH de pundo dato ducendi ablcindantur Teg
menta redangulum aequale quadrato alterius femidiametri 
continentia, extremitatibulque prioris diametri in parallelis 
datis adjacentia; per converfam propoiitionis 42^ Lib. III. 
Conic. confiat redam illam contingere Ellipfin vel Hyper- 
bolam, cujus Tunt diametri datae. Compofitio autem fiet per 
Caf lum.& IIIum. Loci primi, vel primum fecundi in Ellipfi; 
& per IIdum. primi, vel IIura. & IIIum. Tccundi Loci in Hy- 
perbola: ut perpenfis iis quae pag. 143,144. tradidimus ma- 
nifeftum erit. Atque hic eft uTus harum Sedionum non con
temnendus quidem: Ted & ad altiora, nempe ad Tolidorum 
Problematum Compoiitiones, eas adhibuiile Veteres, apud 
fummum Geometram non levis eft TuTpicio.
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